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COMMENTARII EVTOCII ASCAi

LONITAE IN PRIMVM ARCHIMEDIS DE
Spbara ¢y cylindro. In comaiuyatione Covendl i ¢2M;437a pan”
by

v v M in Archimedis libro quem defphaera &
| cylindro cOfecit,eorum quinos praeceflerunt ne
minem adhuc comperiffem quippiam dignix c5-
J| pofuiffe,, id& ab eis praztermiffum intelligerem
: non propter theorematum , quacillichabentur,
jl facilitatem , quac utinoftis dodtrinaindigent ex-
2| quifitiflima, & inftru&iflima in primis excogita-

. =—1 tione,aggreflus fum pro uirib.ea quz inillis ob-
fcura & perfpectu difficilia continentur declarare . adduétusad hocma.
gis,quod neminem forté in hanc comprehenfionem defcenfurum cerne
rem, quod rerum iftarit difficultate deterritus fim, Simul etiam Socrati.
cum illud mecum reputans,Deo coadiutore nos commodé admodum
& ad perfectionem ftudij nofltri peruenturos :

Aa



2 BVTOCII IN ARCH. L1B, I
DECLARATIOTERMINORV M,

RAEN VM ERANS eaqua abipfo exponenda fune
theoremata, ut confuetum eft omnibus Geometris in expo.
fitione, feruans quogs appellationes quibus ipfe per licentia
o'-4,4 ufluseft:primd terminationes fuppofitionum, & ipfas quogs
i }5: fuppolitionesin initio fcribendi uult declarare. & ait primi,
Quafdam effein plano curuas lineas,qug lineis rectis earum
terminos{ungentibus,uel omnis in eandem partem uergit,
uelaliquid in alteram habent. Hoc autem quod dictum eft, planum erit, fiintelle-
xerimus quas appellatin plano curuas lineas. Quare aduercendum eft, curuas ab
eolineas appellari non fimpliciter circulares,aut conicas,aur eas qua continuita.
tem habent non fratam:uerum eas omnis {impliciter,quz in plano cum {int, n3
in diretum producantur, curuas uocat. Vnam autemlineam in plano quocungs
modo connexam, quauis fiue ex rechs pluribus conneatur, five ex curuis, fiue
exrectis & curuis,unam tamen eam ex ea connexione poftulatappellari,

Hic deeft unachartain exemplari greco.

ipliabed. Verum quoniam uti fuprd i eft, curuaslineasuocatnon quacir.
cumferentiam habent {olas, uerumetiam eas qua ex rectis componuntur: ex his
erac collectio earum qua in eadem cauz habentur. Continget enim in quadam i
nea, qua m eadem caua fit, duo urcung pundia notari, ita ut linea reta qua ilfa
pundtaiunxerit.in
neutram priorisli-

ez partem cadat, < 2 ” N § %
fedip{i coaptetur. / /
Proprereadixit,li- | \ /
R 7 »
/ NI

neamineaundéca. 5\ "

uamefle uocari,in

qua linez rectz,

per duo quag e-

ius puncia ducig.aut omisin eafdem pattes cadant recix linezr aut earum que-
damin eafdem partes.quadam fupeream , X nylla in altera partem.Eafdem ye-
rolicetinterpretari,& in fuperficiebus.

Deinde ex ordine gominar fruftum folidum & rhombum {olidd, aperte de-
clarans{ignificationem nominum. Poft hec peritiones quafdam {umit,que fune
@ opportunz ad demonfirationes fequétes , qua quidem ex ipfo fenfu confeflze
habentur : nihilominus tamen demonftrari ex communibus conceptionibus;&
ex his qua demdftrata funtin Elementis. poflunt . Eft autem petitionum prima
huiufmodi: Linearum omnium » qu eifdem terminis continentur,retam efle
breuiflimam . Efto enimi
inplanolinearecta termi
natahac ab : & alrera itd
linea quaedam acb,cifd@
contentaterminisa b, po
ftulac {ibi concedi ipfam
ab minoré effeipfaach.
Dico igitur,quod hoc ciz
uerum exiftac, petiti eft,
notetur itagg inipfaach,
utcung pun@tum c: & i

gantwrac,cb confiarergo, iplasacicbefle ipfaabmaiores.ltem fumanturinip
{is
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fisac.cblineis alia utcungs puncta de,Xiungantur ad,d c,ce,eb.fimiliter fam
hiccdftacduas ad,d ceffemaioresa ¢.& duas ¢ ¢,ebmaiorescb. Quarehzad,
dc,ce,ebmulto maiores erunt ipfa a b. Similiter autem & fialia puncia interme-
dia fumpta natauerimus, & junxerimus re@as ad puncta nunc fumpta, inuen e
mus ipfas item maioresa b.ethocaffidue faciendo, qui magis acceflerint ad Ime
amab cretgmaioresinuenientur. quare conftatex his,cama cb effe pfaabma
forem, cum poflimus in totaipfa pun@Gumnotare, & ipfam iungenteshneam
exrectis compofitam,ut eam talem effe lineam oftendamus,qua eadem ratione
iplaab probetur maior.neqs enim inconueniens eft, in demonfirationibus eori
que confeflahabentur, huiufmodiaffumere conceptiones.

Poft hac dicit,fe fumere hoc:earum qua eofdem terminos habedt linearum,
illas effeinzquales,qua in eafdem cauas extiterint co quo fuprd dicum fuitmo.
do.Non folumautem dixitin hoc inzqualeseffe,hoc quod cft in eafdem cauas
effe:uerum etiam quum altera alceram, aut toram compleditur, auteius partem
complectitur:partem autem habet communem & complectentem com plexama
iorem effe. lntelligantur au-
tem, ut & hocmanifeftum f

at, in plano duzlinez abc I
def,&aghf eofdemtermi.

nos habétes hosa.f, & in ea-

dem cauz, & quoniam tota

aghf complexa eft ab ipfa 4

abcdef cofdem terminos

habéte hosa,f. dicoiftasin - 4

zequales ¢lfe,& quz compre \

hend.t comprabenfa maior \ s

eit. lungancur itag b b, ef, « f

d . Quouaiam igitur fiingelli v - .

gatur iuncta ha,adunum laterum ipfiusab h, intus conflitutz funthara g.ch,
his ab, bh,cdmunipofiah f. Ha igiturag,gh,h £, minores funt hisa b bh.h i,
Verumb h.h fminores funthisb c,e f-nam funtinws rurfus fuper unam b ¢3-
ftitute. multo magis ergo ab,b ¢,c fmaiores funchisa ggh,hf. Verumhacd,
d f,maiores funthacef. hade, ef, funtipfa df maiores.multo magis ergo hoe
abcdef, funthisaghfmaiores. »

Declarationisenim gratia fupponantur & aliz linea fimiliter praedictis, uelu
tihzab cde.afghke.Dico comprahendentem effe maidré, Intelligantur entm
af,ghereGte in |. Quoniam
igitur rurfus f1,1 g maiores
funcf z,adiedtis commun; -
busaf,gh, hzal,thmaiores
funtaf.fg,gh. Veramal,lh
maiores funchisab,bh mul
tomagisergo ab,bh maio-
res func his af, fg.gh.adie-
&2 communih keruntab,
b kmaiores hisafghk, Ve.
ri bh,hk minores fune b ¢,
ck. Multo magis ergo maio-
res abcek, hisafghk, adie.
¢tacommunike,erunthaa b ckemaiores hisafghke. Verum he ck ke mine
res {unt his cd,d e,mylto magis ergo hzabcde, maiores funtafghke. E
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4 EVTOCII IN ARCH., LIB I

Etfi circumferentiz fint uel comprendentes uel comprenfz , aut utrumque,
idemlicer infpicere.nam {i punctacStinuata in eifdem notentur,& in eadem jun
ganuur, recie: fumentur linea ex reclis compofitz,quibus accommodabitur pra
dictademonlfiratio, his qua ex rectis componun
tur qualesillee fuerine factis adiectis.unde & om
nem lineam in continyatione pun&orum exi-
ftentid habentem notato.Quod aiit conuenien-
ter inazqualitatem linearum non folum ex hoc
quodin eadem cauz {int, denotauit : verum ad-
diditetiam hoc;oportere alteram ab altera com-
prahendi, 8 ab ea qua eofdem habeat terminos
recta.nam nilihoc tuerit, nG erithoc utiqp verd,
omninolineas tuncinzquales effe:uti confpice-
relicet in figuris infrafcriptis . nam linea abed,
&aefd.eofdem terminos habent,& in eandem
caue funt: nectamen conftat,utra eari ficaltera
maior. nam potelt effe ut aquales fint, & pofline
utreqs in eadem caua intelligi, 8 eofdem termi.
nos habere.amba autem contrariainter fe pofi -
tione coftitute, ut utrauis earum quae funt dictee
ipli aghk d:etitaincognitum eft fi inzequalitas
autzqualitas earum hoc pacio fequatur, quare
opportune adiectum eft, auttotam alteram com
prehendiabalteraretaoportere,qua cofd ter.
minos habeat:aut partem quidem comprahendi,partem autem cum eacommu.
nem habere:ficutiinhisaghk d,&alm nxd.in his enim quadam comprachen
dunrur,qu:eda‘m communes {unt,utial mn.

Opportune autemadmodum & illud ad inzqualitatis fudicium affumptum
eft,oporterelineas cofdem terminos habere . Si enim non fueritillud, negsaltera
alteram comprahendere poterit, Quomodo igitur inzequales erunt.nifi cafir.nz

quadog eruntzquales.& contingit effe comprahenfamaliquando Spranden
temaiorem . Vtaut€ hoc de-

claretur, intelligantur in pla-
nodux recta, ab,b ¢,obty.
fum angulumad bcontinen
tes:& fumaturinb ¢ pundiz
utcungsd.iunganturad,ac.
Quoniam igiturad , major
eftipfa ab, ponatur ab z-
qualis ipfide, & diuidat ae
in duo 2quapundof,&iun
gawr fe, Quonii igitur duze
affc majoresfuntac, & =.
qualisaf eltipfife, eritef,fc
maioripfa a c, adiecta eorum a b,eruntha d f,femaioreshisba,ac, quare linex
bacintelleGauna effe, & in eadem caua,altera uero d fc compraehenfa ab altera
qua eofdem terminos non habeat, non folum com prehendens non eft maior 3
prahenfa,ucrum oftenditur minor effe.

Etinlineis ex pluribus rectis com pofitis hocidem licet infpicere. namintelli.
ganwrin planoduz re@ehaa b,b c: & piictum dquodcungs contingat,& iun
gawrad, Rurfusponaturde &qualis ipliab,& e a dividaturin duo &qua pun-

Go
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of,8¢ducatur ag ad angulos rectosad i pfamad,&iungatur fg. & ponatur f h

aqualisipliag. &item dividatyrh g indyo qua punctok,& ducatrgladan.
gulos retos ad i p-

fam fg, &iungatur
kl.itemk mpona.
eur zequalis ipfi gl,
& diuidatur m1in
duo @qua pun@o
n. & item ducatur
I ¢ ad angulos re.
Qos, adipfam kl,et
iigatur nc. Expre.
demontftratis igirur
¢dftar, df majorem
efleiplaab, 8 fk
iplaag,iplamkn
iplagl, ipamn ¢
ipfalc.quareertord
lined d fknc, ma-
iorem ipfa abglec.
Opportuneergoad
iectafuit, eas opor.
tere eofdem habe-
re terminos, in his

que effe debeantinzquales . Poteft autem qui hae confiderarit,idem de fperfi-
ciebus demonftrare omnibus , quando cum his que praedicie funt conditonib,
fuperficies fumpta, eofdem terminos cum planis habucrint.

IN SECYNDVM THEORE MA,

T weroa cfibiipfi fupercompofitum, excedet ipfum d,uidelicet fic:cum ip
Afum ab fuperparticulure aut fuperpartiens contigeritefTeipfius d. Siauté
fira b multiplex ipfius d,aut multiplex fuperparticularis , aut multiplex fuperpar
tiens,ablato ab ipfo b czquali d,reliquum c a fuperabitd, ita ut non amplius ne
cefle (it fumimultiplex ipli,uerum ut oporteatinde ponere a bequa b
le ipfi ac, & eandem accommodare demonftrationem . Et compo.
nentiipfifh ad fg minorem proportionem habet,quamabadbc.na
{i primum ad fectidum minorem habeat proportione , Juam tertii
ad quartum, compenendo eadem proportio fequitur. Oftédetur aw.
tem fic.Siito quatuor magnitudinesab.b ¢, de,e f. &ab majoremad
b c habeat proportionem, quim d ead ef. Dico igitur componegdo, ¢
achaberead b ¢ maiorem proportionem, quim dfad ef. Fiat enim
ficutcbadba,itafe,ad fh. Ecduerfoigitur, ficutabad b c,itah f ad 1f
ef.maioremaiit habetabad b cproportionz, quimdeadef.igithf
habetad e fmaiorem proportionem ,quim dead ef, quare h f maior
eritipfa d e, & totum hemaiustotodf. & proptcrea he habet adef ¢
maiorem proportionem , quam dfad fe. Vertficuthe adef, ita ac
adcb,per compofitionem. igituracad ¢ b maiorem habet proportio
nem,quimdfad ef. Atueroac habeatadcb maidrem proportiong,
quim d fadfe. Dico diuidendo, quod abhabebit ad bc maiorem
proportionem,quim dead e f. Rurfus enim {imiliter, {i faciamus {i. IR
cutcbadca,itatead eh , fiet uthe ficmaior df. quare communijef
ablata,erith fmaiusd e.quareh f habebitad fe,qug eft ficurabad b <
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6 L EVTOCII IN ARCH, LIB. IL

diuidendomaioré proportioné,quim de ade f.& cSponendo, & item diuiden.
doeadem proportio fequef. Ex eifdem aiit euerfa proportio conftat. habeat enim
acmaiorcmad b c proportionem , quiam d fad fe. Dico quod euertendo ca habe
bitad ab proportionem minorem,quam fd ad d e. Quoniienim ac habetad b ¢
raaforem proportionem , quamd fad fe: X diuidenti a b habebitad b cmaiorem
j roportionem,quam d ead e f. Econuerfo b cad b a habebit minorem proportio
" na,eudmfeaded: 8 cOponenti, caad a bminorem habebit,quam fdadde.
!N TERTIVM THEOREMA, T )
. ‘Tabipfok ducatur =qualisipfi h, qua it
. km hocfieri poteft productak 1ad q,& po.
iirah 2qualiipfik q:& cétro quidem kinterual.
lo autemk q defcripto, circulo uidelicet g m n, 6
ftackm aqualemefleipfik q.boceftipfih.
Latus ergo n ¢ figura multiangule, & 2quila
tere. Angulo enim re®o in felquiquartam pro - 3
portionem adducto, & fectione per parem diui-
fionem factaareo, conftarquod circumferen.
tiafefquiquarta in pariter pares numero diftri-
buetur circumferentias . Quare recta qug uni ex
illis circumferentijs fubtenfa fuerit, fiet figura
multiangulee & 2quilaterae & parilaterz latus u.
num.Nam [i angulo fub x g n,zqualem feceri.
musangulum fub }}gd, iungentesaltipfo p in T ~
g, & producamusufgad g h,equalem ipfian "
fofubpgd, conftac g;h effe atq?xalem ipﬁpo?&u( //
attingere circulum., Quoniam enimipla xga 7
qualis eftipfigd.nam ipfa g communis efi:zquales enim compleQuntur. Er.
go batis xp zqualiseftip(ip d.&angulus fub pxg, recius cum fir,2quaturan.
gulo pd g.quareconitingitipfum p d .Quoniam enim quiad d anguliredi{unt
&quifub pgd,dghaquales:
& eltcommunis d g, quaregh
gqualiseftipligp,Xipfapdip 5
fihd. leemipfuxpipfip dofte- 5/—
faeltefle cqualis.quareiplah p 3
exiftitfigurae muluigule 2qui
laterae & parilatcra lar-s,dc?cri ?
peacirca circulum . Quod aucg /
Ve
§
\‘\
x

fimilis figureinfcriptg fiar,inde
conftac. Cumenimipfa hgfic P
zqualisipligp, & ipfacg ipfi
gn,zquediftansefthpiplicn,
eadem ratione & ipfa po, ipfi
nk.Quare angulus fubcnk,
qualis eft angulo fubo ph.qua

recirciiferipea figura eft infcris

Ptaﬁ'mﬂis? & ° \
Cum enim angulusad ke,

maior {itangulo fub cgr,{iangulo fub cgt conftituamus zqualem angulum

fublkriplok intellecio interipfal m,triangulus 1k r fimilis erit triangulo cgter

eritlicurrkad k|, ficcgadot. quarem k d ki i ; )
quimcg adge, gadgt.q ad kl, maiorem proportionem habet,

IN
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, IN SEXTVM THEOREMA,

Ropterhoc minus eft circumferiptum utrogp fimul. Quoniam enim circum
Pfcn‘ptum. adinfcriprum minorem habet proportionem , qudm urumgpad
circulum , multo magis ergo circumfcriptum habet ad circulum minor€ propor-
tionem,quam utrumg imul ad circulum. quarecircumfcriptum minus eft utro-
quefimul circulo, communi ablato,erfit reliqua circum refidua fpacio b minora,

IN OCTAVVM THEORE M4,

Erpediculares igitur  uerticead ab ¢ ducee fune fuper eas. Intelligatur enim
Pconus feorfum, & efto uertex eius g, centrii bafiseiush,& ab h ad aiungatue
ha,&ag,gh. Dicoquod ga perpendicularis eft '
ad ipfam de. quoniam enim gh perpendicula-
riseftad circuli planum, & omnia fecundii eam
plana. quaretriangulusg ha ereCtuseft ad ba.
{im ; & {tatere®a fuper communem feGionem
planorum ha, in uno planorum ipfad e.quate
ipfade, fuperipfam ghaplaniftat, ad angulos
re¢ios : quare & fuper ipfam,g a.Similiter often
dentur ille,quaad ¢,b,jun@a {unta vertice per
pendiculares ciifine fuper d f,ef. Sciendum ai,
quod in premiflaopportune additum fuithoc,
oportere omnino pyramidem infcriptam habe-
rebafim zquilateram. non enim aliter 4 uertice
ad bafislateraducix poflent efle equales.In pre
fentinon eft additum, effe balim zquilateram, T
proprerea utcung fuerit, idem fequetur. ( ('\\

IN NONVM THEOREMA,

F Aiores igitur funttrianguliabd,bdc, trd \\

anguload c, Quoniamenim angulusad ¢,
d.folidus eft, anguli fubad b,b d cmaiores funt —
angulo fubad ¢, &{id uertice ad fectionem ba,
fisin duo®qua iunxerimus d e perpendiculatem fuperac,eritangulusfubadb
maior angulo fub ad e.Conftituatur itagsangulo fubadb angulus, fubadfz-
qualis: & poftead faquali ipfid ¢,iungatur af, Quoniam igitur dux duabus a-
quales,Xangulus angulo , & trian-
gulus abdufangulo ad £ zqualis,

qui eft mafor ip{o ade:quare trian. . f ‘
gulusabd ipfoademaforeft. Simi AN
liter quogp tridgulusabe, ipfo dec S / \,

maior . Igitur ducadb,dbc,ipflo .

‘ [ 7 T

b majores funt. A
ad b maiores funt \\\:/ /// \%
e

4
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IN DECIMVM THEOREMA.
Veatur enim g fe contingens

Dcirculum , & aquediftans ip- Y
{i ac, circumferentia abc,in duo
2qua diuifa puncto b, Quod enim
{icdu&a zquediftansfiatipli a c,0-
ftendetur duciis 4 centro h, hisha,
hd,hc.Quoniam enim ad eft -
qualisipfidc, & dh communis eft, b
duz duabus xquales,etbafisah bz

fih, igiur & angulus angulo zqualis. Suntautem anguligbd,d b f reéé‘ric nam

N
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4 centroad contactum du&aeft hb. quarereliquus angulus dgb, reliquodfb
aqualis eft, idcirco ipfa g d,ipfi df eft 2qualis : quareipfa fg eft xquediftans
ipli ac.
P Circumf{cribentes itaque multiangula circa
portionem , fimiliter circumfer@tijs circumceptis
in duo aqua diuifis,ductis lineis cGtingentibus,
fumemus quadam relidua minora fpacio h. de
inferiptis quidem oftenfum eftin Elementis, tri-
angulos portionibus infcriptos maiores effe di.
midio portionumillarum . Idcirco pofibile fuit,
diuidendo in duo zqua circumferentias , &re-
Qas ducendo,relinqui quedam refidua fpacio da
tominora. In circumfcriptis autem nondum hoe
eftoftenfum,in Elementatione. Quoniienimin
pramiffa hocdixit, quod eft ipfum collegilTe per
fextum Theorema,colligendum & oftédendum
quodcontingens auferat triangulum maiorem
dimidia ea in qua fit portione:ueluti in eadem de
{criptione,quod g d f riangulus maior eft dimi-
dio fpacio comprzhenfo fub a d,d ¢, & circumfe
rentiaab ¢, duclis enim eifdem,quoniamangu-
lusdbf eftre@us eritipfa d fmaior ipfa b £,& ip
fabfazquatur ipfif c.nam utracp earum applica.
tur, Igitur d fmaior et ipfafc, quaretriangutus d b firiangulo b fc maior exiftit,
nam in eadem funtaltitudine. multo magis igitur maior eft fpaciobfccompre.
henfo.Eadem ratione & d bgmaioreftbga. quaretorumd f g , maius eft dimi-
dio fpacio ad c comprahenfo.
IN XI1I THEOREMA,

Ntelligatur itags circulo b circumferiptum, 8 inferiprum, & circulo a circiferis

ptum limile circumfcripto ipfib. quemadmodum autem circulo dato it figura
‘inferibenda polygonia, fimilisindefcripa alteri circulo,d Pappo dictum fuitin
Cmentarijs elementorum, Circuloautem dato circumfcribere figuram polygo-
niam, {imilem circumfcriptz alteri circulo,nondum habemus ab aliquo traditii s
quod nunc dicendumgeft. Nam circulo b infcriptie fimilis circuloainferipta fuit,
&circaa circumfcriptae fimilis inferipea fuit ipli a, ueluti in tertio Theoremate. &
eft fimilis circum{criptae ipfi b, Et quoniam figurz re@ilinez circulisa,b circam.
fcripea fimiles funt,eandem habebunt proportionem, quam ille qua ex centris
potentia.tale quidem de infetipeis oftenfum eft in Elementatione,de circumfcri-
ptis autem nondum. Often- ,
deturautem.ficintelligantur
enim feorfum circumfcriprae
& inferipeg figure rectilinee,
&acentriscirculorum ifigan
turke,km,Ih,In, Conflatiz -
kmln,ex centris efle cir cyo
rumcirca circumf{criptas figu
ras multangulas defcripeo .
rum : &ad feinuicem haberi
potentia,ficuc figure circum.
fcriptz, Etquoniam conten

tilub kem, lhn,funt dimidij angulorum eorit qui funtin polygonijs, cum ipfa
. {in¢
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fint fimilia, conflat ipfos quoque zquales effe. At ueroquiad m,n, haben- -
tur,angulirectifunt:quaretriangulike m,lh n funt zquianguli. & eft ficur qua
dratum k e ad quadratum h1 ficcircumfcripea inter fe figurae . Ergo licut quadra
tumk m,ad quadratum|In, {icfigure circumferipta inter fe habent, Triangu-
lusigitur kdt,eandem proportionem habet ad rectilineam figuram circulob cir
cumfcriptam ,quam triangulus k d't, ad eriangulum fr a, Quoniam enim rectili-
nez figur circulis a,b infcripta fe habent ad inuicem, ficuti qua ex centro pote.
tia, hoceft ipfa taad g potentia,hoceft td ad r f longitudine: hoc eft ficut rrian.
guluskd, adipfum fel. Eftautem ip{um k ed 2equalecircumferipto ad circuld,
ad circulum a. Eftigitur {icuck e d,ad circa circulum b deferiptum,ita triangulus
ktd,adtriangulum frl. . oo

Igitur permuratim prifma habetad cylindrum minorem proportion, quim
multiangulum circulo binferiptumad circulum b : quod eft inconueniens. nam
fi faciamus ficut fuperficies prifatis ad (uperficiem cylindri, ficinfcriptum circu
lob haberi.ad quidpiamaliud,eritid minuscirculo b,ad quod inferiprum habet
maiorem proportionem,quamad circulum . hoceft fuperficies prifmatis ad fu.
perficiem cylindrimaiorem habet propottionem,quim infctiptumad circulum,
& oftenfumeft habere minorem,quod admittinon poteft.

IN XIIII THEOREMA,

Pfa cadipfam d maiorem proportionem habet,, quam polygonium inferiptd
Icirculo aad fuperticiem pyramidis infcripta cono .nam quazex centro circuli
ad latus coni maiorem habet proportionem, quam qua d centroad unum latus
polygonij ducta perpendicularis, ad perpefidicularem ductam d vertice coniad
latus ipfius polygoni.Intelligatur enim feorfumm defcriptio in rationali, & poly-
gonium fhkinf{criptum circulo a,& acentroaad unumlatus hk polygonij du.
catur perpendicularis 2 ¢ . Conftatiam quod fuperficies contenta fub perimetro
polygoni],& fuba gieft dupla polygonio.In-
telligaturitem piictum [ uerticem effe cond, et
abipfoladg ducta Igcft perpendicularis fu-

er h k, uti oftenfum eft, in limmate oCtaui
g"heorema:is.@oniam igitur infcriptum po
lygonium cft 2quilatcrum,& conus eft zqui-
cruris,cruntomnis ductzab | ad unumgquod
que latus polygonij perpendicularesipfi, -
qualcs!g. nam unaquaqs earum potelt qua-
dratum axis,& qiradratum a g. Et propter hoc
contentum fub perimetro polygonij, & fub
I g,eft duplum fupcrficiei pyramidis . quod e-
nim fubunoquogy latere, & fub perpendicu.
lari du®ta duerticead latus ipfum, que & =-
qualisipfilg,duplum eft criangulo fecundum
ipfam . quare ficutagad g 1, fic polygonium
ad fuperficiem pyramidis, fumpra comunial.
titudine perimerri ipfius polygonij ducta gn
zquediftateipliml, fiecficuramadml, ficag
ad gn.Ipfaueroagadgnmaiorem proportio
nem habet,quim adgl. namlgmaroreftipfa
gn. igitur amadml,hoceﬁcaddmaioremi. . . . )
proportionem habet , qum a gad g1, hocft qudm polygonium ad pyramidis
fuperficiem, Bb 1N
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: ‘ 1IN XV! THEOREMA, B
T quoniam contentum fub b a,a g,2quatur Stento fub bd,df,& contente
fubad,& fubutragfimuld f,a g,cit d fficequediftans ipliag. quonia enim

dfeftzquedifiasipfiag, eft ficurbaadag, ficb dad d f.atq idcirco cotent fub

extremis ba,d f,zquatur contento fub medijsbd,ag. Verum cdrentum fub b a,

df,zquatur contento fub b d,d f, & 3tento fub ad, df, per primum Theorema

libri fecundi Stoichiofeos. Igitur contentum fubb d, a g,@quatur contento fub

bd,df.& contentofuba d,d f,adiecto communi contento fub d a,ag, eritcon- -

tentum fub b d,&ag,cum contento fub a d,ag:quod eft contentum fub b aag,
zqualeerit contento fub b d,d f,& contento fub ad,d f, X ité cSrento fuba dag.
: IN XXIII THEOREMA. :
Vititudo autem lateri polygonij men furetur quaternario, Vultlatera po-
Mlygonﬁ numerari quaternarto,, quia circulo moto circa diametrii a ¢ ;lacera
omnia ferentur fecidum conicas fuperficies,cum hoc fit {ibi ufuiin fequentibus,
Nam filatera polygonij quaternario non menfurécur, quamuis parilaterum fue.
rit,non poffuntomnia ferri fecundum conicas fuperficics, uti percipi poteft in la.
teribus hexagoni.duo enim ex oppofito latera eius,inuicem aquediftitia,contin
getferrifecundum cylindricas fuperficies: quod quidem {ibi non eft ufiriad fe-
quentia,ucdictum eft. ) _
) IN XXIX THEOREMA.
IP(a uerok h aqualis eft diametro circuliab ¢ d.Si enima pundio q iunxerimus
ad punctumm,quo kf conitingit circutum ab cd,quod ficm.{imiliter autem &
ipfam qk:quoniam q k eft 2qualisipfiq f,8&anguliad m funtredii. namqgsk m,
eftxqualisipfim f.item ipfafkipligheft Zqualis: igitur q m zquediftans eft ip.
fikh.&idcircoeftficuth fad fq, itakh ad km.uerum h fduplaeftipfius qf,igi-
tutkh duplaeftipflius q m,quaceft excenuocirciliabed,
g IN XXX THEORE M A4, ,
Abet autem diameter circuli m,ad diametrum circuli ipfius n proportioné,
Hquam habetelad ak.nam fijungstur hagl,ck,angulis ad k| factis reciis,
‘8iplaak zquediftansipfile: triangulus enim glee
ficutgladle,itackad ka.uerum icutgladle, ficomnis fungentes angulos cir-
cumfcriptaead diametrum circuli circumferipti. Sicut autem ck ad k a,licomnis
iungentesangulos infcripti ad diametri Girculizb cd, Sicutautem diametros ad
latus,ficdiametros ad latus:quoniam & ficurm ead ¢ Lficmaadak.& peraqus,
ficur omnes fungentepangulos circum(Cripti ad ¢ 1, ftaomnes iungentes angu-
losinfcriptiad ak.uerum licutomnes ad latus e, fic contentum fub cmnibus,
& fub el: hoceft quadratum eius qua ex centrom, ad quadratum eliplacla.
qualem altituding [umente . ficutaditomnesad a k, fic contentii fubomnibus, &
fubak,hoceftquadratum eius quzex centron ad quadratum ak, communem’
aldtudinem rurfus fumentea kjiﬁ igitur ficut quadratum eius que excentrom
adquadratum el: ita quadratum eius quaexcentron
ficatipfa qua ex centromadipfamel jta
mutatim, {icut qua ex centrom , ad eam quaex centron,itaeladak . Ft duplee
antecedentium:ficut diametros ipfius m ad diametrum ipliusn,ficeladak,
IN XXXII THEOREMA. :
HAeautem ih fumptae,fic utzqualiter fo {uperentipla kipfam i, & ipfaiip.
1famh, &iplahipfamg, propofitum eft duabus redis datis duas medias’
proportionales inuenirein Arithmetica analogia:quod idem eft, utfefe aequali.’
ter ﬁxpcrcr'lF.Hocamem fiethocmode. Sint duze reiee datze a b,ckinzquales, ct
&blataabipfaab xquali iplick,qua fitb d,refidva d a dividaturin tria cquapun
Ctise,f.& ponatur g zqualis iplieb,& haqualisipfi b £, Erunt itaq gh perficien
. tes

ft 2eq uiangulus . idcirco eft

,ad quadratum ak. Igicur
quz ex centron,adipfam ak. Et per.

" riexceditipfam g,quim ipfag ipfam 1. Tantoau
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tes,id quod propofitum eft. Dico quodab,habetad ckmajorem proportionem
quim triplam eius quam habet abadg ., Fiat e. '
nimficutab ad g, ficgad aliam quandam 1, E¢
quoniam qua {ui parte ab fuperatipfam g:ipfa “T
g fuperat cadem (ui parte ipfam I. pars uero i pli.
usa b maioreft parteillaipfius g. Igitura b maio

temipfa ab fuperatipfam g, quantogipfam h,
Igitur ipfa g majori excedit ipfam h,quamipfam f
1.quareImaioreft ipfa h. Sirurfus fecerimus {j-
cutgad L.ficlad m , multo maior eritipfack. Et J .
quoniam funt quatuor retx ab,g,l,m continug
proportionales,habebitabad m proportionem,
abadgriplicatam.quarea b habetad ck maio.
rem proportionem,quimabad g triplicatam,

IN XXXV THEORE MA.
VErum contentum {ubeh, & fubef,cd,ka i

oftenfum eft zqualeefle contenro fub e, ’
k h.In uigefimo enim fecido Theoremate often
fum eft,quodef,cd,kaad h k eadem proportio. 5 be &b 1
nem habent, quamie ad eh. quare contentum e b a e
fub extremis eit 2quale contento fub medijs, &
tentum autem fub e,k b minus eft quadraro ha; Cumenim contentum fubh,
hk,(itequale quadrato h a,uri conftat,confunétaal: propterea quod triangulus
hakfactus eft fimilis eriangulo h a L. Eft enim ficutlh ad ha,ficahad hk,& ideo
contentum fub extremis cequale quadrato mediz.

IN XXXVII THEOREMA.

Abebitiamidem centrum cum circulo ab; Sienimad eifigantur reGz ad
Hh clzquales etunt, propteraquod ducte adad contactus recia funt per.
pendicularesad aptatas, & diuiduntur adaptata in duo 2qua ad contaGtum. aut

uando fiatmaior enim eft fuperficies fuperficie : quoniam cnimmf fecundum
?uperﬁciem conicam fertur,fecundum coluri coni fupetficiem feretur, quaeft -
qualis circulo,cuius qua ex centro fitmedia proportionalis inter fm, & dimidiz
utriufque {imul £g,&m n. Similiter & fupetficiei coluri conifacte ab ma,zqua-
lis eft circulus,cuius quzz ex centro fitmedia proportionidis inter rectam ma, &
dimidiam utriu{g {imulab & m n. Etipfa quidem fm maioripfa ma,& ipfa fg
ipfaa b maior, igitur media, quare & fuperficies fuperficie. Superficies igitur cons
tenta fubf m,m g,maior eft fuperficie contentafubma,n b, :

IN XXXVII] THEOREMA,

Vperficiesigitur figurae kf Imaior eft circulo,& catera quz fequiitur,obfcu.
Sre uidetur collegiffe quod dictum eft, Dicatur autem aperte hocmodo, Quo.
niam circulus 1 eft zqualis fuperficiei figurz. qua autem ex centroipfius n,ro-
teft contentum fubm h,fg : contentum autem fubm h,fg maiuselt cGrenro fub
c¢d,dx.nam mh oftenfaeft 2qualis ipfi cd,& ipfa fg maiord x . Igitur circulus n
maior eft circulo cuius qua ex centro poteft contentum fub cd,d x. contentum
autemf{ub cd, d x,xquatur quadrato d a, Igitur circulus n,hoceft fuperficiescir.
cumfcripti, maior eft circulo cuius qua ex centro zqualiseftipfida.

IN XXXIX THEOREMA.
VErum fpacia pradicta funt ad inuicem, ficiit quadratum lateris e k-ad qua-
dratum lateris al.Sienim iungaturdlk, cumek {ic equediftansipfial,erit
ficut edadda,itaekadal, Sicutautemedad da, fice fad ac. i l'tl;xr ficut ek ald
a al,

i
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® ‘EVTOCII IN ARCH, L1B. 1.
al,itaefadac,& dimidia ipfius e f ad dimidiam ipfius a c. Similiter & in omnib:
sungenubus angulos polygonorum oltendetur, quod eandem inter fe habeant
proportionem, quam ek ad al. Igitur ficurunumad unum, ficomnia ad omnia.
quare {icutek ad al, {ic omnis iungentes angulos polygoni circumferipti, cum
dimidiabafe portionis maioris,ad omnes iungentes, cum dimidia bafe minoris
portionis.quare {icut quadratum e k,ad quadratum al,fic contentum fub e k, &

omnibus,ad contentum fub al,& omnibus. Figura enim re&ilinez fimiles fune

dupla laterum {imilium proportione, & proportionis ek adalduplaeft quadra.
tiekad quadratum alproportio. Coiungentium autem angulos maiotis, ad c5-
iungentes angulos minoris dupla eft ea qua contenti fub e k, ¥ omnibus, ad 5
eentum {ub al,& omnibus. Similia enim & ipfa,cum habeant latera proportio.
nalia.  Ereftficutek,ad eam quae ex centro minoris {phere, fical ad ductam
dcentro adal perpendicularem, Sienima centroad contatum fungatur | redia
eritducta perpendicularis ad utrafque ek,al. &eftficuredad da, hoceft ekad
al: ficquz ex centro ad contactum ducia, hoceft queeex centro minoris fpha.
re,ad eam qua ex centro ad al ducta eft perpendicularis.
Outenfumeftautem,ficute kadal fic que ex cenero circulim,ad eam qug ex
cenwrocirculin. Quoniim oftenifum eft, ficut polygonium ad polygonium, fic
circutus mad circulum n:hoc eft quadratum eius qua ex centrom , ad quadrati
eius qua ex centro n.
IN XL THEOREM 4.
Vqu; enim proportio dupla eft eius quam habetlatus circumferipti poly-
goniad latus inferipti. Oftenfum eftenim in hoc,quod eft ficut qua ex cen
tro circuli zequalis {Uperficiei circumfcripti, ad eam qua ex centro circuli wqualis
fuperficiei inferipei:ficlatus circumferipti polygoni,ad lacus infcripd. Circuliau.
teminter fefuntmdupla proportione fuarum femidiametrorum , Superficies .
gitur ad fuperticiem,duplam haber proportionemeam »qua habetlatus ad latus,
IN XLIl THEOREMA,
S Olidum igitur circumfcriptum, ad infcripti¥, minorem habet proportioné,
quam folidum frultumad conum h. Sienim circumfcriptum {olidumad in-
feriprum minorem habet.qudm iplicacam proportionZ, cam quam hahetbd
f,8ipfad habetad e minorem , quam eam triplicatam . circun{cripeum fgyrur
habetad infcriptum minorem proportionem,quam dad e,& d habcr:demmno
rem proportionem,quam fruftum ad conum. Circumferiprum
erdo ad infcriprum,minorem habetquam
frultum ad conum,

EVTOCIT ASCALONITAE ¢ OMMENTARIVM,
in primum traditionis Archimedis de Sphaera & cylindro,als
{criptum Milelio mechanico Ifidoro pracepto-
rinoftro, finit,

EVTO.
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EVTOCII ASCALONITAE CO M/

MENTARIVM IN SECVNDVM
de Spberago cylindro,

5h ¥ VM eaquaxinprimolibro continentur Theoremata, fatis fine
) W @nobisexplicata:confequens inde accedit,ut eodem modo his que
W /M in fecundolibro'theoremara habentur explicandis, ftudium adhi-

bmmus. Dicitin ptimo Theoremate: gumatur dato cono,uel cy

® lindro , fefquialter cylindrus, Hoc autem dupliciter fieri poteft,
aut feruata in ambobus bafe eadem, auraltitudine. Ecuta pertius fiat quod dictiE
eft,intelligatur conus,aut cylindrus, cuius bafis {it circulus a,altitudo autéa c,&
fitinuenire eius fefquialterym cylindrum ., Supponatur 7
autem priuscylindrusa ¢, & educatur 4 c altitudo cylin-

dri,& ponatur cd dimidiaipfiusac, igitur a d erit fefqui
altera ipfiusa c. Sifam intelligamus cylindrum habenté
bafem circulum a, altitudinem uero reamad ipleerit .

fefquialter cylindria cpropofiti. nam coni & cylindriin
eadem bafe conftituti,habent fe ad inuicem, f{icut eorum
altitudines. Si autem conusfita ¢, diuifa acin duo zqua
puncioe: {irurfusintelligatur cylindrus,, qui bafem ha.
beat circulum a, altitudinem autem ae » erit fefquial .
ter coniac.Cylindrus enim qui bafim habeatcirculum a,
& altitudinem a crectam, triplus eft conia & duplusc
lindri ae.quare conftat cylindrum ae fefquialterum effe :
coni a c:cuius eadé bafe I}alluara,& in propolito & infum . "
proefficierur problema . Licetaut? idem fieri, & (ibafim
contigerit diuerfam efle,axemanente eodem . Efto enim
rurfus conus,aut cylindrus, cuius bafis circulus fg,altitu.
dohkrecta, cuius opus eft inuenire cylindri fefquialce.
1, quihabeataltituding zqualem ip(ih k, Defcribatur quadrat@ f1 ab fg diame:
tro circuli, & producta
fg ponaturgm dimidia
iplius,& copleatur par-
allelogramii fn. Eritigi-
tur fn fefquialterum ipfi
f1,&ipfafmipfifg.Co
ftituatur enim parallelo
gramo f n,aquale qua-
dratum x p: & circa dia-
metrum ,unum laterum
eius xo defcribatur cit-
culus, Eft itags x o fefqui
alter ipfifg. nam circuli
fic fehabés, ficut quadra
ta {uarum diametrord. _
Item fiintelligatur cylindrus, quibafim habeat circulum xo, & altitudinem z-
qualemiplihk, erit fefquialter cylindrihabentis bafim circulum f g, altitudinem
ueroh k. Si autem fitconus, idem facientes , & conftituentes quadratum xp,®.
quale tertiz parti perallelogrami, & defcribétes circa ynii latus eius xo circul mﬁ:,
3 1ngelics
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intellexerimus ex ipfo cylindrum habentem altitudinem hk: habebimus eum
fefquialterum coni propofiti. Quoniam enim parallelogramum fn eft riplum
quadratix p,& fefquialcerumip{if Lerit f | duplum ipfi x p. quare & circulus cit-
culo duplus, & cylin

druscylindro. Verit k

cylindrus habensba I

fem circulum fg alti.

tudinemueroh k, tri
plus eft cono circaed
dem bafim & altitu- ! |
dine oftituto . Qua- < 14 - m / ! .
X r o
\

re cylindrus bafim [

habens circulum x o, 1
alttudinem uero - .
qualem h k,fefquial.

ter eft propolito co-
no.Si autem opor. |
teat nep bafem, ne- 7 " i =

que altitudinem effe candem , rurfus hocdupliciter fiet, aut enim bafim habebft
zqualem dare, aut axem cylindrus '
propofitus . Efto prius bafis data cir-
culus xo0. Ecopus efto cylindrum in.
uenire fefquialteruw dato cono, aut
cylindro a bafe x0,id eft qui bafim
habeat xo0. Sumatur ut pradium
eft,cylindrus u y fefquialter cono, aut
cylindro dato, eandem bafim habens
cum propofito : & fiat ficut quadrart
x0 ad quadratum tu, fic altitudo uy
ad iplamr s. Eritigitur cylindrus ab
xo bafehabZs alitudinem rs,equalis

KD

uy.nd bafes fe habenemutud uc altieu
dines ,& facteritimperatii. Si autem
bafis non fit data, fed gxis,eadZratio
neprolato uy, fietid quod proponif. Te ¥ ~ °

IN COMPOSITIONEM PRIMI,
HOcﬁxmpto,quom'am ad eius refolutionem proueniiit ea quz in problema.
L refunt,refolutiSe ad hoctermin ata,utoporteatduab.rectis datis duas eis me
dias proportionales inuenire. dixit in copofitione, inueniitur. Harumaiit inuen.
tionemab eo traditam nufquiadhuc penitus inuenimus. multorumautem daro
fum uirorum {cripta in manus inciderunt, in quibus hoc problema traatum in.
uenimus, ex quib.folam Eudoxi Cnidjj defcriptionérepudiauimus, Namin pro
emijs quidem dixit fe per lineas curuas eam inueniffe . verum in demonifiratio-
ne, praterid quod non curuis lineis utatur , uerum & difitncam § roportionali
tatem conftituens, ea uti continua utitur,quod fan¢ abfurdum eft. Sed quid dico
deEudoxo, verumetiam de quibufda quimediocriter in Geometria uerfati fune,
Y tautem eorum qua ad nos peruenerunt hominum fenten iz plané haberi pofe
fint,eorum uniufcuiufs inueniendi modum iftic deinceps defcribemus.
MODVS PLATONIS,

Vabus rectis datis,, duas rectas mediasillis proportionales in continura pro,
portionalitateinuenire, Sint duz reiz datza b, b cingicem perpendicula.

res
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ses, quibus opus fit duas medias proportionalesinuenire . Producantur indire.
Ctidad d,e:& paretur angulus rectus fub fg h : & in uno ejus crure,putaf g, mo-
ueaturregulakl,in quodam conftituto infg,itaut permaneat xquediftans

N——

09
) W—
£

ipfigh. Fietautem hoc, fi intelligs

musalteram regulam confixam ip c

{ih g aquediftantem ipfi fg,pura

in Superioribus enim ipfa-

rum fg,hm, fuperficiebus firma. .

tis affialibus,8 coaped 4 . b ¢

tis ipfikl, ad dictos erit tunc
motus ipfius k, femperaquediftas
ipligh. His ita pararis, applicetur
unum crusanguli quodcung, pu-
tagh, cGtinges c:& regula antingat
a,ita uti in deferiptione habetur. fi-
atangulusreQus, portionem ha- ol
bens, puta cd e; X regulak| pofitio -
nem habean,putaea. nam hisita confectis, propoficum efedtum eff, Cum efiici
anguliadde fintrectieritficutcbad b d,itab dad b e,Xebadba. ’
MODVS HERONIS IN MECHANICIS INTRO. '
: dulionibus, ez intelis fabricandis. )

IntduxreQz datzab,b c:quibus opus fit duas medias proporrionales ¢5fti.
cuere. difponantur ita, yt ambiantangulum reGtumad b, & compleaturb d
parallelogrammi, & iungantura ¢,bd. conftateas aquales efle,& fe mutud per
@qualia fecare punco e.nam circulus circa alteram earum defcriptus, per termi-
nosalterius tranfibit, cum perallelogrammd (itorthogonit. producantur he dc,
daufqueadfg, & intelligatur regula,puta fbg, mota circa quendani clauum t-'
- Xum in b: X moueatyr, donec abfcidanturequales ab edudte: hocefteg,e f-f'?f'
. intel.
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intelligatur fectio pofitionem habere,puta f b g , factis ef,e g qualibus, ut dicet
eft. Ducatur abe perpendicularis adcd, putaeh , conftateam fecareipfam cdin
duo 2qua.quoniam itagg cd,in duo @qua fecatur puno h,& additur ei c £, firut
concentum fub d f,cf,cum quadra ?

to ch, aquetur quadrato hf.qua. £
drato ¢ h communi adiecto eritco /
tentum {ub df,fc: cum quadratis
hariich,he, zquale quadratis f b,
he.quadratisautem f h,h e 2qua-
tur quadratum f e. Igitur contentit
fub d f.fc,cum quadrato ce,xqua-

tur quadrato e f.Similiter autem o. A

flendctur,quod Otentum fubdg, - - / |

ga,cii quadrato ae, equat quadra _ —1

toeg Xacelt equalisipliec,Xip 1 j
7 7

fagciplief, Igitur contentum fub ¢ /
df.fc, zquatur conrento fub dg,ga. Sialitcontentum fub extremis fuerit 2qua
le contento fub medijs,eriit quatuor line ille proportionaies.Eﬁigitur ficurfd
addgitaagadcf. Verumficutfdadd g,ficfcadcb,&baadag.namin triangu
lo fd g ductaelt cb,zquediftansipfid g,item ab &quediftans ipfid f. Sicut ergo
baadag,itaagadcf,& cfad cb.lgiturinterab, b cfuntfactee medize proporuo
nalesag,cf.
L MODVS PHILONIS BYSANTIL
Int duz recte date ab,b c,quibus opus it duas medias proportionales inue-
nire. Difponanturita utambiant anguluni retum ad b, & iun@aa c deferi-
batur {uper cam femicirculusa be :& ducatur a d fecundum angulosrectos ad
ipfamb a,&item cf ad ipfam b c. & applicetur regulamobilis ad b, fecanis a dc;
&moueatur circab,donec quz abip- !
fobadipfum dfitaqualisei quaeab e
infhoceft, ei qua eft inter circumfe-
rentiam circuli, X ipfam cf. Intelligaf
itacs regula habere pofitionem , puta
quam habetdb,e f.db equali iplicf,
utdiiumcit. Dicoitagg,a d,cfelleme
dias proportionalesitf.er ab,b c.Intel
lizanturenimda,f ¢ protracte & con
currentes in h. Conltatitags,cumba,
f h fintgquedifiites,quod angulusad 4
helt recius, & circulus aec perfectus
tranfibit perh.Quoniamigitur d b cft
aqualisipli cf, igitur contentam fub
ed,dbeftequalecontento fub b f, fe. Verum contentum fub ed, db 2quatur
contento fub hd,d a.nam utrii 3 eft 2quale quadrato cStingentisd puno d du-
Ga.Contentumautem fub b f,fe,2quatur contentofub hf, fc. nam utrumque
fimiliter zquatur quadrato contingentis ductz d puncio f.quare contentum fub
hd,da, zquatur contento fub hf,fc.Idcircoficut drad b, ficcfadda. Verum
ficuthdadhffic bead cf,& daadab .nam in triangulo dh f,ducta eftbcgque
diftansipfidh, itemba aquediftans ipfif h.Eftigicurficutbcad cf,itacfadda
&da a'd a b:qu‘od erat propofitum, Scieridit eft autem,quod huiufmod[appara:
tuseftidem fere cum illo fuperiori Heronis . nam parallelogramum b h idem ci®
eoquod fumptum fuit in apparaty Heronis ; & latera producia ha,h ¢ cadem, &
regu-

Py
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regulamotaad b.Hoc folum differunt , quod in llo quidem mouebatur reguta
donecdu@ i fe@ione ipfiusa ¢, per zqualia,puta ab ipfo k fepararentur aqua-
fescoincidentesad h d.h f,puta kd.kf.In hacuero mouetur, donecd b fit zqua-
lis ¢f.in utracp autem figuratione idem fequitur . Quod autem nuncdictum eft,
facilius in ufu ponitur.namiple d b,e fferuabiitur @quales,diuifad f regula per-
zquialia & concinua. hoc autemmulto facilius eft , quam circino tentare ¢as qua
abipfo kad d & f ducta fuerint,zquales facere.- -

MODVS APOLLONIL _

Int duze re@,qua a b,ac:quib.opus it duas medias proportionales inueni

re,quee fra aptentur,utambiitangulumread a. & centro b, intervalloac
defcribatur circumferétia circuli k h Litem centro c,interuallo a b, defcribatur cir
cumferentia circuli m h n,quaefecetip ‘
fam khlin puncio h. &iungitrha,
hb,hc ]git b acheft parallelogrim,
cuius eft h adiametros.diuidatur h a,
in duo zqua puncio x,& centro x de-
fcribatue circulus fecans ipfas ab,a ¢,
producias in punciisd ¢:ita utpuncta,
defint in eadem linearecta cum ipfo
h.quod utigs fiet,cum regula mota cir- >
cah,& fecareipfus ad, ae, X diducta, t .
donecdudtrapundtoxad pundia de |
fint 2quales . Hoc enim fa&p habe. {/n t/
bimus quafitum . Jta utique figuratio <
eadem eft cumilla Heronis & Philo
nis , & conftat eandem demonfirationemadhiberi. ‘

MODVS DIOCLIS IN LIBRO DE PI-

rijs  pulcherrimus.
N cifeulo ducantur duz diametriad angulosrectosa b,cd, & feparentur duz
citcumferentize 2quales um’nc?)acﬂ),ha; eb,b f.&perfducatur equediltasip-
fiab, quefic fg,&jungatur de.Dico quodinter cg,gh{intduz medxaft propor
tionaleshafg,gd. Ducaturenim pere lineaek; 2quediftans pliab.igiturek .

aqualiseftiplifg,&kcipfigd: . .
& d :

Hocautem conftat,dudisd pun
n

A3

BN

N

cf -

Gol re@is adef. niangulicle,
f1d funtequales. & retiadk,g.
igitur omnia omnibus, propte -
rea quod lexquatur ipfi If., igi-
turrcliquackeftequalisipfigd.
Quoniam igitur eft ficut dkad
ke,ficdgadgh.item ficurd kad
kejitae k‘ad%c. nieckeftmedia
proportionalis harum dk,k ¢.Si
cutergo dkad kejitaek ad ke
& ficdgadgh.& dkeft qualis
ipficg, Xipfaekipfif g,ipfake -
ipfigd . Igitur ficur cgad gf.ica . . :
gfadgd,&dgadgh.Siitemu. b
tringgex b fumantur aquales cir

cumferentiz hee m b,bn, & per n ducaturn x zquediftans ipfiab, & fungatur

@ m,etiic rurfiss incer cx,x o mediw proportionales ha n x,x d, Plugbus itap h&x :
< pacte

e d
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fa&o zquediftantibus continuis, produis interbd, & circumferentijs deprae;
henfis abillis uerfirs b,ponendo alias 2quales uerfus ¢,8 ad punda fata iungen,
dorectaslineas d puncio d, itautfimiliter fiantipfis d e,d m:dividencur parallelz
que funtinterb d fecundum quardam pun&a,in propofita defcriptione,punQa
oh:quibusregulaapplicataiungentes rectas,habebimus quandam lineam in cir
culo deferiptam.in qua fi fumatur quodcungs pun@Gum, & peripfum ducatur ¢«
quediftans ipfi Ib, eruncipfa duda, & illaqua abfinditur abilla » ex diametro
uerfusd,mediz proportionales, inter lineam ab eadem ex diametro uerfus ¢ ab.
fcifam, & partem eius contencam d punclo inillafignato ad diametrum,
- Iftis ita conflitutis , fint duze “
rectx a,b,quibus opus ficduas
medias proportionales inueni
re:& fit circulus, in quo dug dia
metri fe fecent ad angulos re.
Goscd,ef. & deferibatur in ip-
fodhflinea, per punéa conti.
nua, uti pradictum eft, & fiat {i
cutaadb,itacgadgk: Xiida
ck, & produ@a diuidat lineam
punctoh,8perh ducatur Im,
zquediftansipfi ef. per preefcri
praigiturinter cl,l hmedig fune
proportidales haml.1d.Etquo
niam eftficutclad Lh, ita cgad
. gk. Sicutautem ¢ gadgk,ita
aad b. Siautemineadem pro -
pordone ipfarum cl,im,Id,ih
colﬁt:t‘xlan} us inter ab,putaiftas '
n, % iz {umpta eruntinter ab mediz proportionales: quod er: ;
MODVS PAPPI 1 Npgl E C'HAI‘?I Cls‘“nucnkndm’

: introduétionibus ,
PRopo{uit Pappusinueni. )
recubd, quihaberetad (-
bum datum proportionem da.
ta: & {iqua ad huiufinodi pro.
portionem demonftrandam re
quiruntur, inuenerimus, coftag
nosinueniffe propofitii, Dua.
bus enim retisdat s, i ex illis
duabus,qua debenteffe medize .
proportionales, fecundam inue
nerimus, tertiam quog; deinde
facile deprehendemus’. Defcri.
b‘atur itaque,uti dicitipfe, femi.
circulusab ¢, &dcentrod duca
turdbad angulos recios, & mo
ueaturregula circa a punctum,
ftaut unus terminus eius quo-
dam dlauulo circum ponatur pi¥
o a. Efto reliqua parseius ud -

-

[/

L

arca centri,circa clauylum moueaturinter b c.His conftitytis
. >

proponatur dues
cubos
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cubos inuenire,habentes inter fe datam proportionem, & fiat proportio bd ad
dee,qualis eft proportio data & functa c e.producatur ad f.adducat tam regula in.
ter b c,donec pars eius intercepta inter rectas fe,e b,zqualis {it recte quee eft inter
reGtamb e,& circumferentiam bk ¢, Hocenim tentantes, & regulam dimouen.
tes, facile affequemur, Fiatiam, et pofitioné habeat, putaak,itaut g h,& hkequa
les {int, Dico quod cubusabipfab d,ad cubum abipfa d h,proportionem habet
propofitam:hoceft eam qua bdad d e. Intelligatur circulus perfectus,& iuncia
k d protendatur ad |, & iungatur I g , cui eft zquediftans ipfabd, quiakh eft .
qualisipfig h,& ipfakdipiidl. iungatur ipfaal,&lc. Quoniamenim angulus
alceft rectus,quia eft in femirculo, & Imelt perpendicularis,erit igitur ficutqua
dratumlm ad quadratum m a,hoceftcmad ma, fic quadratum amad quadra-
tumm g.Proportione igituripfius am ad m g pofita comuni,erit proportio cSpo
fita ex proportionecmad ma, & ex proportione amadmg: hoceft proportio
c¢m admg, eadem eft compofite ex proportione quadrati am ad quadratum
n g, & ex proportione amad m g,quz eft cadem ei quam haber cubusabamad
cubumab m g.lgitur proportio cm ad mg eadem eft ei,qua habet cubusab am
ad cubum ab mg. Verumficutcmadmg, ficcdad de. ficutautemam admg,

"itaadad dh. igitur ficurb dad d e, hoceft ficut data proportio, ita cubusexbd

ad cubum ex d h, Earum igitur quas opus erat medias proportionales inuenire,
fecundafuitd h. & fifecerimus {icutbd ad d h.itad h ad aliam quandam,erit ter-
tia inuenta. Eft autem aduerédum,quod hac defcriptio eadem eft eiquam Dio-
cles fupra tradidit:hoc folum differens ab ea,quod ille folum lineam quadam per
continua punca deferibitintermedia ipfia b, in qua fumebat g producace, &
digidente dictam lineam . In hoc autem datur g, perregulam ak,motam circa a.
quod enim g fit idem, fiue fumatur uc hic per regulam motam, fiueficut Diodles,
ita difcemus: productam gad n,ifigarur kn. Quoniam igitur k h eft 2xqualis ipfi
hg,Xgn eft aquediftans ipfi h b, & k x aqualiseft ipfix n,& ipfax b communis
eft & ad angulosrectos . namk nin duo axqua diuiditur,& ad angulos rectos ab
eaque per centrum . Igitur bafis aqualisbafi: idcirco & circumferentia kb ,ipfi
bn. Igitur geft id quodeftin linea Dioclis , & demonftratio eadem. Dixitenim
Diocles,quod ficut cmad mn,itam nadma,& m aad m g Eftautemmn aqua.
lis ip(i m l.nam diametros fecat eam ad angulosrectos. Eftigitur ficutcmadml,
ficlmad ma,&maadm g. Igitur harii c m,m g,mediz proportionales funtlm,
ma. Verum ficutcmadmg, itacdad de:ficutauté cmad m Liraamad m grhoe
eftcd ad d h.& duarummediarum, harum cd,d e fecunda eft d h,qudm Pappus
efficiebat.
MODVS SPORI
Int duz retz datz ab,b c:quibus opus eft duas medias proportionales inue
nire. Ducaturex bipfadbe,adangulosrectosadab: & centrob, interuallo

autemb a deftribatur femi. a__ &
circulusdae: & abe ad c il f i

atur reta, & ducatur ad f: b 4 i AR
%Cducatur ab ipfo d recta \//} ! Lt ae

uzdam ita,ut gh fic xqua- I~ l
tis ipfi h k.Hoc enim fieri po ¢ ~ -
gk, perpendiculares ad de, : ' | N
iltz gl.km . quonii igit eft o
ficutkhad hg.itambad b d A 14
1,Xipfak heft 2qualis ipfi h ' o
gigifipfamb eftxqualis ipfi b1: quare & reliquam eipfil d. Toraergo dm,eft

telt, & ducantur @ punéiis
Cec 2 aqualis
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@qualisipfile.et propter hocficurmdad dl,italc ad me. Verum ficutm d 2d dt,-

itakmadgl. Sicut autem leadm e,itagl admn.Rurfys quoniam {icut dmad
mkiitakmadme.lgitur ficuedmad m e, ita quadratum d b,boc eft quadratum
abadquadratumhb.nam d b eft zqualisipfia b.Rurfirs quoniam ficur md ad
db,jtaleadeb.itemficurmdad db,itakmadh b.Sicur autem leadeb, itagiad
cb.gitficuckmad hb,itagladc b.& permutarim , ficut km ad ghitahbadch.
Verumficutkmadgl,ita mdad d1,hoceftdmadm c:hoceft,quadratumabad
quadratum hb.lgitur ficuc quadratuma b ad quadratumhb,itabhadbe. Su-
matur harumhb,b cmedia proportionalis hzc,x. Quoniam igitur ficur quadra
tumab adquadratumbh, itahb adbc. Verum quadratumab ad quadratum
h b,habet proportionemabad bh duplicatam, & hb ad b ¢.habet proportion&
hbadxduplicatam. Igitur ficutabadb h,itab had x. Verum ficut 2 b adx, itax
adbeclgiturabadbh, ficatbhad ad x,& xadb c.Coftatautem, quod hxcquo-
que eadem eft dli qua a Diocle dicta fuit, & Pappo.
MODVS MENECHMI,

Sintdux linez rectz data a e, quibus iubemur duas medias proportionales in

uenire.Efto hoc factum, & fintille b c. & ponatur recta pofitione hacd g ter
minataad d.&uerfusd fumatur d fzqualis iplic: & ducatur ad angulos recios
hf,quaponatur aqualis ipfib. Quonidigitur treslineza b c reclar funt propor-
tionales, contentii fubac 2quaturquadratob. Contenti igitur d dara, & ¢, hoe
eftaf,aquaf quadrato b, hoceft quadrato f h.quonii ré@iguli coni, in parabole,
igitur punctum h,per pun@umad, fecundum primam defcripta ducirur axque-
diftantesh k,ak. & quoniam contentum fub b ceft datum, cum fic zquale con .
tento fub de: contentum igitur fub kh, h £ datam » quoniam hyperbole, igitur
ipfum h innon coincidentibus cum hisk a,afligitur h datum: quare & f dasm.

Componetur autem fic. Sint duz reciz datzhede, & pofitioneipfa a grermis
nataada, 8deferibatur pera fectio re.

Qanguli coni, cuius axis eft a g, &redtii
fpecie latus d. qua autem ducie finc ad
ipfam agad angulos recios poflint{pa
ciaipfid,appofita latitudin@ habétia ab
fcifas ab eis uerfus punctum a, defcriba
tur & eftoah,eteretaa k. & in non co.
incidétibus cum his k agaf, defcribatur
fectio obrufianguli cont:4 quaduci¢g-
quediftatesipfis ka,af . facient f; pacii g-
1cluale fpacio cSeéto fub d e. Scinderatit
ectionem rectanguli coni. diuidat eam
in puncio h,& ducatur h k,h f perpen,
diculares . Quoniam igitur quadratum ] f d& b
£h @quatur contento fub d a, af eritfi.
cutdad f h,itafaad e. Verum ficucd ad £ h,itafhadfa,8faad cPonarun’taq;
gbaqualisipfifh & caqualisipfi af. eritigicur ficutdad b, itabad ¢, & cade.
1giturd b ce fune continue proportionales,quod erat inueniend, Aliter idem,
Sint duz rea date ambientes angulum retumab, b ¢: & fanceariimedia
Proportionalesd b,b e jta ut quacbadbd,eafitbdadbe,&beadba :& ducan
turad angulosreQos d fef, Quoniam igitur cft ficut cbad dbitabdad b e. Con
fentumigicar fub cb be, hoceft cotentum fub data, & |
hocgf? ipfiusef. Quoniam igitur contentum fub data, & be, @quarur quadrato
ef, igitur £ applicatur fection recanguli conicirca axem be conftityre .Rur-
e,itabeadbd, contentum igiturfubab, bd, hoc eft

fub da.
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fib data, ¥ b'd @quat quadrato eb,hoceftipfius e £ Igif f applicat feGionire Ga-
guliconicircaaxem bd confti- )
tute.Eratetiamapplicatum alee . -
1d dace,circa bf conflitute. igit
piictumfdard, et perpendicula
res £d,fe. igitur pictade data,
€oponeturaiitlic, fint duz re-
Ctae date angulii rectit ambien.
tesab.b c:X educantur ab ipfo
b in infinici, et defcribatur cir -
caaxem b ¢ fectio coni rectan - 4
guli. Rurfus circa axem d b de-
fcribatur fectio reaguli coni,
itautducie poflintiuxraipfam
ab, {eQtiones du‘cfia: fe'mlé{u?
{ecabunt, fecent fe in pun&of, o )
i::c:b ipfo f ducancur pgrpendiculares fd.fe. Quoniam igiturin fe&tione reaaré‘
ili coniducaeftfe, hoceftd b, cotentum fub b, be erit zquale quadratob d:
gﬁ igitur ficutcbad bd,itabdad be. Rurfus quoniam f d duQaeft infedtione
rectanguli coni,hoceftipfa b e:contentum igitur fub‘d b,ba,eft aeq}xale qu;cll)r;a
toe b.é(’c igitur ficutb dad be,itab ead ba, Verum ficutd b?d be,itacbadbd,
eftficutcbadbd itabdadbe,& ebadba,quod erat mue'mendung. . .
Deferiptacftautem fectio reGtanguli coni cum di abeto,inuentod Milefiome-
chanico lfidoro magiftro noftro , eum fit ab eo fcriptum in Comrpentlum ca.
maricarum Heronis fibi factum , Diabetum infirumentum eft {imile elemen.
CO A
© 8 INVENTIO ARCHITAE, QVEMADMODVM
. Eudemus tradit,
Vnto duz reGe £

datzad,c:quibus : i
oporteat duas medi. \ - l

as proportionales in- ~ | Ly
ue‘nircp. Defcribat cir. 4 ”"\/.{ \ it
camaiorem,puta ad, \”}’<tx ]
circulusabd f, & ap- //\\J 4
pliceturabipficequa [

fis,que educta concur
ratin puncto p,cum
€a qua contingit cit -
culumin picto d.Du
catur autem bef -
quediftans ipfi pdo,
& intelligatur femicy
tindrus erectus fuper
4bd femicirculo,et fir
perad femicirculus e-
reCus in parallelogrd
mo cylindri deferi - i
ptus .Hicitaqé fegicir :

culus circumducius, o o s
abipfodinipfum b,termino diametria quiefcente,, diuidet ﬁrgs ﬁcx:m cyhx:g:;

o
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camin circumuolutione, etin ea defcribet lineam quandam.Rurfus {i quiefeente
adriangulus a pd citcumferatur contrario femicirculi motu, faciet fuperficié co-
nicam, retaitaquea d circumuoluta concurrat cum linea cylindrica in quodam
punco, fimulautem & ipfumb deferibet femicirculum in fuperficie coni. habe.
atiam pofitioneminloco cScurfus linearum femicirculus motus, hancputadka,
& triangulus in contrarii motus habeat hancd | a. puncium di&i concurfus efo
k. Eftitem femicirculus defcriptus per b, ifte bm f: & efto b f communis fectio
ex‘u;,&( q’rguh’ bc}fa,&( ducaturabipfo k ad planum femicirculi bda perpendicu
laris:cadetitagp ipfa in circumferentia circuli,cum cylindrus fitereGus.incidat, &

fitki: & duGaab i ada, incidatinb finpuncio h, &ipfaa lincidat femicirculo -

bmfinpundom. junganturautemkd, mi,mh. quoniamigitur uterque femi.
circulorumdk a,bm frefteretus fuper fubieGum planum, eriteorum commu.-
nis fectio m h,ad rectos angulos fuper plano circuli, quare &adipfam b ferea
eltipfam h.Igitur contentum fub b h,h f,hoceftfubh a, hi,eft 2quale quadrato
m h.Igitur triangulus a m i, fimilis eft utriqg horum m i h,mah:&angulusimare
Clus,item angulus d karectus:igitur k d, m i, fune aquediftantes . & erit ficurda
adak,hoceftka adai,itaiaad am, propter triangulorum fimilitudinem. ]gitui-
quatuorha da,ak,a i, am,funt confequenter proportionales: & a m eft zqualis
ipli c,quia & ipfia b.Duabusigitur rectisad c datis,duz a k,ai mediz proportio.
nales inuente funt, '
) MODVS ERATOSTHENIS.

Egi Prolemzo Eratofthenes ltari. Veruftiflimori aiunt trageedum quen-
A\ dam introduxiffe Minoa,fepulchrum Glauco extruentem. Cum autem au.
diffetillud centum undicp pedum ambicu claudi,dixiffe, Paruum utiq. inde fub.

iecifle,Regij ciron fepulchri dupliefto, Videbitur erraffe.lateribus enim dupla..

tis, planum fitqua.
druplum, et folidum
octuduplum, Quee-
rebatur autemiama
Geometris, quo'n
pacio folidum dari
fub priftina figura
ad duplum augeri
poilet.etappellabat
hoc problema, cu.
bi duplatio . Suppo :
netesenim cubum, | b
tencabantipfumdy | '
plumreddere. Cun f ¢ ’
Qisitagsmulto tem.
Sqre dubxtantib}xs,Hi})pogtatgs Chius primus infpexit, quod fiduabuslineisre.
mns,qéxanlxm maior eflet minoris dupla, dug mediz proportionales inueniuntur,
ncduplare poffe cubum . quare dubium efus in no minus dubium verfumeft
empore att quoda poft ferunt Delios iuffos peroraculum, duplare quan dam
:llrea:,m ha'ncdiﬂx'cult_atem incidiffe. implorantes aurem eos quitunc agud Plato
e me;a;nglllx} Al_cadcmxa Ggoxpefras » poftulare, ut quafitum ab eis inueniretur.
piuh :St:l idiligenter {ibi iplis infifterent, & ferutarentyr,quo pacto duabusre
ber fcmn’cyllxi?dr?::ilss proportionales inflituerent, Archita Tarentinus fertur eas
ccidit autem omnigfxr:hies’cﬁ?c(:?;‘flﬁ _:uérem pc{{ i e earusppelancar,
4 ) e demontiratiue, ueru
fuenerant,manu eflicere, & in ufum deducere, praterquiin E:ﬁg?zgiﬁxﬁ

mi:

_
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mi: & hzcdifficulter. Excogitataautem eftd nobis quadam inftrumenti ftructu-
ra facilis, per quam inuenire poterimus non folum duabus datis re@tis duas
medias,uerum quodcung quis fuflerit.quo inuento, poterimus uniuerfaliter fo-
lidum quodcuncg datum zquediftantibuslateribus contentum,in cubum redu-
cére,aut ex altera in alteram tiguram transformare, 8 {imilem ei facere , & ipfum
augere retinendo fimilitudinem. quare & aras & templa poterimus,& humido-
rum & ficcorum menfuras, puta medimnarii metrum in cubum reuocare,& peg
huius latus dimetiri uafa horum receptiua, quantum capere poflint. Viile autem
eftexcogitatumiftud, his qui ftudent impulfiva & expulfiua lapidum inftrum?@.
taaugere.nam oportet omniailia proportionaliter augeri : & crafficudines,& ma
gnitudines , & perforationes, & chienicidas, & neruosinieios,{idebeat & fta.
tuatur propottionaliter augeri, Haec autem abfgp mediarum inuentione fieri non
poflunt, Demonfirationem aytem & firuQuram dicti inflrumenti cibi defcris

:

'

pli. Denturitacp duz reteae.d h inzquales : quibus duas medias proportiona.
les inuenire oporteat.& ftatramus ae adangulos rectos fuper aliquam rectam,
puta ¢ h: & fuper ¢h cOftituantur tria parallelogramma deinceps a b.f i,i h.& du
cantur diametriin eisa f,1 g,ih,qua eruntzquediftantes. manente autem paral-
lelogrammo mediofi,compellatura ffupra medium,& i h infra,uelutiin fecun.
dafigura,donec pun@aabcd fiantinunalineare®a.&ducatur perpunctaab
cdlineareda,quz coincidat cie h,eductaad k.Erit itacP ficutak ad/k b,'m' paral.
lelis ae,fb,itackad k f.in parallelis autemafb g, ficut f k ad kg.Sicutigitarak
adkb,itaekad kf,8kf ad fg. Rurfus quoniam b kad k¢ in parallelis b f,gg, fi.
cut f gad kg:in parallelisaute b g,ch, ficut g kad kh.Sicutergobkad kiaf k
ad kg, & gkadkh. Verum ficut fkad kg, itae kad kf. Igicur ficut ekad kf; ita
fkadkg,8kgadkh. Verumficutekadkf,itaaead bf.Sicut autem fk afi kg,
itabfad cg, &cgaddh, Inuentz igitur funtduabusae,dh, duz medix bf,
cg proportionales. N .
Hacigitur in fuperficiebus Geometricis demonfiratafunt. Vtautem &in-
ftrumento poflimus duas medias fumere,fabricetur plinthus ligneus,uel ebur -
neus,uel reus,habens tres tabellas quales, & quam leplﬁlma;,quarum_meghﬁ .
confixa fit,reliqu duz pellipoffint, a/4; _magnitudinibus & commenfuratio-
nibus omnes (ibfjpfis confentiztes, Demdftratio autem {imiliter petficietur . Ad -
lineas uero certius fumendas , arte incumbendumeft, ut inducta tabellarum:o-
mnia retineantur parallela,& non hiantia,etregulariter inuicem coaprata.Inana

themate autem eft inflrumentuym greum, & aptatumet {ub coroham ipfius ol -
‘ ’ nxX,

i
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nzadnexum plumbo, fub iploeft demonftratio compendiofius expre{ls 3, % figu
13, poftipfum uero fuperferiptio epigramma. Hec autem tibi fcribuntur,ut habe
asecaficutinanathemate habentur , Duariiaiit figurarum feciida eft in columna
dcferipta:duabus rectis datis,duasmedias proportionales in proportione conti-
nuanucnire. Dentur duz ae,d h.conduco itacp tabellas in organo,donec piacia
abcdfinrintedia una.intelligantur ficut fe habent in fecunda figura, Eftigitur
ficurak adkb,in parallelis ae,bfitaekadkf. in iplisueroafbg,itafkad kg.i.
frur ficutekad k firakfad kg, Sicutautemillg incer fe,itaaead b f,&b fad .
Similiter autem oftendemus,quod ficurfbad ¢ gitacgaddh.lgituriftzae,bf,
cg-dhfunt proportionales.Igitur duabus datis,dug mediz inuentz funt. Quod
{rdare 13 fintaquales ipfisa e d h, facientesillis proportionales has a e,d h, hari
niedias fumemus, & iiducemusadillas, & fecetimus illud quodim peratit fuit,
Stautem plures mediasiubeamur inuenire, ubi tabellas coftituerimus in infiru.
mento una plures, quam {int media inueniendz,idem confequemur, & demon

firatio prot{us cft eadem,

MODVS NICOMEDIS IN LIBRO
delineis conchoidibus.

Efcribit Nicomedesin lib.{ibi fuperferipto de Conchoidibus,talem inftru
menti {iruciuram , quo cadem neceflitas fuppletur : in quo uir ifte uidetur
fupra modum gloriari , multums inuentis Fratofthenis irridere, ueluti quae
ficrinon poffiaf, negimaginari,ac fimul Geometrica docirina priuata {ine. Hic

uero partim quod expleté quz circahoc problemaelaborata funt, tradidit: par.

tim,ut cius ad Eratofthenem cSparatio haberi poflit, interifta c3feri pfimus, qua
ficfere defcribitur, Imaginari oportet regulasduas ad angulos rectosinuicem c3.

sla(fll::;?a utuna fitearum fuperficies:ueluti fint a byed,&ina b affialem,
ditlatitudinen percurrere poflit.in i pfaucrocd,ad partemd,ad re@am quadiui
fupetioremre nlus,c%(lxngrulus configaturregulee , & parum excedat fuperficic
ad i, in?;. ; teraitem regulam, puracf poft breve quoddam interualliz

svecturam habentem, putagh, qua poflit cylindrylo d inferco

circum
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¢circumirerti.ad ipfume uero quzincumbatin axem confixum per.
currentiin folmo affiali exiftente in regulaab.infiaitags regula e fper infeGuri
g h,in cylindrulo ad fftatuto, & pere in axe confixo ipfi chelonario, fi quis
comprendens k extremum regulz ipfam mouerit in partesa, deinde in partes
d,punctum efemper in regulaa b continebitur . ac vero ghinfectura mouebit,
uetfus cylindrulumd , femperrecta regulzef mediain motu intellecia fecadiym
axem quieftad cylindrum d, & ipfa ck {upereminentia regulz femper manente
eadem, Siitagy intelligamus ad k graphium quoddam attingens pauimentum,
defcribet quadilineaqualiseftim n,qua Nicomedes appellat conchilem prima
lineam, & intervallum quid€eiuslinezeftek, magnitudo regule, polusyerod,

Hacitaglinea contingit oftendere eam perpetud minus accedereadab regir

< lam, & quod omnis tea inter regulam ab, & i pfam lineam fecat ipfam linearm,

Primi quidem accidens facile comprehenditur in altera defcriptione intelligen.
do regulama b polo ¢,interuallod e, linea cochili f eh.procedatabipfocduzch,
cf,zqualibus uidelicet factis his k h,1f. Dico quod fm perpendicularis minoreft
perpendicularih g. Cum enim angulus mlc, itmaior angulo mk c,reliquusreli-
Qusin dyosrectos,puta angulus m1 f,reliquo mkhminor eft , Propterea cian-
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-guliadm,g fintrecH,angulusad fmaior eft angulo ad h conftituto, & fiangulus

mfx fiat zqualisanguload h,ipfak h,hoc eft ipfalf ad hg, eddem habebit pto-
portionem,quam x ?ad fm. quare f ladhg,habet minoré proportionem,quim
ad fm.quareh gmaioreft ipfafm,
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Secundum autem fuit,lineam rectam duQaminterab & lineam r“ged ipfam
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ined.& hoc quo ficpatebit.Ipfaenim du@a aut eft equediftasipfi ab,aut non,
!Elir;ieoa psrius xguecclll? ﬁis?puta f; g‘l’at& fiatficutd gad g c,itad ead aliam quandi,pu
ta k.& cérro cinteruallo k,circumferentia defcripta fecet fg,in puncio f,& funga
eurcf. Eftigitur ficutdg ad g c,italfad fc .uerumficutdg ad g c,itaeratdead k:
hoceftadipfamc £.1git d e elt zequalisipfilf, quod effe no poteft . oporteretenim
feflead lineam . Acuero non fitipfa du®a =quediftans, putamgn, & ducatur
pergzquediftansipfiab, puaaf g.ipfaigitur f g concurret cum linea:quaremul
16 magis ipfam n.C# igitur hzcinfrumento accidentia colligantur,eius ad pro.
pofitum udlitas ita demontftrabitur.
Rurfus angulo a dato, & punclo extra cducere c g, & facereeam equalem da
tz. ducatur perpendicularis a pun@o c adipfam ab, quafit ch. & educatur,
&efto d h aqualis datz, & polo ¢, interuallo d h dato. regula ueroab defcribacur

conchilislinea prima e d f.concurrit igitur ipfia g, per prademonfiratum. cScur-
ratin g, & iungatur cg. Igitur k g eft @qualis datze,

His demonftratis, dentur duz r‘ec'ix cl,la,ambientes angulum reGum, quis
bus oporteat duas medas continue proportionalesinuenire, & com pleatur pa-
rallelogrammumab cl, & diuidatur utraggharum ab,bcin duo equapundciis
d,e.& tunctadleducarur,, & cScurrat cumipfa b, educa in pundio g, & itipfi
cbadangulos recios ipfa ef.& producatur ipfa cf,quz it zqualisipliad,&iun
gaturiplafg,& eiequediftansipfach,8angulo exiftente eo quifubkchapun
clofdato,deducaturipfa f hk,faciens ipfam h kad gkaqualemipficf. Hocau.
tem quo modo fieri poffit, oftenfum eft per lineam cSchilem, & pfakliungatur,
& educatur ut concurratipfia b educta in pio m . Dico itaqs, quod eft ficuecl
ad k¢,itak cad m2,& ma ad al.Quoniam enim b cdiuiditur in duo Zquapun
Goe,& additur eik c:cStentumergo fub bk k¢, cum quadrato ce,cequatur qua
drato ek, quadrato e f communi adieco, contentum fub b k.k¢, cum quadra-
tis ec, ef, hoceft quadratoc f,zquatur quadratis ke e f: hoceft quadrato kf.
Etc}‘uom'am ficutmaadab,itamlad k1. Sicutautemm [ ad k Litabcadck.igi-
turlicutmaadab,itab cad ck.& efta d dimidia ipfiusab,&c g eftduplaipfius
b c.quoniam &I ¢,ipfiusa d.Eritigitur ficutmaad da, ftag cad k. Veri {icut
geadek,itaf had h k.cumgf, 8 chfintzquediftances. gitur componenti {7,
curmdadda,itafkadk h, Suppofica eft autemipfa da aqualisipli hk, camcf
liexequalis ipfi d a Igitur ipam d equalis eft iplifk.quare quadratim d eft equa

' le
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lequadrato fk.Eftautem contentum fubb m, &ma, cumquadrato da,xquale
quadrato m d., quadrato
autem f k oftenfum eft z. "
quale effe contentum fub
bkkc,cumquadrato cf:
quoniam- quadratum ad,

&quatur quadrato cf, nd
ipfaadfuppofitaeft zqua s {
bis effeipficf, Igitur quod
fubb m,ma @quatur con.-
tento fub bkkc. Sicuter-
gomb adbk,itakc ada i
m. Verificutbm adbk,
itaclad ck, Igieur ficut l¢
adck.tack adam. Eftau
tem ficut [cad ck,itama v

adal.Igitur ficuclcadck, & —< k
itackadam,&amadal,

quod erat demonftrandi. b

Duab. igitur reis datis,

duz mediz continua pro. f

portionales inuenta funt,
IN SECVNDVM THEOREMA,
ET componentificutipfad had he,itacaadae. hoceft quadratich,adqua,
drati b e. Sicutenim in rationalis delcriptione, quoniamin triangulo rectan
gulo cb a,ab angulo reio ad bafem ductaeft be perpédicularis,diftin@i triangu
liad perpendicularé funtinuicg (imiles, & toti;iccirco ficutcaadab; itab aadae,
&cbadbe, quareficut quadratii c a ad quadrati a b,ita quadraci ¢ b ad quadras

tumbe, Verum ficut quadratii c 2 ,ad quadratii ba,itaipfaca ad ipﬁmag.Sicut
enim primaad tertiam ,ita quadratum prima ad quadrarum fecundz. Sicut er-
gocaad aeita quadratum cb ad quadratumb e. Eadem autem ratione oftendi
tur ,quod ficutcaadce,ita quadratumab,ad qugdrarum be.Propter le!ntudl
nem enim triangulorum eft rurfus, ficut acad cb,itab < adce:hoceft,ficut qua.
dratum a c,ad quadratum c b,ita ipfaa c ad ipfam ce. Sicut autem quadratumac
ad quadratum ¢ b,fic quadratum a b,ad quadratum be. Igitur {icur ac adce, ita
quadratumab,ad quadratum be.  Pofteadeincepstentisoftendere coniibkf,

Dd zqualem
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aequalem efle portioni fphera b a f.exponens con n,qui bafim habeat 2qualem
fuperticiei portionis,& altitudiné xqualem ei quar ex centro fphara, dixitcond
nefleaqualem frufto fa b h folido, ficut oftenfum fuitin primolibro. Verum fci
endum eft, in primo libro non effe often fum tale fruftam efle 2quale conotaliter
fumpto,fed illi qui effet comprahenfusa coni fuperficie,& fuperficie fpherica’mi
norex@mifphario,quod propriein Diffinitionib.uidebatur frufti folidum ap-
pellare. Dixit enim: Frufium aut€ folidum uoco,cum fphzra conus fecet,quiha.
beatuerticemad fphaera centrum, figuram comprahenfam 4 fupetficie coniine
traconum. Figuraenim nunc propofita continetura conica fuperticie,habente
uerticem ad :entrum fphzerz, & (pharica fuperficie,fed non 4 comprxhenfa in.
tusd cono, Quod autem & talis figurafit equalis cono habenti bafim zqualem
fuperficiei (phzrice complectent portionem, altitudinem vero zqualemei qua
ex centro {phara,fic demonftrabitur perea qua in primolibro oftenfa funt. In~
telligatur enim feorfum (phara, & fecetur plano quodam non per centrum circu.
locircadiametrumb d,centrum fphaerara: & intelligatur conus bafc m habens cie
culum circa diametrum b d uerticem puncium a. Exponatur item conuse:cuiug
bais,fiteequalis fuperficici {pharz, altitudo ea quz ex fphara centro. Igif conus
flleeftaequalisipfi fpharz . nam quadruplus eft coni bafem habentis maximum
i fphzra circulum, altitedinem uero eandem, cuius quidem fphzra eft oflenifa
efle quadrupla. Exponantur icem alfj duo conihi f g,quorum f bafem habeat z.
qualem fupetticiei portionis b ¢ d, altitudinem uero eam qua ex centro fpharae,
g uero bafem habeat zqualem fuperficiei portionis bhd , & altitudinem eand€;
Conusigieur f elt 2equalis frufto cuius vertex eft a,& fuperficies fpharica que eft
{ecuridumb ¢d. Quoniam igftur bafis eeft aqualis bafibus conorum fg, & funt
in eadem alticudine:igitur e conus, hoc eft ipfafphara,eft xqualis conis fg. Veri
conus foftenfus eft 2qualis effe frufto quod eft fecundum b ¢ d fol:do, uerticens
habentia.Igitur reliquus g conus xqualis eft reliquz portioni,bafem habenti fu-
petficiem quze fecundum bh d portiongm,altitudinem uero'eam qua ex centro,
Deinde rurfus dixit, Aequah‘s eftigitur conusn , hoceft fraftum b h fd Jfigurae
bhfd.quoniam enim adductus eft conus n aqualiscono cuius balis eft circulus
circab f,diametrum & altitudo hk: conusautem cuius bafis eft eadem, aldtudo
uero ek,aqualis eft cono dicto,& cono habenti bafim eandem,altitudinem ucro
eh .Habentenim(ead inuicem, {icuti eorum altirudines: ablato communi cono,
eo qui bafim habetcandem, altitudinem uero ¢ h,reliqua b hfkfigura erit 2qua.
lis cono bafem habenticirculum circa diametrum b f alticudinem autem )1 k: hoe
eftconon hoceltbah ffrufto. Induces iagex collediis cor . -
rolarif,perficit Theorema . Deinceps per altera demofira- *
tionem cSducitextrema partem theoremaris »hoceft quod
bafportio fphxrxeft @qualiscono bkf, & procedens di- .
cit,Sicutergokhadh ¢ itah dad d 6, & totakdad d h,ficut 4
dhaddec. Quonii enim ficutk h adhc,itahdaddc: & per L
mutatim,ficuckhad b djah cad cd, & componenti. fi cut
kdadhd,itahdad d c.hoceftkh adha.Eratenimficutkh ¢
adhcitahdaddc.Eftautem h czqualis ipfi ha, Bt parum
Poft:Sicutergo kh adh dyitaaead ec, Sicutergo quadra-
tumkdad contentum fub kh,hd:itaquadrati#ac,ad cSten
tumfubae,cec. Intelligantur enim feorfirm pofitxha kd,
ac:&fitficurkh ad hd itaaeadec, Dico quod eft ficut
quadratum kd, ad c3tenrum fib kh,h d,ita quadratuma ¢ e
ad contentum fubaeec. Quoniienimeftficutkhadhd, :
#aacad ec.& compenend, ficuck d addh, itaacadce, quarectt quadratumkd
_ . ad
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ad quadratim h d, ficut quadratum ac, ad quadratum ce. Rurfus quoniam eft
ficurkhadhd,itaacad ec. Verumficutkhad h d,ita contentum fubkh, h dad
quadratum h d,fumpta h daltitudine communi. Sicut autem d e ad ¢ ¢,ita conten
tum {ubae,ec,ad quadratum ec,fumpta rurfusaltitudine cdmunie c Sicut ergo
contentum fubkh,h d,ad quadratum h d,{ic coritentum fub a e,ec, ad quadrari
ec.Oltenfum eftautem, ficut quadratum h d, ad quadratum dk, fic quadratum
ecadquadratuma c. Igitur per zquam, ficut contentum fub kh,hd.ad quadra.
tum kd, ficcontentum fub ae, e c adquadratum ace: & econuerfo,quod erat
demonftranduym,

IN TERTIVM THEOREMA,

Feut autem di®i circuli ad inyicem,ita quadratumad,ad quadratum d b,hoc
Sefh’ pfaacadipfam cb. Sicut enim in ipfa rationalis defcriptione , quonid in
triangulo rectanguloa d bducta eft perpendicularis »ab angilo recto d ¢ me-
dia proportionalis, inter bafis partes & trianguli ad perpedicularem inuicé fune
& toti fimiles.quare ficutbcaded, ftabdad da. igitur & earum quadrata. Veri
ficut quadratumb ¢,ad quadratum cd, ita prima b cad tertiam ca.Sicutergo be
ad ca,itaquadratum b dad quadratiid .Proportioautem acadcbeeft data,qua -
repunctum ¢ eft datum . quoniam fupponitur fj phara, igitur diametros eiusab
data, & proportioacad cb eftdata.Si magnitudo datain proportioné datam di
widatur,utrags partium eft data.quareg)fa acdata,& adatum.nam in communi
fetionelineis pofitione datis,datum eft ¢ pundtunt,

: IN QVARTVM THEOREMA,

Y7 Adérationequa fuprd exapparatu, ficield ad d k,ita kb ad b r,&dqadqb.
Efn pracedenti enim collecd fuerathoc modo : Quonii eft ficut utrag fimul
kd,dqaddqitarqad qb.&diuidenti,licutkdadq d,itar bad b q: & permuta
tim, ficutk d,hoceftkbad britad qad q b.Rurfus quonfam eft ficatlq ad qd,
ia utragp{imulk b,b qad q b, Diident, & permutatim, ficut Id ad dk,itadq ad
qb. Eratautem &ficutdqad qb,itak b ad br.Sicutergol dad d k,itad qadqb,
&kbadbr. Totaigiturrlad ki, ficuck! ad Id . Sicutenim unum ad unum Lita
antecedentia omnia fimul,ad fequentia fimul omnia, Sicutergorladld, ita qua-
dratumr{ ad quadratum 1 k. Quoniam enim eft ficutrlad1 k,itakladld. Sicue
igitur primaad tertiam, ita quadratum prima ad fecundz cf{uadratum.Eﬂ igitur
ficutrladld, ita quadratumrlad quadratumIk. Verum ficuc qitadratumrlad
quadratum Ik, ita quadratum 1k ad quadratum1 d. Sunt enim proportionales.
Sicutergorlad!d,itaquadracum | k ad quadratur I d. ponatur b f aqualis ipfi
kb.Quod enim extrar cadet, manifeftii eft , Quoniam ficuc d qadqb,itakbad
br. Eftaitd qmaior ipfaqb.igif ipfa k bmaior eft ipfab r.igitur fextra r cadet.

Quoniam autem proportio dlad I q,& ipfiusrladlq, &ipliusrladld pro.

ortio data. Quoniam enim ficut utrags fimul k b, b qadbq,hoceft fqadqb,ita

qadqd:euertenti, {icur q fad fb,itaqlad | d. Et econuerfo, ficut b £ ad £ ital dad
1q.Proportio autem b f ad feft data, quoniam ipfa f b 2qualis eft ei quz ex cen-
tro fphara datz.ipfa uero b q terminis eius b q datis, per fuppofitioné{phara di’
yifad planopera cducto,Xipfad bad angulosrectosipliacexifiére. Dataeft 8¢
idcirco totaqf,& proportio q fad f b data, quare & proportiod] ad{ qdata.Rur
{as quoniam proportio portionum eft data,eritconil a Gadconumar ¢ propor-
tio data.quare & proportio | qad qrdata,nam fehabent lpmc‘em,ﬁcut eorum ak
titudines. Totius ergo rlad [q proportio eft dara. Quoniam igitur utriufe hard
tL1d adl qeft proportio dawaritr [ad d proportio data. nam quz habent ad i
dem proportionem datam, hab@rquoque inter fe proportionem datam. Quonia
igitur proportio rlad|q coniungitur,ex proportione rladld, &ldadlq.quod
quidem cOpofitio proportioni (umatur, Gmpta mediald,yeluti SC én S[Ol(hlﬁ?
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fumebatur, conftat. Quoniam autem indearticulaté quodammodo, & non ita ut
mentem expleat dictum eft,uti comprahendi poteft his qui in Pappum & Theo
nem & Archadium inciderunt, inmultis compofitionibus non demonftratiue s
fed inductionehocdictum conftituunt. Nullum igitur inconueniens, fi perpau-
lulum in ratione uerfatihocipfum manifeftius fecerimus. Dico igitur ,quodfi fu
mantur duo numeri, uel dua magnitudines, quibus aliquis medius terminus ¢
ftitvacur , proportio prius fumptorum numerorum , wel magnitudinum com.
ponitur ex proportione primiad medium, & medij ad tertium proportione.C5
memorandum tamé prius,quomodo proportio dicatur ex proportionibus com-
poni.Sicut enim inlibro Elementorum, quando quantitates proportionum in
feipfas multiplicatg faciant quandam quantitatem,quatitate uidelicet dicta,fecii-
dum eii numeri¥ quo & denominatur proportio data, uti dicunt altj,& Nicoma.
chusin primo de Mufica, & Heronasin Commentario in Arithmeticam intro.
ductionem . Idem autemeft | ac{i dicatur codemnumero multiplicato in termi-
num {equentem proportionis produci antecedentem, & proprie magis in multi-
plicibus fumetur quantitas. In fuperparticularibus autem & fuperpartientibus
non fam quatitatem {umi datur, cum {icunitas indfuifibilis . Quare in illisunitas
eltdividenda.quanquahoc minime cSueniat Arithmetice, fed ratiocinatiuze, &
computatiuatribuatur, Diuiditur autem unitas in partem,aut partes,a quibus
proportio denominabitur:quemadmodum fit, ut apertius dicatur, fefquialterae
quantitas ad unitatem addit unitatis dimidium , & {efquitertize ad unitatem ter-
tiam. Quare {icuti fuprd dictum eft,conftat proportionis quantitatem in termind
fequentem multiplicata producere antecedenté. Nouem enim ad fex cum fic pro
portio fefquialtera,cuius quititas eft unitas & dimidium, hacmultiplicara in fe-
narium, producit nouenariii. & in alijs quogglicethoc infpicere. His autem itade
dlaratis,redeundum eft ad propofitum. - Sunto igitur duo dati numeria b. fuma
tur medius inter eos ¢,oftendédum quod proportic
aadb componitur ex proportione aad c,& propor
tionecadb . Sumatur enim quantitas aad ¢,qua fit
d,&cius quz eftcad bite. igitur ¢ multiplicans d,
producita:etipfebmultiplicanse producit c.i pleue
rod multiplicanse producatf. Dicoquod feft quan
titas proportionisaad b:id eft f multiplicansb pro.
ducita.namb multiplicansf; faciat g. Quoniam igi-
turb multiplicans f facicg. & multiplicanse produ-
citc: erit{icutfad e;itag ad c. Rurfus quoniadmul
plicans efacit f, & multiplicans c facita: eritficut ¢
adc,itafada. Igitur permutatim, ficutead f,ita cad : I
a:8econuerloficut f ade, itaaadc. Verum ficur £ I ’
adeoftenfum eft efle, ita gadclgitur ficue gadc,ita :
aadc.quareaeft zquale ipfi g. Verum b muleipli- “#c b
cansf producitg, igitur b multiplicans f producit a.
quareerit f quatitas proportionis aad b.Eeft £ produciusexd in e multiplicato,
hoceft ex quantitate proportionisaadc, in quantitatem proporionis cad b.Igi.
turproportio aad b componitur ex proportione a ad ¢, &ex proportionecad b,
Quod er.atdemopﬁrandum +  Vtautemexemplo quoghoc quod diQumeefk
fiat mamfeﬁum,mcidatimer duodenum & binii medius quaternus, Dico itagp,
gll;:t&l g:csbzleﬁm adduo proportio eft compofita ex pro portione duogiecim ad
ituor, X quatuorad duo . Id eft proportio fextupla componitur ex tripla,duo-
decimad quatuor, & dupla quaruorad duo . Sienim quantitates proportionum
4auicem multiplicemus,hoc eft wria in duo , fientfex, quieft quantitas duodecim
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ad duo proportionis qua eft fextupla, quod propofitum fuerat declarare. Siaute
quiinciditnon fuerit maior minore , & minor maiore , fed auteconuer{o,autma
for autminor utrogs, & hoc modo pradicta compofitio confequetur, Nam inter
nouem & fex cadarmedius duodecim,utrogs illorum maior. Dico igitur quod ex
fubfefquitertia,quz eftnouemad duodecim proportione, & ex dupla quz eft
duodecimad fex,componitur fefquialtera,que eft nouem ad fex.Quantitas enim
quzeft nouem,ad duodecim eft tres quartz, hoc eft dimidium & quarta. Qua.
titas autem quz eft duodecimad fex,eft binarius. Siigitur multiplicauerimus bi.
narium in dimidium & quartam, fitunicas & dimidium, que quantitas eft fef-
quialtere proportionis,quam habent nouem ad fex.Similiter autem i inter nou@
& fex quatuor medius incidat,ex dupla fefquiquarta & fubfefquialteracomponi
tur felquialtera. Rurfusenim quantitatem duple fefquiquarte, quz eft nouem,
ad quatuor multiplicemus,in quantitatem fubfefquialterze, quae eft duz tertiz, &
habebimus unum & dimidium,quod eft quantitas fefquialterze, ut didtym eft, &
fimiliterin omnibus eadem ratio accommodatur , Con -
ftarautem ex dictis,quod {i duorum numerorum datord
aurmagnitudinum non fueritunus medius, fed plures
medjij termini{umantur, extremorum ptoportio compo
nitur ex omnium intermediorum proportionibus , inci.
piendoa primo,& procedendo adp ultimum, fecundum
ordinem fe fequentium. Duobus enim terminisa binci
dant plures uno cd. Dico quod proportio aad b cponi.
turexproportioneaad,& cadd,& dad b.Quoniame- .
nimaadb componiturexaadd,& dad b,uti diGumeft
fuprd:&aad d componiturexaad ¢, cad d.Igituraad
b,proportio componitur ex ea quzeftaad ¢, cadd,d ad l |
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b, Similiter autem & in reliquis oftendetur,

Item in rationalidixit: Veritficut tlad Id ofi¢fumeft,
itaefle quadratum bd ad quadrati dq. Quoniamenim
oftenfumeft,ficurrladld,ita quadratumi kad quadratum!d. Sicut autem qitds
dratum |k ad quadratum dl,fic quadratum bd ad quadracum b q. Oftenfum eft
enim,ficutk ladld,itabdad d q, propter compofitionem. Igitur{icutriadld,ics
quadratumb d ad quadratum d q. Fiarautem ficutrl adlq,itab fad f] h,utcungg
puncium h ceciderit, quomodocung quidem fi pofitum fit,quantumad confe.

uentiam demonftrationis nullum affertrationi impedimentum. Quod autem
iquemadmodum in defcriptione fitponatur , femper cadetinterbr,fic declara-
cur, Quoniamenim ficuttk addk, hoceftad kb,itakr adt b, Sicut ergounum
ad unii,{ta omniaad omnia:ficutrladrk.itak b ad rb. Maiorem aute.r propor-
tionem habetrladr q.quamrladrh.igiturlr ad rq maiorem habet proportio -
nem,quamkbadbr,hoceft f bad br, Euertéti rladl q.minorem habet propor
tionem,quam b f ad fr.Sienim fecerimus ficutrlad| q»itab fad quandamaliam
maiorem f r,manifeftd inde eft quod f h maioreftipfa hb. Quonizenim often-
fumeft,ficutldad dk,itad qadq b,&Xkbadbt, Eft autem d qmaior ipfa qb.igf
turl dmaioreltipfadk,& kbipfa br, quare&1d ipfa br. Toraigitur [ q maiog
eftipfaqr.quare & h fmaiorip(ahb.

Reliquum igitur eft, ficut quadratum bd, quod eft datum ; ad quadratum
dgq,ita f qadfh. Quoniamenim portionibf ad f h oftenfum eft eandem pro.
portionem componi ex proportione quadracib d ad quadratum d q,& ipfius bf
adfq.Eademueroeiquaeft b f ad fh eft,& compofitaex proportioneb f ad fq,
&ex qf adfh, Compolitaigitur ex proportioné quadrarib d ad quadrarumdq;,
& exbfadfq, cftcadem proportioni compofita ex b fadf q, & ex q fad fh.Si agl;

e d
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tur communem in ambabus proportionem b fad fq auferamus, reliqua quadras
tibdad quadratumd q proportio eademeftei qua eft q fad 1. & eft daii d fdiud
dere pun@o q,& facereficut q fad datam, hoceftad f h,fic datum,hoc eft quadra
tum b d ad quadrarum d q. Hocautem fic (impliciter dictum, habet determina-
tionem,adhibitis qua iftic habentur problematis : hoc eft,ipfam d b duplam effe
ipliusb f,& ipfam b fmaiorem efleipfa f h. Quatum autem ad refolutionem, nd
habet determinationem,& eft problema tale.
Duabusrectis datis db,bf,& ipfad b duplaipfius b ,& puncio h fumpto, in
b fdividereipfam d b punco q,& facere ficut quadracum d b ad quadratumd g,
itaqfad fh.Vtrag enim hzcin fine refoluentur, & componentur . In fine quide
antedictum pollicebatur fe oftenfurd, in nullis autem feriptis hoc promiffum in.
ueniti poteft, Nihil etiam inuenimus Dionyfodorit, ne quidpiam quidem hori
attigifle, werum putare fierinon poffe, ut inlimmaafum ptum perueniatur,atgs
idcirco alteram totius problematis uiam ingre(Tum effe, quam deinceps confcri-
bemus. Diocles quidem & ipfe inibro de Pirijs confecto ab ipfo, pollicitum fuif
feexiftimans Archimedem non feciffe pollicitation?, & ipfe perficere aggreflus
eft,& eius epicherima deinceps defcribemus, nam & ipfum nullum habetad af>
{fumptd rationem, Similiter autem euenit Dionyfodoro,qui alia demonftratione
conftruit problema . [n quodam un’qiuetuﬁo libro (non enim a multorum abfti
nuimusinquifitione ) incidimus in Theoremata {cripta,quae quidem ex ptefma.
tibus obfcuritate magna tenebantur:in figuratione errore mulii plici confiitura,
quafitorum quidem habebant fuppofitionem, in parteautem gratam Archime.
dilinguam doricam feruabant, & confuetis Archeo rerum nominibus erant ine
fcripta,ubi parabole fectio retanguli coni nominara eft ,& hyperbole fectio co-
niambligonij, ita ut ex ipfisintelligatur . Non igitur ipfe fuerit, quique in fine
promifa funt,deferib fit profecutus, Vnde ftudiofius incumbentes,ipfum qui.
demrationale,uti fcriptum fuit, propter errorum multitudinem, ut fuprd dictum
fuic,difficile inuenientes, ipfam feré mentem denudantes,communius & aperti.
us quancum fieri potuit dictio,confcripfimus. Vniuerfaliter autem primit Theo
rema {cribecur,utquod de eo dictd eft, declaret circa diffinitiones . Deinde & his
qua in problemate refolura funt,accommodabuntur.
Rectadataab,itemalteraa &, & fpacio d,proponaturina b fumendum pun.
AQum,putae,iautficficutaeada o ita fpacium dad quadratume b, Facum fit,
& ponaturacipfiabag angulosrectos, & junctace producaf in f,et ducatur pet
cxquediftansipfiab,ipfac g, & per bducatur zquediftansipfia cipfa b g,c3-
currenscum utraqueharum ce, cg, & compleatur g h parallelogrammum . E¢
peredufat_urkel >equediftans utriuss hari chgf. Etfit contentum fub ¢ g,gm
zqualeiplid, Quoniamigitur ficut eaada Gitadad quadratum e b. Sicur auré
caad ac,itacgadgf. Sicurautem cgadgfitaquadratum ¢ gad contentum fyby
cg,gf.Igitur ficut quadratum c g ad contencum fub ¢ g gf irad ad quadratum
eb,hoceftad quadratumk f.& permutatim ficutquadratum cgadd, hoc eft ad
contentum fub ¢ g,g m,ita contentum fub ¢ g.gfad quadratum £k, Verum ficue
quadratiicgad contentii fub cg,gm,ita cgadgm.lgitur ficutcgad g m,ita con.
tentum fub c g,g fad quadratii fk. Verum ficutegadgm, ipfafg fumpta Gmu.
nialtitudine,ita contentii fub cg,g f.ad contenti fub 2,g . Sicut igit contentiz
{ub cg,gfad contentii fubm g g Litacontentii fub co,of ad quad fk.Igi-
tur quadratii fk.eft s & Quacratum t.Igt
quacratitk.elt 2quale contento fubm g, g £, S igitur circaaxem fg defcriba
tur parabole per g, ita ur ductze zquediftances iplicgpofline fecundum g m . ip-
faibitper k:& erit pofitione data,cum gm (it data magnitudine, qua cun% g c,dg.
tacontince datum d. Igitur pun@um kaptatur pofitione date p’arabolx. Defcri.
batur igitur uti dictum eft, & efto ficusi g k. Quoniam rurfus fpacium h 1, zqua-
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fur fpacio cb : hoceft contentum fub hk, k1, contento fubab,b g. Si perb cir-
cainconcurrentes has h ,cg defcribatur hyperbole, tranfibit per k ex conuerfo
octaui theorematis libri fecundi Elementorum conorum Apollonij: & etitpofi-
tionedata,cum utracg harid 5 4 :
h'c,cg fitdata,amplius qui-
dem, & bpofitionedatieft.
Deferibatur at dictum eft,
& efto ficut bk. Igit kapta.
tur hyperbolg politione da-
t¢.Item aptatum eft parabo-
{2, pofiione datz . igiturk
datum eft,& eft perpendicu
larisabipfok e ad datam po d
fitione ab .Igitur ¢ datum. . )
Quoniamigiur ficutea ad
datam ipfam ac,itad datum
ad quadratum eb. Duori
igitur folidorum,quoriiba- ¢ c I3
fes hze,quadrative b,& d:al-
titudines yerohx ea,ac.mu
tua propottione habent ba- g .
fes cum altitudinibus . qua. , -
re folida zqualia funt. Igitur quadratieb fuper ipfamé a,e.ﬂ aqualed ‘dato fupgr
ipfam ca. Verum quadratum b e,fuper ipfam ea,eft maximum omnium fimili.
ter fumptoruminipfaba.quandoipfab eeft dupla ipfiea,uti demonfirabitur,
Oportetigirur datum fuper daramnon maius eflequadrato be fuper ipfamea,
Componetur autem {ic. Eftodatareaab, & aliaitem dataa c. & pacium da-
wmd,X opus {;y'ecare ipfamab, ita utficut una parshabeat ad datam a c;itada
tum fpacium d ad quadratum reliqua partis. Sumatur ipfius ab tertia pars ael-
gitur d fuper ipfama ¢ autmaius eftquadrato be fuperi pfamea,autzqualeei,
aut minus eo. Siquidem igitur maiuseft,non componetur, utin refolutione o«
ftenfum eft. Si autem xquale pun&umee, efficiet problema . nam ubsi folida fune
aqualia,bafes alttudinibus habenf mutuae: & erit ficuteaadac,ita dad quadra
tumb e.Siautem minuseftd fupera cquadrato be, fuperyea componetur, hoc
pacito. Statuatur a cadangulos rectos ad ipfama b, & ducatur per czquediftans
ipfiab ipfacg. Etperb ducaturb fquediftansipfiac.educat ad fg,& complea-
tur parallelogrammum fh, & per e ducaturk el zquediftans ipfi ‘g .Quoniam
igitur dfuperipfama cminuseftquadratoeb fuper ipfamea:eritficuteaadac,
itad ad minus quidpiam quadrato eb , hoceft quadrato gk. Eftoigiturficutea
adac,itadad quadratum gm , &ipfid fitzequale contentum fub cf,fn. Quo-
niamgitur ficut eaad ac,ita d, hoceft contentum fub ¢ £, n ad quadrarum g m.
Verum ficut eaadac, itacfad fg. Sicut autem cf ad fg, itaquadratumcfad
contentum fub ¢ £, g. Ergo quadratum cf,ad contencum fub c £f g,mf conten -
tum fub cf, fnad quadratum gm : 8 permutatim, ficut quadratumc f ad con.
tentum fub c£,£n,ita contentum fub cf,fg,ad quadratum g m. Ver?m ficurqua
dratum cfad contentum fub cf, £n, itacfad fn. Sicutautem cfadfn,fg cofm .
muni altitudine fumpta , itacontentum fub cf,fg, ad conr;ntuw fub nf,fg.
Sicut igitur contentum fub cf, f g, ad contentum fub nf, fg,ita contmt;n:
fub c f, fg ad quadratum m g Igitur quadratum gm zquatur contento ur
f,f n. Siigitur per f circaaxem fg defcribamus parabolam , ita ueducte pot-

fint iuxta iplam f n wanfibit per m , defcripta (it , & efto putam :i:fc Ee quoral:‘;
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am hlzquataripfiaf,hoceft contentum fub hk, kI, contento fubab, bf - per
beirca incoincidentes h ¢, c fdefcripferimus hyperbolem,ipfa tranfibit perk, per
conuerfionem octaui theorematis fecundi Elementorum conicorum Apollonij.
Deferibatur, X efto puta bk fe- o
cans parabolem punto x,& ab
ipfo xducatur xop perpendicu
laris ada b, & per x ducatur z- o - L2
queditasipliab,ipfarxf, quo. . AN -
nid itagp b xkefthyperbole , & :
ipleh c,c f incoincidentes,& du
iz zquediftantes rx, x p ipfis
ab.bf: contentum fub rx p eft
aquale cSrento fubab,b f.qua. A
reroeftzquale of. Siigitab ip. e TR
{o ciungatur ads rea, tranfibit el \
per 0. peruenerit, & efto cof, " l
Quoniamigitur ficutoaad a c, T
iaobadbfhoceftcfadff. Sir ©_ f N
cutautemcf ad ff] ita fn cOmu-
nialtitudine fumpta contentum
fubcf,fn, ad contentum fub(f,
fn.Igiturficuro aad a ¢,ita con. 4
tentum fub cf,fn ad contentum
fub {f, fn. Sed contentum fub
cf.fneft zquale fhacio d, & 3~
tento fub (f, fn quarur qua-
dratum f'x, hoceft quadratum
bo,propter parabolam . Vit igit
oaad ac, ita fpacium d ad quadratum bo.Sumptum eftigitu'pundium o, quo
problema perficitur, : ,
Quodautem ipfa b e exiftéte duplaiplius ae, quadratumb e fuperipfamea
maximi (it omni {imilit fumptorit fuper ipfam b a , hoc pacio demonftrabitur.
Efto enim ficut in refolutione rurfuss recta dataad angulosrecios ipfa acipliab,
8tiuncta ce educatur & concurratlinezx aquediftanti duc per b ipfi acin pi
Qo f:& per pundia c,fglucanturh f.c g,xquediftatesipfi ab & producaturc2ad,
h.& huicducatur zquediftanskel per punctum ,& fiat ficut eaadac, ita con-
tentum {ub cg, gm ad quadratumee b. Igitur quadratum eb fuper ipfameaerit
aquale contento fub cg,gm fuper ipfam ac, eo quod duorum folidorum Lafes
almudtpibus mutuo afficideur . Dico igitur, contentum fub cg,g m fuper ipfam’
3 cmaximi effe omnium {imilium fuper ipfam ba fumptora .%)efcribatur enim
perg,circaaxem fg parabole, ita ue ductee poflintiuxtaipfam gm,ipfa cranfibit
per }ﬁlcutrn refolutione oftenfum eft, & ipfa eductaconcurretipfi hc zquedi -
ftanti diametro fectionis exuigelimofeptimo theoremate primi libri Apollonij
lgm‘entorﬁ conicorif, Educatur itags,& concurrat in pun@on, & perb circain.
coincidentes has n ¢,cg defcribatur hyperbole, qua trafibit per k, ficutiin refolu
tione dictum eft. Perueneritigitur, putabk, & ipfi fg produca ponatur gx =
qualis, & iungatur x k, & producaturin o. Conftatigitur, quod cotingit parabo-
lamex conuerfione trigelimi quarti theorematis primilibri Elementorum cond
corum Agollgnry :quoniam b eduplaeftipfius ea.ficenim {uppofitumeft: hoc
eftiplaktipfius kh,&m’angulus ohkf{imiliseft riangulox fk, & ipfax kdupla-

eritipliusk o, eft iplaxkduplaipfiusk p:quia ipfaxtduplaipfius x g, & quia
p

‘pgeltequediftansipfikf, i

_to fubqg,g mpropter para. 4 ol =1,
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igitur o k eft a2qualis ipfi kp. Igiturokp contingens
hyperbolem,& coniun@a & collibrata cum incoincidentibusin duo aquadiui-
ditur.applicacur igitur ipfihyperbolz , per conuerfione tertij theorematis fecun-
dilibri Elementorum conico

riit Appollonij. Applicabatur .
autem & ipfi parabole fecun
dum idemk. Igitur parabola
applicatur ipfi hyperbolz in
ptcto k. Incelligatur igicur &
hyperbole producta,puta ad

r,& fumaturinab quodlibet
pundium {, & ducatur per {
ipfar(y zquediftans ipfi k1,

& concurrat cum hyperbole

in picto =,& ducatur per 7 ip

fa z 7 q =quediftans ipficg. \
propter hyperbolen igitur & kY
incoincidetes, erit zy equale 4, \ f
ipli c b: ablaro cf communi, 4 l\

fiez (eequale (g : & idcirco re- ‘

' 1
@a ab ipfo cad q produdta  * \“ ..Z
permeabit per {. permearit, & ) ;
fitpura cfq : X quoniam qua /\‘\

S
{t zquale conten v \\<
dratum uqeft 2qual L AT \

eft contento fub qg,g m. Fiat
igitur quadrato t  2quale co- nnn
tentum fub cg, gw.Quonid I 2 \\ ¢

bolen: quadratum tq minus /}y///j
“ [
j

igitureftficutsaadac,itacg

adgq.ltem ﬁcut‘cgadg?,lp- :

fa g w Omuni altitudine fum-

pra, ita cotentit fubcg,gw ad

corentum fubqg,gw:&ad e ?

qualeilli quadrarum qt,hoc

eftipfius b f. Cotentum ergo

fub qg,ga {uper ipfam fa,cft

=quale contento fub cg, gw .

fuperipfam ca,Cotentum ue

rofubcg,gwfuperipfamca, » )

minus eft contento fub cg, gm fuperipfam ca. Quadratum igirurb {fuperip.

fam fa, minus eft quadrato b e fuperipfam ea . Similiter autem oftendeturino-

mnibus punctis fumptis inter puncla,e,a. Verum fumatur inter punciaeb pun

Gums. Dico quod & hoc modo quadrarii b e fuper ipfam e a,maius eft quadra.

tob s,fuperipfamsa,Eildemenim pra aratis,ducatur pers ipfa srzquediftis

ipfik1,& concurrat cum hyperbole in R. concurritenim ei propterea, quod 2.

quediftanseftincoincidenti:& ipfar b ductazquediftans ipfiab per r coeurrat

ipfifgeduciain picio b. & quoniirurfus proptet hyperbolemipfum cheft -

qualeipfiag,rectaab ipfo cad b functa permeabit per s.Permear.l tetfitputacs,

b,.Etquonia rurfus propter parobolen quadratit a b quatur cSrento ub,z g

gm:eritquadratumr bminuscontento fub bg,gm , Fiat cogteentuzm fub : g,
3
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go quale quadrator b.Quonid igitur eft ficuts aad a c,ita ¢ gadgb.Verumfl-
cutcgadg b,itacommuni ge altitudine fumpta , contencum fub cggoad con
tentum {ub bg,gw hocelt ad quadratum r b,hoceft ad quadrati b s.%gimr qua
dratum b s fuper ipfam sa,aquatur contento fub cg,gw fuperipfamca,& con-
tentum fub’c g, g m maius contento fub ¢ g,g w. Igitur quadracum be fuper ca
maius eft quadrato b s fuper sa. Similiter autem oftendetur in omnibus pundis
inter e b puncta fumptis. Oftenfum eftautem & in omnibus fumptisinterea,&
in omnibus fumptis inter e b. Omnium igjeur in ipfaab fimiliter fumptorum
maximum eft quadratumbe, fuper ipfam e a,quando ipfabe duplafit ipfius ea.
Cognofcere aiiteft opus,& ea qua fequunrur fecundum dictam deferiptio-
nem . Quoniam enim oftenfum fuit quadrarum b fuper {a, & quadratumbs
fuper sa,minuselle quadrato b e {uperea, fieri poteft,ut fpacio daco,quod fit fu-
perdatamminus quadrato be fuperea, per duo pun@adiuifaipfaab,problema

fiat ex principio. Hocautem fiet, {i intellexerimus circa diamerrum qg defcripta
parabolam,ita utdeductz poflintiuxra ipfam go.talisenim parabola tranfico. -

mnino perr.& quoniam neceflarid ipfam inciditin cn zquediftitem diametro,
conitarquod fecat hyperbolen in alio puncio fuperiore ipfo k, ficutiifticin 7,8¢
perpendrcularis ductaab ipforad ipfama b,utisfticrs fecat iplamabpundo s,
stautpunctum sfaciat problema,, & fiat quadratumb s fuper s a equale quadra-
- tobsfuper sa ueluti ex pradictis demonftrationibus patet. Quare citduo pun.
Gapoflintinipfa b a fumi quibus perficeretur queefitd, licet utrum libuerit cuigs
accipere;aut punctum inter e b,aut quod fitincer ea. Siquidem enim quod inter
eb, utdiCium eft,parabola defcripta per punda gtin duobus pundtisfecanichy
perbolen,, id quod propinquius fueritipfi g- hoc eftaxi parabolza , inueniet id
quodeft inter e b:uelutiiftic r inuenits, id quod remotius eft,inuenitid quod eft
incerea,uelutiiftic ipfum tinuenitipfum
Vniuerfaliter quidem igitur fic refolucum eft, & compofitum problema. Vt
autem & uerbis Archimedis accommodetur, intelligatur utinipfa determinati
defcriptionediametros (pharaiftadb, & queeex centroifta bf, &dataf h. De-

fcendimus igitur in hoc, dixit , Secare ipfamd f fecundum q, hoc padio, ut fi-
cut q f ad datam, ita datumad

quadratum qd. Hocautem {im
pliciter ditum, habet determi - ’ . ~
nationem . Si enim dfum fu- /‘/’\ \
per datam maius fuerit quadra- I
todb fuper b f,cunc fieri ng po- /] \
teft problema,uti oftenfum eft, —— e J
Siautem @quale pun@um b fa ¥
cicbat problema , & hocmodo \
nihil pertinebatad Archimedis \ /
ex principio propofitionem, EE L
Spharaenimbocmodonon di
uideretur in proportionem da- .
tam, Simpliciter enim dictam habebat determinationem. Additis autem his pro.
blematibus iftic exiftentibus, filicetduplam effe ipfamd bipfius bf, & hoc »1p=
famb f maioremeffe ipfa fh,non habetamplius determinationem. nam quadra:
tum dbdatum, fuper f h datam,minus eft quadratodb {uperbf, quiab fmaior
cﬁxpfa fh.quod cum eflet, oftendimus tunc pofle problema, & indetunc proue-
nire. Animaduertendum eft autem, & hac quaab Archimede dicta funt, confo
Rare hisqu nos reloluimus , Primum quidem poft fuam refolution? uniuerfa-
lireridin quod incidit proferens,dixit, Oportet datam d f fecare,& facereficurq f
< AR ad
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ad datam,ita datumad quadratum d q . Deinde dicens tanquam uniuerfaliter di.
¢tum habeat determinationem : adiectis autem problematibus ab eo inuentis,
hoceftipfam d b duplam efleipfiusb £,& ipfam b f maiorem ipfa fh,non ampli-
us habetdeterminationem magis particularé . Refumit problema,& dicit, quod
eft tale problemahoc: Duabusrectis datishis d b, b f,& ipladb duphipfiusbf,
& punctoinb fipfo h,fecare ipfam d b piicto g,non iam ficut prius ipfam d f di-
cens,fed d b oportere diuidi, propter id quod nos fuprd demonftrauimus quod
ipfe infpiciebat duo puncta fumpta effe in d f,qu facerent problema:unum qui
deminterd b,alterum uero inter b f,quorum quod eft inter d bad propofitionem
ex principio pertinebat. ) . .
Hacigitur confentanea uerbis Archimedis,prout potuimus,aperté defcrip(i
mus . Quoniam auter, utpredii eft, Diony(fodorus nullo pacio defcriptisin
fineab Archimede praenunciatis incidens: adnixus autem ad inuenienda , quz
non expofita effent,aliam uiam ingreffus totius problemaris,conferipfichaud in
dignum inuentionis modum neceffarium: quem exiftimaui oportere iftis conne
Qere fideliter,quantum potuimus.nam & ipfe nimia hominum negligentia ma-
gnam demontftrationum partem multitudine ertorum deletam habens, in omni
bus quibus nos incidimus feriptis ferebatur.
MODVS DIONYSODORI
Atam fpharam plano ita fecare, ut portiones eius habeant inuicem propot
1 Jiionem datam.  Eftodata fphara, cuius diamerrosa b, & proportio data
quam habeatc dad de.Oportetigitur fpheram plano eretoad ipfama b fecare,
fta ue portio cuius uertex a,ad portionem cuius uertex b,habeat proportionem,
quamhabetcdad de. producaturbainf,& ponatura fdimidiaipliusab.&qua
proportionem cehabetad d ¢,habeateamfaad ag, & fitiplaagad angulos re.
Gosadipfamab, & fu.
matur ah media prfopor
tionalis iftarum a fag.
Igiturah maior eft ipfa //]
a g, circaaxem f ll: ;‘)cr > e |
f deferibatur parabole, N I/ BN |
ita ut deductze poflint /Q S P -——-\< .
fuxta ipfam ag, que i. g N
bit per h,quoniam con. -— by ) \ !
tentum (ub fa,ageft ¢- / / ! \
qulequadracoah.De. [ ‘ | »
{cribaf itaq;, & fie puta f R "
fhk ,&perbducat kb \
zquediftansipliah, &
fecet parabolam piicto
k,& per gcirca incoincd
denteshasfb,bk defcri
batur hyperbole , qua
diuidet paraboleninter . ‘
hk: fecetin puncio I, & -
ducaturab | perpendicularisad ab ipfalm: & per puncia g, I ducanturipfia b e-
quediftantesg n,l x. Quoniam igjruripfag lefth yperbole, 8(4 incoincidentesifte
ab,bk,etequediftantesiplisa g,g n,iftzmlIxeritcontentifubag,gn aeqqale'
contento firb m}, Ix, ex otauo theoremate libri fecundi Elementorum conico-
rum Apollonfj . Verum ipfa g n eft 2qualis ipfi ab, &ipfalxipfimb.Con-.

rentum igitur {ublm ,mb, eft zquale contento fubga,ab, Ecquia comenn{ml;
Ce 3 ul
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furb extremis 2zquatur contento fub medijs,quatuor recta proportionales funt.
Eritigitar (icut quadratumIm ad quadratii g a,ita quadratum a b ad quadratum
bm. Er quoniam propter parabolen quadratum|m aquatur contento fub fm,
ag.erit ergo ficutfmadmbicamliada g.Sicutergo Prima ad tertiam, itaquadra
tum primead quadratum fecundee, & quadratum fecund ad quadratum ters
tiz. Sicutergo fmad a gitaquadratum I m ad quadratum ga. Verum ficut qua-
dratumim ad quadratum a g,itaoftenfum eft quadratum ab ad quadrarti b m.
Igitur ficut quadratrm a bad quadratum b m,itaf mad ag. Verum ficut quadra
tuma b ad quadratum bm,ita circalus cuius que ex centro eft equalis ipfi abad
circulum cuius quz ex centroeft zqualis iplib m . & ficut circulus cuius quaex
centroeft ¢qualis ipfiab,ad circulum cuius quaexcentro eft equalis ipfib m,ita
fmadag. Conuseérgo bafem habenscirculum cuius qua ex centro eft 2qualis
ipfiab,altitudinem ueroipfiag,zqualiseft cono habenti balem circulum,cuius
quaex centro zqualis eft iplib m,altitudinem vera ipfi £ m . Nam coni quorum
bafes contrario altitudinibus afficiirur, funt 2quales. Verum conushabensba-
fem circulum cuius qua ex centro xqualis eftipfi ab, altitudo autem ipfifa,ad
conum bafim habentem eandem , & altitudinem ipfam ag, fehabet ficucfaad
ag,hoceft cdad e d.Quoniam enim bafes eafdem habent, ad inuicem fe habe-
bunt {icutaltitudines eorum. Conus igitur bafim habens circulum, cuius qua ex
centrozqualis eftipliab,altitudinem uero zqualem ipfi f a,ad conum habent€
bafem circulum cuius qua ex centro xquatur ipf{i bm, altitudinem uero ipfam
fm, eft ficutceaded. Verum conus h'joens bafem circulum cuius quz ex cen-
trozqualiseftab , altitudinem uero ipfam fa,eft 2qualis fphara : & conus ba-
{im habens circulum cuius quzex centroeft 2qualisipfi bm, altitudinem uero
fm,cft equalis portioni {phara cuius uertex eft b: altitudo vero b m,ficuti dein-
ceps oftenderur.igitur {phera habet ad dictd portionem,eam proportiong,quam
habet cead e d.& diuidenti portio cuius uertexefta, altitudo autem am, ad por-
tionem cuius uertex eft b,altitudo uerob m, eam habet proportionem,quam cd
adde .Planum igitur perductum per ipam Im eretum ad ab fecat {pharamin
proportionemdatam:quod erat faciendum. ‘ )
Quodautem conus bafem habens circtilum, cuius quz ex centrd eft equalis
iplibmaltitudinem ueroipfam fm , 2quatur portioni fphzerz cuius uertex b, et
altitudo m b,hoc pacto demdftrabitur, Fiatenim ficut fmadma,itaomad mb,
Igitur conus bafem hal®ns eandem cum pottione,altitudinem uero ipfamom,
aquatur portiond. Etquoniam (icut fm ad m a,itao m ad m b, & permutatim, fi.
cutfmad mo.itaamadmb. Verum ficuta madm b, ita quadratum pmad qua
dratummb: & ita circulus cuius qua ex centroeft aqualis ipfipm,ad circulit cu.
ius quzex centroeft aqualis ipfi mb . Sicut igitur circulus cuius qua ex cétroefk
aqualis p m,ad circulum cuius qua ex centro eft aqualisiplibm,itam fad mo.
Sicigitur conus bafem habens circulum , cuius quz ex cétro equalis eftipfimb,
altitudinem uero ipfammf, aquatur cono habentibafim circulum, cuius quae
excentro eft eequalis ipfi p m, altitudinem uero ipfam mo.nam bafes eorumal.
titudinibus contrario afficiuntur. quare & portioni eft zqualis,
MODVS DIOCLIS.
SCribx’tautem & Diocles in libro de Pitijs,primum hac dicés:Inlibro de fphas
ra& cylindro Archimedes demonftrauit, quod omnis fphaera portio 2qua.
tur cono bafem habenti eandem cum portione,altitudinem uero rectam quandg
habentem proportionem ad perpendicularem ductam d uertice ipfius portionis
ad bafem,qua utraqs {imul ea quze ex centro,& qua permutatim habetur,ad por
tionem perpendicularis, ad perpendicularem permutatze portionis. Vefifphara
ficab ¢, & fecetur plano quodam circulo circa diametrum cd conftituto, & diame
oo

DE SPHAERA ET CYLINDRO. g9
eroab,exiftente centro e: & fecerimus ficuti utrag {imulea faadfa,itagfad fb-
{tem ficututraque fimuleb,b fad fb,itah f ad fa . Oftenfum eft portionemcb d

« fphzra,2qualem efle cono,cuius bafis quidem circuluscirca diametrym c d con

LAY

>

b

Rituns, altitudo vero ipfa fg. Etportionemea d 2qualem efle conohabent{e3-

dem bafem,altitudinemuero hf, : :

" Propofito itag fibi hoc, datam fphzeram plano fecare, ita ut portiones fpharae
:-adinuicem habeant proportionem datam,cSftruens ea qua funediQa, ait: Pro.
. portioigitur data eft coni bafis,cuius eft circulus circa diametrum c d, altitudo ue

roipfa £h,ad conum cuius bafis eft eademaltitudo ueroipfa f g. Etenim hoc de-

montfiratum eft : coni, qui in eadem bafe confiftunt adinuicem fe habent ficut

eorumaltitudines: i%itur proportio hfad fgdara’. & quiaeft licuthfad fa,ita u.
- tragg {imuleb,b fad f b : diuideti,ficut haad af,itae b ad fb. Eadem ratione ficus

gbadfb,itaipfacademrecia ad ipfam fa. Factit eft igitur problematafe:Retta

abpofitionedata, & duobus punéisa b datis,& dataeb, fecare ipfama b piicio

f, &adfjcere hasha,bg, itautportioh fad fg fitdata. Item ficurh aad a fiita da-

tarectaadipflam fb.Sicutautem g bad bfiitaipfa data reGaad ipfam fa, Hocau

tem deincepseft demonftratum. Archimedes enim longiushoc oftendens , & (i

“ inalterum problemaabigit, quod nd demonfiratinlibrode fphaera & cylindro.
Reqaab pofitionedata, & ducbus pundisa b datis,& proportionc gua ha.

bet ipfac adipfamd, dividereipfamab picio e,&cadijcgreei hasfa,gh,ita ucre
ficutcadd,itafeadeg.Jtem ficlicucfaad a e, ita quedamrectadataad b e: 8¢ ficut
badbe,ita eadem readataad e afa@um {it. eripfiabad angulos re&os adda.
tr hak,1bm, & iplireQa datz ponatur utraggzqualisak,bm, X iunQz ha ke,
emeducanturadlh.lungarur autem & km, & ducatur perlipfal n 2quediftans
ipfiab,& pere ducatur x e p, equediftans iplink. Quoniamigitureft ficuefa
adae,itamb ad b e;hocenim fupponitur.ficutautemmbad be,itahaad ae,pro
pter fimilitudinem triangulori . Sicucergo faad ae, itah aadaeIgitur fa eft -

qualisiplih a:eademratione % b gipli b1. Ecquoniam eft ficut wiragp {imulh a,

ac, adutriq fimulm b,be,itautrag fimul k a, a e,ad utramg fimull b, b e. utra-

queenim earum proportionum eadem eft ei qug cft aead e b. Contentum igitur
fub utrags fimulha,a &,& fub utrag {imul 1b,eb,zquatur contento fub utraque

fimul ka,a e:8¢utragy fimulm b,be. Ponaturipfi kazqualishariutraggar, b{.

Quoniamigitur utraque {imul h a,a e,2qualis eft ip(if e : utrags autem fimul Ib,
beaqualisipfie g:& utrags fimulk a,a e equalisiplire: & utrags imul mb,be
xequalisip{i fe.Eroftenfum eft,contentum fub utrags fimul h a,a e, & utraquefis
mullb,b e,effe zquale contento fub utragg imulka,ae, X utrag {imulmb, be.

Contentun igitur fub fe,eg quartur contento {ubr e,e 5. Propterhoc quando
Fcas
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e caditinteraf,tuncfexterius ipfo g cadet, & ecSuerfo. Quoniam igiturfieut cad
d.itafead eg.Sicut autem fead egyita contentum fubfe e gadquadrameg,
Sicutergo cad d,ita conrentum fusb fe,e gad quadratume g. Conteatumantem
fubfe,e g oftenfumeftefle -
qualefubre,es. Ef igitur i,
cutcadd, ita contentum fub
re esadquadratumeg, Pona
ruripli b exqualisipf;ge 0, &
iuncta bo educatur utrinque,
& 4 punciis br dutarad angu
losrectos ha f't, r y concur-
ranteiin piictis y t. Quoniam
igitur perb datum, ad pofitio.
nedaamabdutaefty, faci.
ens angulum datGhuncebo
dimidium reGi,ipfaty erit po.
fitionedata. Etd datisr { pofi. /

tione, haer y,efdua fecant o3
punctis ty. Igitur & pundtat, -
data.quareetipfaty data,po '

itione X magnitudine . & quia propter {imilitudinem trianguforum e ob, f; Y
elt, ficutebad bo,itafbad b e:& cGponendi, ficuttoad o b,itafeadeb. Verum
ficucboado ysitab eadgr.lgiturpera'quam ficuctoadoy,itafeader. Verum
ficut toad oy, &feader, ita contencum fub toy,ad quadratum oy. Sicutau.
tem (ead er, ita contentum fub f e,er adquadratum er, Sicur ergo contentum
fubto,0 yadquadratum o y-ita contentum fub e f; er,ad quadratum er. Et ficue

toer. quandoquidem & quadratumo b duplum adquadratum be Igitar con.
tentum (ub to,0 y,duplum eft contento fub { e;er. Contentum autem fub fe cr
oftenfumefthaberead quadrarum e geam proportionem, quam habetipfa c,ad
|p(;§m d.thuadratmp € g @quatur quadrato x 0.nam utrageg, x oeftaqualis
utriqglimulb,be. Igityr contentum fub to, oy habetad quadratum x o e3 pro-
portionem,quam habt'tdupla ipfiuscadipfam d.Proportio autem duple ipliuy
cadipfam ddata eft.Igitur contenti fub to,0y,ad quadrarum x o proportio da-
a.Si igiturfecerimus ficur d ad duplam ipfusc,ita ¢ ¥ adaliam quadam.puta,
& circaipfam ty defcribamus elliplim, id eft fe@ionz coni acutiaguli,ita urdedy
ctzin angulo fub xob  hoceftin dimidio re@ipoffintea quaiuxta u deficicn -
(|a;{?m|l|.cqnfel{t0 fub ty, &u tranfibit pet x per conuerfionem uigefimj theore.
matis primilibri Elemcptorﬁ conicorum Apollonij.defcribatur. & e putayxt,
Punﬁgm igitur x applicaturellipfi pofitionedatz. Ee quoniamipfalk eft dra-
gondalisipfius n'm,parallelogrammum erie contentum {ubnxp @quale conten
tofubab,bm.Siigicur per bircaincoincidentes has h kkmdefaripferimus hy-

perbolen, ipfatranfibit per x.& erit pofitione data,quia b puntum pofitione da

tumeft, & utragharumab,b m.Etquiahzhkm incoincidentes defcripte fun,

& eftoputax b.igitur punctum x aptatur h iti
¢ _ ar yperbola pofitione datz. Aprab
aucem X ellipfi pofitione datz. Igiturpundium xdangm , 8(:’ peer;e:dicg;:rfsa r::II:

ipfoxe.igitur e darum, B¢ uoniameftficutmb i
igiturafdaca, & cadem rarcl'loneipf'a gh c;alrla.m “lbsinfradiciacdus ot

Mponiturautem hoc modo, Sicut enim in €adem defcriptione,efto darare
ca
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&aab,quamoporteat dividere, et altera data a k:proportio data fit cad d.ducatur
ipliabadangulosreGosipfa b m,zqualisipliak:& fungatur km,& ponaturu.
trags arn, b sxqualisipfika.d punctis r{ducanturad angulosreQos ha ry,ft. Ec
ad punctum b conflituarur dimidium reci anguli fubabo, & edutaboin u-
tra pagte,diuidaripfas {t, r y,punlis ty:& fiat ficut d ad dupl3ipfiys ¢, iratyad
ipfamu. & circaty deferibat ellipfis, ita uteducia in dimidio redtipdflint ea qua
adiaceant ipfi u deficientia fimili contento fub ty,&u. Bt perb circa incoinciden
teshasa b,k m deferibatur hyperboleb x , fecans ellipfim in x:& ducaturab x per
pendicularis xead ipfam a b, & educatur in P, & perx ducatur zquediftans ipli
abipfalxn,&educantur ka,mbad Lh:&ipfameiun®a, educatur & concur-
ratipfi kninh, Quoniamigiturb xefthyperbole, & incoincidentes ha h k,km,
contentum fub nx, x p aquatur contento fub ab,b m, per oCtayum theorema fe.
cundi libri Elementorum conicorum Apollonij. Idcircoipfak e IreQaeft. Ponai
iagafequalisipliha, &ipfabgipfil b.Quonii igif eft licut dupla ipfius cad ip
famd,itaipfayadty.Sicutautem ipfau ad tysitacontentum fub to,0yad qua.
dratumx o, per uigelimum theorema primi libri Elementor conicorum Apollo
nij. Etideo ficut dupla ipfius cad ipfam d,jta ctenti fub to,0y,adquadratiix o.
Erquoniameftficuttbadbo,itafbadbe: & componenti,ficut to adobs itafe
adeb. Verumficutboadoy,itabead er, Per aquam igitur, ficuttoad o y,itafe
ader.Sicutergo contentum fub ¢ 0,0 y ad quadratum o Y, ftacontentum fub fe,
read quadratum e r: & permutatim, ficut contentum fub ¢ 0,0y ad contentit fub
fe,er,itaquadratum oy ad quadratumer., Verum quadratum o y ad quadratum
erduplum eft, quia 8 quadratum bo ad quadratum be.nambe aqualis eftipfi
eoyquia utergg angulorum ad b & o eft dimidium rec, Igitur Gtentum fub to,
oy duplum eft contento fub fe,e r. Quoniam igitur oftenfum eft, ficue duplaip-
fius cad ipfamd, ita contentum fub to,0 ysad quadratum x o, & antecedentium
dimidia.gl'cut ergo cad d,ita contentii fubr e,efad quadratii x 0,8 ad quadratid
eg,cumxo zqualis {itiplieg, quia utrags earum eff aqualis um’ct fimullb,be,
Quoniamigitur eft ficut utrags {imul ha, ae;ad utramgs fimulm \beficutrag
fimulka,ae,ad utramgp fimullb,be. Viragsenim earum proportionum eft ca-
dem proportioniae adeb.Contentum igitur fub utrag imulha,af, & utraque
fimullb,be aquatur contento fub utrags fimulka,ae, & utragg fimulmb,b ¢.
Verum utrig imul ha, ae 2qualis eft ipfa fe: & utrigs {imullb,b ezqualis eﬁ:})
faeg.utriqp fimul ka,ae equaliseftipfar e: uttigp fimul mb, be zqualiseftipfa
ef.Contentum igitur fubfe, e gaquatur contento fubrd, es. Verum ficut ¢ ad
d,ita contentum fubre, es ad quadratum e g . Etficut cad d, ita contentum fub
fe,e g,ad quadratume g, Veerum ficut contentum fub f e, egad quadratum e g,
itafe ad eg, &ideoficurcadd, itaf e adeg. Etquoniam eftficurmb ad be,ita
haadae,& hazquaturipfifa. Sicutergombadb eitafaad ae. eadem ratione
ficutkaadaejtagh adbe.Redaigitur dataipfaa b, &altera itz dataka,8&pro.
portionecad d,fumptum et inipfaab quoddam puncum,putae, & adieta re
cizhzfa,gh:& factaeftfeadegindata proportione, Item ficurdaambadbe,
itafaadae.Sicutautemiplakadataadae,ita gbadbe: quod fueratfaciendum,
Hisigitur ita demonitratis,poteft data {phzera fecariin proportionem datam,
hocmodo.  Eftoenim data {phara diametros ab, proportio autem quam o-
pus{it partes {pharz inter fc habere, fitcad d, centrum fpharz fitc: & fumatu!
inab punGum f,&adijcianturga,h bitautficurcad d,ira fitg fad £h.lrem ue it
ficurgaadafiitaeb dataadb f. urautemhbad b fita cademdataeaad af. Hoc
autem quo pacio fieri poffit, prius demonftratum eft. & per ipfum f ducatur kf
adangulos rectosipfi ab,& per k1 planum perductum erectumad ipfamab fe-
cetipfam fphaeram, Dico itags, eas {phera portiones habere mmcegl propotrlt;;
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nemquz eft cad d.quoniam enim eft ficut gaad af,itae bad b f.componenti, fi.
- cutfgadfa,icautraquefimule b,b f,adbf. Conusigitur bafem habgs circulum
circadiametrumk L, & altitudinem f g, 22quatur portioni fphacra bafem candem

a

habenti, altifudinem autem f a, Rurfusquoniam ficuth badbf, itaeaadaf.&
componentificuthfadbf, irautragsfimulea,'af ad af. Igitur conus bafem ha-
bens dirculum circa diametrum k,altitudinem ipfam £h,zquatur portioni fphz.
re eandem bafemhabenti, & altitudinem ipfam b f. Quoniam igitur dicii coni
eadem in bafe conftantes,habentur inuicem {icut eorum altitudines, hoc eft ficut
hfadfg, hoceft cad d.Portionesigitur fphara inuicem habent proportionem
datam, quod initic fuerat faciendum, _
Quoautem pacto per punctum datum defcribi circadatas incoincidentes hy
” perboledebeat, hoc modo oftendemus:quonia non inde ponitur in conicis Ele
- mentis,Sintduz reGe ca,a b complexa quem
cunangulum ad a,8 detur puntum quod.
- damputad,& proponatur perd circaincoinci
denteshas ca, ab defcribere hyperbolen. jun.
gaturad, & ducaturad e,& ponaturipfadae.
ualisipfia e, & educatur per dipfa d fequedi
?ta.ns ipliab, & ponfur fe 2qualisipfi af, &
iungat cd,& educatur ad b: & quadracii cb it
®quale contento fub de,eg:& edudaad circa
eam defcribat hyperbole per d , ita ut deduct
Foﬁi‘nt ea %ac iuxta egaddetia fimile cStento
ubde,eg. Dico quod hyperbolax defecriptz fiie
incoincidetes ca,a b. Quoniiefn d feft zque.
diftdsipfib a,& ipfa of zqualisipfifa: igit cd
eft equalisipfi d b.Jgif quadratii cb quadrupli
eftquadrato d ¢, & quadrati ¢ baqua conten.
tofubde,eg.Igithaca,ab funt incoinciden-
tesipfi hyperbolze, per primum theorema fecii.
dilibri Elementorum conicorum Apollonij . /
IN COMPOSITIONEM QVARTI. /
N compofitione autem producens diametrit i/
fpharzipfam db, & ponensdimidium eius 7 “
#qualeiplibf, & diuidens cam in datam proportionem puncto h, &in db fu-
‘ meas

3
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mensqitautficficatqfad hfita quadratum b d ad quadratum d q, & eadem ap
parans qua prius dicit, quod fiat ficututrags fimul k d,d qaddq,itarqad qb,&
ponitipfumrinter hf. Quodautem hocfic habeatur,eft oftendendum .Quoni.
amenim ficututraque fimulk d,d qad d q itar qadqb, dividentieritkd addq,
ficutrbad qb. Etpermutacim,ficatkd adrb, ita dqadqgb. Verumg qmaior eft
ipfaqb.igiturkbmaiorrb, hoceft fbipfa br:quare punctum r inter ipfum b &
f cader.Quod autem & extrah, fimiliter oftendetur eis quz inrefolutione precef.
ferunt in tota theorematis compofitione. Colligitur enim,quodeftficutrqadql,
irafhad hb. Quase componenti, 8¢ propterea it confequens {upradiclis , & his
qua funt iftic dita demonftratio.

Et per zquam in proportionalitate perturbata, &c.Perturbati proportiona-
litatem in Elementis didicimus,quando tribus magnitudinibus, & alfjs numero
totidem fit, ficurantecedensad confequensin primis magnitudinibus , itainfe-
cundis antecedensad confequens. Sicut autem confequens ad aliud quoddam
in primis, ita in fecundis aliud quoddam ad antecedens . &iftici gitur oftenfum
eft,ficutantecedens rl ad confequens 1d, ita antecedens qfad confequensfh, Si-
cutautem confequensldadaliud quoddam d g,itaaliud quoddamaf ad antece
dens q f.Sequitur igitur,ut oftenfum eft per @quam in quinto Elementorum, (i.
cucrladlq,itab fadfh,

‘ IN QVINTO,
T quoniam portio ef g eftfimilis portionih k1, conus igiture Fo fimilis eft
cono z h k.Intelligatur enim defcriptiones feorfum pofitze, & iunCie e ggf,
eo,of,hl 1k h x,xk.Quoniam igitur portionese fg,h k1 fimiles funt inter fe, eriit
anguli e gf, hlk zquales: quare & eorum dimidia . & recifunchi, quiad u,
y- Igiturreliquus reliquo 2qualis. igitur triangulus g uf eft aquiangulus trian -
gulolyk.&eft ficurguadu fital yad yk , Eadem ratione cum trianguli ufo,
y k x {int inuicem :
aquianguli, erit {i -
cutf uadky,itafo x
adkx,&uoadyx.
per zquam igitur i
cutguad uositaly “
adyx.& cOponéti,
ficut go ad ou, itd
Ixad xy.&antece.
dentiit dimidia it
fo,& rx. quare per
equam.etcOponen
i, (icut utrags fimul
0,0 u,adou, hoc st
eftwu adug:fic u
tragg fimul rx, xy
adxy,hoceftzy
adyl. Verum ficut
guaduf,italyad o
yk.lPer 2quam er. . . ]
goslicutwuadufitazyad y k:& confequentium dupla funt ef, &h k. Sicuter.
gowuadfe,itazyadhk.Conorumigitur w e f;z h kaxesfunt proportionales, et
diametribafium .igitur coni fint fimiles,quod fuerat demonftrandum,
Proportio autem s uad ef data . Quoniam enim portiones fphzrarum data
funt,& diametri bafium data, & altitydines portionum.quarc e f g?ta,& gu. lgi
2 fur

Ll
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tur eortim dimidia daca erunt:quare & quadrara carum, & quadratum euzqua
tur contento fub g u,u0.Si autem datum fuxtadatam applicetur, facit latituding
daam.igituruodata. Verum & ug, igitur rota diametos fphzrz dara : idcirco
& cius dimidiaso data,uerum & o u darasigitur proportio soad o u daca. & ¢o-
poned.urigfes fimul 0,0 uadipfamou , proportiodata,hoc eft w uvadug &ip
faugduta.igitur & wu data. Verum & ef data, quare & proportio wuad ef da-
ta.Eadem autem utigg dicerenturin portione ab ¢, & colligetur proportio q t ad
abdara Erquiaab data eft, igitur & gt data.

Quod autem {i portiones datz funt,earum altitudines fine date,antea quidé
conftac. Verum ut hoc quoque coordinationi datorum confequenter colligi ui.
deatur,dicetur.Quoniam enim portiones funtdata pofiticne & magnitudine,
&e fdata,eritangulus in portione datus, Quare & eius dimidium.& {i intelliga
mus iunctam e g,dato eo qui ad u recto erit reliquusdatus,& trianguluse guda
tus Ipecie.quare & proportioe uad u gdara erit. & eu data eft, cum ficipfius ef
dimidia, gitur ug dara. Licet autem & aliter di cere.quonii e f eft pofitione data,
&+ pundo udaro cum fitin duo aqua diuidens ¢ f,educta eft ugad angulosre.
Gosiplipofitione datwe, X circumferentia portionis pofitione data. Igitur g dati
eit.Eraraurem &u datum.quare &ipfa u g data.

Quoniameftficutzyad qt,hoceft quadiarum b aad quadratumhk,itakh
adipfam d.Quoniam enim faGum fuitficutzyadbk, i qradd:erit permuta
tarim ficut z y ad q t,ita h k ad d. Verum ficur z yadqufta quadraiumabad qua
dra:th k. Conis enim exiftentibus aqualibus,bafes eorum aliirudinibus ecotra
noatficiuni . Sicutadicbafes ad inuic,ita quadrata diametrord. Sicut ergo qua-
drarumbaad quadratiih k,itahkad d. Ee permutatim,ficurabadh k.itagadd.
Quandoquidem proportio baad s, oftenfa eft eadem proporteni quadratia b
adquadraiumh ketitem khadd,etbaad 9,cademeft proportioni khad d.Qua
repermutatim, ficutbaad hk,itagadd,

IN COMPOSITIONEM QVINTY,

Voniam itags proportionales funtab , h k » d.erit ficur quadratumab ad

~Juadratum h k,itah kad d. Vniuerfaliter enim i finc quatuor reta conti-

nue proportionales, erit quadratum prime ad quadratum fecundae, ficutfecunda

ad quartam . Quoniam enim ficut primaad fecundam , ita tertiaad quartam,erit

permutatim ficut primaad tertiam, ita quadrasum prima ad quadrarum fectdz.

igitur ficut quadratum primz ad quadratum fecund.e, itafecunda ad quartam,

) IN SEXTVM THEOKEM A,

Voniam k Im portio fimilis eft porticniat-c, erit ficutrladr n,itabpad

ph.Sienimiungancur haem n.ch. quoniam | citiones funt fimiles, erunt
anguitad b &1 2quales: & anguliadm cfunc rech justur rel:quus rc'liquo:& tri-
anguli funtequianguli, & eft ficut bhad b Gitalnadnm . Verumficuc h ¢ ad
!1 p,iranm ?l’ N1, propter fimilicudinem triangulorum ¢ ph.&mrn.per @quam

igitur ficuctb h ad h pritalnadny. quare diuidents {icut] padphsitalradrn,

. troporioautemefadb cdata,igitur utragg earum data. Quoniam enim por
tiones fphararum dare funt, & diametr bafium datz funt, & altitudines pot-
fgnum . qulare ip[':}a cdata cﬁ,b&«:’us dlisml'dla pcdataerit. &b p dataeft,& am.
vrunt angulum reGum:igityr b c data. ;
poant cgad m e g a-Ladem ratione & ef dara. quare & pro.
‘ IN COMPOSITIONEM SEXTL
Ortiones ergo dirculorum qua in km, ac infifiync, fimiles exiflunt. Sie.
i~ mm ficutin refolutione » iungantur hz ch »mn, quiaanguli ad cm funtre-
Ci:Xcep,&m rfuntperpendiculares : erunt mediz proportionales inter partes
bafium, quare eri ficut Ptimab p ad tertiam p b, jta quadrailf primz b p ad qua-

dratum

DE SPPHAERA ET CYLINDRO, 45

dratum{ecundx cp. Eadem ratione ficutl rad rn, itaquadratumIr ad quadrart
r m, Sicutergobpad pc,italrad rm, &laceracirca angulos aquales funt pro.
portionalia: igirur trianguli equianguli . igitur anguliad bl funt aquales:& eo-
rum dupli, qui {untin portionibus. igitur portiones fusnc fimiles,
IN SEPTIMVM THEOREMA,

Roportio igitur utriufque fimul ed,d fad d fdata . Quoniam enfm propor.

tio utriufeg {imule d, d fad d feft dara, i magnitudo datahabeat ad aliquam
fui partem proportionem datam , & ad reliquam habebit proportionem datam
quareutras fimuled,df aded habet proportionem datam. Quoniam igitur u.
traque ed,d fad utramgs fimul e d,d £ habent proportionem datam, habebunte-
tiam inter fe proportionem datam. Proportio igitur datae dad d f, & ed data.qua
re reliqua fe dabitur. Quare & contentum fub df,fb,hoceft quadratum af.&i.
deoa fdataerit.quare X totaipfa a c. Aliter autem, dixeris ipfam a c datam efle.
Quoniam enim diametros data eft d b pofitione,, & punctum f datum , ut perict
elt: X adatofducta elt a cad angulos rectos, eritipfa a ¢ pofitione daa.uerum &
circulicircumferentia:quareipfaa c pun@adata, & ipfaafcdatacft, .

Etquoniam utraquefimul e d,dfad d fmaiorem proportionem habet,quim
utraggfimuled, db ad db. Quoniam enime dmaior eft Gdimidiaipfius d ferit
utraque {imul e d, df, maior quim fefquialtera ipfius d £. Verumutrague fimul
ed.d b.eftipfiusd b fefquialtera: igitur ed,d fad ipfam d f maiorem proportioné
habet,quimed,dbad db. Autaliter,quoniamipfad b efi maior ipfadfaliaau-
tem quedam e d:igitur e d habet ad d fmaiorem proportionem, quam edad db.
componenti utragp {imule d,d fad d f, habet maiorem proportionem,Hutrag {i-
mul ed,d bad db.Copofitio theorematis manifefia eft per caque ifiic dicia funt.

, IN OCTAVVM THEOKREMNA.

Pfahfad ipfam fgminorem habet proportionem.qusm duplicatam eam qui
Ihabetquadrarum baadquadratumad: hoceft iFﬁ bfad td.Quonjam enim
in riangulorectangulo ductaeft abangulorectoa perpendicularis,cum trian.
guli ad perpendicularem fimiles exiftant,crit ficut fb ad ba,itaa bad b d. Ee ficue
prima ad rertiam , ita quadratum primz ad quadtatum fccqndae & quadratum

ccundie ad quadratum eertize, uti (uperius oltenfum fuit.Slgutcrgo fbadbd,ira
quadratumab ad quadraum bd. Verum ficutbd ad df, itaquadrarum bd ad
quadratumda, Sicutenim primaad tertiam , ita quadratum prima ad quadrarik
fecund:e. Et per 2quam ficut quadratum ba ad quadrari
da,irabfad fd. Colligetur aurem idem & aliter hoc moad.
Quoniam enim ficutb f ad fd,ita cStentum fub fb,b d ad
contentum {ub bd,df, ipfa b d cdmuni altitudine fumpra_.
Eitautem contencum fub fb,bd zquale quadratoba. C3
tento autem fubbd,d f ¢quatur quadrarm da, Sicut ergo
quadratum baad quadratumad,itabfadfd.  Etquoni
am h f habetad f kminorem proportioné ,quidm hb adb
k. Vniuerfaliter enim fifint dux magnitudines inequales,
quibus aliz 2quales addantur , maior habet adm:norem

bl

I

~

maiorem propotiionem, quam compofitum ad compofi- bt d
tum.Sunt enim duz reCtz ingqualesa b,c d:quibusaddan ,.
turbe,d f zquales .Dico quod a b ad ¢ d maiorem propor-

nem habet,quima ead c?. Quoniamenim malor‘cﬂ'a bip i
f1.¢c d,abad b emaiorem habetproportionem,quam cd ad el fe

behoc eftadd f. Igitur & componenti,acad e b maiorem

habet proportioncm,quim c f ad fd,ex prademonfiratis. o

& cuerfim, aead abminorem , §cfad cd. quare permusatim «'Ic;nﬂabxms ipfa..
3 on.
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Contentumigitur fub hf,fg minus eft quadrato f k.Sienim fint tres reQe
continuz,ficuti haab c,itaut ahabeatad b minorem propottionem,quam b ad
&,contentum fub extremis minus erit quadrato mediz . Si enim fecerimus ficuta

ad b,itabad quandam aliam, ipfa erit maior ipfacfiqui-
dem debeatad eam habere minoré proportionem, quim
«:& tunceritStentum fub a, & fub maiore ipfa czquale:
quadrato k.quarecontenti fuba cminuseft quadratob.

Contentumigitur fub hf,fgad quadratum f. g,mino.
remproportionem habet , quam quadratum kfad qua
dratum fg. Sicutenim hf ad fg, itacontentum fub h ]
fgad quadratum fg. Contentum autem fub h £ f. g,qua.
dratof g minus eft:maius autem ad idem maiorem habet
proportionem,quam minus,

Etquoniamb eeftzqualisipfi de,erit igitur conten-
tum fubb f,fd minus contento fub b e, ed. contentum
autemfubbe,ed zquatur quadrato ed . contentum au.
tem fubbf,fd, cumquadratoe f,zquatur eidem . Et c3-
ftat,quod quanto abfuitd bipertitiones pfum fmajori mi
nus eft,contento fub aqualibus . Cum maiore enim eo
quodfitab intermedia diuifionum, aquatur ctento fub Lo
aqualibus.quarerecta, & i per gqualia diuid atur,per pit « b
Gum aliudatgs aliud, contentum fub partibus propini-
quioribus bipertitioni, maius eft cGtento fub partibus remotioribus. Igitur fs
adbeminoré proportionem habet , quim ed ad df. Vniuerfaliter attem i fint
quatuor termini,putaab,b c,cd,d ezet contentii fuba b,d e minys fit ctento fub
b ¢,cd.tuncabadb ¢ habetminorem proportionem , &
cdadde. Eftoenim contencum fub b ¢,cd, aquale conté
to fubab,df. Eftigiturficut abadby, itacd ad d f: &d f
eitmaiorde: igitur cd habetad d e maiorem proportio-
nem,quimadd f. Quareab habet adb ¢ minotem pro.
portionem,quim cdadde.

Eftigitur ficut hbadbk, ita quadratum hn ad qua«
dratum nk.Quoniam enim quadratumbn Equatur c3-
tento fubh b,bk.eriit cres reGiz proportionales, ficuth b
adbn,iabnadb k. & ffeut prima hbadertiam bk, ita |
quadratum fecundze ad quadratum tertize >hoceft qua.
dratum b nad quadracum bk, uei fuperiusdemonftrarid o
fuit. Rurfus quoniam eft ficuth bad b n,ita bnadb k. 1 |
Componenti, ficut h nadb n,itakn adbk:& permuta-
tim,ficuthnadnkitabnadbk, Igitur ficur quadratum ‘o
hnad quadratum nk, ita quadratum nb ad quadratum
bk. Veri ficut quadratum nb ad quadratum bk:itaefleoftenfumefthbad bk,
Igitur ficuchbad bk, ita quadratum hn ad quadratumnk.

Quadratumautemh f,ad quadratum £k, maiorem habet proportiong,quim
quadratum h nad quadratum nk. Rurfus duabus inzqualibush £k f adfjciatur
nf.& perfupradiGum habet h fad fk, maiorem proportiong, quimhn ad nk.
quare & earum duple . igitur quadratum h f ad quadratum f k, maiorem habet

proportionem, quam quadratum h n ad quads
proportior e,hocqcﬁkf;]d o quadratum nk, hocefthb ad bk, hoe

Igitur h fad fg majorem habet
eftktadfg, Ine

|
i

S e

|

» X/
[

o

: 1abet proportionem, quim fefquialteram eius, quz
lligantur enim feorfum pofitz rectee,puta ab,c,d:itaut quadra-

wm
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tumab ad quadratum ¢ maiorem habeat proportiong, quim cad d. Dico quod
abaddmaiorem habet, quam fefquialteram eius quam habet cadd. Sumatur
enim media inter ¢ & d proportionalis e. Quoniam igjtur quadratumab ad qua
dratum ¢ maiorem proportionem habet , quimcad d.
Verum quadratiab ad quadratum ¢, eft proportio du.
pla,eiusquz eftdbadc.lilavero quaeeftcadd, duplaelt »
eius qugeftc ad e.Igiturab habetad cmaiorem propor- I
tionem,quim cade. Fiatautem ficuteadc,itacadbf. Bt f
quoniam quatuor recta confequenter funt proportiona
lesbf,c, e,d:igitur b f habetad d proportionem, quz eft
bf, ad ctriplicatam.]demeft c ad e. Habetautem & c ad d
proportioné,quzeft cad e duplicatam. Igitur bfadd ha-
bet proportionem fefquialteram, eius quz eft cad d.Qua .
reabad d maiorem proportionem habet , quam fefquial ‘
teram eius,quam habetcadd. :
LIMMA AD SEQVENTIA, . [

Vnto quatuor ermini, abcd, Dicoquod proportio 5 ¢ . 4
Scompoﬁta exhis, ex contemcc)! fub ea b,ad qugdrgmrltt
¢, &ex proportione b ad d, eadem eft proportionicol- . .
leGz ex‘c)onrt)ento fubab,fuperipfam bad quadratum ¢,fuperipfamd. Eftoitas
quecontento fuba

baquale k,& qua-

drato czqualel, & -
fiat {icutb ad d ,ita < "~
f ad m .Igitur pro- d b,

portiokad m com- |
ponit exkad I, hoc ” ' 1 k
eftcontenti fub ab

ad quadratum ¢:&
fadm, hoceftbad

d.Etenimk multi.
licans b faciatn,ip 1 ] l ‘ ‘ l
Fa uero |1 mulu’p,!if ° * "

cans b faciat x , &

. ' f ‘, P 'N. - 2 v, .
:;loﬂ.t '&lffggxii i;tur contentum fubabeft k, & kmultiplicans b facitn:igicur

i &1 mul.
{ fub ab, fuperb. Rurfusquoniam quadratum ceftl,
g e{ilctacnosrgefgc[g?,& multiph’sans bfacit x: igituro 5& quadratum cfuper d.qua.
rep proportio contentifubab, fuperb, ad quadratiic fuper d, eadem eft %ropor,
tioni nad o, Oportet igitur oftendere,quod proportio kad m eft f}cut{ n :11t lc:. al
Quoniam uterg k1 multiplicans l;,})_roduxit utrunla)tg n x.d }131{"1!:%1;:; nl'nc; , oaeri;
itan ad x.Rurfus quoniam I multiplicans utrumg b d pro buxic, urum g o erit
icutbadd,itaxad 0. Verum ficutb add, italad m. Igitur ficut ,

‘Iigc:ltfxr l?i kl ma f?mt bini,& bini cum hisn ;:o,in eadem gropczr;:;gazeer :%1:::1
i { em .

igitur ficutk ad m,itan ad 0. Eteft kadm proportio eIa_ R oadem mropor

b ad quadratiic, & ex eaquam habetbadd . Itén '
::%fglz;o:tx’o?xi contendi fub a b, {uper b:ad quadratumc fuper Sdt . Ig;)t?;l ‘z!rce;gg;
tio compofita ex proportione coft_ltenug'ui)i ab ag gtgg;‘itrl:; ;’d Nc]};ﬂifeﬁl;m de
foni contenti {ub a b fuper bad qua . m
fgnl: zﬁpgﬁ;%nééc;?xt?n: ﬁl:b : b fugcr b,eequatur quadrato b fuper a. Quoniam

' ' fumpta b communialti-
enimficuta ad b,ita contentum fubabad quadratum b, fump miald,
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tudine:{iquatuor termini fuerine proportionales,contentum {ub extremis xqua
tur contento fub medijs . Contentumigitur fub ab fuper b,xquacur quadrato b
fuper a.

IN ALITER OCTAVI,

Ium eftin praeaffumptis, quod {i duarum magnitudinid medium quod-
Ddam &matur, proportio extremitatum componitur ex proportione primi
ad medium, & medsj ad tertium. Similicer fiet, & {i multa media fumatur extremi
tatum, proportio componitur ex proportionibus quas habent media confequen
ter collecta inter fe, Bt iftic dicit, quod proportio portionis badad portionéb ¢ d
¢Sponitur ex eaquam habet portio b a d ad conii cuius bafis circulus circa diame
trum b d,uertex uero puncium a, Et idem conus ad conum bafem eandemhabe-
tem uerticem punctum c. Et dictus conus ad portionem b ¢ d,portione uidelicet
dab,8 pfad cb extremis,fumptis medijs dictis conis. Verum portionis ba dad

conumbad eft proportioghadh ¢, per corolarium fecundi theorematis fecundi
libri. Dicebatur enim, portionem ad conum in feipfa conftitutum habere e pro
portionem,quam habet utragg (imul quzzex centro f; pharae, & altitudo reliquae
portionis ad altitudinem reliqua portionis . Proportio autem coni bad ad co-
numb cdeft,quaah ad hc.Quoniam enim eiufdem bafis exiftentes inuicem fe
habent ficuteorumaltitudines : coniautem bcd ad portionemb cd, ficutah ad
hf propter corolarium dictum conuerfim fum ptum. Quare proportio portionis
bad,ad portionemb ¢ d,componitur ex proportione ghadhce&ahadhce,&a
had hf. Proportio autem com pofitaexghad hc, &ahadh c,eft ficut proportio
contentifubgh, haad quadratum h ¢, nam parallelogramma @quiangula ha.
bentinuicem proportionem compofitam ex proportionelaterum. Proportioau
tem compofita ex fpmpom’one contenti{ubgh, ha ad quadratumch, & ex pro-
portioneah adh f eademeft proportioni contenti fub gh,hainh a,ad quadrati¥
chinhf, utoftenfum eft in limmate praaflumpto. Proportio autem contenti
fubgh,hain ha,ad quadratumchinh f.eademeft proportioni quadrari ah in
hgadquad-atumchinhf,Ee hocquog demonftratum fuitin praaffumpto.
Proportio igitur portionis ad portionem,eadem eft proportioni quadrati ah in
hg,ad quadratumchin hf, Quoniam igitur oftendere oportet, quod portio ad
portionem minorem habet proportionem,quam duplam eam quz eft fuperfici.
eiad {uperficiem:oportet igitur oftendere, quod proportio quadratiahin hg,ad
quadratum chin h fminorem habet proportionem, qudm duplicatam eam qua
habet fuperficies portiogis bad ad {uperficiem b cd, hoceft quam habet qua-
dratum a bad quadratum b ¢, Verum ficy

t quadratum abad quadratumb ¢ ita
ahadh c.Oftenfumeft enim hocin theorematibus pracedentibus. O portetigi.

turoftendere,quod quadracum a hin h 8,ad quadratum ch in h f;minorem ha.
bet proportionem,qudm eam duplicatam quam habetahad h ¢, Verum propor
tionisa h adh cduplaeft proportio quadrati a had quadratum hc. Oftenderei-
glturoportet, quod quadratum ahinh g, ad quadratii chinh f, habetminorem
proportionem,quam quadratuma h ad quadratumh ¢, Verum ficut quadratum
ahadquadratumhe, umptah g communialtitudine , ita quadratum a hin h
ad quadratumchin b g Igitur o%tendereoportet »quodquadratumahinh g,a
quadratumch in h £, minorem habeat proportionem , quimidem quadratdah
inh g?ad quadratumhcinh g. Ad quodautem habetidem minorem proportio
nem, ipfum eft maiys, Oportetigitur oftédere, quod quadratum c h in h f,majus
e quadyato chinhg hoceft quod maior {it hf quam h g- Eftaurem hocmani-
feﬁum‘ma’.qqalib. enim hisah,h czquales funt addice fa,cg. Hecdicens iple
2]“1“[2171 non induxit compofitionem, nos autem eam apponemus . Quoniam
hmaior eft ipfah g,erit quadratym c h in hf,maius eodem in h g. Quare quadra

[}
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tiahinhg adquadratum chinh f minorem habet proportionem , qudmidem
ad quadratumch in hg. Verum ficutquadratum ahinhg,ad quadratum ch
inhg itaquadratumahad quadrarumh ¢, Igitur quadratum ahinhg,ad qua-
dratum chin hf, minorem proportionem liabet,qudm quadratiiah ad quadra-
tumh ¢. Verum proportio quadratia h,ad quadratum h ¢, dupla eftaius quzeft
ahadhc.Quadratumigiturahinhg, adquadratichinh f minorem habet pro
portionem, quim eam duplicatam quaeftah ad h ¢, Verum portionum propor
tioeft oftenfacadem ei quaelt quadratiahinogh,ad quadratiichinhf. Ecpro
portio fuperficierum caeft,quam habetahad h ¢, Portio igiturad portionemha-
bet minor€ proportiong,quam {it ea duplicata,quz eft fuperficieiad fuperficie.
Deinceps autem refoluens reliquam partem theorematis , inducit : Dixifam
quod portiomaior habet ad minorem,maiorem proportionem, quim fefquialte
ram eiue qu eft fuperficiei ad fuperficiem. Verum portionum quidem propor-
tio oft¢fa eft eadem illi quam habet quadratumahin h g,ad quadratumchinhf.
Proportionis igitur fuperficieiad fiperficiem illa eft fefquialtera, qua cubus ab
habetad cubumb c.nameius queeftabadb c,illa dupla eﬁ‘qum eﬁ quadratiab
ad quadrat@ b c.tripla ueroqug eft cubiab, ad cubum b ¢, Sicutenimabadbe,
itaahadh b,propter imilitudinem triangulorumah b,ab c.Siautem fint quatu
or proportionales recte, folida quogs ab eisf{imilia inter fe & fimiliter defcripta -
funtproportionalid. quare cubusahad cubum h b habet proportionéfefquialte
ram eius quam habetquadratumab ad quadratum bc. hoceft fuperficiesad fu-
perficiem. Verum {icut portio ad portionem,itaquadratumahinh g,'fld quadra
tumchinhf. Dicoigitur,quod quadratiia hin hg,ad quadratum chinh f, ma-
iorem proportionem habet,quim cubus a h ad cubum h b,hoceft quim quadra
tiahad quadratumh b, &ipfliusah adhb.nam proportio quadrati ahad qtlx)a:
dratum hb,allumptaea qua eftahad hb,eademeftei quzeft cubiahad cub@
h b,nam utrags eiufdem eft tripla. Proportio autem quadrati ah ad quadrawg\
h b,cum proportioneah ad h b,eft eaquz eft quadratia h ad contentum fubc b
h b,)Q_l_xom'i enimproportioahad hb gadem eft proportioni bhadhec, lpfa b
media proportionali exiftente,proportio quadratia h ad quadratum h b,cit pro-
ortione ah ad h b eademeft proportioni quadratiah ad quadrat'um‘ hb, cum
gom‘o'neb had h c.uerum proportio bhadh ceadem eft proportioni quadrati
b had contentum fubbh,h¢,fumptabh communi altitudine, quare proportio
quadratiahad quadratum h b, cuni proportioneah adf b, eadem eft proportio
ni quadratia h ad quadratum h b,cum proportione quadrati bh ad contentum
{ub b h,h ¢. Verum proportio quadrati a h ad contentum fubbh, h,eftcompo
fitacx proportione quadratiahad quadranim h b,& quadratibh ad czntgntum
{ubb h,h c,quadrato b h fumpto medio . quare proportio quadrati a ; c;]ua-
dratith b,cum proportione ah ad h b ,eadem eft proportioniquadratia cia cog
tenti fubbh, hc. quadratiatitahad contentum fub b h,h ¢, proportio cademe l
proportioni quadratia hin h g,ad contentii fubbh,h cinh g,fun;)pfa l:(;_mux'n al
titudine h g. Dico item,quod quadratiiahin hg,ad quadfatum;: h"l: ' imal}o%r:;
habet proportionem, & quadratum ah inh g,ad contentii fub ¢ l,oﬂ n:j h g&
quodatitidem maiorem haf})et proportioncm,{f_lllx)xcli) tll;llt]lgf r?!(xlf;"l.dé f fefx:z cef?o {‘f:x
igi i chinhfefleminus contento lubbh, . olten
:ig;:g:,(cl{‘;lgg raltxlax.dratﬁ chad contenitii fub ¢ h,h bminorem habeat proportlx]onei
&h g’ad h f.giem‘m fuerint quatuor termini,uelutiiftic ‘funt',qanratum < ;olr;
tentum fub ch,h b,& h g ech £:& contentii fub extremis minus fic contento t‘rd
medijs,tuncprimus ad fecundii minotem proportionem habef, qugm :iercius lar d
quartu,m , uti fupraoftenf{um fuic.Rationabiliter aut€ oportueratoftendere,q

: f ruer: Py
dratym chin hfmaiysefle concento fubch;h binh g.quod xder(n} ;ﬁ acfi ﬁ’cr[crlﬁi
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firetur quod quadratum c had contentum fub ch,h b minorem habeat propor-
tionem,quam hgad h f. Verumficutquadratum ch ad contentum fub ch, h b,
itachiad hb. Oportet oftenderequod ch ad h b minorem habeat proportionem,
guam hgad h f:hocefthgadh fmaiorem habet proportionem,quam ch ad h b,
Ducaturak e kad angulosrecosipfiec, &abipfo b perpendicularis fupra eam
bl.Reliquumnobis eft oftendere,quod g b ad h f maiorem proportionem habe
at,quam chadhb. Eftautem ipfa h faequalis utrigp fimul h a,k e.nam a fequatur
ciquaexcentro.Oftendenditeftergo,quod ghad utramqf{imul h a,k e maior@
_ habeat proportionem,quim chadhb.Ecablaraab ipfaghipfach,&abipfake
ipfacl, zqualiipfib h, oportebitoftendere quod reliqua cg adreliquam utrag
limulah,kI maiorem proportionem habet,quam ch ad hb. Quoniamenimo-
portet oftendere,quod g h ad utramgs {imul h a, ke maiorem proportionem ha.
beat quim chad hb. Et permutatim,gh ad h c maiorem habeat proportionem,
quimutrags fimulha,kead hb,boceftadle. Etdiuidenti gcad ch maioremha-
bet proportionem, quam utragp fimulh a,k ladle,hoceft bh. Permutatim quo-
quegcad utramg{imul ha, kI majorem habet proportionem, quim chadb h.
Item licutchadbh,itabhadhahoceftleadah. Quoniam igiturg cad utram-
quefimulha, k maiorem habet proportionem , quam e ad a h, Et permutatim,
quoniamc g,hoceftk ead el maiorem habet proportionem , quam utraque f1-
-mulkLhaadha.diuidenti,klad| e maiorem proportionem habet, quam ipfakl
adha,hoceftquod minoreftleipfaha.

Deinceps autem nos compofitionem adfjciemus. quoniamIe minoreft ah,
habebitklad lemaiorem proportionem,quamklad ah.Componeriti habet ke
adle maiorem proportionem,quam utrags fimul k1, haadha,] plauerc le eft-
qualis ipfi b h.Igitur g c ad bh maiorem habetproportionem, qudm utragque fi.
mulkl,ahad ah. Permutatim igitur,g cad utramep fimul k1, 2 h maiorem pro.
portionem habet,quim bh ad h a,hoceftchad h b. Permutatim ergogcadch
maiorem proportionem habet, quim utrag fimulkl,ahad h b.Com ponentii-
giturghadh cmaiorem proportionem habet,quim utraque fimul kLa b,h b ad
hb,hoceftutraggfimulah kead h b.Eft autem ke aequalis ipliaf,igitur permu.
tatim gh ad h fmaiorem proportionem habetquam chad hb, Sicut autem chad
hb;itaquadratumchad contentum fub c h,h b. Igiear ipfaghadhfmaiorem ha
bet proportionem,quam quadratum ¢ h ad contentum fub ch;hb. Etper prius
dictaquadratum e b in hf minus eft cStento fub ¢ h,hb. Igitur quadracum ahin
hg,ad quadratum chin h f,maiorem proportionem habet,qudm ipfum quadra.
tumahinhg,ad contentum fub ch,hbinh g:hoceft quadratum ahad conten
tum fub ch,h g. Proportio autem quadratia h ad contentum fub chhb fumpto
medio quadrato b h, cSponitur ex proportione quadratia had quadratum hb,
& quadratib had contencum fubbh h c.Proportioautem quadratibhad con-’
tentum fubb h,h ¢, eadem eft proportionibhad h c,hoceftah adbh Jgiturqua
dratumahin gh,ad quadratum c hin h f,maiorem habet propottionem , quim
quadratuma had quadratumhb cum proportioneahad h b. Proportio autem
compolitaex proportione quadratia h ad quadratum h b,&i pfaahad h b,eadé
eft proportioni cubia had cubumh b, boceft cubs ab ad cubum b ¢ Quadratif
igiturahinh g, ad quadratum ch in h f,maiorem habet proportionem,quam cu
busabad cubumbe. Verum proportioquadrati ah inh gad quadrat:rm chin
hfeftoftenfa eademefle propottion{ portionum. Proportio wero cubi a bad cu.
bumb coftenfa eft effe fefquialtera proportioni fupeficierit. Portio igitur ad por

tionem habet maiorem proportionem,quam fefquialteram efus
qu eft fuperficieiad fuperficiem.
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) IN NONVM THEOREMA,

Onftatautem, quodipfabaminor eftipfaak, quam dupla potétia.ea uero
Cqugcx centro, maior quam dupla, Coniiictaenim ab ipfob ad cétrum bo,
& angulo ad centrum facto obtufo b o a,erit quadratum a b maius quadratis late
rum angulum obtufum complexorum,cumé fint equalia,quadrato unius eor,
puta quae ex centro eius , maius erit quam duplum . Item cum quad®rum ab fie
aqualequadratisak,b b,8 quadratumak {it maius quadrato kb, erit quadrati
abminus quim duplum quadrati ak. Ethac quidem in figurain quaeft fignd
tale #.Inalterauero figura contrariaiftis conuenienter dicentur.

Eftoenzqualisipliel , 84 circulo circa h f diametrit conus efto uerticem ha-
bens punctum n.Ifteautem zquatur hemifphzrio fecundum circumferentiam
h e f. Quoniam enim cylindrus bafem habens circulum circa diametrum h £, alti
tudinemde, eftriplus coni bafim candem & altitudinem qualem habentis, &
fefquialter hemifphzrtj, erit tale hemifphzrium duplumeiufdem coni, Eftaut@
conus bafem habens circulum circa diametrum h fecaltitudinem I n,duplus eiuf
dem coni. Igitur hemifphzrium equatur cono, baferm habenti circulum circa dia
metrum h & aldcudinem I n.

Contentum autem fubr c,ar, maiuseftcontento fub ak.ke, quia habet fatus
fuum minus latere minorealterius maius . Dictum eft enim fuperius, quod fire-
a diuidatur in duo inzequalia,alic & alio puncto,contentum fub partibus pro-
pinquioribus bipertitioni,maius eft contenco fub remotioribus, Acfidicat.quia
latus minus fuum habeatlatere minore alterius maius . nam quanto minusha-
buerit, tanto difcedet ab zquipartitione. )

Quadratum aiita r aquatur contento {ub ak,cx.nam dimidii eft quadratiab,
Sicnimiungatur b ¢, quia intriangulo retangulo du®a eftareGoangulo per.
pendicularis bk, & trianguli circa cathetum funt fimiles invicem & toti, quod
{ub ca,a k continetur,zquatur quadrato ab. quare & contentum fub dimidiaip.
fius ca & ak, hoceftcx,ak, zquatur dimidio quadratia b, hoc eftquadratoa r,
Maius eft igitur utruma {imul utrogs (imul. quoniam contentum fubcx,a ke
quatur quadrato ar:& contentum fuba 1, r¢,maius eﬂ'contemq ful? ak,kc.Siau
tem inzqualibus 2qualiaaddantur, tota fientinequalia, & maius 1d quodantea
fueritmaius . Contentoigitur fub ar,r cfiaddatur quadratumar, & cStento fgb
ak,kccontentum {ub cx,ak: fietcontentum fubar,r ¢ cum quadrato ar,maius
cantento fub ak,k ¢,cum contento fub cx,ak, Verum contentumfub ar.r ccum
quadratoar,aquatur contento fub ca, ar, per fecunduh theorema fecundi libri
Elementorii. Er contenti fuba k,k ¢,cli contento {ub cx, ak, @quatur contento
fiub a k,k x per primum theorema feciidilibri eiufdem. Igitur contentum fub ca,
ar, maiuseft contento fub ak, kx.Cotento autem fub xk ka,zquatur contentd
fub mk,kc.Supponitur enim,{icut x cad ckitamaad ak.quare componentifi-
cutxk kcad ke ficmkad ka: & contentum fub extremis , 2quatur contents

{ub medijs. Cotentum igitur fub x a,ak, 2quatur contento fubm kkc.Verum
contento fub xk,k a,maius eft cGtentum {ub a ¢,ar.Jgitur contentum f ubac,ar,
maius eft contento fub mk, kc. quaremaiorem proportionem habetipfaacad
ck,quam mkad ar.Quoniam enim linez quatuorrecte ac, ckkmoarfune,&
contentum {ub prima ca,& quartaar,maiuseft contento fub fecunda ck, & ters
tia km:habebit primaa c,ad fecundam ck,maiorem proportionem , quam tertia
kmad quaramar.Quam autem ca habetad ¢ k;hanchabet quadracum ac ad
quadratum be. functaenim b, Quiaitagp in triangulo re&ar{gulo at} angulo
recio eft ducta cathetus, fitficut acad e b, itacbadck. Qxare {icut primaacad
tertiam ck,ita quadratum prima acad quadratum cb . Sicutautem quadratum

i b ad quadratum bk, nam triangulusabk
ac ad quadratum cb;ita quadratymabadq L
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fimilis eft erianguloa b c.Eft igitur ficuta cad ¢k, ita quadratum a bad quadrat
bk Atueroac habetad ck maiorem proportionem,quimm kad ar, & antece.
dentium dimidia,dimidium quadratia b,quod eft quadratum ar,ad quadratum
b k,maiorem habet proportionem quam dimidia ipfius mk ad ipfamar hoceft
ipfamk ad duplam ipfiusar. Veril quadratum f | zquatur quadrato ar. quonia
ipfaabpofitaeftzqualisiplief,& ipfaef eftipfira potentia dupla. nam ipfael
aqualiseftipfiar. Etipfanlduplaeftipfiusar, quia & ipfius| f, Quare quadra.
tum flad quadratum b k maiorem habet proportionem,quam m k ad duplam ip
fiusar,qua cft equalisipfi [ n, maiorZ ergo proportioné habet circulus circa dia-
metrum h f conftitutus,ad circulum circa diametrum bk, quim mkadn!, quare
conushabens bafem circulum citca diametrum h f,uerticem uero pictumn, ma.
for eft cono bafem habente circulum circa diametrum k d uerticem uerom pun.
Gum. Si enim fecerimus ficut circulus circa diametrum £h,ad circulum circa dia.
metrum b d, ita ipfam k m ad aliam quandam,erit ad minorem ipfaln.E erit co.
nushabens bafem circulum circa diametrum fhaltitudinem vero re@am mino.
rem inuentam,zqualisip{i conom bd:quia corum bafes altitudinibus conera af
ficiuntur,Eteritminor cono n h x, quiain cadem bafc ambo conftituti habentur
inuicem,uti corum altitudines . Conftat igitur,quod hemif} pharium quodeft fe.
cundum circumferentiam e fh,maius eft portione qua eft fecun.
dumcircumferentiambad,

BYVTOCII ASCALONITAE COMMENTARIIJ
in fecundum librum Archimedis de Sphzera & cylin.
dro: expofitione difcurfa Milefio Mecha.
nico lfidoro nofiro praceptoti

EVTOCII ASCALONITAE CO M/

MENTARII IN MENSVRATIO.
nem circuli wArchimedis.

JONSEQVENS igiturfuit mihi, intentum meum profe-
Y2 quenticquiex his quazab Archimede feripta fuciie, darioribus
# & breuiori difciplina indigentibus inciderim, & ea qua utcun-
P4 quein eis difcullione indiguerint , pro uirib, continua reddere
&) €is, qua d nobis inlibro de Sphaera & cylindro fcripra fune. Ci
FARS uotum fané dignit obtigerit, ut & maioribus, & quib.ampliori

cura opuseritnobis fit infiftendd:erit utiqs propofitus nobis dei nceps Archime.
dislibellus, cuius inferiptio eft Circuli menlltbxratio » in quo uiti propefitionem ex
ipfafupetfcriptione percipimus. Vultenim oftendere, cui fpacio tecilinco it cir
culus zequalis,rem longe ante ipfum 4 clariflimis philofophis quafitam. Conftat
enim hoc,id quafitum effequod Hippocrates Chius, & Anti phon cum fludiofe
{nueftigafent,eos nobis paralogifmos inuenerunt,quos illis exquifité cognitos
exiftimo qui Geometricam Eudemi hiftoriam infpexerunt,& Ceria Ariftotelica
acceperiit. Verd eft quidem hic libellus,uti ait Heraclides in Archimedis uita,ad
ufum uitz neceflarius, Oftendit enim circumferentiam diametro triplam &mi.
nus fep‘n‘ma parte,plus uero quantum func decem feptuagefimaprima, Hocau
tem, dicit, proximé demdftratum eft:inuenta quidem ueraeft talis per quafdam
fpirales recta linea,quze (it ®qualis circumferentize dati circuli,
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IN PRIMVM THEOREMA,

Rimumtheorema his qui aliquantulum in mathemaricis fint verfati, nulfam

uidetur haberedifficilem perquifitionem , cum ipfa Archimedis uerba pa-
fdm expofitafint, & conclufionem propofitioni reftituant nulla parte neglecia
parem. Videtur autem quadam re efle ad demonftrationem abufus,queresnon.
dum fitdemonfirata, Nam exponens triangulumre@angulum,dici® Habeat la-
tus unum,ambiens angulum rectum, 2quale ei qua ex centro reliquum latus -
qualecircumferentiz . Verum retam circumferentiz dati circuli a2qualem fume
re,neq anteip{um fuerat oftenfum, neqab alio traditir. Confiderare tam€opor.
tet,nihil prater id quod deceat:ab Archimede fcriptum effe.nam circuli circumfe
rentiam efle quandam magnitudinem, nulli prorfus dubiumeft . Puto autem,&
hoceorum quz ad unum diftanc. Eft autem reGae eiufdem fpeciei , quanquam
non utigappareat, pofle circumferentiz circuliretam qualem preeftare . Ve
rumtamen efle rectam quandam ipfi zqualem,d nullo quafitum eft . Quod igit
etab Archimede propofitum eft,tale eft, triangulum rectangulum qui circa recii
angulum habuerit latus unum, circumferétize circuli zquale,uti diGum eft, Qua
te propofitumexponens, non ulfa utiqs iudicabitur abufione, Admirabilis auté
magis & iftis uidebitur , quod ita fupra magnitudinem quafitorum daram & fa-
cilem inuentionem addiderit. Sicutautem dictum eft,nulla inquifitione opuseft
primo theoremati.nam triangulus p or, quod maior fitfiguraafom,et quod fim
pliciter circa datum circulum poteft figura rectilinea defcribi,ita utportiones qug
inter circuli circumferentiam &Clatera circumfcripta figurze recilinea minores
funt fpacio datd , aperte dictum eftin his quzin primode Sphaera & cylindro
conferipfimus,

o IN TERTIVM THEOREMA,

T N hoc theoremate continenter iubemut, numero quocungs dato radicem qua
Idratam inuenite. Hanc autem in numero nd quadiato praecifam inueniri non
eft poflibile. Numerus enim in fe multiplicatus producit quendam numera qua-
dratum: partesautem in fe mulriplicatz,non explent numerd,fed partes.Quem.
admodum uero oporteatradicem proxime producentem datirm numerum inue
nire, dictumeeft ab Heroneinmetricis, diGturh & 4 Pappo & Theone, & d multis
alfjs,qui magnam Claudij Prolemz: compofitionem expofuerunt, Quare ngeft
opus in hocnos laborare, cii liceat {tudiolis illud ab illis petere. Et angulus cef,
elg tertia pars recli. Si enim hexagoni circumferentid bipertientes,eius dimidium
ad tertize feparantes iunxetrimusipfam ef; eritangulus ¢2f, tertia reci, nam circi
ferentidad cafflumpta, cum fit dimidia circiiferentize hexagoni,eft duodecima cir
culi pars. quare & angulus cef, quieft ad centrum, eft duodecima pars quatuor
reCtorum. quareeft tertia unius re@ii. lgitur e f habetad fc proportionem,quam
306 ad 1 13.Quodautem ef fitipfius ¢ fdupla, hincmanifeftum eft.Si enim expro
ducentes ipfam f ¢in ¢, & aqualem ei conftituentes iunxerimus abi ploe, eritan-
gulusapud e duatertiz reli, & angulus ad f duz tertiz recti. Igitur trianguliz-
quilateri eft dimidium triangulus c e f,8¢ quia bafis zquilateri aquaturiplief, bi
pertietur puncio c. igituref' eftdupla ipfius fc. Habet autem ipfaecadcf pro-
portionem,quam 265 ad 15 3.quiaenimefponiturs o . Siipfa in feipfam mulei.
plicetur,fient 9363 6, Ipfaautem cfeftiss. quare quadratum eius erit 23409,
Quoniamigitur quadratum ef zquatur quadratis harume c.cf,fidquadratoe f
quodeft o363 6.auferamus quadratumipfius cf,2 3 4 09.relinquetur quadratum
ecquodeftyozz2y, Cuiuslarus quadratumett 2 65. f.:.utcm'pars quazdam mini-
ma & infenfibilis, Deficit enim potentia horum 26,3 praecifo duab. unitatibus.

Multiplicationes autem {ubijciuntur. Dividatur itags angulus efc induo xqua,
duGtaeg, Eft igitur ficutfead e, ita fgad g c, per tertium theorema fextilibri E-
Gg 3 lementorumt
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lementord Euclidis:& Sponéti, {icut utrags fimul fe,ecad ec,itafead c g.Etper
mufanm,f‘icut utrags {imulfe, ecadfc,itaecad cg.Eft autem utrag {imul eé’fc
maior,quim s 7 1, Eftautemfe,1 5 3. Igitur uraquefimul fe,e cade ¢, maiorem ha

e

bt

&_G_

S

bet proportionem ,quim sy1ad: s 3.quaree cad cg maiorem proportionemha.
bet,quams 7 radrs;z.Igiturecad g c potentia habet maiorem proportionem, &
349450ad23409. Concludetur autem hocita. quoniam enim oftenfum eft,
quodecad cg maiorem habet proportionem, quamsyradiss. fi quis pofuerit
ipfamecefle 5 71,8 ipfamegiss, erit quadratum ipfiusec 326 0 41.& quadratii
€g 2340 9,cumutragp {imul {int equalia , quadrato ipfiuseg, quodeft; 49 450.
huius radix quadraraeft s 9 1,& $ proxime.ni quadratus huius o 1 *deeft pra.
cifo una & uigintiunitatibus &5 9 fexagefimis quartis. Igiture cad cbu habet po.
tentia proportioid, quim; 49450ad 2340 9.longitudine vero, qua}l g1, &1
proximead 153 Multiplicationes autem fubx’jciun?ur‘ . °

Rurfusin duo 2qua diuidaturangulus g e c ducta h e, eadem ratione ipfaec
habebit ad ch maiorem proportioné,qudm 1 1 623adus 3. Fitenim per bipertitio.
nem a{lguh,hcute gadec,ftaghadh c.Eccomponenti,ficut ureag fimul ge,ec
adecitagcad ch:&X permutatim, ficut utrags fimulge,ecad gcjitacc ad ch. Ee
eftquidemec,s71,& pars quedam.Atueroegso 1,& amplius quaeda pars ma.

foris.igi funtrrs2 4. Eftatiegc 15 3.1gitur utrags fimul g ;e cad g cmaiorem pro-
portionem habet,quam r16z22ad 153,

’ltcm he,habetad h cmaior
enim pﬁenfum eftechaberea
Si quis fuppofueritcas fichab

uerochz3 409,

33 (

23 cui 1 t2 { ia ipli 1

2z lIIS’I:\Fus gf 11721 proxime.nam deeft4 precifa potentia iplius unitatibus
¢ s-multiplicationes uero fubfjcjuntur.

mltgm‘angtdu; hec d‘iuidatur in duo 2qua,du@ack. loiturecad e kmaiorem
Proportiong habet,quamz;0 4 iad 153 Rurfus enim propter bipirtitionem an

g

em proportionem, quamr173% ad15 3. quoniam
dhcmaiorem proportionem,quim 116z Lad ry3.

ereerit quadratum eci350534,& i .quadratum

1<
Quadrarum ergoeh aquale quadraus barti ¢ ¢,c heriti; 73943,
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guliheceritficuch ead e c,itah kad ck. Etcomponenti, ficututraque fimul he,
ecadec,itahcad ck. Etpermuratim, ficut utraque fimul he,ecadhc, itaec
ad ck. Erquiaoftenfum eftipfamh eefleiry2 % . utraque ergo fimul he,ec, ma
ior erit ifto 23343 . & hc ponitur 53 . Igitur utraquefimulh e, ec ad h cmaio-
rem habet proportfonem ,quamz33 42 ad 1¢3. Igitur ek ad ck maiokem habet
proportionem,quamz2335 Lad 15 3. ltem quoniam fupponif ecz 334 2, eritqua-
dracumipfiusecs 4 487232 . Quadratum ueroipfius ckz3 4 09. Iftisautem .
quatur quadratum ke, quod erits'472232 L .cuiuslatus quadratum eft proxime
i339% deeftab efus pracifo quadrato unitatibus 41 1. multiplicationes uero
fubfjciuntur,

Item diuidaturangulus k ecin duo 2qua,ductael. Igitur e cad el maioréha-
bet proportionem,quam 46 o+ ad 153 Rurfus enim propter bipartitionem angit
lificutkead ec,itak 1 ad I c. Et componenti,ficut utrags {imul ke, ecadec, itake
adlc.Ecpermutatim, ficut utraqp fimulke;ecad ke ftaecadlc. & ke eft 23393
& pars infuper quadam.& ec,23343,& particulainfuper quadam. Igitur utra-
quefimul ke,e cad k cmaiorem proportionem habet, quam 4673%adiss, chuf
autem utrag{imulke,ecadkc,itaecadcl. Igiturecadcl maiorem proportione
habet,qua‘m 4673tadiss. Quoniam igitu‘r angulgxs‘ fec e:.n(rcns tertia parste-
&iseft duodecima pars quatuor reClorum, eius dimidium eritg e cpars ulggﬁmg-
quarta,cuius item dimidium h e ceritquadragelimaoctaua, arque item huius di-
midium ke ceritnonagefimafexta. rurfus huius dimidium centefima nonage-
{imafecunda.Ponatur,uti dicit,anguluscem a"qualls e, & educatur . < adm. An‘
gulus igitur e mexiftens duplus anguli Lec.erit nonagefimafexta reciorum qua
tuor.quare ipfal m eritlatus polygoni habmu§ latera g6 circa circulum deferipri.
Quoniamigitur elad cloftenfaefthabere maior€ proportionem, quam 46 73 ¢
ad 25 3.8 eftipfaa cduplaipfius ec,& Imipfius]c. Igitura cadlm habermaioré
proportionem, quim4sy3tadigs. Econuel_rfo igitur[mad alminorem habet
proportionem, quadmiszad46733. I*;t q}tomaml m eftlatus polygoni hgben,
tislatera 96, igitur ambitus polygorq erit 14638, nam 96 mu}tnplxcams inijy
diGum numeri producit. ‘Igitur ambitus polygoni habetad diametruma ¢ mi. -
norem proportionem, quimi 463sad 46733 Ambitusergo polygoni erit tri-
plus diametro ci reuli,& infuper 6 6 7 3.hicautemminor eﬁ,q}xam pars (epumal p
fius diametri. Hicenim fepties fumptus producit 4 672 3,qui minor eft diametro
unitate, Quoniam igitur polygoni ambxms minor eft quarm tri plus fefqu:({epulr
mus diametro , & circuli ambitus fitminor ambitu polygoni: multo magis igi.
tur circuli circumferentia eft minor,quam tripla fefquifeptima. -

Deincepsuero conftruens reliqua:'n partem theorematis,dicit: Eﬁg|mm!us
circadiametruma ¢, & tertia pars re_g‘}l angulus ba < Hoc autem grxt,'ﬁ a pufnc‘io
cfumptac b,zquali lateri hexagoni fungamus a bl\am angulus in circumferen
tiahexagoniad centrum factuseft Fiuse tertize rect,in circumferentia ulero !t)n gor}i
eft quatuor tertizre(ti, Quonia igitur angu{us a beeftrectus,& a?gu ug CE[! ge&
tertiarecli,eritangulusacb duz tertize rg&x. Si ergo edqcente!s ipfam cl a ’E
2qualem ei fumpferimus, & abaiunxerimus ea, fiet ;rxfmrgublg ;rqu} at?rus. (c
quiaabcathetus eft, & bipertitur bafim erita caqualis iplicb.5i rsucr us dump e
vimusipfamacis € o,eritipfacbyso Etquadratuma c:i4; 3600, S quadratum
ipliuscb6os4o o.Et {iauteramus quadracum cba quadratoa C{f inquetur qua
dratum ab 182652 co.cuius latus quadratum 3 51 proxime.exceditenim praed-
fum fola unitate . propterea dixitipfama bminore habere ad b ¢ proportionem,

uam 135 12d 78 o. multiplicationes uero fubfjciuntur.

Diuidaturin duo gqua angulusbac,anguloafg.Quonii igl'turangulu; ?1; ;!:
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aquaturangulo g cb, namin eadem circumferentia confiftunt:item zquatar an
gulogacigiturangulus g cb eft equalisanguloga ¢, &angulus a g ccommu-
niseft reClus:igitur reliquus g f ¢, reliquoac g =qualis. igitur tridguliag c & c g £
funtinuicem equianguli,& {imiles, Igitur ficutagad g ¢, itacgad g f,&acad cf.
Nam triangulorum {imiliiilatera equos angulos complexa, funt proportionalia.
Verum ficutacad cf,ita utraque fimul ca,abad cb,& agad g c.quia enim angu
tus baciti duo =qua dividitur,ductaaferitficurbaadac,itab cad cf, Et permu
tatim, {icut utragg (imulba,acad be,itaacad cf, Eceftabminor 351, &ac
156 ,&beyso. igitur utragsfimulab,cb minorem habetad b ¢ proportionem,
quidmzg112adygo.igituracadcf habet minorem proportionem,quimz 91 1,8
78o.ficutautemacadcfitaagadgc.igituragad g cminorem habet proportio-
nem,quam:zor:adysgo,Exhis igit eritquadratumag g 473sz1.quadratum gc,
608400, Etquadratum a cefteis equale. Eritigitur ipfum 908232 1,cuius latus
efttetragonicum proxime.nam excedit pracifum quadtatum unitatibus 36’5 1.
Eadem rationedicitacad cg minorem habere proportionem, quim 330 2ad
sso.multiplicationes autem fubfjciuntur, =~

Diuidaturin duo 2quaangulus cag,dir@a ah. propter bipattitionem igitue
anguli & {imilitudinem triangulorum, & proportionalitatem laterum & compo.
nenti,& permutatim, ficut utragp fimul g a,a cad g ¢, itaah ad h ¢, & fupponeba-
turac minor qudm 2 911 & ipfaa cminor quim ; o1 3 .igitur utrags fimulga,ac
minoreft quimsg: 4% iplaverogceftyso. igiturutrag fimulga,ac ad gemi.
noremhabet proportione,quim s 9 24 2ad 3 o. quare &ahad h ¢ minorem pro
portionem habet,d 59243 adys o.quarea h adh cminoré proportionem habet
quam 4552 dd 6 o.nam utracp utriufcp eft pars,8 horum quadrupliipaahad h ¢
minorem proportionémhabet, quidm 2 3ad 24 o, propter hocenim dicit,quod
utraque utriuf eft 4. Et quroniam ah eft 132 p.erit quadratum efirs 3323 4.2 o, Eft
autemh c2 4 0,& eius quadratum sy 6 0 0,8¢ eft iftis qiradratisa h,h caqualequa-
dratitac.Eritigitur 338 0 429,cuiuslatus qiradratumeft 18332, nam huius qua-
dratum excedit,uerum quadratum unitatibus 3 2  propé.quareacadh cminore
habet proportionem,quim 1838 2 adz 4 o.multiplicationes ueto fubfjciuntur.

lItemin duo aec?a diuidaturangulus hacducta k a. Rurfus propter biparti.
tioniem anguli & {imilitudin@triangulord, & proportionalitatem laterd, et com-
poneti, & permutatim, ficut utrags (imulh a,acad ch »itaakadke. Verutrag
{imulh a,a cminor eft gquimss 6 % Quoniamenim ha fupponitigz23, Xac
1338 2. Eft autemhcz4o0. Igiturutrag fimul h 3,2 cad h chabet minorem pro-
portionem, quim 36 6 1% ad 24 0. quare &akad k¢ minorem habet proportid
fiem ,quam3ssr-S-adz 4 0.

igiturakad ke minorem proportionem habet,quim 1 0 07ad 6 6.8 quadratuiit
ak: o14049. quadratum uerokceft 4346« quibus quatur quadratumac.igi-
tureritiog 4.0 5,quorumlatus quadratum eftroo o Lproximé.nam eius quadra
tum fuperat pracifum unitatibus 2 Zlgitur ac ad ckminorem proportiong
habet,quimiooadss -multiplicationes autem fubijcientur.

Ttem dividatur in duo @quaangulus ka c duciaaleadem ratione, ficututrags

fimulka,acadke, itaal adcl. &eftakminor quam 100y, &ac minor quim

rooss,&kess.lgiturutragyimul ka,a ¢,ad k cminorem proportionéhabet, &
zo163ad 6. Igitural ad | cminorem proportioném habet, quimzcistad 6 6.
F‘ c};mma",‘ al fuPP‘Dn’itur eflezo1s Leriteius quadratum 406 4925 2. Etipfa
celiss,culus quadratielt 4356 aquale yero ipfis ambobus fimul quadracum

: ac
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4€406928 % cuiusradix quadrataceftaory 1 proxim¢.nam quadratum efus cx-
cedir preecifum unitatibus 13 $,. quareac ad ¢l habet minorem proportionem,
quimzory ! ad 6 6. multiplicationesautem fubijcientur,

Quoniamigitur achabetad clminor€ proportionem, quim 2015 tad 6 6. ES
uerfoigitur clad cahabetmaiorem proportionem,quim s sadz 01 T.etquonid
circiiferétia c b eft fexta pars circulizeritigit ipfa g c pars duodecima,etipfa h g uis
geflimaquarra,&ipfa k c quadragefimaoctaua, X ipfalcnonagefimafexta. Am-
bitus ergo polygoni ad diametrum circuli maiorem proportionem habet, quam
6336ad 20172 Hoecautem funttripla. etiam fupererant 2 5 4 L, qui quidemmi.
noreft decem Teptuagef]mis primis,quarum unaeftz y 2 préxime. Harum decu.
pluseftz77 mulo magis ergo circumferétia circulimaior eft diametro fua,quim
tripla fuper decies partiens [eptuageflimas primas. Quemadmodum igitur nume
riabeo pofiti partiuntur,mediocriter declaratifunt.  Sciendum quod Apollo
nius Pergeus Mocyntocio demonftrauit idé, per alios numeros ducens ad maio.
rem propinquitatem.idquidem dilig€uus factum & exquifitius uiderur, nihil au
tem confert ad Archimedis propofitum. Diximus enim,eum in hoclibello pro-
poluille, fe inuenturum prope propter uitz utilitates. Quare neque Sporus Nice
‘nus percipitur opportune Archimedem accufare, quod nonexquitite ab eo tra-
ditum fit cui rectee linez circuli circumferentia fic zequalis .Ex quib. ipfein Cerijs
dicit,praceptorem fuum Philonem Apogadarum ad numeros diligentioresrem
hancadduxiffe-quim Archimedes. Omnesenim ex ordine habenrur, & uiden.
tur eius propofitum nd cognouifle. Viuntur ramé multiplicationibus myriad,
& diuifionibus,quibus non eft facile aflequi indutum , & rationibus magnis.
Siquis uero volueritomnino ad minutamagis hicrem adduccre, utatur licethis
quz in compofitione mathematicaa Claudio Prolemzo tradita funt,uelqua fe.
quuntur exillis per partes & minutiffimum calculum , & perreQas in circulo fi.
1as. Etego utiqg hocfam feciffem, nifi quod faepe dixi, intellexiffem , quod perca
qua dicta funt,non poteftad exquifitiffim@ perueniri;ut inueniarur recia linea,

quae {it circiiferentiz circulidati equalis. Quanquam proxime quisac
fer¢ habueriteam. Er quaab Archimede func hic
dicta,fufticiant,

EVTOCIT ASCALONITAE COMARENTARIIL
in Circuli menfurationem, editione affcripta Milefio
Mechanico lfidoro noftro praceptori.

.EVTOCII IN PRIMVM

' THEOREMA AEQVEPONDERA
lium Archimedis.

OMENTVM ipfum,dgenerofiflime Petre,commune gra
= uitaris & leuitaris effe genus, & Ari ftoteles aflerit, &.Prolemgus
N eum fequurus.Timaeus uero apud Platonem,m‘ome‘turrj omne
#  dicitgrauitate produci.n exitifmatleuitatem priuatione quan-

. dam effe. quorum opiniones licetdifciplinart ftudiofislegere,
iAo & ex Prolemailibro quem de Momenns_conﬁnpﬁt,&(exngr:!»
ralibus negocijs Ariftotelis, & ex Timao Plaronis, & ex his quiillos expofuerdt.

i i 1 ¢ figura plana exiftimatidsex quo
Archimedesueroin hoclibro cétrum ponderts higura p z ex Cienta
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fufpenfa manet 2equediftas horizonti,duorum uero uel plurium planor&cenc®
ponderis,hoceft grauitatis,a quo libra fufpenfa ftar horizonti zquediftas:ut pu-
tafit triangulusab ¢, &in medio eius punctum quoddam d , 4 quo fufpenfum
maneat 2quedifts horizonti, Conftatigit quod partesab cfibiipfiszquepdde
rabune, &€ullateé- a
dit altera magis ad
horiz3 tem.Simili-
ter autem & polita P
libraab, & fufpen
fis ex ea magnitudi -
nib.ab,fifulpefali =
braexc habeatpar "
tesab equeponde
rantes,manebit z. : !
quediftas horizon 4 < b
ti, & erit centrum | :
{ufpenfionis ma. L— I —
gnitudinumab piicumec, Beneuidetur Geminusde Archime de dicere,quod
dignitates petitiones appellat. nam zqualia grauia ex xqualibus diftantijs aut 15
gitudinibus zqueponderare dignitas eft, & qua funt conuenienter.Etfunt cla.
raomnia,his qui eamoderaré infpiciunt. :
Acqualibusinquit, & fimilibus planis inuicem coaptatis , & eorii centra gra-
uitatis inuicem coaptabuntur. Omnes enim eori partes coaptabiitur:inzquali®
uero & fimilium centra grauitatis erunt {imiliter fica . Intelligantur autem, utiin
fubiecia defiriptione trianguliabe.d e Finzquales & fimiles. & centrum graui.
tatisipfiusabclitg, ipliusuerod e flich:& iunganturag,b g,cg,dh,eh,th.Di

€o igitur, quod per axqualia digidant angulos linex duQiz abipfog uel h pun-
Go ad angulos. Fiat . ,

enimf{icutefad b c,i.
tachadhk, & fhad
hl,&dhadhm.Ee
iungaturmk ki lm.
eritiamkIm trianyu
lus fimilis triangulo &
def.Quoniam enim
eftficut ehad h k.ira
hfad hl:eritefeque
diftansipfikl & (imi b
. liermkipfied, %ip

fadfipfilm, Igitur criangulus d e f fimilis eft triangulo kim. Eft igitur ficut de
admkiitaefad k1,8 fd ad m. Supponitur autem propter {imilitudinem trian.
guloriieffeficurd eadab,itae fad be,&dfadac.Sunrigiflateraabe zqualiala
teribusk1m, quareaptatur unumquodd unicuigs. Igitur triangulusabc, eft fi-
milis 8 zequalis triangulok Im.quare coaptabitur centrum ipfius a b ¢,in centri
ipfiusklm.Ipfo autem g coaptato in h, & lateraa be coaptabuntur inkIm, & ip
fe? g,;bg,cginipfash k,hi,hm: &facientangulos adkl m zquales angulisin
trianguloab c.quare &inipfo d e f. Sunt enim eaedem rectz, quad puncio had
def,&adklmiune fuerunt,

) ngufcunq;ﬁgurae cuius ambitusin eadem caua conliftit, centrum grauitatis
intra hgu‘ram contineri necefleeft. Quas appellatin eadem cauas lineas, jam di -
Ctumelt d nobis in procemijs de Sphara & cylindro. Quoniamenim figura quae

ha.
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habetambitum in cadem cauwm, partes omnis plani inter ambitum fym come
pleQitur , & angulos . Conftat
quod & centrum grauitais intra
ipfam figuram continetur. in qui 1
bufdam enim figuris centrum eft l
extra, in quibu(%am inlimbo, In |
femicirculo enim a b ¢ centrum bl
figurzx eftg. in hyperbole autem i
def, cérum figura eft exerd | ubi i
diametri concurruntinuicem, {i. R
cuthabech. Hecenim diQa fyne T
infecundolibro Conicorum A- g g
pollonij. Veritamen et in figura ’\
abe,&indef, centrum grauita. | \ f
I R b

Al

tis,d quo uidelicet figura fufpen.
fa maneat zquediftans horizat,
eftintraambitum. nam fi foretin ambitu, aliquid extrd in alteram partem tende-
ret,quod non fupponitur, ~
' IN SECVYNDVM,
ESto centrigrauitatis d, {i efle poteft. Quod enim fitin a b, oftenfum eft.nam
fuprd dictum eft,quod duarum magnitudinum centrum eft, 4 quolibra fu-
fpenfa partes habetgqueponderantes: & zquediftis manet horizonti,quare cen
trummagnitudinum ab eftinipa ab.
IN QVINTVHM,
A. Vtenim quodabipfoabmaius eftipfoc, ita ut 2queponderet, aut non.
Hocdicii recte intelligere oportet, non ueputa quod magnitudoab fico-
mnino maior c:fed pofitamaior,, aut fecundum 2queponderatiam, Poteftenim
fieri,quod minor magnitudo magis ponderet quam maior, pet longitudinem i
brae qua maioradmodum exiftat, & proportionem faciat inzqualem. Etaufera.
turab ipfoa bminusexceflir,quoa b maiuseftipfoc, ita ut 2queponderent : ita
utreliquum, puta afit cSmenfuratum iplic. Oportet inquit, auferre ab iploab
magnitudinem quandam b:puta quod faciat reliquum acommenfuratum ipfic,
& maiusipfum aipfo ¢ fecundum zqueponderationem . Hocautem fieri poteft
pereaquz in principio libri decimi Elementorum Euslidis dicta fuerunt, & in
tertio Spharicorum Theodofij.

C IN VNDECIM VM,

T iungantur ha,ef,gk,Im . cadentiam ipfee iuxta iplamb c.Quoniienim
Eipfab oeftzqualisipliz ,&Xipfadbipfidceritficurdbad ob,itadcadzc.
& diuidenti ficurdoadob,itadz adzc, Verum ficutdoadob, itaaead eb. ni
eoeftiuxtaiplamad.Sicutautemdz adz ¢ itaa fad fc. Igiturficutaead eb, ita
afadfc Igitur ef elt @quediftans ipli b c. Similiter autem oftendétur & relique.

Ipfead cadomnis triangulos abipfisam, mk kf , f c@cfcn’pms, fimiles ipfi
ad ceam habent proportionem, quam habetcaadam. eo recta funtzquales.
Quoniam enim trianguliad ¢,a fm funt{imiles, habebunt inuicem proportio-
nema cad amduplicaram. Quoniam uero nunc fupponlrm,lp@m ac 1phu_s am
quadruplam efle, triangulus a d ¢ habebitad tianguluma {m, ficut fexdecimad
unum , & ad triangulos omnis ab am, mk,kf,f c defcriptos, proportionZ habet,
quam fexdecimad quatyor, Igjtur proponfonah‘ter.eﬁ‘ , ﬁcur mgngulus abcad
triangulosab am, mk, kf, fc, fimilesipfi ad ¢ itaipfitrianguli ad ipfum a fm.
Hoceft caadam. Suntenim{imiles, & in bafibus ®qualibus, & proprereain -

uicem xquales,quia habentad inuicem ficuteorum bafes, Verume : ada To rrt;a“;

'
@
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iorem proportiont habet , §uradrh. Proportioenimac ad am eadem eft pro-
portioni uradr p.Sienimintelligantur ur, cd edu@e & concurrentesin paral-
lelas, critficururad rp,ficcdaddw. Verumficurcd add w, itaca ad am. ficut
ergocaadam,itauradrp. Habetautemur ad r p maiorem proportiong,quam
uradrh, fritur caad a m habet maiorem proportionem,quamuradrh. Quod
fanéeffe non poreft.namlinez recte ductz per q iuxta ipfam d a,in cadem erunt
centrahecfcilicet in alterd parZ, & tend@r uidelicet in illud omnis magnitudines,
& non aqueponderabunt: quod eft communepofitum.nam centrum parallelo-
grammorum pofitum eftr, & triangulorum q.

Sienimeducasiftascd g,feg,bag,conftacquodinidem pundiif ueniunt.edu
Alisenim bag, feg, & concurrentibus inuicem in punctog,&ipfacd concurrec
inidem. Eftautem ficmtbg ad ga itafgadge,&bfadae,& caded,Xcgad
dg.Eritfam triangulib d ¢ centrum grauitatis inipfahm. quoniamipfaabeft
tertia pars b h, Efto triangulusab ¢, it
ganturab angulisad bipartitiones lateri
recteac,bfcd. Igitur centrum grauita,
tistrianguliab celt g.Ecmanifeftd,quod
omnes trianguli funt muicem ®quales,
quoniam omnesrecta ab angulisad bi
partitiones laterum iunce perg tranfe.
untne eiufdé plura centra exiftant. Quo
niamautem ad,d b,be.ec,cf, fa ¢quales
{unt, trianguli erunt equales,qui habent
uerticem punQumg, bafes ucro dictas re
Gas.Quareagb wiagulus,dupluseft uri
angulogbe.quare Xagipliusge.Siigi.
tur pergiuxtaipfam b cduxerimusipfam
hk, eritah duplaipfiush b. Quarc uniuerfaliter, fi unii latus trianguli fecetur ima
utportioad yerticem {it dupla portioniad bafim, & per fumptum pun@umdyca

tur xquediftans ipfi bafi:in ipfa duda erit centrum grauita.
tstrianguliillius,

FINIS PRIMI EVTOCII.

EVTOCII IN SECVYND VM

AEQVEPONDERANTIVHM
«Archimedis,

278 v m diligentereaqua inprimo libro habentur percurrimus,
{ & infpeciu difficilia fatis declaragerimus: neceffatic duximus,
& quain libro feciido obfcuré dica funt, promodo explicare.
74 Dicititaggin propofitione primi theorematis:Supponitur fpa-
Jciaab,cdcontentaa recta & fedtione rectanguli coni,que poffi
Lo SEe A0, L mus fuxtaretam datam applicare . hocaiitnon licetinde per ea
) gug lglc demonfirata funtinuenire.Quonia aiit oftenfum eft {ibi,uelutiin libro
tieb a?’e ng‘l;a& Sglcuy;llxll:l:l;: tgmr,quod figura hujufmodi eft fefquitertia riagulo habé
atem, & al ;1em cum portione eandem: plano uero exiftéte re@ilineo fef
g(u;itgelrxtrlg Ez;zr}r%ggl’:eg)f;e pofiumus uxra recta datam applicare, conftat quod
theoremaprimi ot ;;fro Inapparaty dicta funt,omnia clara per quartum

In
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: IN SECVNDVM.

IN lecundo theoremate pradicit quadam declarantia,quo pactoin feconere

ctanguli coni figura cognita poflit infcribi, Bt dicit, hac oftendenda funtin or
dinibus. Quoniam igjtur dictum obfeurireft, necefle eft pauca quaedam de eo di
cereex Conicis Apollonij inuéta . Eftofigura cStenta fub parabolaady ¢, & recta
ac,cuius fitdiameter b d.Conftat quod ucrtex portionis eft punctum b. Vertices
ueroappellat Apollonius,terminos,qui funt ad reas diametrorum, Si fam fun.
xetimushasab,b ¢, erit rridgulusab c,qui bafem habeat cif portione eandé, & al
titudinem zqualem:duda d puncto badipfama c perpendicularé. Sic enim om.
ninobd eft axis,{i fumentesuertices portioniia b.b ¢,ipfos e, f, & per ipfos duxe
rimus parallelasipfib d,putae g,fo, erfitipfe diametri portionita b, b ¢. Oftéfum
eft enimin parabola,quod omnes duca zquediftites iuxta diametri funt dia-

‘metri feCtionis, eriitjam e, fuertices portionii: & qua per e, fapplicate equedifti-

tesiplisab,b c:erit & elfiuxtaipfam ac.Quoniamitage h,fk funtinuic &que
diltates, & exiftentes diametri 2quales zqualiif portion, & coaptate inuicg uci
in fexto Conicorif oftéfum eft: & quonid egh eft zquediftasipfib d,eritficutbg
adga,itadhadha.Eftaiitbgequalisipfiga. nieg fecat edin duo zqua zquedi
ftatemapplicate cGtingenti.igitur d helt equalisipli h a:Eteadem rationed kipti
kceftzqualis. Totaueroad eft equalis totid c.igitur d heft equalis ipfi dkserex
hocelipil f.Quare veriflime dictit eft,quod recla iiigs uertices portiont, zque
diftds eritbafi portionis, & in duo 2qua diuidet 4 diametro portionis, [ungant

b

. / i \\ Y\ﬁ

N

x

[

£
*

d » 4 c
wapiictism,n,x,0,& ducant per pif-
,qxzwso iungatrap,pe.eteh,

“ f 5 3
quocgae,eb bffe.&diuiditurin du? =q
i ipfam bdiftepmrfitn dtura

s; rcr;’f‘,lf : ’S°cl;‘zx5’c‘;$ f:::p b 1c : :f s.Coftatizexiftis ante dcmo’ﬁram’s,quod It)q’ﬂ
e £, & psfuntaquediftantesipliac: & quod t aeftqualis a q lfL p £ 1;;{:Ifgss.b ;ﬁ
quod hz fecat ipfam bdin numeros confequenter impares:hocelt, o,
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unum, eiuserit altria, &1 dquinque , & dd feptem: quoniamag eftxqualis
ipligh,&cheftzquediftansipfibd,eritah zqualishd . igiturdadupla eftipfi-
usd h:quare & ipfiusel. Igitur quadratiiad quadruplum erit quadrato e . Sicut
autem quadratum adad quadratumel, itaoftenfumeftefle bd ad b Lquarebd
quadruplagltipfius bligitur dl triplaeltipfius b1. Cuius igitur b left unum,eius
eritd] tria: & eademratione cuius b 1 fuerit quatuor,eius erit ipfa d | duodecim.&
quoniam en eft aqualis iplinb, &e fipfi f1,& huipfi ud,igiturelduplaeft ip
fiuslf,hoceftipfius t a. igitur quadratum el quadruplum eft quadrato Adgir
blquadruplaeltipliusb a, quarelawipta eftiplius ab.quorumigituripfalbeft
quatuor,eritipfab a unum:etquorum ipfala tria,eritipfal d duodecim. Rurfus
quoniamameft zqualisipfime,&akipfik g,&a fipfi{h:erdit igitur af.fh,h u,
udinuicem zquales:quorumigitur ad eft quatuor.corum {d eft tria, hoceft ipfa
p d-quorumigitur quadratumadeft fexdecim, horum quadratum p,deftno-
uem:quorum igitur b d eft fedecim,eorum eftnouem b d, & refidua ddfeptem.
Quonid igitur oftenfum eft, quorum b d eft fedecim,eoriib aefleunum, &Ia!
tria, & dd feptem:eritigitur refidual d quings. Diuiditur ergoipfabd ab axquer
diltantibus in numeros confequenter impares , ea qua ad uerticem portionis eft
parteab unitate denominata. Coftatigitur ex defcriptione, quod ductz ddiame
tris in numeros ab unitate cSfequenter difpolitos excrefcunt. Cuius enimeft t a
unum,eiuseftel duo,& p dria,& ad quatuor. Cum enim {int omnes equedi-
ftantes, fecatur in 2qualia. Appellaturautem ab Archimede figuraapetbgfsc,
cognita inferipta,
IN TERTIVM,

Imiles portionum fectiones coni Apollonius diffiniuit in fexto libro Conico
Srum illas,in quibus {i ducantur in unaquaque quediftantes bafi equalesnu
mero zquediftantes,& bafes ad abfcifas ab equediftantibus uerfus uerticem par
tesdiametrorum in eadem proportione eriit, & abfcifee ad abfcifas, & quod para
bolx omnes funt {imilesinuicem. Figura uero cognite infcripta,, quid (it, didti
eftin prafumptolimmate. Hoc autem fimiliter dividere diametros eft,ut portio
nescarum eandem habeant proportionem. Refiduum uero theorematis eft cla.
rumex praediQia figura,

IN QVARTVM,
INfcribarur rectilinea figuracognitzin portione, ita ut circumcife partesf{int
minores 1pfo k. hoc pitem manifeftum eft ex pradiciis,in fecundo Stichiofis
ordinationis,& in primo de Sphara & cylindro.
IN QVINTVM,
ET quoniam h fgieft parallelogrammum, &c.quoniamenim hx kflg funt
xquales.Sunt enim portiond aqualium diametri, & @qualiter ab axe dift3-
tesab d, & fimiliter dividuntura centris h i,eritficutk had hfitaliadi g, per-
mutatim. & idcirco h feft aqualisipfi g i.eft autem & zquediftansei. niomnes
diametri parabolz funt aquediltances:igituripfum h gi eft parallelogrammd.
IN SECVNDAM PARTEM QVINTL )
Rititagy magnitudinis compofiteex utrifqsak b,b Icportionibus centrum
grauitatis q.& compofitz ex utrifegakb,bl ctriangulis,eft centrum ¢, &,
Oftenfumeft enimin praefumpto,quoniam hm iungens centra portionum,bi.
pattiturab ipfabd puncio q,cum fic iplifg aquediftans: & gh bi partitur pun.
clot.quare teft centrum grauitatis magnitudinis,compofitx ex triangulisakb,
ble. Quoniamigitur triangulus bac majorem proportionem habet ad triangu
los akb,bl¢,gad portiones, & reliqua. Quoniam enim oftenfum eft, tria ngu.
liabe centrum grauitatisefle e:& triangulorumabk, blccentrum t,manifc({i®
elt quod reciilinci ak b lccentrum grauitatis eftin te, diuifa puncto R fecunda

mu-
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mutuam proportion,quam habet triangulusab ¢, ad triangulosakb,blc.quo

niamadt triangulus ab ¢ maiorem proportionchabet ad triangulosak b,blc,&

ad portiones: nam portiones funt triangulis maiores:cSftat quod {i fecuerimus

iplametin proportioné quam habet triangulus ad portioncs, punciit fectionis

cadet fuperius it R:quod erit cenerii totius portidis;propter mutuMffeGioné.
IN SEXTVH,

Entrum portioniseft omnino unum , & propinquius wertici portionis, §
Ccemra infcriptarum re@ilinearum . Nam triangulia be centrum grauitatis
eft, licontingate, ipfa b d, ita diuifaute b fir dupla ipfius ed. Caftat quod omnia
centra infcriptarum reilinearum cadentinter pundiahe.& quanto plurium la-
terum fuerit inferiptum cognitze, tanto magis ipfih appropinquat. Conftat itags
quodefle non poteft,utlineainter centrum infcri pti cognitz re@ilinei, & centri®
portionis intercepta (it maior ¢ h.poteftautem minor eflenon folum ipfahe,ue-
rumomni alia data,

IN SEPTIMVM,
Nferibatur itaggin portioneab crecilined, fimile ei quodeftin portionedef,
Ihoceﬂ {imiliter cognitee. Similiter enim cognita inferibitur,quando fedliones
paraboleab czquales flantipfic fg, ita utlatera cognita infcripti ipli portioni
abc,fincnumero zqualesreciilinei laterib. inferiptispfie f g.quoniam enim pun
¢tab &f,funtuertices {imilium portionum, eruntita cognite infcripta fimilia,
IN OCTAVVM,

T quoniameftficutbhadh d,itakmadm f.nam portiones cum f{int {imi-
E!cs,habebuntcemra diuidentiadiametrosin cafdem portiones. & compong
ti,ficutb dad d h,ita k fad m:8¢ permutatim, ficutb dad k fitadhadmfERau
tem b d quadrupla ipfiuskf.hoc b
enimin g’ne oftenditur,ubieft {i.
gnumhoc ¢, Cofequenteraut
illud nos oftendemus. Efto para
bolaabec,cuius diametrosbd, &
ducatur ordinate a d, & iunga.
turab: &diuidaturabinduoa.
qua puncto f,& ducatur per f -
quediftans ipli bd ipfa e f. igitur

ipfaefeflt diametros portionis a
b:3¢d punciis e f ducantur ordi.
natehzeg f h.Quoniam itaque
af eft equalisfb,eritab duplaip
fius fb,8& adipfius fh:hoceftip.
{ius eg.Quare quadratumadeft
quadruplumad quadratum eg: ' o .
uare d b quadruplaeftipfiusb glongitudine. Quoniam igitur bdeftduplaip
l('}us bh,erit b hduplaiplius bg,&ipfah g zqualis ipligh:&ipfahgzqualiseti.
amipfief.quiaipfumegfh eft parallelogrammum.lgituripfab deftquadrupla
ipliusfe. & quoniam ipfabd eft quadruplaipfiusb; etenim hoceft
oftenfum.nam oftenfum eft in fumpto, ipfamb d utriq; harumb g, e fefle qua.
druplam:quareb geftazqualisipfie f: & idcircoifticipfab fiplikfaqualis,& bg
utriqp earum quadrupla:igitur ipfab feft tertia parsipfius {d. quoniam emmﬁb
‘eft quadruplaipfius b . Quorum igitur ipfabd eft quatuor, eorum ipfa b f]e v "’(:
num:& quorum b deft duodecim,corum ipfa b{ eft tria. Eft autem b {trip zf;]p i
us {x.quorum igitur b {efteria, ipfa (x eft unum. Totaigitur b x eft quatuor:ho-

A ) Lo, hy
rum autem erat bd duodecim:igitur b xeft tertia parsiplivs bd . Triplus aute::
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triangulus ab e portionum. Ofterfum enim eft ab co.in eo qued faipfit de Coni
rectanguli {ectione quod omnis figura cStenra d recta, & fectione rectanguli co.
niseft {elquitertia trianguli bafem eandem habentis. & altitudin@ aqualem. qua.
reportioab¢, eft fefqurrertia widguliab c:& dividenti, triangulusabcefl wiplus
portion #&b,blc.& eft dbiplaipfius ed. igiruripfab heft fefquitcria ipfius
hd,quoderatdemoftrandum quoniam enim b d eft wiplaipfiusde. Cuorumi.
gitur b d eftquindecim, eorum e d eft quings: quorum uero d e eft quingy.eorum
hecftunum:& torah d fex, fcilicet fexcuplaipfius h e. Quori igitur bd quinde.
cim;eorumdheeft fex: & reliqua h b, noucm.quare b hefi fefquialteraipfiush d.
IN NONVM THEOREMA. :
Onum theorema ualdeobfcur, exponemus juxra loquentes quim dlaré
Npotm’mus.Quoniam enimiftzab,bc,bd,befun: proporticnales, & diui
denti, & permutatim, eriitac,cd,d e in eadem proportione . Quoniam igitur ab,
bc,bd,beineadem fune proportione, &iftzac,cd, de.eff ficuein primis magni
tudinibus antecedens, & medium ad fequens:ita in fecundis magnitydinib.an-
tecedens,& medium ad fequens, Sicut ergoutreq{imulac.cd:hoceft,daad de:
irautraggfimulab,bcad d b.Sicutadir urags fimul a b,b cad d b:ita dupla vtriufl
quefimulab,b cad duplam ipfius b d:quia partes eandem fuis muluplicibus ha
bentproportionem. Sicutergoa dadde, ita duplum vtriufe: fimulal: beaddu
plumdb. Rurfus quonjamifiz cb,b d,b e in cadem funtproportione &ificac,
cd,de. eftautem per pradita ficuradadd e sitaurracgs fimule b,bd adbe. Frat
auctlicuradadd e,ica duplum utrfufgs imulab,b ¢ ad duplum ipfiusbd . Sicue
ergo unum ad unii,itaomniaad omnia. Sicut ergoadadd e,itaantecedétiaad fe
‘quentia. Sunt autem antecedentia duplit utriufgpab, b czetutrag: ¢ b, b d,hoceft
duzab,trescb,& unab d:fequétia uero duplum,bd, & folabe. Bft igitur ficut
adadde, irarecta compofitaex dupla ipliusab,&triplac b,& fola d b ad com o
firamexduplabd & folabe, Er quoniam compofita exduploab,& quadruplo
cd,&quadruplod b, et duplob e,maioreft cempofita ex duploab, & triploch,
& folad b : maius autem habet ad idem maiorem proportionem , quam minus
maiorem ergo proportionem habetcom pofitaex duplo utriufque fimul a b,be,
& quadruplo utriufque fimul cb.b d,ad compofitamexduplo db, & fola ¢ b, &
compofitaex duploab,& ex triplocb,& folad b,ad compofitam ex duplobd.et
folacb. Verum ficuc cSpofita ex duploab & triplacb,& folabd,ad compofitd
exduplobd & blaeb € oftelumeftefle adadd e, Igitur Spofita ex duplau.
triu(e fimulab,b e,& quadrupla utriufgs fimulcb,b d,ad compofitam exdupla
b d,& fola e b,maioré proportionem habet.Gadad de.Si igit uoluerimus faccre
eadem proportionEipliusad ad quand3d aliam,erit lla minoride.fitaicdo. Ft
igit ficutadad d o, jta compofitaexduplaab,b e& quadrupla utriufGs fimul cb,
b d,ad compofitam ex dupla b d,&¢ fola ¢ b, EtecSuerfo,igitur eft ficut od ad . a,
itacompofiraexduplabd ;& fola eb, ad compofiram ex dupla utriufg fimulab,
be,& quadrupla utriufg{imul cb,b d:& componé, ficuroaadd a,ita compofi
taexduplaab,& quadruplac b,& {excuplaipfiusbd,& aiplaipfiusb e,ad Spo
fitex QUpla utriulg fimulab,be, & quadrupla urriy: {gpfimulcb,bd, Ipfaenim
bd fexies fumptaeft,quarerin primis, bis in fecundis , & ipfa be rer fumpta : bis
Inter primas, femel inter fecundas. Supponituravtem & ad haberead gh,eam
proportionem, quam habet compofita exquincupla urriufque fimul b e, & decy
pla “"‘“‘jqu,C fimulcb,bd,ad compofitam ex duplaa b,& quadruplach, fexcu-
plab dAS\ ‘f‘P’ﬂ‘b e, &cft proportionalitas indirecta . Per mauam igirar, fcur o a
adgh,xta cOpofita exquincupla utriuflg fimula b, b e, &decurtacb,bd,ad com-
poltam exdupla utriufque fimutab, be, & quadruplacb,b d. Huiusautem de.
{triptae proportionalitans conditio fic fiet manifefia ., Quoniam enim in primis
ma-
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magnitudinibus ficutantecedés o a, ad con fequensad,ita in fecundis magnitu
dinibus antecedZs compofitaexduplaab , & quadruplabc, &fexcuplabd, &
triplabe, ad confequentem compofitam ex dupla utriufcgab, be, & quadru-
plautriuft fimul cb,b d.Sicutautem in primis magnitudinibus cogfequens i.
pfaad,habetad quoddam aliud,ad ipfam ghitain lecundis magnitudinibus a-
liud quid compofita ex quincupla utriufgga b, be, & decupla urriufep imul ¢ b,
b d ad cpofitam exduplaab,& quadruplacb,et fexcuplab d,& triplabe.Quo
niam autem quincuplautriufg{imulab,b e ad duplam eiufdem,eam habet pro
{portionem quam quineg ad duo: habetautem et decupla utriufque fimul cb,bd

‘ad quadruplam eiufdem proportionem, quam qui ngg ad duo:quandoquidé de

cem ad quatuor habedt eam proportionem quam quingad duo., Cpofitaigif
ex quincupla utriuf imula b,b e,8 decupla utriuf fimulc b,b d, ad com pofi-
‘@mex duplautriufp (imul ab, b e,8 quadrupla utriufgs fimulcb,bd, propor-

tionem habetquam quingad duo . Quareaoadgh proportioné habet, quam

‘quinggad duo. Rurfus quonidoftenfum eft fuperius,quod o d ad da proportio

nemhabet,quameb cum dupla dbad zquale compolitz ex duplautriufgab,
be, cum quadruplautriufggcb, b d. Eft autem ficut cSfequensin primis magnf
tudinibus da,ad aliud quid d e: itain fecundis magnitudintbusaliud quiddicd
pofitaexduplaab, tripla cb,& folad b,ad anteced®s, copofitam fcilicetex e b, &
dupla bd. diffimiliter indireGe proportio, hoceft proportionalitateindirecta.
Igitur ficuto d ad d ¢;ita compofita exduplaa b, tripla cb,& folab d,ad compofi
tam exdupla utriufglimulab,b e,& quadruplach,b d. Quare & exonuerfo {j-
cutedad d o, ita compofita ex dupla utriufip fimutab,be,& quadrupla utriufg
fimul cb,bd,ad compofiti ex duplaab,& triplacb,etfolab d, & euertenti, {icue
deadeo, dico antecedensad exceffim,ita copolitaex dupla utriufy fimulah,
be, cum quadruplab c,b d,ad compolitiex cb fola,& tripla bd, & duplaeb.ln
anteced@te enim eft dupla ipfius ab,& ipfius e b:in c3fequéte uero duplaipfius
abfola. quare fuperfluitin exceflibus dupla ipfius e b.Rurfusin antecedcte qua
druplautriufcg{imul cb,bd:in confequente wero triplaiplius ¢ b,&folabd: qua
re firperreliGafuitin excefsibus folacb, & triplaipfius b d -Beneigitur diGaeft
quod eft eyertérificutd e ad e o,ita compofita ex dupla utriufg{imulab,be, &
quadruplautriufg fimulcb, bd,ad Spofitiex cb, & tripla ipfiusb d,8¢ dupla
ipfiuseb.Quaree cSuerfo ficuto eaded, ita cGpofitaexc b & wipladb,etdupla
eb,ad compofitiex duplautriufe fimulab,be, & quadrupla utriufgfimulcb,
bd.Eftaitficutd bad aliudquiddiad ipfumebitaab,ad be,et qu1de:z ﬁcug de
adeb,itaacad cb.Eadéaitrationeficutcdadeb, itadead eb.Sicutergo tripla
ipliuscd,ad tripldip(iusd b,ita duplaipfiusd c,ad duplaipfiusbe. Partes eined
inuicg habent proportioné,quam eari zquemultiplicia.Igitur ficu unitad unt,
étaomniaantecedentia ad omnia fequentia. Eft igitur {icurdead eb, icacompofi
aexac,&riplacd & duplade,ad copolitamex ¢ b,& tripla ipliusbd, &dupla
ipfius b e. Quoniam enim oftenfumeft,ficut in primis magnitudinibus antece.
dens oead fequensde, itain fecddis magnitudinibus compofitaex cb, &tripla
ipfiusbd,& duplaipfiusb ¢,ad fequens cSpofitam ex dupla uttiufg fimulab,
be, & quadrupla utriufe fimul cb,bd. Sicutautem in primis m ag",‘“,’g‘mli;ﬁ:"
quésde adaliud quiddam adipfam eb: ita in fecundis magnitudinibus aliu
quiddam compofita fcilicet ex ac, & tripla cd , & dupla de, ad antecc:denl:
compofitamex cb, & eriplad b,& duplaeb. Perzquam igitur in proportiona
tate indirea, (icutoe ad e b, ita compofitaexactriplacd, & duplade,ad 5po
fitam ex dupla utriufcyfimulab,be,& quadrupla utriufg{imul cb,b d&& cgr:;:
ponenti ficuto bad be,ira compofitaexac,& wriplacd,& duplad e, & dupl

. i dupl.
sriufcy (imulab,b e, & quadrupla uwriufep fimul cb,b d,ad C"mp"{‘l.'am o e
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utriufp fimulab,b e, & quadrupla utriufcs fimul cb,b d. Verum compofita ex
ac& triplacd & duplad e,& dupla utriufp fimula b, b e,& quadrupla urriufg
fimulcb,b d, aqualis eft copofitz extriplaab, & fextupla cb,& tipladb. Ipfa
enimab k'sallumptaeft,inde & aflumensipfama ¢, & ex quadruplaipfius cb,
unam facit tertio ipfam a b, Rurfus ablata a quadruplaipfius ¢ b,una manettri-
plaipfius cb. Affumensautem wiplamipfius cd,& triplam d b, facit fextupla ip
fiuscb.Rurfus ea ablatad quadrupla ipfius d b,remanet fola d b:qug affumens
dupliipfius d e, & dupld ipfius eb,faciteriplaipfius b d. Bene igitur dicit quod
obad ebeamhabet proportioné, quam compofitaex triplaab & fextuplacb,
& tripla d b,ad compofita ex dupla utriufg imulab,b e , & quadrupla urriufg
fimul ¢b,b d. Rurfus quoniam hz e d,d ¢,cafunt in eadem proportione, & per
conuerfum fuppolitionis utragg limul,unaquecg harum eb,b d,b ;b a erit ficut
edad mediam, & fequent€ipfasd c,ca,hoceftadipfam da,ficutrag fimuleb,
bdadutrangs d b,b ¢,cum utrags {imul ¢ b,b a.& componentificute aad da, ita
utragg {imul eb,b d,cum utrag imul db, b ¢, & c utrag imul cb,ba,ad utra
db,b ¢,cum utraquefimul eb,ba. Verum utrag fimul cb, bd,cum utrag fimul
cb,ba,zqualiseft utricg fimul eb,b a,& bis utriqs {imul d b,b c. Semel enim ex.
tremz {umiitur, & mediz bis. Atuero utragg fimul d b, be, cum e b, b a,xqualis
eftutriggfimulbd,b a,& biscb,eadem caufa.Quareeft licute aad d aita compo
(itaexeb,ba & duplautriufgs{imul db,b ¢, ad compofitam ex utrags fimul d b,
ba,&dupla iplius ch:quare & dupla ad duplam habet eandemiproportionem.
Sicutergov aad d a,ita cOpofita ex dupla utriufgfimul, e b, ba cum quadrupla
utriufque{imul cb,b d,ad compofitam ex dupla utriufque {imula b,b d,& qua-
druplaipfiuscb.quareficute aad tresquintasipfius d a,ita compofita ex dupla
utriufquefimule b,b a,& quadrupla utriufque limul cb,b d,ad tres quintascs-
pofitz ex dupla utriufcg fimula b,b d,& quadrupla ipfius cb. Veriilicutacad
tres quintasipfius d a, itafumpta eft b ead fg.Sicut ergo e b ad fg,ita compofita
exduplautriufep {imul eb,ba, et quadrupla utriufeg imul c b, bd, ad res quin.
€as cSpofitz ex duplautriufque ab,be, & quadruplaipfiuscb.quonidigitur o.
ftenfum eft,ficutantecedensobad confequensbe,itaantecedens trij plautriufg
fimulab,b d,cum fextupla ipfiusb cadduplam utriufg fimulab,b e et quadru
plam utriufgcb,bd ficutautem confequens ipfa eb ad aliud quiddam,id eftad
fg,itaconfequensdupla utriufg fimulab, be,& quadrupla utriufgimul d b,
b ¢,ad wres quintas feq%cntis,hoc eftad tres quintas compofitz ex dupla utriufg
fimulab,bd,& quadruplaipfiys cb . In directa igitur proportionalitate per z-
quam,ficutobad fg,itacompofitaex tripla utriufque fimulab, bd,& fextupla
cbad resquintas compofita ex dupla utriufe fimyl ab, bd,& quadruplaip.
fiuscb. Compofita uero extripla utriufque fimula b,b d, & fextupla cb, adtres
quintas compofitzex dupla utriufgfimulab,b d, & quadruplaipfiuscb, pro
portion€ habetquam quinggad duo. Nam tripla utriufque fimula b, bd,ad du-
plam utriufg imul ab,bd,proportionem habet fefquialtera: fed & fextuplacb
ad quadruplam cb, eandem habet proportionem fefquialteram. Quonii uero
antecedentia ad confequentia fefquialeera funt,& proportioné habent e quam
triaad duo, igitur habebuntficut quadragintaquinggad triginta , utrungg enim
utriufque eft quindecuplum. Sunt autem decem oo tresquintze de triginea.igi
tur quadraginta quing ad decem octo habent proportionem,quam compofifa
exuipla utriuf imulab,bd,cum fextupla cbadrres quintascompofiteex du
Fla utriufque {imula b,b d cum quadrupla c b,qualiseft etiam proportioo b ad
g-fed quadraginta quings ad decem o¢io eam habent pro portiond,quam quin
quead duotnam quinque & duo funt utriufque nonz,quare & o bad fg ea ha-
bet proportionem,quam quinquead duo . Quoniam igitar often{um el%:qlmd
oaad
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oaad gh proportionem habet eamquam quing adduo, X obadfg eande pro
portionem,etitipfa fh duz quintzipfius totiusa b.

IN DECIMVM THEOREMA,

C Onftatiam quod fruftia d e c diametros eft ipfa fg,, .quonia enim fuppo-
ynituripfa £b diametros ipfius portionis, & iftzac,d e bipartiteabea pun.
Custg funtequediftantes eiquazin b contingit fectionem,conftat quod omnes
fimiliter abillis ducte 2quediltantes fiueinter illas, fiue inter i pfam d e, 8 ueti.

cem b bipertientur ab ipfa g f.8 ideo dixit ipfam fg effe diametrum frufti.
Vex;ﬁ ﬁ'ct{t cubusafad cubiiipfius d g,ita portioab cad portionédeb,,.Quo
nidem oft¢fum eft,ab eoquod portio ab ceft fefquitertia tridjguloab c.et portio
debefttrinagulodeb. it¢ fefquitertia eritficut porrio a b cad trianguli abc,ita
portio deb ad trianguli d eb. & permutatim ficut portio ad portionem, it trian
gulusad rianguli, & ita quogs dimidia eori: ficut portioabcad portionédeb,
iratridgulus atb ad eridgulit d g b.quare i defcribamus parallelograma, eriit du
platriangulor zquiangula,propterea quod dg &a ffunt equediftantes. quare
& pro portionem habebunt compofitam ex proportione latergafd g, & fbad
b g.eademaiit proportio triangulorum & portion. Portio igitur habetad pot-
tionem proportionem compolitd,ex proportioneafad d g;& exfbad bg.Pro-
portioautem fbad bg eft eadem ei qua eft quadratiexatad quadratumexdg;
Proportio igitur porrionis ad portionem, componitur ex proportione quadrati
exafad quadratumexd g,etexafad d g.proportio quogs cubi ex a f,ad cubum
exd g, componitur ex eildé,uti oftenfum eftin expofitionibus de Sphaera & cy
tindro.Eft ergoficut portio ad portionem, ita cubus exa fad cubexd g. Etquo
niam folidum quod bafim habet quadratum exa f; altitudinem vero lineam ¢3-
pofitamex duplaipfiusd g,& ipfa a f habeteam proportionem ad cubumex af
quam dupla ipfiusd g cumipfaafhabet adfa,,,Nam in eifdem bafibus exiften
tia habent inuicem ueluti altitudines. Eftautem ficutd gad af, itaxnad mn.&
ficurdupla iplius bgad afita duplaipfius n x ad n m: & cGponenti, ficut dupla
n x cum nmsitaduplad gcumafada £Oftefum eft autem, ficut cubusexafad
cubumexd g,ita cabus exm nad cubum exn x.&mnad nt, fune quatuor pro
portionales, & ficut prima ad quartam, ita folidum ex prima ad {olid fibi fimi-
le ex fecunda & {imiliter figuratum, Sicut autem cubus ex d gad folidii quod ba.
fim habeat quadratumexd g,altitudin? uero rectam, compofitam ex duplaaf,
& ipfad g itad g ad compolitam exduplaipfiusaf & ipfad g.Rurfus enim ha-
bentur inuicem {icut eorum altitudines.Sicut autem d J ad duplam ipfiusafciE
ipfad g: itatn, ad compofitam ex dupla ipfius o ncitipfatn.eft enim ficuta fad
dg,iamnadnx, &onadn t.8¢¢ conuerfo ficutdgadafiitatnad n 0. Fadigi.
gitur funt quatuor magnitudines continenter inuicem pofitz: prima quidemfo
{idum quod habet bafim,quadratum exa f altitudinem uero rectam compofita
exdupladg&ipfaa f, & fecunda cubus exa f tertia cubus ex d g : quarta folidi
quod habetbalim quadratum d g, altitudinem uero rectam compofitam ex du-
plaaf&exipfad g.&alizquadam recte in eadem proportione binz & bina
fumptz,ipfa compofitaexdupla nx,& fimplam n,& fecundamn: & terciant,
& quarta compofita exduplaon &exn t. igitur per zquam fiet ficue folidum ba
{im habens quadratum exa f,& altitudinem retam compofitamex duplad g &
ipfaaf,ad folidum bafim habens quadratum ex d g, & altitudinem compofitam
rectam exduplaa f& fimpladg:itaipfa compofitaex cjupla nx,cumm p,ad o
pofitam ex duplan ocum {implant. Verum ficutfolida pradicta inuicem, ita

{Te hiadik.Sicutergohiadik,itacompofita ex duplax n,&fim-
e ool & ﬁmplmg nt.& componenti, {icuth kad ki, ita com-

plamn,adduplamno, ( :
pofitaex utragp fimul mn,n e, & dupla utriufg imulx n,no, elxil co::lpoﬁt;l:: pi:
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dupla ipfius no,& fimpla nt, Sicut autem fg,ad fk, feilicet duas eius quin.
tas: utraque enim harum gh, fk, eft duz quintz ipfius g £, quoniam me-
dia quintaponituripfa hk : ita compofitaex quincupla utriufg fimul mn, nt,
& decuplautriufque fimul x n,n o, ad duplam utriufgs fimulmn,n ¢, et quadru
plam utriufgfimul x n,n 0.duo enimex quincf & quatuor,ex decem duz quin
tx exiltung-Quonii igitur oftenfum eft,ficut g ad ik,ita quincu plaipfiusmn,
nt, & decuplaipfius xn,n o0,ad duplam ipfius n o & fimplamn t. Rurfus often-
fum eft,quod ficut fgad fk,ita quincupla utriufgm n,n e, & decuplaxn,no ad
duplaipliusm n,nt, & quadruplam ipfius x n,n o erit ficut antecedés ad duo fe

uentia,ita antecedens ad duo fequentia:ficut fg ad fi,ita compofita ex duplaip

ius on,& {impla n t,ecdupla utriufe fimulmn,nt,& quadruplaipfiusxn,no:
qua eft equalis compofitgex duplam n,et quadruplax n,et fexcuplaipfiusno,
& tripla ipfius nt. fic enim fumptum eft fuperius. Quoniam igitur quatuor re.
Cie funt cStinug proportionales hem n,nx,0 n,n t: & eft ficuen cad ¢ m,ita quae
dam fumpta, hoceft riad fh,hoceftad tres quintas ipfius gfhoceftipliusmo,
& oftenfa funt in rationali proportionalitate proportionales, erit per pradi.
cliirfduz quince ipfiusmn , hoceft ipfius fb., igitur breft tres quintz ipfius
bfigiturb f ad r f proportionem habet, quam quinggad duo.quare punGume
eft centrum grauitatis portionisab c.Sifam fumpferimus centrii grauitatis por-
tionisb d e in puncio q.erit b q tres quint ipfius q g.Faumeltitag ficut tota
fbad totambr,ita ablara b g ad ablatam b -utraque enim earum ad utramque
proportionem habet,quam quing ad tria.(}gitur refiduafgad refiduam qr pro
portionem habebit,quam quings ad tria. Quonia igitur fu pponitur, ficut frufti
ad,ecadportionédeb, itam taden: & ficurm r,ad t n, 12 resquinegipfius fg,

hoceftipfafh uel qradri. eritergo ficut fruftum ad portionem,itaqr
adri.& mutuo afficiuntur, & r eft centrum rotius pottio
nisigituripfum ideft centrum frufti,

BVTOCII ASCALONITAE COMME NTARI!
in fecandum xquelibrantium Archime.
dis Finis,

SERIES CHARTARVM.
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