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SERENISSIMO MANTVZE DVCI

FERDINANDO
CAROLO.

prafigere tam {plendida
/' nonuna exiguo huic libel-

lo, nifi publici tris eflct ,
prafidio Principum fe, at-
quefua tueri. Scilicet Sereniilimos hos
Soles lucere omnibus voluit luminum
Pater, & Moderator Deus. vt late pro-
yjcerent beneficum iubar fuper vulgus
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‘mortalium. Quod fi vnicuique fas eft
bona, fortunafq; fuas credere tam gran-
di patrocinio ; quanto xquius hoc idem
{ibt depofcunt inermes liverz, praefertim
Ceometria , cut fi defic Mzcenatum
vmbra,deeft vigor omnis & vita. Nam
amcenior literatura, cxtereque {cientiz
ferme omnes habent theatra, porticus,
& propugnatores {uos; pauci vero Ceo-
metriz latus flipant, pauci {cientiarum
omnium Reginz excubias agunt. Ni-
hililli fplendida profunt natalia, nihil
dignitas, nihil collata mortalibus bene-
fica. Ilam igitur tibi fupplicem fifto
verende Princeps, vt ex hoc Serenifsimo
fatigio Celfitudinis Tuz patrocinium
fibi vindicet & tutelam . Te interim,
Heros fortifsime , feruent Superi nobis,

& bonis artibus incolumem ditt. Hanc

-

cnim

enim pracelfam indolem tuam, & ma-
gnz mentis perfpicaciam , hoc robur
animi, clementiam , & decus augufte
frontis nemo eft, qui non {'uﬁ)iciat, atq;:
in his non cenfeat collocatam {pem ma-
ximam publice felicitatis. Vale,

Scrcniﬁimsé Cglﬁtudinis Tuz

P g

Hqijq@]lirﬁﬁs Seruus

loaanes Ceua,



YD Onfider anti mibi [zpins in hac vi-
0 cifsitudine verum ac fortunarum,
K5 quamopportunum foret calamita-
SN2 tumlenamen philofophari | gnam-
que o felices demnm | fortunatiqs
_ habends effent, quos ab otio feien-
tiarum nulla anocanr | atque [einngunt curas [ubift
ammuin, evigere (quantum fas efcr) literis , inge-
nioque territam infortungis adolefcentiam meam,
Ttague geometriam ingreffius , qua €5 verum varie-
tate, € genere ipfo cateris anteire wvifa eft, cum
Apollonsy, drchimedis, Papps , aliorumqueinnents
€§regia, atque miranda percellerent animun,rapc-
rentque (Ve eft praceps fine confilio jussentns) libuir
dare 've/.a ventis, i forte nona bittorz , €9 nemini
hactenus cognitas regiones cafis aliquis aperiver,
Qﬂdlfdtwfm cirenli , € adhuc indomitam byper-

bolam,

bolam rimari cepi 5 widelicet fpem fecerant hand
exignam fruftum cylindricum , folidumaque hyper-
bolicum totum pene 4 me in pyramidem coattum,
Ter mihi conciliara veddi | ef curui difsidia infom-
mes noltes perfuafive ; ter normam fugit figura
contumax et tenax fui, Tamen , vt fruftratis fo
mel, iterumque laboribus lux aliqua, fpefyue nons

[ubinde oricbatur , tandin relabenti [axo Sifiphus

pernicax inhafi , donec adbibita nouifsime irrito

Succefu indinifibilia Canallers omnem animi perti-

naciam domuere, Ergo anocato hinc animo (neque
enim fine altiori confilio pofitum hoc franum humanis
mentibus credidevim) geometricis | ac mecanicis
Tationibus iundtis nuicem Spermixtifque , nowum.s
quidpiamsniucemproferre concefsit Dens, folatinm
wliquod delufi invebus magnis ingensj. Namque
confuetis geometria apparatibus velittis | [uhstitse
tifque linearsmvice ponderibus,dumrationes qual-
dam examino fuccefsit cogitatio, pluraque fepulta
haltenus, atque ignora prodiere inlucem, Rei no-
niths , atque Ltiliras perfuafir hoc qualecunque ine
wentum publici iuris facore , ratus aliornm ingenio,
acperfpicacia (vr fape fit) rude,impolitumque ini-
sum perfectum iri,

fﬂ/}f:



- Injtitutum noftruin eff problemata qzﬁé}nplm}}j

quernms ardua & fape etiam inextricabilis foret

[olutio inxta confisctas leges | nulla adhibita civen-
lorum , linearnmaue preuia conftructione , vt mos o[t
apud geometras , [olis ponderibus flatice enodares
quod prafiabimus, quoties proponantur linea féinni=
cem fecantes,quarii fecliones it afint determinata,ve
q;m/:‘t'let variata , caterasomnes variarinecefse fit .
Hinc ffaticam conftrutionem libuir appellare, qune
wtinam eins emolumenti fit, compendyque quod mibi
perfuadeo, € quodvnum ove, cupioqs. Negue enim
adbac firibendacupiditas vllafame impulit, guam
sntantarerum, aniforumaue celebritareinfani effcr
querere, leusorifgiie animi defiderare. Plura inue-
mies minws caftigata yet quibns defir fiprema ma-
nts 5 da veniam fuccifiuis boris, quas mihi ad hac
elaboranda vix reliquere | partim cura [eueriores,
partimeriam amicomm,'atf;zmz’[jaw';,m qmyima-
nia male in his collscatum sunentutis florem exifti=
mantsum, Si quid porro hand omnino cantemnen-
dum fuerit | Donato Roffetto inter Mathematicos
noﬁrz aut egregio preftansifsimoque | cuius primis
infritutionibus | f quid in me eft bonarum artiun,
deleo, tu quoqre bumanifsime lecfor debes, Fale,

- STA-

STATICA&A
CONSTRVCTIONIS
LIRER PRIMVS.

AXIOMATA.
1.
Grawia ex communi centro granisatis (ufpenfa, ita ponde-
rantac fitoracorumgranitase(fet in pradifto centrograyitatis.
Ii. -
Ponderain eadem pofisione ynich habent centris grasitatis.
PETITIO. ‘
Propofito quolibet pondere aliud reperivi pofic ad quod ha-
beat darum pondus quamlther impevatam rationem.
LEMMA L
Pluribus datis pondersbus in qualibes pofitione,fi ex centre
grasitatis vnins, vel plaviwmeoram ducarur libra, que tran-
fe ar per centrum granitatis omn umyea produitatranfibis per
centrum grauitatis veliqui ponderis.

1) INT pondera ABCD, quorum omninm graui-
¥V tacis centrum{it Ejilludautem ponderum AD fit F,

W) ducaturque FE ; dico quod {i producatur ad par-
tes reliquorum ponderum BC, inipforum centrum
cadet; fienim hoc noneft, fit G centrumgravitatis

ponderum B C, itaut iunéta FG {ic extra lincam

FE. Quoniam igitur FG Jdungit centra grauitatis ponderiais
BC,AD,fifiae vt BC ad AD, ita longitudo FM ad MG, erit
incadem libra FG centrum grauitatis corumdem quatuor pon-
derum BCD A in priori illa pofitione manentium, quod cum vni-
cumfit, non erit E, vt poncbatur . o
COROLLARIVM. ) i

HI}«( manifefluvs efl, quod fiduogrania BC iunganturlibra
aligna BCycorum centrum grauitatis erit iz rm;mtmi

es-

1a4b. 1%

- .
O'!.



2 STATICZ CONSTRVCTIONIS
Sfectione Hlibra BC jungentis centra graginm B Cy 9 linea FH
tab. 1. tranfenntis per pre£diFa centra ry E. Centrum enim gra-
fg-2. wium BC tameftin FH, vt probatii eft, quam in B C, ergo eritH.

LEMMA IL
Sint duo powdera 4 B, qusrum contrym grawitatis fit F i
libva A B,dico pondus 4 ad B ¢ffeyvi BF ad F A.

tab.1. I enim itanoneft,fic ve AadB, itaBK ad KA; eritergo K
fe. 3. centrum grauiratis ponderum AB; quod cum vnicum fic,
6. Arch.  ponerit F ,ve ponebatur,
aquipend.

PROP. I. PROB. I. ELEMENTVM 1.

Simtduercil& F 4,C A connenientesi A, quibns occuyrant
dukalia CDJEB,inD B punitis,gus fe innicem fecent in F.
Propoficummobis it ex punctis EC 4 grawia 1HG inca ratione
[wfpendere, wipondus G ad H eandem babest rariopens , quAnS
CBRadBA;idemuveroGadl, cam gaam ED ad D A; pondns
vero I «d duo HG illaw, guam babet BF 2d F E, d‘g’ﬂﬂf H
#d duo grania 1G fir, vt DF ad FC.

sab.t. REpcrmmrp_ondus H ad quod propofitum quoduis G illam_s
feg A habearrationem , quam recta CB ad B A 5 idem verd pon-
Fofiularnm. 885 G adaliud I eam habeat rationem, quam habet re¢ta ED ad
Aj; dico reGtam BF ad FE effe, vt pondus 1 ad duo grauiaG H;

retam v_t:roD E ad ipfamF C, vt pondus H ad duo ponderaIG.
%onmm QC eft quedam libra, incuius extremo D eft cen-

axioma 1. tTHM granitatis, & propterez totum pondus grauium G I,ach
vnum eflent fuf_pcnfum ex D; inalio verd extremo C eft aliud
pondusH , erit ineadem libraD C centrum grauiratis praedicto-

rum ponderum GI,&H. Similiter, quia EB eft alia quedam

libra,incuiusextr irati
s emo B-eft centrum graniraris ,& propterea to-

tumpondus grauium GH; in alj 0 i
1du 5 inalio verd extremo E eft alit -
dusl, erit in eadem libra e pon

EB centrum grauicati [

statis predictorum_o
ond LR 8 4tls p

ponderum GH, &I in priori illapofitione exiftentinm .

ex pri - ACum i ]

m;,:;mg N Clm Itaque ponder_a GIH m eodemfitu confiderata vnictm
nadeaat centrum grawitatis ; id verd tdm in libra DC » quamin

libra

LIBER PRIMVS, 3
libr2E B oftenfum fuerit, in {fe@ione F neceffario exiftet. Ergo
vtpondus I adduo fimul GH,ita BFadFE ; Similiter v pondus ¢x 2. lem.
Had aliaduo fimul G, ita eritD FadF C, quod erat faciendum.

COROLLARIVM.

Deducitur puntlum F effe centram GraKitatis ompinns gr4-
winm IGH in illa pofitione. .
SCHOLIVM.

Hanc propefitionem, & quatsoryguedeinceps fequunsur ele-
mentavoco,viposé prima fundamenta,quibus pleragsnituntuy.

Fignramhanc AEFC,iterum poflsradita elemensa, ¢ pon
yary txponzmu.r/;f:d advitapdam mulriplicitatemlircrarum,
pondera G IH literis AEC fgnificabimus ; aggregarum vers
ex ponderibus GH, &ralterum exG Jconnosabimus litera B, &
Lirera D,quippe qu & notant cenirum granivatisyin quo ponderant
gravia [ufpenfs ex 4,5 C, & ex A, P E; omuiavery ponders
cxprimemus litera iy quin thiy VIporé inceliro grawnisatis pone
deranty v dictum ¢ff. N :

PROP, II. PROB. II. ELEM. 1I.

Sit triangulum EAC 07 abangulisipfinsducantur ad jdess
puncfum F intratriangulomiines EF, A F,CF, ghe ex F prov
dultoccurrant areribusinpunctisdeinceps BK D ;5 Infliturum
effy ex pradiltisangulis EAC [ufpepdere grania IGH 5 itavi
pondus G ad 1fitvt EDadDA;idemG adH vt CBad B A
Had Iyt EKad K C 5 pondus 1ad dusGH,vt BF «d F E; pon-
dusvers Haddso 1G, vt DF ad FC, (demam, vt unicumG
ad duo 1H, itaKFad F 4.

Tat vt CB adBA, itapondus G adH, &vtEDadDA, fta 14b. £,
idem pondusGadl, g g
Quoniam igitur figura ED B A CF eftilla.primi elementi eftqs
CBad BA,vtGadH, rectavero ED adD A, vt G adI; etiam
DFadF C, erit vepondus Had duo ponderal G ; itemque B Fad
FE,vtpondusT adduo GH. ] 2 i
Infuper quiaF eft centrumgrauvitatis,in quo eft Poqdu;g;auxlx corel. 9. 1]
IGH, producta A F tranfibit per K centrum reliqui pondetisIH, jem. 1.
' O crgo



Tens. 2,

ax. 2.
lem. 2.

rab. 1.
fig.6.

4 STATICAE CONSTRVCTIONIS
ergo vt pondus TadH, ita CK ad KE. :
Rurfus, quia A K cft queedam libra, incuiusexeremis A K funt
ponderaGy& I H, eritin cadem libra AK centrum grauicatis pre-
dictorum ponderum I G H,quod cum fit vnicum,fitque in veraque
libra D C, E B vt {uperius oftendinius eritneceffarié in F; ergo
zrit vtKFad F-A, itapondus G ad duo fimul I, quod crat facien-
um. .
SCHOLIVM.
Cumbkcesdemreponetur figura,aggregatum ponderusm I H,
ﬁg}u’ﬁm&imw litera K. eft enim in K centram granitetis,
preprerea pondns grauium. 1H.

PROP. 1II. PROB. I, ELEM. III.

v Intriangulo E 4 C [eimuicem fecent duclinesinG, guarume
E Bduitaexwersice EfccecbafiminByaliera FD sccurratlate-
éhus AE\C Eyin Fy (" D. Prapafirum nobis iicx angulis cinf
dew trianguli grrwiafu/‘pendcre; LinpunétoC; duo LK in‘f.‘,
atqueviicamH in Ayadcont K ad 1firvtrecfaCD ad DE; Jad
Hour ABad B OsHM’L,wEFadFA;L'K:m’HI,wB GadGE,
GdwoHL addus K 1,vt DG ad G F.

' It L quodlibet pondus , & reperiatur alind H ad quod primuny
R gondus-L cam rationemn habeat,quam AFadFE ., Ponatur
31}:; ;I,- ad q'uod pgudm Hhabeat ilamracionem, in Tn,ei‘t CB
a 5 ltem inueniacur pondus K,ad quod poudus Lhabeatratio-

naem, quamE Dad D C; dico problema effe abfolutum .
C,COFtLomaécn_gnfm Fé) eft quadam libra , in cuius extremo F eft
ntrum, & ideo pondus gramium H L; inal; v
N < 1 r -
pondusgramiumK1/( 1 cor L 1alio \crocxv;‘rc_mo]),’t‘if’é
: g‘ - Lcum corum grauitatis cencrum {it in pUl‘ACtO
L) erit fn eadem libra F Dicencrum oravieat i¢korirn -
onderum L ey b B M grauseatis praedictoriin s
po o KI. Sllpxh@r quontamE B eftlibra in cutusexere-
;1_;(}) Am?t-gr;cl!ma LK, inalioverd éxtremoB ot pondus gravium
Jyeritin eadem Ui itati S
Thhent e dem libra E B centrinn grauiraris corumdem ponde=
‘ In cadem priori pofitione exiftentium : igi
t'\lmul hb ) FD oLl entim : cum !Q’l[llr
& Ak, quamBE fic centrum erawitag n
HL cumeue il oo  fiecen gramtacis ponderum LK
fcrtaLandH!; vakeuwn firserit incammuni feCtione G, & prop-
ru 3 i
FGadoD crunt, vt retaB G ad GE, &veKladLH, ita
¥ 286D, quoderac e, SCHO-

LIBER PRIMVS. p
SCHOLIVM,

Agzregatum ponderum LK fgnificabimusliteraEs pondxs
Hlitera A, & pondus I litera C connorabit; duo pondera K 1
exprimes Dyduo LH litera Fy&r duoH ] liteva Bindicabit ;s pon-
dusvers Lmore analytico,[enalgebricoitafcribemus F - A hoc
efFFminks Ayeademaue ratione pondns K ita [cribemusD-Cs
omnia very pondera LHIK litera G fignificabit.

PROP, IV. PROB. IV, ELEM. IV.

Inter duss guafdam lineas AC,EF [ecent feinnicem in D

treslines EC A F,BG; oportet [ufpendere ex punétis ACE F
gramia INK Lyitant pondus had K fit vt reffa EGad GF5 K od
H oot CDadDEsHad fyvt AB ad B5C;5 1adlyvt FDad D 45
¢ denigneduo [H ad duo KL fehabeant vt GD ad D B. ’

POndus quoddam I ad L habear ecam rationem , quam FDad ;.4 4.

D A;Lad Keam,quamE Gad GF; & K ad H illam, quam fg.7.

CD ad DE. Dico jam problemari nos fatisfecifie.

Quoniam G eft centrumgrauitatis grauium KL, idemq; D eft

centrum graunitatis,tum grauium I L, comvipfernm K H, eric prop-
terea punctum D centrum quaruor grautum K LHI; docitur ve-
16 libra G B ex G per D, ergo punctem B, in quo fecatlibram AC
erit centrum grauitatis rebquorim ponderum IH; quare vt eft
pondus HadpondusI, ita AB 2ad BC. Rurfus quoniamB G eft
quazdam alialibra, in cutusexrremo B eft centrum grauitatis, &
propterea pondus grauium IH , & fimiliter in alio extremo G
pondusgravium KL, eritin cadem libra B G centrum grauitatis
pradictorum omnjum granium IHX L, quod cum vnicum fit,exs-
ftatquein D, erit v IHadKL,ita GDad DB qued &,

SCHOLIVM.

Ponderibus IRLK corvefpondebunt deincepslisere AC F F3
duobus vero IR litera Bz duobss K LiiteraG; omnibus TIHLE
literaDs pro ILvfurpabimus A1 F,hoc eff Aplus F, fimiliter g,
pro duabus KH aliasduas literas £ C wriniméverg litcram D,
gns fignificat omnis pondera IHLE, vt diximus.

BROP.



tab. 1.
fg-&

& STATICA CONSTRVCTIONIS
PROP. V. PROB. V. ELEM. V,

Sit guadrilaterym AHIC, Grinilledusline£ B FG,E F D,
vppaﬁti: lateribus occyrrentes in punétis BG E D, & feinnicem
fecantesin Fsproportio anremlince IGad GH fit compofita ex
rationibuspartiumreligunorum lazerum,refarnmuvidelicet AE
ad E,H,_ CBadB A K IDadDC, Pmpoﬁtum eft pondera N M
LKex angslis HACI (wfpendere,ita vt pidus K ad L firvs CD
adD1s Lad M vt ABad BC; M ad N, vt HE ad E A3 N ad K,
vt IGadGH; & duogrania fimul NMadduo LK fimul,ve D F
ad FE; tandem vt duoNK ad duo ML ita BF 4ad FG .

FIatpondusK adL vt CDadD1; LveroadM ve BA ad BC,
& MadNvtHEadEA; dicoNad Kefle vi]GadGH, &
duoNMadduoLK,v¢tDF ad FE,

Nam pondus N ad K componitur ex rationibus ponderum™
adM,MadL, LadK; Sed ex conftrucione, ve N ad M, ita recta
AEadEH; vtMadL itare®@aCB adBA ; & vtLadK, italD
2dDC; ergoNadK componitur ex rationibus rectarum AE ad
EH,CBad BA, &1D ad DC : vertum ex eifdem rationibus
componitur {ve {uppofitum eft) proportio re&te I G ad GH ; ergo
vt1Gad GH, itireciprocé pondus N adK 5 itaque Pun&um G
qﬁ ccgtrq@gmu}tatis ponderum NK: & quia BG eft qutdﬂm
i1bra,m~cmus{extremo B eft centrum grauitatis, atqueadeo totum
pondusgrauium M L; itemque in alio extremo G ponduseft gra-
nium NK; erit in ipfalibra G B centrum grauitatis omniums
grawium M LN:K. RurfusED eft alialibra. in cuius exrremo E

eltcomrum, _& ideo pondus grauium N M )& inalio exeremo D
g't czdcm'ranonc-,pondus_grauimn LK; qu;rc in hac ceiam libra
_“D reperitur.centrum grauitatis corumdem erauinm WMK L in
illapriori poﬁgxon_e. Cumigitar tamin libraG B quaminDE fir
CCI_':ltrum grauitatis predictorym pondérum ML 13( N illudque fir
;}x{xfu?,;mm communifedione F; itaquevt duo fimul pondera
s adNK, ficerit GFadF B, atque, veduo M N ad duo KL, ita
DF ad FE, quod &e. e T
1is ‘COROLLARIVM,

Elicitar ex hacprop oﬁn'me,gnod licer fmd;‘ﬁgml{irfu?m

gua-

LIBER PRIMVS, -

quadrilaterumnon incodem plano iaceat,femperameninnite

ED,BG in vr/z'wplanaﬁml,' o viterius ea omnia CORLIBGURL,

welupra offendimus. Cumenim demonttratum fit in verague

libraE D, G Bexiftere centrum grauitatis omnium grauium N M

L K, necefle cft vt habeant aliquod punétum commune, inquo fe
inuicem fecent, quod cumita fic, in codem plano exiftent.

SCHOLIVM.

Pondera MLK N exprimemus deinceps literis ACIH; duo
wers ML liteva By duo LK litera Dy duo KN litera G; duo
NA litera E indicabimaus; ficntiy & guatsor NMLK litera F
EXPrIMEMUS

Conflructis iam | explicatifque bis quingue elementis,qut
wtiliteiyferiefgs variaTheorematwm ex corum commixtione fit
fequrara, & guantoGeometriabons, enius fines amplificare hoc
gralicamque innento conats fumns palam ex fequentibus pro-

pofitionibus conflabiz .
LEMMA IIL

Tt B centrum grauitatis ponderum A C. Dico pondus B,aa-
gregatum videlicetgrauium AC ponderantiumin B efle ad

pondus C,vt ACad BA. Quoniam B eft centrum grauicacis -

pondernm A C, erit A 2adC, vt CB adB A, ergo componendo
crit pondus Bad C, vt CAadBA, quod &c. -

PROP. VI. PROB. VL

Expofita primi elementi figura AEC Fyintelliganturin 4 E
C ponders difpofira AEC eomads, quoibiexpofita fucre pon-
dera G 1H, ita vt D fit centrum gramitaiss ponderam AE; B
ponderum A Cy F omnium erant itague guatnor rationes AB ad
BC,ADad DE,EFad FB,5*C Fad F D, quarum Aue guili-
het fifecundum nameros dentursyreliquas duas inuefligabimus .

Vius problematis funt fex cafus ; etenim (vt ex arte combi-
H natoria ) ductis quatuor (quot videlicet rationes funt date)
intria, numerum fcilicer vnitate deficientem eXurgit 12, cuits
medictas 6 prebet nobis numerum binarivrum in quos diftribui
poteft pradictus numerus 4. Dentur

7V N
7.9
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8 STATICA CONSTRVCTIONIS
Dentur igitur primo duz rationes EF ad FB, & CFadF [,
priorfit vt2 ad 1, alteraaurem vt 3 ad 2 ; debemis modo mani-
feflarereliquas duasrationes CBad BA, &EDad DA.
Quoniam pondus B (aggregatum videlicer ex AC) ad C efv
(ex pramiflotertiolemmate ) vireta ACad AB: componitur

vero ratio ponderis B ad Cexrationibus ponderum BadF, & Fad.

C: vtveroBadF itaEFad EB, & vt FadC,itaD CadDF; erit
ratio A C ad AB compofita ex rationibus EFadEB, & DCad
DT: quoniamverd EFadTFBeftves ad 1, componendoautem,
ind¢ per conuerfionem rationis , & conuertendo, EFad EB eft vt.
2 ad 3, fuitqueetiam CF ad FD, vt 3 ad 2, & componendo CD.
adFD, vt gad 2 ; cric re¢ta AC ad AB compofita ex rationi-
buszad 3, & sadz, feuexhis,zad3, &3ad 15 hoceft eadem
ACadAB,vtzad 1!, feuvi1oad 6; quaredinidendo erie C Bad

BA, vt 4 adé, feu ve 2 ad 3. Eadem ratione, quia pondus D-

ad E,componitur ex rationibus ponderum Dad F, & FadE, rec-
tarum vid. CFad CD, atque EBad B F; idem pondus D ad E,hoc
cft AEad D A componetur exrationibus 3ad s, & 3ad 1: exhis
verd rationibus componiturilla 3ad 1 2, hoceftgad 5 ; ergoAE
adD Aeftve g ad s, feddividendoED ad D Acrit ve g ad 5, eft er-
goCBadBA, vtzad3, &EDadDA, vt 4ad 5, quoderat fa-
ciendum, ’

IL. fint date duze rationes EFadFB, vt g4 ad 5, ED adDA,
1'37Ba;l\9 » debemus veftigare reliquas rationes CFad FD ,& CB
a .

Ratio re¢te A C ad C B, ponderis videlicet Bad A componitur
cx rationibusponderum BadE, & Ead A , rectarum videlicet EF
adFB,& ADadDE hoceftexrationibus4 ad 5,& gad~ ; quare
A CadC Beomponitur cx rationibusgad ¢,& g ad 7 : hec autem
compofita ratio eft ca quam habet 4 ad 35, fine 36 ad 35, crgo
ACadCBeftveyéadss, Scdividendo ABad BC, vt 1ad 35 .

Sm_nhtcr,, quiaCDadCF, hoceft pendusFad D componitur
exrationibus ponderum FadE, & EadD ,rectarum videlicet EB
adBF, & D A ad AE, cx rationibus nemp? g ad 5,& 9ad 16
hxcautem ratio eademeft, ac illa, quamhabargad8?, feuve 81
ad 8o, erit dinidendo DFadFC,vr1adS$o. ’

HI. quéd i datis duabus rationibus C Fad F D,vt4ads, &

CBadBA, vty adg; dabimus ctiam co pacto , quo fupra AD:
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adDE, vt 1ad 35; & BFad FE, vt 1 ad 8o.

IV. Sit ratio ED ad DA, vt 20 ad 21, & CBadBA vt g9
ad 25, X oporteatnotificare duas rationes EF ad FB, & CF ad
FED. Componitur ratio recte CF ad F D, ponderis nempe D ad
C, exrationibus ponderum Dad A, & Aad C | hoc cft rectarum
EAadED,& CBadBA, vidclicet exrationibus 41ad 20,& g9
ad25:fed41ad i componiturex eifdem rationibus ; ergo C F ad
DFeft vtgrad” 53, hoceft vt 4059 ad so0.

Eadem ratione ”quiaEFadFB, hoceft pondus Bad F com-
ponitur ex rationibus ponderumBad A ,& A 2d E, lincarum vi-
delicet CAadCB, &ED adD A, newpeex rationibus 124 ad
99,& 20ad 2135 cumque exeifdem rationibus componatur ratio,
quamhabet 124ad 1032 hoceft vi 2480 ad 2070, critin cadem
ratione EFad FB, ~°

V. Dentur du proportiones ED adD A, vt 2ad1, & CF
adF D gqualitatis,oportetreliquas duasinueftigare,videlicer CB
adBA,%EFadFB. Componitur CB ad BA,pondus nimirum
A ad C exrationibusponderum A ad D ad C, re&arum videlicet
EDadEA, & CFadFDj hoceft exrationibus 2 ad 3, & 3 ads3,
eftigiur CBad BA,ve2ad;.

Similiter EBad FB, hoc eft ratio ponderis Fad E componirtur
ex rarionibus ponderin Fad D adE, rectarum videlicee CD ad
CF,&XAEadAD, hoceflt exrationibus z2ad 1,& 3 ad 15 fed cx
eifdem rationibuscomponitur 2 ad 7, feu § ad 1, ergoEBadBF
eftvtsad 1, & dividendoEFadFB, vt s ad 1,

VI, & vitimn . Quod fi date proportiones fuerinte CBad B A,
vtsad 1, & E Fad FB equalitatisoftendemus ( vt fupra factum_
eft)EDadDA, vtzad3, &CFadFD,vtsady.

SCHOLIVM,

Ouaties autemproblema fucritimpofibile exipfaoperatione
dignofcetur; fi cnim data fueritratioD F ad FC aqualitatis,
& fimiliter BF ad F E equalitasisydico effe impoffibilem quéf-
tionem. Com enimpondus Cad Byhoreftredfa ABad AC com-
ponatur ex rationibus ponderum C ad F, & Fad B, reclarum
videlicet DEad D Co & EBad E Fyhoccffrationum 1 ad 2,5 2
ad 1 erit pars ABad totum A C, vl ad 1 pars &qualis tot4,
guod eff abfurdnm. Hocaws nondifimile abfurdum Semper fe-

B auitur,
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guitar quoties queftio propofita eft impoffibilis.

Huinspropofitionis primampariem, [ew cafum primum, cuins
Eitulumeranfmiferam amica meo , nulla adiella, ans indicata
folutione  demonflranit geometrice nobilis adelefcens multitu-
dine linguarum , artinm , & feientiaram varierate confpicass
Petrus Paulys Carauaggius Petvi Pawli filins praceptoris fui.
Eins demonflrationcm appono , que methodum hanc flaricam
geometrica in luce collacabir .

SitEF adFByvt2ad 1, CFadFD,ve3ad2;dico ED
@d D Aceffe vt 4ads,rCBad BA,virad3.

Veatur GH paralellaEC. QuoniamE CadGF, eftviCD
D ad DF, videlicet vt yad2, & EC ad FH, vt15ady, erit
ECadGH,vt1gad 11; pariterquc AE2dAG, &ACadAH,
vtisad11; igiturquarumpartium AE cft t5, erit GE 4, fimili-
terque quarum parcium A Ceft 15 jerit HC 45 cum itaque fic
GEadED,vtCFadCD,videlicer vt 3ad 55 five 3ad s itafiacg
ad alium numerum, prodibit numerus * pro ED, cuius refidunm
exEA 15erit ¥ 5 ericigiir ED ad ' DA, vegad 5.

Similiter quoniam, quarnm partium AC eft 15, CHeft 4,
eftque CHadCB, vt 2ad 3 ;erit CB6,&BA 9 : quare CB ad
BAcritvtzad 3.

PROP. VIL. THECR. I.

ReFa DB fecet vicumaque triangulum E A C, itant flattrian-
Lulum D A B, & iungantur BE,DC fe inuicem fecantes inF 5
dico DF ad F Ceambabere ratiancim, guam habe: pyramis,cnins
bafis trt‘nngulum ABD, cé' altitudo E F ad pyramidem, cuius
bafis triangulum AEC, G altituds F B.

Q.foniam ratio ponderis C ad D, re&tx videlicee DFad FC

componitur ex rationibus ponderum C ad B ad E ad D,
rectarum videlicee ABad AC,EFadFB ,&AD adAE:

. ; ponitur ratio parallelepipedi con-
tenti retangulo ABinEF, tanquam bafi, gz a]titlldg]g DA, ad
parallelepipedum contentum rectangulo AC inF B, tanquarjn...v
bafi, altitudine verd AE ; ergoD FadF Ceft ve parallelepipedum

fadtum
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factum ex rectangulo A Bin EF, altitudine D A, ad parallelepipe-
dum ex A Cin FBrectangnlo, & alritudine AE, feu vt parallele-
pipedum contentum rectangulo D A Byaltitudine EF,ad parallele-
pipedum contentum re¢tangulo C AE, & altitudinc FB : compo-
nitur autem ratio horumduorum parallelepipedorum ex ratione,
quam habet rectangulum D A B bafis vnius,ad retangulum CAE
bafim alterius, & alticudo EF ad altitudinem F B ; retangulum
verd D A Bad reGangulum C AE componitur ex rationibus rec-
tarum ABad AC,&D Aad AE, ex quibus componitur ctiam

triangulumD AB adrriangulum AE C, cumangulus A ad ver-
ticem communis fit 5 ergoDF ad F C componitur cx rationibus
trianguli D A Bad triangulum E AC,Xredte EFad FB; hoc eft
D F adF C eft in ea ratione in qua eft pyramis, cuius bafis triangu-
lumD A B, & alticudo E F, ad pyramidem, cuius bafis triangulum
AE C,&altitudo FB, quod &c.

COROLLARIVM, B

Hine conflar, fi EF fuerit aqualisipfi F B, effe trianguinm

D AB adtriangulum AEC,vtcflrecFaDFad FC. Cum enim

redte EF ,F B fint xqualesaltitudines pradictarum pyramidum,
erunt iccirco inter {e vt bafes.

LEMMA 1V,

3i aliqua proportie fueritcompofita ex pluribus desnceps va-
sionibus, nde perturbato antecedensinm , vel confequentinm
ordine ,fineetiamutrogues vt flanttotidem aligratiomes ,com~
poncut iffe candem prioyem raiionsma

A CE G & K M Q8884884 O
B D F H I L N ¥33¥33%% P
Aq.xnccm&gggggg%cz_
N DHLF I B ¥3s¥58%% R

Int quotlibet rationes, puta feptem expolitz AadB, CadD,

EadT, GadH, #ead[Kad L, &M ad N ratio verd ex iplis

compofita Gt € 2d P, Perturbato dam ordine antecedentit Mo
B =z

Ex Fede-
rico Coms-
mand. tar
23. 6.
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ACE G+ KM inter fc quomndocunque, ve fit A KECGM;
vel ordine confequentivm BDFHILN 5 vefic NDHLFIB:
Dico fi exrationibus Aad N, % ad D, KadH, EadL, Cad F,Gad
L& MadB fiat ratio Q ad R, hanc fimilem effe priori Qad P

Nam ex multiplicatione laterum A CE G o4 KM, velipforum

A KECG M st femper idem productum ; pariterque idem_a
quodoritur ex ductu larerum BDFHIL N, fit etiam ex mulriplie
catione laterumNDH L FIB; Ratio ergo produdti priorum an-
tecedentium ad productum priorum confequentium erit cadem
penitus acilla producti poftremarum ,fet perturbatarum antece-
dentium,ad productum poftremarum coafequentivm; fed v O
ad P, ita productum exantecedentibus prioris urdinis ad produc-

tum primi ordinis confequentium ; itemque ve Qad R ita produ-

¢tum ex fecundi ordinis antecedentibus ad productum einfdem
ordinis confequentiam; ergo fidua illa rationes productorumyve

oftendimus) funt incer fe fimiles, necefle eft ve quoque timiles fiag
duzrationes Oad P, & QadR, quod erat &e.,

PROP. VIII. THEOR. II

Pofira f.«dcmj?i{tu‘g propofitionis feptimetinins . Dicarrian-
eulumE AC adtriangulum D A8y effevtiriangulnm EFC ad
triaingulum DFB.

Atio trianguli E AC ad triangulum D A B componitar ex
R rationibus laterum communem angulum EAC compre-
hendenti, nimiri ex proportionibus EA ad AD,& CAad AD;
fed ex viprimielementinoftri retaE A ad A D,pondus videlicet
D adE componiturcx racionibus ponderum D ad F ad E , fenex
rationibus rectaram CFadC D, &EBad BF; Itemque C A ad
AB, hoceftpondus Bad C camponitur ex propartionibus por-
derumBadFadC, rectarum fcilicet FE adER ,&CDadDF;
crgotriangulum EA C aderiangulum DA B compunitur exra-
tionibus reGarum CFad CD, EB2dBF, FE adE B, &CDad
DF, velexij{dem, ordine ipfarum proportionum perturbato, hoc
eftexrationibusre@arum CT ad C D,CDadDF,FEadEB,&
EB ad BF: duz vero priores componunt illam e;( CFadDF,
& dux poftreme componunt rationem cx F3 ad BF 5 ergo

- trlant-

»
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triangulum EA C adipfum D AB comporitur ex rationibus re-
Garum CF ad FD, & FEad BF ; feq ex cildem circa 2quales
angulosadverticem F componigir etiam tangulum E FC adip- 23.6.
fumDFB ; ergo vtrriangulum EAC adipfum DAB, ira triag-
gulum EFC ad ipfum DFB. -

PROP. IX. PROB. VIL )
Expofita f?m;m’i elementi figurayintelleitifque pma"em:&n
cademmode fufpenfis ; datis duabus guibufcnngue vationibexs
exfex ED adDA; AB ad BC; CKad KE; KFadFA; DF
4d FC3 & EF ad FB oporreat quatnorreliquas sndagare.

{ IVius problematis funt quindecim cafiss; nim ducto 6in 5 fit zad. 1.

productum 3o, cuius femiffis eft 15, numerus videlicet fig. s,
binariorum ex fex dertuantium, ’

Sint igitur primum date duz rationes ED ad D A, vt 6ad7;&
ABadBC, vt 8 ad g 5 quas vero debemus manifeftarefiat EF ad
adFB; DFad FC; KFad FA; EK ad KC,

Iaminfigura EA CF citm date finrduze rationesED ad I‘)A,
& ABadBC, notzeruntrelique duw, videlicet DF ad F C,wt
16ad 30,&EFadFB,v34adz1: demndequiam figura ACEF
primi clementi dantus duerationes X Fad F Byvt 34 :l_d 21, é-;:
AD2dBC, vt 8 ad o, dabuntur quoque duz reliqua rationes AL
adFK,vt37ad 18, &EKad KC, vt 16 ad 21. i

II. Quod fi datx rationes fuifiens AB ad BC,vtsad7 & CK
adKE,vt8ad o, darentut fimili.cr quatnor rationes BEFad FE,
vet6 ad 395 AL ad FK, vr 3gadz21; CFadbD, vegzad18;
ADad DE,vt16adzar.

IIL Sivere effent duz data raciones CK ad KE, ve6ady, &
EDadDA,vt8ad g, eodem modo notas recden:tis qUarlor ra~
tiones KFadFA,vi16ad 595 CFadFD,vejqadals EFad
FB,ve37ad 18; & CBadBA vt16an2r.

IV. Sintdatz doz rationes AF ad i, vezradrg; & E\Kﬂnfi
KC, vt 10 ad 11, debemus quarior religias mueiire , nempe ED
2dDA; ABadBC;EFad FB,&CF ad kD, (Qimu:am' in primo
elemento, cuius vertex C centrivmn L iune d.nce‘ c}m; x-.1zx:3{!cis‘é'z'
adFK,vta1adr3; EKadKC,veso ad 11 ; dabuntur diw veli.

R
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quzEFadFB,vt23adrr, & ABadBC, vt1ead13; Squia
rurfus in primo elemento, cnius vertex E, idemque centrum F
funrdarz dux rationes AFadFK,ve2radr;, XEKadKC, vt
road r1, reliquas item duas notificabimus 5 eritque ED adD A,
virzadrt, & CFad FD,vt24ad10.

V. Sivero datzfuerintrationesduz CFadFD, vt 21ad 13,
& AD ad DE, vt 10ad 11, erunt pariter note quatuor rationcs
AFadFK,vt23adrr; CKadKE,vttoadr3; ABadBC, vt
r3ads1r, &EFadFB,vi24ad1e.

VI Etfidate duzrationesfuifent EF ad FB,vtzrad 13, &
CBad BA, vt 1o ad 11; eodem prorfus modo haberentur reli-
qua quatuor rationes ; hoceft CK ad KE, vt 13 ad11; AFad
F;{, vtz4ad10; CFad FD, vtz3ad1r, & ABadBC, vt 10
ad 13.

VII. Habitis duabus rationibus EF ad FB zqualitatis, C Fad
FD,vt 52 ad 18; & reliquas quatuor reperiemus, Eft enim in
elementoprimo, cuius vertex A centrum F data vtraqueratioE T
ad FB,& CFadFD, quare duas reliquas non ignorabimus, vide-
liceeCBadBA,vt17ad 18, & AD ad DE, vt 35ad1y. Sunt
iraquedata duz rationes E Fad F B zqualitatis,& ABad BC, vt

18ad 17; proptereain primo clemento, cuius vertex C, & cen-
trum Fdabuntur etiam duz reliqua EK adKC, vt18ad 35, &
. KFad FA,vt 17 ad 53.

VI Etfi datz rationes fuiffent E F ad F Baxqualitatis, A Fad
FK, vt g2 ad18; cognofcemus cadem ratione EKadKC, vt 1y
ad 13 ; CBadBA,vt35ad17; ADadDE,vt18ad3s5; & DF
ad FC,ve 17 ad 3.

IX. At fiduz cognite rationes fuerint CF ad FD,vt1ad 1,
AFad FK, vt 52 ad 18; nonlatcbunt quatuor reliqua, crit-
quc AD ad DE,vt17ad18; EKadKC,ve35adz7; CBad
B A,vt18ad35; &BFadFE vt17ad 3,

X. Sine darx duz rationes ED ad DA vt 39ad ros5 ; BF ad
FE, vt 1052d 69, cogrofcemus etiam quatuor reliquas ; namin
c]qnento primo, cutus vertex A, centrum F, dantur duse ex pofitz
rauones, crgo & duz relique palam fient, hoc et CFad FD, vt
1442d30,& CBadBA,vt£9ad 355 Sed cum rurfus in alio cle-
mento primo, cuius vertex C , idemque centrum Ffint nota duz

sadones BF ad FE, vt 105 ad 69 5 & CB adBA vt 39ad 303
: ) da-
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dabuntur item refiduz rationes AFadFK, vt r35ad 39, &EK

ad KC,vt 30 ad 105.

Reliqui verd quinque cafus fimiles omnind funt huic fupradi-
&odecimo, licet diucrfa videatur pofitio , atque adeo eodem mo-
do foluuntur, quoderat &c.

PROP. X. PROB. VIIL

Expofita eadem fecandi elementi figura, dasifque rationi-
bus DA ad AB, & DE ad BC oporscat rationem CK ad K E

manifeflare.

IT ratioDAadA B vt2ad3,&DEadBC,vtyad4; quia
S proportio CK adKE, ponderisvidelicet E ad C componitur
ex rationibus ponderum Ead A ad C, rectarum videlicet ADad

DE,& C BadB A ; ex his aut€ rationibus componitur etiamrec-

tangulumex ADin C B,ad retangulum ex DE in BA; qua qui-
dem rectangula componuntur eriam ex du.abus rationibus D A
ad BA,& CBad DE hoceftexduabuszad 3, & 4ad 5 erit DA
adAB,vt8ad 15, nempe vt produdtumex DA in CBadpre-
ductumex BA in DE, quod erat &e.

Idew geametrice ex prediéto Petre Panle Caranaggie
Tumiore .

Duaram partivm ED eft 2, fit CB 55 G anarumD Aeff 1s
fit AB3. DicoCKad KEeandem rationemnhator: ayamhabet
recangulnm ex AD in CB ad velfangulum ex I D in EB,yyis
delicer vt s ad 6.

Voniamenim vt ADad DE, ita rriangulum A © D ad trian.
gulum DCE, vrautemADadDE, iz eftiringulum s

" AFD ad triangulum DFE ; ergo vt AD ad DE, itaerit
triangulum A CF adriangulum FCh. Simalicer erit ve C B ad
B A, ita triangutum EF C adtriangulum ET A 5 habet situr tri-
angulum AFCad rriangulum A F E rationem compofitam ex AlD
2dDE, & CBad B A fed verriangulum AFC ad triangllum.s
AEFE, itaCKadKE ; igitnr C Kad KE habet rationei compo-

firam

tab. 1.
figes5-
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fitamex ADad DE, & CB ad BA; Sed ex ijfdem rationibus
componitur ratio , quam habet reGangulum ex AD in BC ad
reCtangulumex DEinBA; ergo vt rectangulum ex ADinBC
ad reCangulumex DEinBA,icaCKadKE, quoderat &c.
1demegogeometricé preflivi nondum traditamibi folutione
Caranaggy , [equenti lemmare pramiffo.

LEMMA V.

" Sit triangulum ABD, inguo f¢ inuicem fecentlinek DGy

BGH,AGC in G5 expunifo antem A duila FE parallela BD
greurrat i punitis FE lineis C 1T, CrCHE; dico reltamF A

effe aqualem AE.

Roducantur BH, D1, donec occurrant in KL re¢te LK.

Quoniam DC ad LA eft vi CG ad GA,vtautemC Gad
GA,itaBCadAK,eritvtD CadLA,itaBCad AK, & permi-
tandeDC ad CB, vtLAad AK. Rurfus, quiafC Dad AE eft
vtCHadHE ; veautemCHadHE, itaBCad EK, crit CDad
AE, vtBCadEK; & permutando CD ad CB, erieve AE ad
EK: denig;quoniam fimniliter CDadC B eft ve LFadF A,erunt
cvesrationes LAad AK,AEadEK,LFadF A fimileseidem CD
ad CR, & propterea etiam inter fc; cumitaque fic vt LFadF A,
ira AE ad EK, & componendo vt LAad AF,itn AKadEK, eric
permutando vt L Aad AK,ita AFadEK; fedveL Aad AK, ita
eft quoque AEadEK; ergo vteft AFadEK,ita AE ad eandem
EK; ergoFA, AE funtequales, quod &,

Detur trianguluvs AHF, [eque in illo inuicem fecent in 1
linca EX F A HD; datisdeinde yationibus 4K ad 4D, &
KHad D E i numeris oporteat inuwefligare ratione EF ad FH,

D\/’catur a puncto A re@aBC paraliela HE ; 4 puncto verd
Fper KD dutare@tx FB, FC fecent BC in punctis B G,

ducatur denique ex A recta AG parallela CF occysrens pro-

dute FHin G.
Quoniam G A eft parallelaF C, & A Cparallela GF, erit AF

exlems. 5. paraliclogrammum,critque G F aqualis AC, hoc et AB; cum

fraque
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itaque ratio EF ad F H componatur ex duabus rationibus EF ad
FG,%FGadFH, fitque ve EF ad FG, ita ED ad D A, vtque
FG,hoceft ABadFH,ita A KadK H,eritratio EF ad FH com-

pofita ex duabus rationibusED 2dD A, & AK ad KH; fed ex 225,

tifdem componitur ratio reanguli ex AK inD DE ad re@angu-
lumex KHin AD, feuex hisduabus alisKAad AD, &DE ad
HK; igicur etiam EF ad ['H componitur ex ijffdem rationibus
KAadAD, & DEadKH, quz cumdata fint, rario EF ad FH
manifefta erit, quod &c.

PROP. XI. THEOR. IH.
“Expofita rurfus figura fecundielementi EDABCKF; dics

AE ad AC componi ex rationtbus triangulorsm CFB ad
DFE; & reifangulorum DEK ad BCK.

Omponitur ratio E A ad AC ex rationibus AE adAD ad m-;, ¥;
C A Bad AC;fimiliterg; rario AEad AD,ponderisnempe D g ¢,

ad E componitur ex rationibus ponderum D ad C ad E, reGtarum
videlicct CFadFD,&EKad K C, pariterque AB adAC, hoc
eft pondus C ad B componitur ex rationibus ponderum Cad Ead
B, rectarum videlicet EKad KC,& BFad FE; ergo AE ad AC
componitur ex rationibus CFad FD,EKadKC,AD2d AB,EK
adKC,&BF adFE. Similiter AD ad A B componitur X ra-
tionibus AD adDE adBC adB A feuex ijldem ordincpertur-
bato, hoc eft ex rationibus ADad DE,CBad B A& EDadCB;
& rario C K adK E eft illa, qua componitur ex rationibus AD ad
DE, & CBadBA; quare AD ad AB conftituetur ¢x rationibus
CK ad KE, & EDad CB; componitur igitur raticAE ad AC
ex rationibus CFadFD, EKadK C,CKadKE,EDad CB,EK
2dK C,BFad FE, quarumduz EKad KC,&KCadKE confli-
tuunt vnicam KE ad KE wqualiraris, que cum non augeat, ne-
que minuaz rationtun compofitionem, neceflecft v AE adA C
componatur ex quatuor rationibus CF adFD,EDadCB, EK
ad K C,&BF ad FE, velex ijfdem perturbatoearundemordine;
videlicet ex CFad FD, BFadFE, ED adCB,&EKadKC;
funt autem dux priores rationes CFad FD, BF adFE illx,
qua componunt rationem , quam habet trianguium l():}l: S ad
rd ?
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DFE, cum duoanguli adverticem F 2qualesfint; duze verd po- LIBER PRIMYVS. 19 -
firemz E Dad C B, & EKad K componuntrectangulum D EK 11, Ininferiori figura ciufdem tertijclementi denturtres ratio.
ad reGtangulum BCK; ergoAE2dAC componitur €x ratio- nesCDadDE, ve7 adg; CBadBA,vt2adg; ¥ DGadGE,
nibus trianguli CFB ad uriangulumDFE, & rectanguli DEK vt 5 ad 11, oportet reliquas duasrationes AF ad FE, & EG ad
ad re¢angulum B CK, quodé&e. GR aperire.
‘ Componitur proportio EA ad EF, ponderisncmpe F ad A ex
PROP. XII. PROB. IX. roportionibus ponderum FadDad Cad A; rectarum videlicer
3G adGF; ECad ED; & AB ad BC; exrationibusnimirum
Expofitaterty elementi fignra, ex quingne wern rationibus, sad1tad gadz2; quueEAadEFeft vry ad 2, dinidendoque,.
deguibus inipfo egimus elemento, datis tribus quibnfcangue cric AFad FE, vtz ada.
eportet religuas duas manifeffare . Rurfus E Bad E G, hoc eft pondusG ad B componitur €x pro-
portionibus ponderum G adDad Cad B, reGarumvidelicet D F
¥ 7 Viusproblematis funt decem eaftis; niia numertts quinque adFG, EC2dED, &ABad A C; im0 ex sationibus 16 ad 11
H refoluitur in decem numeros binarios; ducto fiquidem 5 ad 4ad6; itaque EBadEG cft vt16 ad 6,.& dinidendo B G ad
in 4 fic 20, cuius medicras eft 10. G L, erit vt 10 ad 6.
22b.2. Sint primiim datz tresrationes AT adFE, vt 3 ad 4, BGad JII, Quodfi datw tres rationes fuerint AF adFEvt7adg,AB
fg.15. GE zqualitatis, &CDad DE, vt 5 ad 4, debemus reliquas duas ad BC,vt2ad 4,& FGadGD,vt 5 ad 11, eodem prorfus modo
inueftigare, hoc et FGad GD,& ABad BC; & quia in hoc cafu oftendeamus CDadD E, vtzada ,&BGadGE,vtg adj. .
tantum non debet A C effe parallela ED, ducamus i puncto A IV. Dentur tresrationes BGadGE, vt8ad 155 CDadDE, 444 ¢,
arallelam AHI. : vtsady; &FGadGD,vt 12ad 11; debemus reliquas duas pa- fz. 6
" Quoniam B G ad G H componituriex rationibus BG ad G E, & tefacere, hoceft AF ad FE, & AB-ad BC. )
GEadGH; eftque GEadGH, vtEFadFA; eritB Gad GH Redta A Cad A B, pondus videlicet B ad C, componitur eX
compofita ex rationibus BGadGE, &EF adFA, videlicet €X rationibus ponderum B ad\G adDad L:,, retarum fcilicet EG
rationibusgad4,& 4ad3 ; & ideo BGad GH erit v 4 ad3; & adER, FDadFG, & C Ead ED; #mo ex rationdbus 15 a\d 23
diuidendo,BH ad HG, vt 1 ad 3; fcd HG adHE eft vt 3 ad 3 ad 12 ad 7; ergo AC ad AB <l ve1s ad7, duu_dcho vero eft
ergoexaqualiB HadHE erit vt x ad7. Rurfus CDad D1 com- C B ad BA, vt $ad~. lam datis tribus proportionibus ED ad

ponitnr ex proportionibits CDadDEadDI; fedED adDleft DC,vpady; FG adG D, vtz ad11; &C BadBA,vr8 ad7;
vc EFad FA ;ergo CDad DI campofitactt exrationibus CDad eomodo quo vii fumus in prima parte fecundi cafus huiusproble-
DE, &EFadF A, imdexrationibus g ad ¢, & 42d 3 quares matis, deprehendemus AFad FE effeve3ad8. :
€D adDI cft vt sad 3 5 & dividendo, CI ad ID, vt 2 V. Si vero cognit rationcserunt BGad G E, vi8ad 15: AF
ad 3 il]D Z:clrédald IE, hoc eft AF adFE, vr3ady; igitur eX Xill; Ed,;;é 3%7 : %%Q agfé%vtdx,ggd I1; Sii;endcmusﬁxmlucr
sanali,ve adIE,itaz2: . ioi ; . . a teflevt8ady; & (CDa vtaad$.

quat, yitazad 7; cumigitur in figura primi clemen VI, Habitis tribus r7ationibus EG ad »GgB equalitatis, FG 2d

ti, cuinsvertex C, & centrum H, datx fint duz rationes C Iad1E :
vtaady,&BH adH E, vt 1 ad 7 etiam duxxritell?gzje palim.‘.; GD,vt7ad3;& ABad B C,vt 3 ad 2,debemus reperirereliquas

fient,hoceft IHadHA, vi~a :C itaris: duas AFadFE,& CDad DE. Componitur EC 2d E D, pondus
veroIHadHA, itaD G ::«Z GdF,,-, c%ngi&i}gsﬁr;?&ﬁ:‘?&fs,rﬁ videlicet D adC ex rationibusponderum D ad G ad B 2dC, imé
tiones FGadGD,vigad7, &C BadB A. vepad 1. videlicee exrationibusy ad 10 ad 5 ad 35 ergogEC adED,, eftvey “ff 34
wqualiratis | - ’ ? 2t dividendo CDad D E, vt 4 ad 3 ; itaquedatis tribusrationibus
. IL BGadGExqualitaus; QDadDE,gqfadg,- & FGadGD,w

2 7
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~ ad 3; dabitur etiam ex primaparte fecundi cafus rario AFad
FE,eritqueve 1 ad 2.

VI Siatdaetresrationes AFadFPE,vt1ads; EDadDC,
vtsad4; & ABadBC,ve 5 ad 65 debemusduas reliquas notifi-
careuempeF Gad G D & £ Gud G B. Componitur EGad G D,
pondus nempe D ad P ex rationibus granium D ad C ad A ad
F, re¢tarumvideliccc ECad ED; ABad BC; &EFad EA; hoc
eft exrationibusgad s ads ad 7, quare EGad G Deftvey ad .

Deind? £ Bad & G, hoc el pondus G ad Beompsonitur exratio-
nibus grauium G ad ) ad Cad B, rectarum nimiram FD ad TG,
ECadED, &ABadAC; imd ex rationibus16 adg ad 5 ad
11; ergo EBadkG elt,vt 16ad 11; dwidendo autem, eric BG
ad GE, vt gad 11,

VIII. Habitis tribusracionibus A Fad FE, rurfus ver ad 6,F G
adGD,vtgady; EDad D, vt 5 ad4;oporter reliquas muc-
ftigare, duas fcilicet ABad BC, & G ad G B . Componi-
tur ABadBC, hoccft graue Cad A ex rutionibus granium C ad
DadFad A, reGtaremuempe ED ad EC; PG adGD; KEA
ad FE; imd ex rationibus s ad gad7ad 6 ; ergo A Bad B C eft,
vt 5 ad 6. Deinde quoniam pondus F- A ad pondus - C com-
ponitur ex rationibus ponderum F-A ad £ ad D ad D-C;
rectarum feilicet AFad AE, DG adGF, &CEadDC; imo
ex rationibus 1 ad 7 ad 9 adgserit F-Aad D-C,ve 1 ad 43
& componendo Ead D - Ceritvesad 45 & quia D-Cad G com-
ponitur ex rationibus grauium D-C ad D ad G, hoc cft recta-
tmDCadCE, & FGad FD; imod exrationibusgado ad 165
crit D-Cad G, vtgad16; fedprius B ad D-Cfure, vesad 43
ergoex xquali Ead G, hocett BG ad B Eerit, vt 5 ad 16 ; conuer-.
tendo autem, indequc dividendo,cric EG ad G B, vt 11 ad 5,
quod &c. ‘

IX. Proponantur tres rationes CDad DE vt 4 ad 55 EG
ad GB, vt 1rad 55 & ABad B2, vi 5 ad 6 ; oporteatqua_o

indagarereliquasduas. Componitur A Fad F F,pondus videlicer
F-Aad A exrationibusgraniumF- A adEadBad A, & quin E
ad D - C contltituitur ex rationibus granium E ad BadCad D -G,
rectarum fcilicece BG ad GE; ACad AB; & EDadDC; imo
ex rationibus numerorum 5 ad 11 ad 5 ad 4; erit pondus E ad
D-C, vt 5 ad 4; fed per conuerfionem ratioais , indéque_n
. €O~
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conuertendo, erit F-A adE, vexad g, fed rationes ponderum
EadBadA, rearum nimirum BG adGE,&AC ad B C funt
deincepsvesad 112d 65 ergo ex zqualiA ¥ adFEeritverad 6.

Simuliter, quiaF Dad G F, hoc eftgraue Gad D, componitur
exrationibus granium Gad Bad € ad D, re&tarum videlicet E B
adEG; ACadAB; EDadEC; feu ex rationibus 16 ad 11 ad
sadg erit FD ad GF, vt 16ad g5 at djuidendo erit DG ad
GF,vtyadg.’ . ' =

X. Qupd fi denique dentur tresrationes A FadFE, th.qd 53
EGadG B,vt11ads;& CBadBA,vt5adsé; ecodem ratioci-
nio manifeftabimus CDadDE,vt 1 ad6; X FG ad GD, vt
7 ad g, qua &c. - A ‘

-

PROP. XIII. THEOR. 1V,

- Expofita einfden terty elementi figura iungantur infuper.
due Line& ADEC. DicoGD ad G F effe. vt eft pyramis, CRiNS
bafis triangulnm E AD , & altitndo BC ad pyramidem ,cuius
bafis triangalum CEF, atgs altitndas A B

’)VoniamDG ad G F,pondus nimirumFad D componitur X tab.2.

rationibus Fad A ad Cad D, rectarum cilicet A EadEF; fig. 16

. (3BadBA; EDad EC,vel ex ijfdem perturbate,, hoc eft
exiotionibus AEad EF,EDadE C; & CBad B Ajex prioribus
autem dnabus componitur eriangulum AED adtriangulum CFE
{ quod angulus ad E communisfit ) erit DG ad G F compofitz_
¢x rationibus teianguli AED ad EFC, & rectz CBad B A
hoc cft DG ad G Feft, vt pyramis, cuius bafis triangulu m_a
A ED,altitudoque B C, ad pyramidem, cuius bafis triangulum s,
E F C,&altitudo A B,quod cft &e.

COROLLARIVM.

Conflat, fi C B fuerit aqualisipfiA 8, ¢ffe GD ad GFyvi
triangulum E AD ad trianguénvs C F E.

PROL,



2ab.2,
Fg17.

22 STATICA CONSTRVCTIONIS
B PROP. XIV. THEOR. V.

Tifdem manentibus dicoC Bad B Aeffe,vt eflpyramiscuing
bafis trianguinm FEC, & altitndo GD ad pyramidem ,cuiss
bafis triangalum AED, altitudovers GF.

Ecta CB 2d BA, pondus videlicet A ad C, componitur ¢x
~\ ' rationibus ponderum A ad FadD adC, rectarum vide-
ficet EFad EA,GD ad GF,&ECadED, feuex ijldem per-
eurbaté fumptis, hoc eft ex rationibus E FadEA, ECadED, &
G D ad GF; fed ex prioribus duabus componitur ratio trianguli
FE Cad triangulum D E A, vt diximus in antecedenti t}}eorcma-
te; ergoC Bad B A'¢oniponiturex rationibus rianguliFECad
eriangulum D E A, & reCte G Dad GF; hoceft CBad BAcitve
pyramis, cuius bafis triangulum F B C,&altitudo G D ad pyra-

midem, euius bafis triangulum D E A, & altitudo GF.

LRI §Ul
: COROLLARIVM,

Manifeffumefl,quod, (i G D fuerit aqualis ipfi G Fyhabebis

C CRBadBAeandemrationem, quam habettriangulum C E F-ad

triangulam AED.
PROP. XV. THEOR. VL

Expofita figura tersq clementi ducantur infaper dua lines
‘AG,BF, offendendameff GD1d D Feffe;ureffpyramiscuing
biefls triamguium A EG, & altitndo B C ad pyramidem ycnini
eff bafis sriangulum F EB, G altitndo AC. .. o

Q‘Joniam DGadF D, pondusnimirumFad G corﬁponitur ex

rationibus gravium Fad A adB ad G , redtarit videlicet AE

2dEF, CBadC A, & E G ad EB; exhis verdrationibus per-
turbate fumptis, vidclicet AEad EF,EGadEB, & CBadCA,
componitur quog; ratio pyramidis, cuius bafis rriangulum AE G,
& altitudo C B ad pyramidem , cuius bafistriangulum F EB,&al
ticudo C A 5 critD Gad ED, ve dicta pyramis altitudinis CB ad
aliam pyramidem altitudinis CA, quoderat K¢,
C _ C . PROP.

LIBER PRIMVS. a3
PROP. XVI. THEOR. VII.

tifdempoficis dico B C ad C Aeffe, vrefipyramis,cuins bafis
triangulum FEB, altitudoGD ad pyramsdemycuins bafistri-
angulwm EAG, O altituda FD.

COmppnitur ratio CB ad C A, ponderis videlicctAad B, ex

rationibus ponderum A ad F ad Gad B, rectarum videlicct
EFadEA,DGadDF,&EBadE G, & ex ijfdem etiam pertur-
batt fumptis, hoceftex EF ad EA, EBadEG ,& D GadDF3
triangulum autem F E B ad triangulum AE G componitir €X ra-
tionibus FEad EA, & EB ad EG ( cum angulus AEB com-
munis fit ) ergo BCad C A erit vt pyramis, cuiits bafis crizngulum
FEB, altitudo G D, ad pyramidem,cuius bafis triangulum AE G,
& altitndo DF, quoderac&e. co

PROP. XVIL .PROB. X.

Expofitaquarti elementi figura, ex quingue very rationibus
de quibusincodem clementoegimus, habitis tribns guwibufcun-
gue inflisutum eff religmas deas inncfligare.

Abet hoc problema decem cafus, veluti anteeedens.

] L Sintdatz tresrationes EDad DC,ve sad 4, GDad DB,
viéady, &FDadD A, vt rad 3 (inhoe tantum primo cafu non
debent efle inter fe parallele duxrecte AC, EF ) vportet igitur
duasreliquas rationes indagare, hoc ¢t ABad BC, 3 EG adGF.

Gumigitur AC,EF parallelr non fint, producte conuenient,
vtin H jitaque quia in figura ACH FED primielementi, cognitg
funt duz rationes EDadD C,vesadg, ADudDE,vrzads;
manifeftabimus etiam( ex primo cafu {exti problematis ) duas re-
liquas rationes,eritque EFad FH, ver1ad 165 ACverdad AH,
vt rrad zo. Rurfusinaliafigura GFHBAD ciufdem elementi
habentur duz rationes AD adDF,ve zad 1; BDadD G, veyad
6 ; ergo, vt fupra, dabimus reliquas duas, vidclicet HFad F G, vt
2§ ad1s, §(HA adAB, vt 24 ad 11, Yeanoquia CA ad AB

. €0

145.2,:.
fes.



24 STATICA CONSTRVCTIONIS
componitur ex rationibus AC ad AHad A B, numerorum videli-
cet11adao,&242d11,ex quibus componitir ratio 66 ad55;
crit CA ad AB, vt 66 ad 55 , & dinidendo, CB ad BA vt
11 ad 55, imo vt r'ad 5. Similiter quia EF ad ¥ G componi-
rur ex rationibus re¢tarum EFad FHad F G, videlicet numero-
rum 1 ad 16,828 ad 1 1, exquibusfirratio 11 ad 62,immo 77
ad 44; eritdividendo E Gad G F, vt 33 ad 44,fcuvt 3ad4.

II. Sit di¢ta figura quarti clementi quomodolibet fuppofita
habitifque tribus rationibus A B ad BC, vtsad 1, BD 2dDG,
vt7ad 6,&EG adG F, vt 3 ad 4 ,oporteat reliquas duas rationes
indagare, nimirum EDad DC,& ED adD A. Componitur recta
FDadD A,pondusnempe AadF, ex rationibus ponderum A ad
B1d G ad F, re¢tarum videlicee C 8ad C A,GDadDB,&EFad
EG,imdexrationibus 1ad 6 ad7ad 3; quare FDad DA eft, vt
1ad3. Eadem ratione quia ED ad D C, hoc eft graue C ad E
componitur ex rationibus grauium CadBadGadE, reftarum
nemp ABadAC,GDadDB,&EF ad G F ; imd ex rationibus

sad6adyadg; erit EDadDC, vt sadg.
III. Cognitis tribus rationibus ADadDF, vt 3 ad1, FGad
GE,vtgad3, &ED adDC, vty ad4, fi {ufpendamus grauiz

juxta tresillas notas rationes , confequemur duasreliquas ABad.

BC, vtsad1,&GDadDB, vt 6 ad 7.
1V. Idem fiet fi tres rationcs fuerint ED ad DC, ve3 adr;

CBadBA, vtgad 3, &ADadDF, vt 5 ad 4, teperiemus enim

tab.g.
feg19-

EGadGF, vesad1,&BDadGD,vt6ady. :

V. Habeantur tresrationesF GadGE, vt 4ad 3,EDad DG,
vt sad4,&C BadBA, vt rad 5 ; debemusreperire reliquas duas
BDad DG, & FD ad DA, quod ( né obliuifcamur methodi,
qua vfi fumus ab initio ) fic praftabimus, Fiat v 3 ad 4 ,%oc
eft vt recta GE adF G, ita pondusF 3 adpondusE 45 atque»
vt CDadDE, hoceft vegad 5, itapondus E 4 ad pondus Css
&deniguevi ABad BC, hoceftvesadr,ita pondusC 5 ad pon-
dusA 1. Quoniam punctum B eft centrum grauitatis grauium
A 1,Cs; Iremque Gcentrum grauitatis ponderum Eg4,Fj erit
inlibra G D B centrum grauitatis omaiumgrauiam A1,Cs,E4,
F3; cftautemD centrum graunitatis duorum graviumE 4, Cys
ergo fi poffibileelt ve ponamus aliquod aliud punctum h, vt cen-

trum
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trum grauium A 1, F 3, eritinrectaD H, puta inI centrum gra-
ujtatis omnium grauium, & idco (vt prius oftenfumeft ) non foret
inlibra BDG, quia vnicum eft, quod cum fieri nequeat debet
idem punctum D effe centrum grauitatis omnitim granium, itém-
quegranium A1, F3, &graumimE4,Cys; propterea ve B6 ad
Go,itaretaGDadDB, vig; AradF3, itaFDadDA,

VI Quod fi trescognitz rationes fint EGadGF, vt 4 2d3;
FDadDA,vtsad4; & ABad BC,vt1ad 5, eademratione co-
gnolcemus reliquasduas GBad DB, vt 6ad7; S EDad DC, vt
: ;

inueftigare ,E G {cilicetad GF,&%& ADadDF. Componitur G F
ad FE,pondus {cilicet E ad G, ex rationibus graviumE ad CadB
ad G, reGtarum videlicet CDadCE; ABadAC; 8 GDadDB;
imo ex rationibus numerorumaadradz adé, quare GFadFE
eftve 2 ad 6, conuerrendo.autem , indeque dinidendo , erit EG ad
GF,vt2ad 1. Rurfus quia DFad DA, pondus videlicet Aad F
cemponitur €X rationibus grauium Aad CadE ad F, rectarunm_.
vidclicet CBad BA; EDad D C; & F G2d GE, feuexrationibus
zadradzadg;erit DF adFA, vt 1 ad4.

Alios verd tres cafus eodem modo oftendemus ; etenim huic
feptimo funt fimiles. Conftat igitur totum problema.

COROLLARIVM,

Buod flangulns ADC inrelligatur fupra angulam ED F, li-
ped AD {n lincam ED 3 BDinDG , & CD in DF cadet;
liea werd ABC lineas ED, GD, FD fecdbit 5 ex qro fiety
vt figura elementiquarts traufeat inillamterty, é'virt'uerf:"
hacinillam, fi inpriftinam pofitionem angulns illere fisuatur 5
guare fiin fignraclementi guarti pre rationibus EDsd D C,F D
ad DA, [umantur dxe ED 1d DA, ¢~ FD ad DCsinde tres
qJ;x{tbct, vt diximus, date fintrationes religuas quogneduas
notificabimus; idemque praflabimus in figura rersyf elementic
commutaris rationtbus AE ad EF, CD ad D E in ratiosies’
AEadED, - CEdEF. .

D PROP,

3- ‘
VIL Habitis tribus rationibus ED adDC, vt 12d2, AB ad rab.r.
B C zqualitatis, & GDad D B, vt 1 ad 3, oporteat rcliquas duas fig. 7.
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 PROP. XVIIL THEOR. VIL.

Pofita eadem elementi-quarti figura ducantur infuper linee
EAFC,dicoG FadGE, effe vteffpyramis,cuinsbafistrian-
gulum FD.C 5 altitndo vero AB ad. pyramidem , cuins bafis
srianguium ADE & altitndo CB.. .~ S

Omponitiar-pﬁ)partib re¢te GFadG E, illh-ncmpeponder‘is;

E 2d F ex rationibus graniumE ad Cad Aad F, refarum.

£¢:20+ videlice: CDadDE, ABad BC,& FDadD A, velexijfdem o

- perturbaté acceptis, nempeex C I adDE,FDadDA,&ABad
"BC, hoceft ex:rationibustrianguli F D Cad eriangulumE DA,

& exreta AB ad BC j; fed ex ijfdem: rationibus componitiir

pyramis , cuills bafisgriangulumF D-C ,altinido.vers A B ad py-

ramidem , cuius bafisgriangulum ADVE, &altitudo BC; ergove

prior pyramisad hang; itr G.F ad G.B, quod-&ee.. .
: COROLLARIVM.

. Patet o, fi relfa 4B dyqualis. fit vect& BC 5 effe- triangnlwm

XDC ad triangulum AD E, vt ;eﬂ;a. GFad GE.
PROP. XIX. THEOR. IX.

Expefita eadem figura quarti elementic ducamus infuper
duaslineas EB,GC. DicoG F ad FE effésutefl pyramis,chins

o bafis triangulum C DG , G altitwdo A B ad pyramidem schins

X’Ab’.,i:
fgz1.

bafis trianguinm BDE , & altitude 4C .

rapionibus. grauiim E ad € adBad G, reckarum: videlicet

CDadDE,ABad AC,& G DadD-B vel exijfdenyperturbace:

acceptis, nempe ex rationibus,C DadDE, GDad DB, ABad
AC hoeeflexttianguloCD GadtriangulumED B ; 8cex recta
ABadAC; exhisverd rationibus comi;onimr ratio pyramidis,
cuius bafis eriangulumCI G, alticudo A B, ad pyramidem, cuius

bafistriangulum ED'B, & altitudo. AC; ergo vr illa ad iftanis..

gyramidem,itaG F adFE, quod &e..

Cﬁmpmfitim ratio G FadfF.E',k.pond’erisﬁ videlicet Ead Gy ex-.
v,
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" PROP. XX, PROB, XL

Expofita guinticlementi figura ;¢rex fex rationibus, de quir

bus incoder elemento egimus datissribus quibufcwngue relis
guas duas innenire.

PPDRoblema hoc habet viginti cafus ; nam multiplicato 6 in g fir
I 30, cxcuiusdimidio 15.ducto in 4 fic 60 ; huiustertia pars

eft 20, numerus {cilicet omninm ternariorum prouenicntium ex

numero €. :

- 1. Sintdate tresrationesCDad DE vt 122d 8, EFad FG, vt
4ad 12, & GHadHA, vt 8 ad 4; debemusreliquastres inuefti-
gare, Vefactum eft in elementoquinto vfufpcndamus ex angulis
CEGA grauia CEG A, itavtponderafint interfereciproce, vt
funtlongitudines ex quibus pendent; Iraque fi C ponderabit ve.
4,pondcrabitEvt 6, quiaEDadDCeft, vt 8 ad 12, vel¢ad 6.
Eadem rationem exiftente Evt 8, erit Gvt23 namGFadFEcft
vt 12.ad 4, feu 6 ad 2 ; & denique fi G fuerit 2 erit A4; cft enim
AHadHG,vt4ad8,imd vt2 ad 4; quarc Cerit 4 ,E6,G2,8&
A 4; cftvero (vipoté figura elementi quinti ) ABad B C, vt pon-
dusC gadpondus A 4; ergo AB.adBCerit vt 4 ad 4, videlicet
zqualitatis ; deindé HI ad 1D, vepondusD 1o ad pondysHé,

hoceftve 10ad 6; &pariter BladIF,vegraucF8ad B 8,nempe
vt 8 ad8, feuxqualitatis, & ideo manifeftauimus tres reliquas
rationes A Bad B C xqualitatis, quemadmodum B] ad LF , & HI
adID, vt 10 ad 6, vel 5 ad 3. :
ILTLIV. Siverodtresdaterationesfuerint E Fad FG;GHad
HA; ABadBC: velGHadHA; ABadBC,&CDadDE: vel
ABadBC; CDadDE; EFadFG, eodem modo, vt fupra,ab«
foluemus problema. ' »
V. Sint datzx tres rationes ABad BC, vt 5 2d 63 Bl ad IF
zqualitatis ; & GFadFE, vi8ad 3; oporteatgs relignas notifi-
care. Sufpendamus ex anguiis grauia CEG A, vidacet clemen-
tum quintum, critergovt ABad BC, hoceft vt s ad g, itagraug
Cad A:fiigitur Cpendit 5, A pendet 6. Deindé quiaviFlad 1B,
ideft,vt 1ad 1, ita pondus B 11 2d F,eritF quoque 115 eftautem
GFadFE,vi$ad3; & componendoGE adFE, ve11.3d 3,1
. D 2 qua

tab.r
ﬁgﬁ- 23s
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qua proportionecft etiam pondus Fad G ; ergocum F pendat 11,
pendet G 3,% reliquum pondus E 8 5 itaque ftatim habentur reli-
qua, hoceftHIadID, vrpondus D13 ad pondusH 9 ; itemque
AHadHG, vt graue G 3ad graue A 6, &denique C DadDE, vt
graue E3 ad graue Cy5. - i .

VI. Quodiitresdat rationes fuerint ezdem quas modd mani-
feftanimus, dabimus rcliquas tres codem modo.
- VIL Dentur trésrationesGFadFE, ve6ad 5, HIadID,; ve
13adg, &FladlB,ve 11 ad (1, videlicet zqualitatis , debemus
reliquas etiam inueftigare. Quoniam vt G FadFE, itapondusE
2d G ; eft verd G Fad FE, ve 6ad 5 5 fiergo ponatur pondus E efle
6, critG 5 ; deindé quia ve Bl ad IF, im6 ve 11 ad 11,ita F

pondus'ad B; eftqueF 11, crgo B erit pariter 11, quare pon--
“duslerit22 ; eftantemHIad 1D, ver3adg; ergo componendo .

HDad D1, hoceftpondusladH, ericveazad g & ided cum_»
pondusT fir 22, eritgraueH o ; eft autem pondusf 22 equale_s
poderibusH g, & D, igitur Derit 13 5 fimiliter quiaH o eft gquale
duobus ponderibus G 5,& A &D 13 ®qualeduobus ponderibus
E 6,8 C,erit A4,& C7; critqueproperea AB ad BC, vepon-
dusC ad pondus A 4,G HadHA,vtpondus A gad pondus G 5.,
&deniqueED ad DC, vipondus C7 adE 6.

VIILIX.X. Siverotresdate rationes fuerint AB ad BC, HI
adID,BI2dIF: vel resCDad DE,BladIF, & DIadIH: aut
tresGH adHA , FladIB, & HI adIDj eodem ratiocinio pro-
blemati fatisfaciemus. '

XL Sint viterius datx tres aliz rationes GH adH A, ve 5 ad
17,FladIB,vt7ad 16, & GFadFE,vtr5ad 17, oportet reli-

nas tres indagare.

Quia,vt GHadH A, hoceftve sad 17, irapondus Aad G, i
graue A {it 5, graue G erit.17. Item cum EF ad F G, hoc eft
17ad 15, {it vt pondus G ad E, & pondus G fit 1, pondus E erit
153 & denique, quia BIadIF, hoceft 16ad7; vel 32ad 14 eft
vt pondus F ad B, cumque F fit 32 , eric B 14 5 fzd B 14 cft

ondus grauium A 5, &'C; ergo Cerit o, atque ades CD ad

EeritvtpondusE 15 ad pundus Co; fimiliter AB ad BC erit
vtCoadAy; &deniquéHIadIDerit vi D2gadHzz2.

XIL XTLXIV, XV.XVL XVIL XVIIL Scptem alij cafus huic
pradico fimiles codem modo {oluuntug, -
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XIX. Sintdatx rationes G FadFE,vt8adg, HladID,very
ad19, & ABadBC,vtyadio.

Cauendum tamen cft, fi tres G E, D, A C, fuerint parallela,
ne alie tres G A, FB,E C fint 2quidiftantes.

Vic cafum refoluemus algebrice per fecundas radices hoc
acto.

Quoniamvt G Fad FE, itapondus Ead G, {i ponatur E Rer, erit
GRi!. Itemquia ABadBC, eft vt pondusCad A, fivolueri-
mus vt C pendat A 1, A pendet A1, & quia HIad ID eft ve
pondus D adH, ponitur verdD vt 15 ,eritH vt 19, verim quix
1 9, pondus nimirum H xquatur duobus ponderibus GA, hocceft
Yer Pofe A1 35 & D zqualeeft duobus CE, hoceft 15 ,nimiriife 1
#1Ajeritvergadryg, takilp A 13adRip 1A quarcs
productum ex medijs, zqualeeritei quod excxtremis , nempe
Rige19A aquale crit R1s7pA21ds ablatifqs communiter
}1674 19 A relinquetur zquatioincer R 2 §, &Az3; &fifiar
vtAzt adRe &ira Aradalivmnumerum prodibitBe 117, pretiit
vnius ~ A, & ' idcircd Rex i, hoceft & *i qualis 7 erit nu-
mero abfoluto 15,aggregato’” vid.duorum'* granium CE, hoc
cftRi s A 1. Dinifo igitur 1 § per fractionem 23 exit abfolurus
numerus 2, hoc eft 8 pretiumvnius radicis, & proptereagrauc
E, quod “poncbatur B ,crit8;& G ! crit g . Deindequia(ve
diximus fuperius)pddus D gquarur duobus’ EC, hoc cft 15 ,erit
E8,% Cv,quar¢ A 1 efty; igitur A nimiriim Ar serit ro: quod
cum iza fit, erit GH adHA', vt pondus A1oad’ pondus Gg

CD veroad DE, vipondus E8 ad pondns C7; & denique FI ad

1B,vtB1yadpondusF 17, quoderat&e.

XX, vltimo. Sidate rationes fuerint G HadH A, Flad1B, &
EDad D C, fuppofitafigura, vt dictumett ,erit hie cafus fimilis
precedenti XIX,; atque adeo tresreliquas, {imili artificio yape-

riemus.
ég. Ses @J 'E'Si
(S

TROT.

tab. .
Fg23.



30 STATICZE CONSTRVCTIOMIS
| PROP. XXL THEOR. X.

Expofita fecwndi elementi figura iungaturinfuper D B gue

fecet AKinL. DicoBLadLD efevtpondusDadB; Klwers

tab.2.

fig.24.

rab. 3.

fig.25.
26.27.

4d L A vt duplum ponderis G ad pondus K.

lN:clligamur in A fufpenfa duo pondera G. Quoniam D eff
- centrum duorum grauium 1G, itemque B centrum dnorum
H G, eritin libra D B centrum graudtatis omnium grauivm 1G G
‘H. Pariter quia K cft ceutrum duorum grauium I1H, & Jt}Acﬁ'
duplum ponderis grauis G5 eritinlibra AK centrum omninm.e
grauium] H G G ; quod cum vnicumfit, in communi fectione L
librarum D BK A exiftet, & idco ve BLadL D, ita poadus D ad
pondus B; atq; yt AL ad L K, ita pondus X ad duplum G,quod &

PROP. XXII. THEOR. XL

Duslinex AB,BC comprehendentes angulumB [ecent alias
Auas lineas AD,D C comprehendentes angulum D s fecent,in-
quamyinpunitis AC,finrquelinee C By B A, AD,D Cita Adinife
inpunilis FGHE vtratio D E ad E C componatur ¢x rationis
bus BFadFC,AGCadGB, > DHadH A, Dicoinnitas HF,G E
[einnicem fecare , putasn Iy ideoque invnoplano exiflere: hoc
autemur conflets(ufpendere aportebitex puni¥is A BC D grania
LMNK,itavtG1ad1E fitvtdwo grania KNaddusoL M5 &
HIad 1F, vtduo MN adduo LK, quod fic pre&flabimns .

Jat ve BFadF C, itagraueNadM; vt A Gad G B, itaM ad
Ly &vtDHadHA,ita Lad K. PondusN ad K componitur
ex rationibus grauinmNad Mad Lad K, videlicet ex rationibus
redtarum BFadFC,AGad G B, &DHuadH A ; exiifdemverd
componitur DE ad EC; ergovt DE adEC,itaNadK. Cum
igitur E fitcencrumlibre C D hoc eft graniumN K; & G centrum
%rauium LM, erit in libra G E centrum omnium grauium KN
M ; erdemque ratione cum H fit cenerum graviom LK, & Ffit
<centrum grautumMN , erit ite:n in libra H F centrum omninm_s
grawium LK MN in cadem priori‘poﬁcionc, quod cum voicum fir,
ne-
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necefleeft, vtlibre, feulinex GE, HF feinuicemfecent, veinl,
eritque hoc centrum veriufquelibra, & propterea vt HI adIF,
raduograuia MN adduo LK ; fimiliter vt recta Gl adlE, ita
duo grauia KN ad duo grauia LK, quod &ec.

PROP. XXIII. THEOR, XII.

Sitpyramis, cuiusvertexG, bafisantem trianguinm AEC 3
Gdefcripraintriangulo EGC fecundi elementi fignra,qualis
¢EIGLCDE, jungamnusduasiincas A1, AL fumptoautem
in AG quolibet puncto N, ducamus NE fecantem A1 inH, &
NC fecantem ALinM; actifque infuper lineis GHF , G M B,
sntelligamus innéias cffe CFs AD,EB. Dicoprinshaslineas in
eodem punito veluti P [efe inuicenrfecare; prarereaconceptis
intra pyramidem lineic AK EM,CH.,GP,FL,IByND, has
guoque fibi ipfis in eodem fimnl punito 0 scemrvere. .

Vrautem hae liquido conflent fufpendemns demore ex an-
gulis einfdem pyramidis in ratione recipracs lonzitudinum
grauniaRS QT 5 quo pofito triz qualibet adreliguum , vel duo
quanisadreliqua, fiue duo quelibies ad vnum,ant tandem vanm
ad unumeruntinter [efe reciprocé mira quadam concordia, vk,
langisudincs ex quilus pendent .

Tat ve.GTadIE, itapondus Sad @, ve CLad L G, ita pondus rab.3..
Qad T, atquevt A N ad N G, ira pondus Qad R ; fitque Rin fg. 28,

A,S5inE,TinC,& Qin G; quiain elemento fecundo cuius gra-
uiaSQT, &centrumK, eft GIadIE vt pondusSad Q,C Lverd
adL.G, vt Qad T, eritexprob. 2. EuamCDadDE,veSad T,
eademque ratione in elemento fecundo, cuius grauia funt R QS,,
critEFadF A,vtRadS. Pariter inclemento fecundo, entusgra-
uia RQT, & centrum Meritrecta ABad BC vepondus T adR s
igiturcumEFadF A fievtKadS,C DadDE vt Sad T,% A Bad
BC,viTadR; linexEB, AD,CF fecabunt fefe in codem puns
(o veluti P: fictautem ex ipfis vnd cumn triungulo A E C clumen-
tum fécundum, cuiusgrauia R ST, & centrum P; quare ia [inez
G P erit centrum graratis omnium gravium RS T Q. & parster
quia H eft centrumgrauniratis grauim K S Q: Kogramum S QT
& M gravium R QT , crit iden. centrum graninm RS T m o

LR



zab. 3.
fig.29.
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vhaquaque librarum AK,EM, CH; at quia vnicum illud eft, li--

nex GP,AK,EM, CH occurrent fibiipfis in codem pun&to O,
nempe in centro grauitatis granium omnium RS TQ. Deinde
quia L eft centrum grauitatis grauinm QT, & FgraniumR §, erit
in libra F L pun@um O, vipoté centrum grauiratis grauitim-»
R S TQ: idem dic delibris 13, DN ; omnes igitur libra, {euline
GP,AK,EM,CH,FL,1B,DN, fibi ipfis in codem puncto O
communi centrooccurrent ; & ided ve C O ad O H, iratria grania
RQS, hoceftpondusHad C; vt EQad OM, ica pondus M, tria
videlicet grauiaR QT ad §; vt A Oad OK, itapondusK, grauia
videlicet SQT adR; & vt O Gad OP, ita pondus P, feu grauia
STRadQ; item vt pondusLadF, hoceft grauia QT adR S, ita
FOadOL; vtpondus Nad D, granianempe RQad ST, itaD 0
adON; & vepondus IadB,grauia nimirum QS adR T,itab O ad
O1. Relique verd rationes ex fecundis clementis, quorum cen-
tra HM K P innotefcunt, & ided totum propofitum manifeftn eft.

PROP, XXIV, THEOR. XIIL

Sit pyramis, cuins vertex E, & bafis quodliber quadrilate-
yum CB AD; duéfifque intratriancnilum BE C,trikus reltis fe
sunicem [ecantibusin eoden puncto Nyt funt lines BNK,CNO,
ENP adeove flat fignrafecundi elementi; iungantsr 40,D K,
& intriangulis BE A, CED perficcantar due figura cinfdem
elementiBOEF AR D, P CKEGD ML; innitis vero lineis
AG,DF fecantibus fefe inHproducatur EHin I, & iunganinr
duelines 1P, R M vt fibiipfisoccurrant inpunifo S. Demitm
intelligantur insra pyramidem line E 5,9 M,HP,LR,NI;
dicohasfecariineodem punito veluti T . Vi antemhoc demon-
Sfremus [ufpendemus, vt factum eft in pracedenti, ex angulis
ciufdem pyramidis guingue pondera sV X Z R, quorun: dne
qualibet adreliquasveldunoad duoyant duo ad vnnm,fine vinm
advnum,vel viumad quatuor erunt reciproce inter fe, vi lon-
gitudines earwm librarum ex quibus pendent .

Iat vt D Gad GE,itapondus Rad 4, vt CK ad K E,ita ke ad Zs

‘atquevt AFadFE, itaRad V. lamquiain quatuor fingulis

figuris elementifecundi,quas in fnpcxﬁcic pyramidis,bafi excepta,
con-
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o ftruximus, tria pondera adaptanimus iuxra leges fecund efe-
menti,erit BR adR A, vepondus Vad o ; CPadPByvt 4ead Z,%
DMadMC,vtZadX. Quarecum DIadIA, hoc eft pondus V
adXcomponatur ex-rationibus ponderumVad e ad Z ad X, rec-
tarum videlicet BRadRA,CPadPB, & DM adMC, erit AR
BPCMDIAS figura elementi quinti , cuius gratia V47X
itaque cum in Sfit centrumiliorum, & in E fit graue R, eritin li-
nea £ S cencrum granitatis omnium granjum Vo ZX %, Rurfus
quia in R eft centrum graviumV + , atque in L centrum grauium
R Z X,erititemin libra R L centrum omnium granium V e Z X Ik
in eadem priori pofitione, quod cum vaicum fit, exiftatque eadem
ratione in libris pariter NIQMHP, necefle eft, vt ad inuicem.
fecentur omnes dict2 linee £ S,LR,NLQM,HP, incodem s
punco, velutiT, quod cum fit fimul cencrum earundem ibrarum,
conftat RT ad T L effe vt triagrania ZRX adduo Vs IT ad
TN,veeriagrania e BZ adduo VX; MTadTQ, vtia Vi
adduoZX; HTad TP, vtduo 4 Z adria VB X; & demam ET
2d TS, viquatuor V #ZLX adBk; Reliqua verdrationes ex cle-.
mentis fecundo,& quinto manifefte funt ; patet ergo propofitu m,

PROP. XXV. THEOR. XIV.

Sispyramis yeminsversex M, bafisantem sriangnivm AEC,
& duita o H, que fecet EMin ey arque 4M inH, ab codem
guomodolibet affumpre punito X iungamsns duaslineas K H K
lincawers MF fecct HopinGs item MBfecet HK in1, &M D
Jecet XK spein Liinni¥ifqune F By A D fibi occurrentibusin 0yagan-
turveite HL, 1G, M 0. Dicohas fe innicem fecare, vt inB;
graviaveri fufpenfa ex angulis ferusbunt,viinpracedentibus,
§llam concordians vagionum.

lat vt CBad B A, itapondusPad Q, viatem ED ad DG, 444, 4;
F itaQadR, vtverd AF adFE, itak'adS; quo pofito pnn- fig.30.

¢tum O erit centrum grauitatis ponderam SPQR . Deinde ve
MKadKC,itafiatpondus Qad V, & vt M ad 4 E,itaRad X;
eritq; fimiliver pun&um L ceatrum grauicatis graviumR QV X ;
Demum vtMHad HA | ita ponatur pondus SadZ,& Pad T, &
erit G pariter centrura grauitatis grauium RXZS, { vers gra-
wium PTVQ_& H granium SZTP; Quamobrem perfpicuum
eftinynaquaque dibrarum HL,1G ,M O exiftere centrum graui-
tatis grawum omaiym fulpenforum, qtgd cumynicum fir,nccelle

-
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14 STATICAE CONSTRVCTIONIS
eft vt {e inuicem in eodem punco veluri B fecent; eft autem hu-
infmodi centrum illud ctium earundem librarum; ergo conftag
propofitum, C o

PROP. XXVI. THEOR. XV.

Sit pyramis,cuinsvertexH, & bafistriangulum A EC; pros
duitisveraplanisiriangulorsm AH E\EH C,CH 4 yltra psn~
Fum H fecentur hacalio plano; fintque horum planorum com=
munes feitionesline& AH [,C HN,EHL,NL NI, IL; ¢ con=
firudainbafipropofit€pyramidis figuraclements fecundi A F
EDCBG,iunganturlinc€ FH,DH ,BH, quse proadult& ecrur-
vent lateribus oppofiti trianguli; itaque accurrant in panitis
deinceps Ko, & iungantur linea NK, 1M, L0 Dico has
incodem punfa P f¢ inuicem [ecare, & infuper ftinnita GH
producatury eccurrere rriangnle oppofito,in pradiélo pundo P .
Haocverdy wtmanifeflum fiat (ufpendemus ex angulis duorum
triangulorumNEI, A EC in ratione reciproca lopgitudinum,
pondera @ SRXV T, quaita fibi inuicem pulcherrime refpons
debunt , vtvnam ad vnum , velduo 1d veum , aut due ad duo,
wel triaadaria, ffut inter [efe vt funt recigrocelongitndines
ex guibns pendent ’ Y ‘
th viEDadDC,itapondus Rad S;vt AFadFE, itaSad Qg

vNHadHC, itaRadX; vt LHadHE, ita8adV; & vt
IHadHA,itaQad F; fitawtemR inC, S inE,Qin A, Tinl,V
inL,&XinN; QuontamigiturED ad DC eft v Rad S, KAF
2dFE, vt S adQ, erit G centrum grauium QS R, & B centrum
ipforumQR. ErquialHadHAeft,vtQadT; ABadBC,vtR
ad Q( cumBfitcentrumgrauiumQR ) & NHad HC, vtRadX,
erit, ex quarto problemate, punétum Q centrim grauium XT.
Eadem ratione quia F eft centtum grauitatis granium QS , H
grauinm QT,& SV, eritK centritn granium VT, Pariter cum
D fit centrum grauiomS R ; Hverd KX, & SV , erit Mcentrum
graninm XV, & propterea iuncte linex NK,IM,LO ineodem
puncto P fe inuicem {ecabune, eritque illud centrum grautum—a
XV T; eft autem punctum H centram granumSV,RX, QT,
omnium videlicet S¥ R XQT, & G centri grauiit QS R,produc"tz
igiturlibra G H cranfibit per Pcentrum reliquorum grauium X
VT;eritq GHadHP, vttriagrauia X VT ad ria QSR , & fic
de alijs enunciatis rationibus . T
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8i qualibet figura redtilinea, cireula, welellipfi,isa fueris
circumfcripta, vt fingula ciuslatera praditumcirculum, ans
ellipfim tangant ; fic ipft lasera per conraiius dz_p"zdemur, wt
ratio partium VRius,ex rationibus parsinm fimiliter [ampse-
rum religuorum deinceps laterum componasvr.

81 [T circa circulum, vel cllipfim BD Fyeriangulum g -
N4 EC A, velquadrilaterum A CEG;; feu quodlibet fo.320
8fl tiud polygonum; punita verd contaCusfine B D $3-34
W £ .. Oftendendum eft CD ad DE, in griangulo
componi ¢x ratiopibus A Fad FE ,& CBadB A;
fed ia quadrila;croé «x tribus rationibus G F ad
FE.A+4 ad +G, & ¢ Bad BA., :
,It,a circulo tangens 1) C zqualiseft CB; BA ipfi Af; &TFE
ipfi ED; (fi figura circumfcripta trianguld fit) ergo quia CDad
D E coponiturex rationibusDCad C B; CBad BA; BAadAF;
AFadFE; FEadEN;fi auferantur rationes 2qualitatisD € ad
CB; BAad A¥; FE ad ED, remancbit compofita ex duabus
cantum rationibus C Bad BA ; A F ad FE, velex ij{dem perstur-
bacé acceptis; nempe AFad FE,& CBadBA. Eadem rarione
demontirabimusin.quadrilatero, quod circumferiptum eft circu-
fo,rationemC D adDE componi exrationibus GFadF E; A "l‘
2d 4G, & B ad BA: quaré manifettum cftid , quod propofui-
mus,, quoriestriangulum, feuquadrilazerum, vel quoliber aliud
polygonum fuerit circa circulum. B . .
$cd fi fuerit circa ellipfim, fieri poteft, vt eylindrum aliquem t1b.q.
inueniamus, cus eadem propofita eilipfis fiefectio (hocautem fig.35.
infecius demonftrabimus ) huius it;iquc cylindribafis iz gr‘cfus
: v ) -




36 STATICA CONSTRVCTIONIS
GL1, dicta vers cllipfis fit fetio cylindri, quam indicent literam

FDB, cuicircum{criptum it triangnlum EA C; 4 contaétibus
vero FD B circumferipte figure cadant in puicta GIL circum-

Prop. 19. ferentiw,linexe F G, DL, BI;deind¢ plana ducamus per E A, F G,
{ifs fé‘ftl‘:‘ A C,BL&EC,D L,hzcrangent cylindrifuperficiem fecundiim
tia lo: Al- lineas FG, DL, Bl. Producto demum bafisplano fint omnes
phonfo Bo- horum planorum communes fectiones ME; AH,CK ; itemque
welis.  MGH,HIK,KLM. Etquia priora plana ducta funt per lincas
FG,BI,DL, qua inter fele fune axquidiftantes , erunt & corum
planorum communesfetiones, veluti AH, CK,EM interfe, &

Sflf{z-’- 7. lateribuspreditis F G,BL;D Lparallelz 5 ideag; crit AFad FE,
%4 1 Gad GM,CBadBA,wKIadIH, & CDadDE, viKLad
Borely.  LM; componiturvero, in ciecnla G LT ratio K Lad L. M ex ratio-
nibusH Gad GM, &KIadIH; ergoetiam C D ad DE compo-

netur exrationibus AFad FE, & CRadBA . Similiter oftende-

mus in quadrilatero C B A 4 GFED,rationem CDad DE com-

©. . poniex rationibus EF1dFG; A ad $+G; & CBadBA. Eo-

. dem proceflu vtemur, fi circumfcripra fic figura qualibet alia,
~ quod erat &g, - ‘

i

LEMMA I,

. Religuum ef vt offendamis id, quod it [uperioribemmase-
afumpfilunss propofitavidelicet qualibet ellipfi,puta’F D B o+
tylindrum quendam seperive, ipfumque plano fic abfcindere,
vi faita feltio, fimilis, & aqnalis fir propefite ellipfi.

reb.a. S IT :‘u:isvpropoﬁxz ellipfislinea . I, fecunda verd diameter
¢ 36. FB;cui (umqgur aeqztal‘rs AC, circa quamdefcribarur circu-
s AC 5 iam quiliber Cylindrus refus, non aurem Scalenus,
fuper diGtum circulum, tanquambafim conftiturus, erit quafitus.
Ponamus illt?m efle , cuius paraliclogramum ,pcn axem fit
AMGC, X ipfiusdiagonalis G A maior fir axe D, latus vera
GM fic minus axe: erge ficentro G, interuallo linea G E zqualt
e D, circulus defcribatur , diuider eiufdem circuli circumferen~
- talineam AM; fitidea fe@ionis punctum E | & iunéta G E pro-
ducarur ad partes bafis, vt fecet A C produckam in O , quo pun~
Qo agamuslincam O N in eodem cisculi plano perpendicularem

. . a
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ad 0 C, perquelineas ON, GE O, ducto plano, fiat in cylindro fe- ex Serere
Gio G 1E H, qua cum ellipfis fic ; cftendemus etiamefle fimilem, r;[{f”\‘;x':l
& xqualem propofitze Fop BD. Dinidamus enim rectam BEG Y
bifariam in P, per quod vepote centrumeilipits tranteat vlque ad
cylindri fuperficiem ex viraque parte producta rectalPH paral-
lela N O, erit hac propterca ordmatim applicata, & adrectosan-
gulos adaxemE G, &ideo lineal PH dicetur fecundadiameter,

uz quidem xqualis erit ipfi AC, {uFB. lam f{i concipiamus
cllipim EIGH fuperpofitam ellipfi DF+# B, ita vt congruat
linea ¢+ D linea-G E, congruet etiam linea I B ipfil Hatque adeo
(quod etiamoftendemus ) ellipfis ellipfi coaptabitur , quod &c.

LEMMA 1L

ex eadens
Serena.

§i, concepra ellipfi fuper ellipﬁm sdusconingate a'zame_z;; gem’
wnitis | duabus alierius congracrint s eruns cllip]e.r prediila

inter fe fimiles, O aquales.,

1T ellipfis FABCE fuperpofita ellipfi BACED, quarum tab. 4.
S coniugate diametri AE B C communes fine. Dico feciones fiz.37.
iftas fibi invicem congruere ; Nam {i ficri pateft affignetur ali-
quod puncum veluti F, quod fit in vna ransum ellipfi. Ordi;}'nfim
applicetur addiametrumE A lineaF D G fecans alteram elliphim

i ] i i1 G+ inde 2 2 conflituanius
inD, ditamquediamerrumin G inde apuncto E conflitu

ad recos angulos fPﬁ AF redtam EH tertiam grc;pxmon;lcm o
duarumE A, B C; Erivigitur E H latusrectum , & E Atranfuer- 055

fum; verim quia tam applicata T G ,'quamﬂl) G potcf; idem rccx—
tangulum G E Hdeficiens figusafimili , &'Jﬂmmte; pofita ei quz
lineis AE, EH continetur, erunt dict cu applxc‘atx, proprer
cllipticas fecriones, longitudine etiam inter {e xguaxc’: R Eotglm_)
fcilicet parti, quod eft abfurdum; quare non poteit ix‘i}gxxaré p:;r;.
¢tum, quod in veraque ellipfi non exiftat, atque adev pradicts
cllipfes fimiles, & qualesinter {c erunt, quod &c.

PROP,
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18 STATICE CONSTRVCTIONIS
PROP. 1. THEOR. 1. '

. /s; u-rrula, vel ellipfi fueritcircumferiprum guodlibet trian-
v u;n, reé?g [me.f a qmtgéi‘."ém deducte ad oppofitos angulos
eiufdem evianguliyfe inuicem ineodem punito ﬁcd&unt,fi":’n-

furget,ablato cireslo, fignraill 3
' Sfguraillaguaminfecundocleme -
fiderauimas, ! /s oo wom

IT circulus , vel ellipfis BFI, circa quam fir triangu '
S AGC, contingens praditam fc&igncm in puné?isi;nl‘;
functzq; duzx linez AL CF fe invicemfecentin E 5 dico quodé
jungatur G E, & protrahatur,tranfibit per reliquum contactum B
Si enim hoc verum non eft tranfeat per H; & quia pro tcrdc:
mentnm fccundun_l re¢ta CH adH A, pondus widelicer PA ad C
componitir ex rationibus grauum A ad G ad C, hoc el rc&srulﬁ
GF ;td~ FA,&CI a_dI G; itemque propter conjcam fectionem
rccé}afi, Bad B A exijidem duabusrationibus componiru'r erit vt’

dl-AaB HA,itaCBadBA, &componcndo, CAad A H:v: CA
a \ 3 ideoque AH erit 2qualis ipfi AB, totum fcilicet parti,
quodeftabfurdum. Necefle eft igitur, veinnetalinea G k fi pro
ducatur cadatincoptadtum B, ’ e

COROLLARIVM, -

'":;'hm‘bm'auifeﬂxm eff,quod, firatio CBad B A componatsr ex
'e;?nz #sGFad F 435G 14d 1G,& inngantur A1,C F5G Bycon-
g’ua,;im ;::r ::; .ﬁ]::;: {54 ,;xénzp;{ g744iaG B noptyanfeat per Eyi8
J . Fyftiungatar G E
detinaliud punitum H Vet s & producarhy, ca-
. Eritigitur CHad H 4 '
vioffenfume
arr‘?i;r Cdm;lm:‘um fecsmdum, compufita ex rn’iomfu:é I: n{:;
A Iad 1G: Quare vt C Bad B Ayita CH ad 5 :
pnndoyvtCAad AB,i p Surdemn
> 286 C A ad AH, quod ¢ff abfurdum,

FEIINNTS

PROP.
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PROP. I THEOR. IL

- 87 civenloy vel ellipfi circumf[criptsm fuerit quoddam qua-
drilaterum o innganisr oppofitapuniia Contatuum, it vt iun-
genteslsnes [einuicem intra circulnmyvel ellipfim fecentyeriz
buinfmodi figura, ablara coni [ectione 5 illa cadcm, guam in
guinto elemento confideranimus.

AM accepta figura lemmatis primi {i concipiantur duct
N! duz!linez BF,Des, manifeftum eft propo(g

G, & CBad BA.
PROP, III. THEOR. IIL

§7 in triangulo duo lateraangulnm comprehendentis fimili-
ter fecentur y baff verobifariam [eéta 5 ab angulis ad oppofita
[etionum punita linex ducantar , iff& [e innicem in codem

anite [ecabunt 5 ite vt figura X yldem lineis compofita fit
illa fecundi elementi .

IT wiangulum A CE,vtque ABabBC, jtaponatur EDad
D C; balisverd A E fitin G bifariam fe@a, & iunctisAD,EB
fecantibus (e feinF, connectamus lineam C F: Dico, hancpro-
ductam tranfire per punétumG 3 quod fiverum nonfit, incidat fi
fieri poteft in H; & quia, propter clementum feeundum, EH ad
H A,graucnimirum A ad £ componithr eX rationibus grauium A
2d C ad E, re@arum videlicee CBadB A, & ED adDC;imo
rearum CBabBAadBCy eritEHad HA,vtBCadBC; &
ideo EH ®qualis erit ipiHA: Sed ctiam E G eft mqualis GA;
ergo veEHadHA, inEG 2d G A; & componenda, veEA ad
AH,itacademEAdAG, quare A G erit xqualisipii AH, to-
tum videlicet parti, quod eft abfurdum; non.igicus inH, fed inG
gades linca CF, quod &c.

ok

PROP.

o fab.4.
tum , quia ibi fe32.
oftendimus C D ad DE componi ex rationibus GFadF E, Arpead 33:3%
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40 STATICE CONSTRVCTIONIS
PROP. IV. THEOR. 1V.

Si in guadrilatero duife fuerint due [e innicem fecantes
linesyquarum unaguague duo oppoefitalatcrain cademratione
diunidat , figura refultans erit guintuin clementum .

IT quadrilaterum ACEG,fitque CBadBA,vt EFadF G,

S itemg; EDadD &, vt GHad HA & iunganturlince BE,
HD, qua fe inuicem fecent in . Dico figuram hancillam efle,
quam n quinto elemento confiderauimus. Si enim hoc verum
non eft, ratio E D ad D C, non eritilla, qua componitur ex ratio-
nibusABad BC, GHadH A, & EFadF G, Sitigituralia EK
adK C. Itaque cum EK ad K C componatur ex praditis rationi-
bus, imo exijfdemABadBC,EFadF G, & GHadH A pertur-
baté acceptis; quin ctiam exrationibus ABadBC, CBadB A,
& GH ad HA; feil tandem ex rationibus ABad BA, & GH
adH Ajvelexiplis GHadHG adHAerit EKadKC, ve G Had
HA: Sedineadem rationecft etiamE DadD C; ergovt EK ad
KC,itaEDadDC, &componendo, EC ad CK erit vt eadem
E CadCD,zqualisigitureft CK ipfi CD, totum parti, quod cft
abfurdum, quod &c, -

PROP. V. THEOR. V.

Sitriatriangulilateraitadinifafint, vt ratiopartism vning
fat ex rationibus parvium reliquornm lasernm @ inde iunitis
dinifionum punitis,tribns rectislineis, adeont exipfisconflet
triangulum infcriptum priori ,ckins etiamlasera codem modo

artiamur ; demumvero abangulistrianguli adreperta punita
Jecundedinifionss tresaliaslineasducamus ,iffefi producan-
tur in idem punifum connenicnr . ‘

IT triangulum AD G, cuiustrialatera GA,AD,D G, ita
L) duifafintinHCE, ve GHad HA componatur exrationibus
DCadCA,GEadED. Iunganturlinee HC,CE,EH, quzita
fecenturin punctisN LK ; vefimiliter E Lad L C componatur ex
sationibus HNadNC, & FKadKH, lungamus demum lincas
T DL,

"LIBER SECVYNDVS, £f
PA,GK,AN. Dico, has produkas, in codem pun&o fe invicem
fecare. Producanturergo, & linea G KoceurratlateriD Ain B ;-
ipfavero D Llateri A Ginl, & rectademum ANfecet DG inF.

Quoniam in elemento tertio, cuius grauia A; C-A; E.G;
G, quorum centrumL;re®a GI adl A hocelt pondus Aad G
componitur ex rationibus gravium AadCad Fad G, retarum’
videlicete CD adDA; ELadLC; & DG ad ED; ratio autem
¥ Lad L Ccomponiturexrationibus HN 2d NC, & EKad KH ;
erit G Iad I A compofitaexrationibusCDad D A; HN2dN C;
EKad KH; &DG ad ED; Scu ex rationibus ¢ D adC 4 ad
AD; HNadNC; EKadKH; DG adGE adED; ex duabus
verd rationibus DC ad CA , & GE ad ED componitur HG
ad AH, quzeftcompofita exduabus HG ad G A ad AH; racio
:‘gitur Gl adIA , componetur ex rationibus, licet perrurbard

mptisHGad GAadAH; CA 2d AD; DGadGE; HN ad
NC; & EKad KH; vel denuo ex ijfdem perturbatd ace Fis,”
nimirum HG ad GA; EXadKH; DG ayGE; CAadAD;
HNadN C; G Aad AH; 8 quiain clemento tertio, cuius graitia
A,H-A; E-D; & D, quorumcentrumK, domponitur D B ad
BA, pondus videlicer A ad D ex rationibus ponderum A adH ad
EadD; imoreGarumHGad GA; EKadKH; &D G adGE;:
& in clemento pariter tertio, cuitis graviaD; C-D; H-G; G,
«centrumque N, ratio G F ad F D, ponderis nempe D ad G compo-
niturex rationibus ponderum D ad Cad Had G, re@arum feilicet
CAadAD; HNadNC; & GAadAH: ratioGIadI A, quz
compofita fuit ex rationibus HG ad GA; EK ad KH; DG ad
GE; CAadAD; HN2d NC; & GA ad AH, componerur
ctiamex rationibus DB ad B A,& GFadF D;ideoque ex coroll,
prop. 1. huius, linex AN, D L, GK conuenicat in idem punum,
quod erat &,

PROP. VI. THEOR. YL

Si larera, O bafis ériangmli bifariam [elfa fint jatqne i fec-
sione bafis due redte ndefinita per diniffonesiaseram dicin-
xr; inde per versicem triamguli extra ipfam, alia quedam
redtaperdniafeces caslimeas, quas cqinusddiifobafis punttos
tandem & duobus sllarum dinifionsm gumﬁi: 4d angnles buff

. ‘ adiae
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adiacentts , & ad eafem pardet - duramtyr dke &% rwnt pa
inter [6 parablele o0 e ey Lesh oot

AT co o Tt et ey slet
IT triangulum DA G senius & IateraD Ay B Gy & bafis DG

Y bifariam facentur th punctid EKF iunctifey FE, B Kprotras
hauatur indefinite ; ducha verd vering; penversicemn Ay qc’:&aB:A:Isz
quemodocunque fecante preedidtas linkeds ifdefinitab. in:purdbix
B H, jita tamen vt tota firexdrastiangulum A G Dyiuagaacur BDJ
H G 3 dicohasparallelaginter {cefle. - Vekenim B H DG funt imo
ter fe 2quidiftantes, vebnon's St fuetind quidiftahres:inngadur.
EK, qua erit paralleta ipfi D G ; & propeerca ctinmeéCie BH L
Quare cumn DG adE K fir v¢D A ad AE; finic vt ADadDE; vek
B.E ad FE propres fuppofitas parallelas; vevera B Fad FE, ita
BH ad EK ; .candem. proportioncur-habebic DG ‘ad Ek
qpant B H ad candam EX, & 1deaD G, B H zquales eruht, funrq;’;
ctiam xquidiftantes s ergo B HG Drfpadimm paratlclogrammum:
<t , & 1deo H G, BD etufit ctiahi ipfieequidiffances: Quodfi
EH,D G. parallele nonimt protrahancur donec fibi occitrrant in:
pringtn Ly Et quia Blad 1 H companitunex faziopibus BT adiA
adlH; rectavesoBI adl A, hoceft pondus A ad B ivielemento.
primo, -cuius gravit BLD ;& kedntrum E, compenitur-ex ra-
tionibus granium AiadE adByvectarumvidelteet B ad B3y
& Fpad FE;eft verok Bad FE;hoc A BH adH A, vrPHad BHEK
obparallelpgrammum AK FBj ctit B ad 1A xompofitaexiras
tionibus ED 2d D A ;& F Had HK : :Itein ; quirdnelementospri-
1ne, cuitisgrafia AYF; &centtuay K condponitur 1 Aad L H, pon-
dus videlicer Had A, exrationibus pondernyH ad K ad A, retta-
ram{cilicet KF ad FH, & A Gad GK; vitwmem A Gad GK, it
D AadDE; componitur igitur’ LA ad. [H exrationibus KF ad
FH,&DAad DE; idcirco priorratio BT ad I H fiec ex rationi!
busEDad DA, FHadHK, KFad FH, & D Aad D E 5 vel ex iji-
demperrurbare fumpeis, hoc eftex rationibus EDad D A ad DE;
KFadFHadHK;itaque ve BladIH,ita K Fad HK .

. Rurfus D Iad G componitur exrationibus B ad IFad IG:
Sed in clemenco primb , ciiusgrauia DIB, & eentrumE, redta
B IadlR, hoccit pondus F ad D componitur ex rationibus pon-
derum FadEad D, reGarum feilicet EBad BF, feu A Bad BH;
1K Fad FH, & DAad AE. Paciterque inprimo clementoy

RS CLELS

) ) LIBER SECVNDYVS. 4
eviusgraviaFIA, 8ccentrum K, re@a I F ad I.G compositur ex
rationibus pondesin Gad Kad F, reGarum videlicer KA ad A G,
gz FHadH K ergapriorratioD1ad G componiturex rationi-
wsretargym K¥adtH; DA ad AE; KA ad AG, & FH:.ad
HK; vel exij{dempertnebato ordine, nimirum ex rationibus KB
ad FHad HK3 KA ad AG, & DA ad AE, vel AGad KA.
QuareDIadl G eritve K FadHK, nempe in eadem rationgin.e
qua fuit BIad I H ideirco BD parallela criceidemn G H, quod &¢.

..w . PROP. VIL.THEOR. VIL - - ¢

Si.tria triangulalaters comodo fint dinifa gus fuere latera
avianguliclementi fecundi, & sungantur divifionumpuniia tyi-
bus redtis lineisyquebifariam fecemtur,G ad earnm feitianes
A6 agguliscorvefgondentibus lineas deducamus,fiiie producen.
tur [einmicem [ceabunt in eodem panitohoc antem punilum eris
intra sriangulam conflans ex-priowibus sundlis linéjs. .. .

1T trisngalumy ABC, duiuslatzraitadinifafinein DFE, vt

) ravio CFad¥ A facexrationibus BEadEA,& CDadD B
dungantur vero F D, DE,E F,_qua&ccmurbif;nimnin»l{ HG.
Dico {am, fiiungamus crismlincas A G, CH, B K, ineodem »
pungto fibi omnes occurrere & quidemintra rriangulum DEF,
Nam C F adF A compaonitur-exrarionibus BEadEA,. & CD

ad DB; itemgueE Kad K D, ratiofcilicer #qualitaris,componis
turex duabusrationsbus zqualitatis FHad HD , & EG adGF:
«ergo {i protrakantur tres line® A G, CH, BK, in idem fimul
punctum conuenient . Quod fi quis neget hoc punctum intras
trigngulum EED exiftere,, erit neceflarié in vnalinearum BK,

f‘bt"‘-\, .

fg-sp

ex Theors
5. huins.

AG,CH; aliogiiin tresifle linea.non in codem puncho fihi oc-. £ ab.s.
currerent ; ponarmus ergg illud efle primam in linea BK ia I5: fig-45.

adeout prodictz lineer A G,CH, cadantinl. Quoniam,iunctis
K G,KH, fpatium G KHF ¢ft parallélogrammum , {fecat aurem
linea A Cipfam GF, fiproducatur A-CverfusC, & KHverfusH
sonuenientin M3 eademqueratione prorracte K G,C A adpun-
£ta EA conuenient.in L, Demumiunde E L, DM erunt hac
{ ex antecedenti ) parallele dnter {e ; quare AE, CD nonconue-
micntin B, quod ¢t contrahypothefim; &ideolinez AG, CH
. o £ oa pro-
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4“4 STATICZA CONSTRYCTIONIS ,
rodn&z non occurrent linez B K, nifi intra trisngulum EFD?
Idem conicludetur delineis A G, B K;occurrere videlicernon pofle
linez CH, nifi incodem trianguloE F D): pariterquede lineis BIy
G H, occurrere non pofle line® A G, nifiintraidem triangulum;
ergo, citm (vtdictumeft ) fibi ipfis occurrere debeant, necefle eft,
vt puiétum concurfus intra triangulum E F D-cxiftat ,quod &, -

‘ PROP. VIII. THEOR, VIIL . ‘.7 .

Siyvt fupra,dinifa fintsria triangmlilhteres duo autem dini-
flonumpunitavna refalincainngantur,que fecet alismiineam
dwitam abangalocinfdem triangwlisnoncamen ab soj cut innita
linca[ubtenditursficillaper hancdinideturt ipfins fegmenta
ex duabus rationibus componanr v, quarem alrera fresparti-
bus insaltilareris, alia veraconffar ex portiauibusioius linesy
quzfegmentum cfialtering lateris inser dinifarsliveam ac an-
gulumycuifubreaditur veliqunmrriangulilatus,intcricctum .«

IT triangulum ACF, cuinstria latera AF,FC,CA, diuifa
S fint deinteps in G D B, traut ratio A G ad G F componatur ext
duabus ratienibus CE ad EF,&ABad BC, iuncta vero G D fe-
cerduétam A E inH; Dico quod EHadH A componitur ex ra-
tionibus C'B 2d BA, & ED ad DC. Nam in figura primi cle,
ménti, culus grauia A FD, & censrum H, ratiorécteEHad HA,
ponderisnempe A ad E; componitur éx rationibusgrauium A ad
Fad E;re@arumvidelicet FGad G A, & DEadF ;s fedratio rectas
FG ad-G A componitur ( ex fuppofitione ) ex rationibus CB ad
BA &EDadDC; ergo predi&aratiocEHadH A componetur

- exrationibusCBad BA; FD adDC; & DEadDF, vel ex ijf-
* dem peruirbaté fumptis C B adBA; DEadDEadDC; hocefk

- expropofitis rationibusCBad B A, & D Ead D C, qued &e.
. PROP. IX. PROB.L

Prapofirocriangwlo,ellip fimvel quando peffitile e focivculys
tidem inferibere, ita vt exiribus contalinwm pundiis duo que-
biker fins dass. B '

Sit
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IT triangulum ABC, &inco dara punta FE, per quadu-
S cenda ellipfis debeat contingere lineas AB, CB. Ponatur
problema, vt facum, ficq; elliptis infcripra FE D, contingens re-
lignuimfatus A Cin D. Cumigitur CDadD A componatur ex
rationibus geometrice datis FB adFA, & CEadE B, erit pun-
&um D datuin, quare fi iungantur linex DF,FE,ED, & iplee da-
te erunt . Similiterqs fi bifariam dividantur in pun&is H UK, hac
item data crunt ; arqueadeo etiam imcte A H,BI, CK, quz dia-
metri crunt eiufdem cllipfis. Cumque in ynaquaque ipfarum,
centrum dicta ellipfis exiftar ,atque fibiipfis in vno,codemque_.
puncto G occurrant,erit hic occurfus datus,atque aded datum eric
praditumcentriiG. Linex igitur A G,BG, C G,eruntille,que
excentro fectionis dicuntur ; quare fi vna ipfarum protrabatur,
nempe F G d pun¢to G,atque in productione notetur G L zqualis
F G, erit punctum L datum, vndcum F Ldiametro; Et quia pun-

“&tumdarim E in feckione ponitur, eftque contingens B F pofitio-

ne habita ; quz igitur ab ipfo puncto ducitur zquidiftans 1pfi BF.
occurrens diametro F L in M, vt et EM, erit pofitione, 8 longi-
urdine determinaca, eritque adeandem diametrum F L ordnatim
applicara, Fiatiam vt FMdaraadME , iraM Eadaliamlincam
Y, cuifecetur xqualis M N perpendiculiriter cxcirata & puncto
dato M, ad F L pofitione habitam; ductag; mdeterminate, ab B
puncto dato, lincaF O ipiMN equidiftante, iungatur LN, &

roducatur duaec accurrat F O in O. Hoc pofiro datem etit pun-
GumO ; rectangulum vero F MN erit zquale quadravo applica-
12 ME, quod rectangulum adiacee lineze F O, latirudinemque ha-
betipfam £ Minter applicaci E M, & tackum Finteriectam, & de-
ficiz figura fimili, & imiliter pofica ei, qua diametro FL,&linez
F O continetur ; gnamobrem diameter FL erit tranfuer{um figu-
ra latus, & FOreGum. Siigitur datisduabus rectis lincis rermi-
natisF O, FL, adreGosinter fc angulos, inuenizmus ellipflint .

tab.3.
fg 44

exlem. 1,

2.0 2,

CORIE.

liap. 340

circa diametrum F L, ita ve verrex fit punctom FadreGumangu- lib- - Cow.

lum , & ordinatimapplicare in angulo BE L poffisr, vi M E , sec-
tangula adiaceatiz ipft F O, qu laticudinem habeant lincam snter
verricem Ffecionis, & applicatas ipfas interiectan, deficiantque
figura fimili, & fimiliter pofita i, qu lincis F O, F L, continetur 2
tﬁipﬁs b continget lineam B A inF, & tranfibit per punctuin E.
Dico infuper quod huifinodi cllipfisita tranfibi pec E, *;ft nonas
Tt T - kecety
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fecet,fedtangat B C, & A C, atque aded problemati fatisfadtum
: CITC._» . .

Hzec autem fient confpicua duobus lemmatibus ,ij{demretentis
literis, ac fuppofitione.

LEMMA IV.

b 1 ellipfisFED tranflens per punctum E non contingit lineam
sab.6. B C, contingat fi poffibile gt aliamlineam BK, & iunganeur
547 F K, X E. Quonjamigituc F Bcontingit feGtionem i F , diamezer

30.fecsndi BG fecabit bifariam in L lineam FK, qua iungit contactus F K,

sonic.  eritqueF Lequalis LK; fedetiamF1ex fuppofitione eft xzqualis

2. fexti. 1E;ergolinea EK parallela eritdiametro B G, ideoque non con-

uenient, AtquiaDdC adD A componitur ex rationibus BF ad
FA,& CEadE B, funtque FD, FE, E D, bifariam fectz in N 1K,

9. buins.  junéte AN,BL CK,fe inuicem fecabunt in codem puncto , intra~
£x comuerfa triangulum FE D; & propterea puntum G infra fineamFE e%i~
23.primi fter; fed eft etiam infra FK, quia due tangentes BE, B K, conue-

comé. . piunt, ergo linea KE non erit parallela diametro B G ,quod fierd
23, primi ; . .
conte non poteft ; ellipfis ergo DF E ranget lineamBECin pun&to E,

LEMMA Y.

24b.6. S I ellipfis, cuius centrum:-G contingens duas BFA,BE C ree-
fie.48. tas lineas in EF, non tangitetiam A D Cin D, cfto linea fec-
& 49. tionemtangens ARO; & quaORadR A componitur €Xratio-
nibus BFad F A, & OBadE B, conftat punétum contactus «fie
inR;itaquecum AF, AR tangant ellipfim , diameter AG bifa.
riamdividet FR, qua iungic contactus ; fed etiam FD fegka tuit
bifariam ex {fuppofitione in N3 ergoR E parailela fit diametra
A G, quareetiamFL abipfa diametro {ecabiturbifariam incen-
tro G (eritenimex 2.l 6., vi FNadN D,icaF Gad GL; j&ideo
linea G F,hoc eft G P 2qualis eritipfi G L , torum -parti, quod et
abfurdum, cft.enim punctum Lintra cllipfim, & idcointralincars

LP.
2440088
it

PROP.

LIBER SECYNDVS. 7
1 i [ : ; P
PRQP. X, THEOR. IX.

§Flinca velFa paraholam comtingentes inter [¢ conucniant,
gue percontaifumintercepte tangentis , & concurfum duarsm
religuarnm ducitur linea, ficillam, qua iyngitreliguos conta-
ui,fecabir, veeius fegmenta inter f¢ vazionen eandem obti-
neantyquari quadrara partinmhomologé [wmptarnm uniustans
gentis. e :

g IT parabola A E C, quam contingant tresline2 AFG,FED; #44.6.
v) GDC, inpunckis AEC ; inde iungatur GE , & produ- fz.5e.
catur, vt fecet AC inpuncto B; dico ABad BC efle vi quadra-
tum ex FE ad quadratum ex DE . Quoniam propter elementum
tervinm , cuins vereex G, & centrum E, ratio recte AB adBC,

ondetis nempe C ad A, componitur ex rationibus granium Cad

bd Fad Ay rectarum fciticet DG ad G C,FEadED, & G Aad .
GE:eftautem ve DGadGC, ita AF2d G A; erit ABadBC 4.1z
compofita exrationibus AFad GA; FEadED; &G A ad GF; ’
& excildemperturbaré accepris, hoc eft ex rationibus FEad ED,
AFadG AadGE; imoexipfis FEad ED ;& AFad GF, welex
duplicara ratione FEadE [} et igitur & Bad BCjvrquadeatum

sbidens o
[=]

cxFE,ad quadratumex D E, quod &c.
ER PROP. XI. THEOR. X. -

Tifdewms manentibus inaganinr AD,C F; fecantes fefe in H3
dico punctum H effe in linea GER.iy. 0 oo o

JAM fipoffibileeft , vt H fir dxtralineam GE B, produdti_y: #65-6-
"GH, noncadetinB; fedin aliid pun&um|’; 1caque prop- Fe-5%.
ter clementumfecundum, in quo Heft centrum poriderum D FI,
& grania fulpenfafunt AG C, ericrecta ATadl C, hoceft graue
Cad A compofitum ex rationibus grauum C ad Gad A;, redta-
rum fcilicet GDadD-C, & AF ad FG: Verum vt AFad F G,
itemq;vt GDad DC itaF EadED; ergo Alad IC, erit ve qua~
dratumex FE ad quadratum ex ED. Sed veadem quadratorum
rationeeft ctiun ABad BC; ergovi AladI G, ita AB ad BC,
auoncclicllunbe? &
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& componendo, vt ACadIC,ita ACadCB, &ileolC 2qualis
eft CB, totum videlicet parti, quod eft abfurdum 5 cadet igitur
GHinB, &proptereaHeritinlinea G EB, quod &¢.

PROP. XII. THEOR. XL

i linea contingens parabolam fecet dmas alias contingensess

bacaniem [eFionnw punttad contalus carundemiangentinmy

duabus [einuicem [ecantibuslineis coniantantsr; cubiex por-
vienibus prioriscontingentisinter parabolam, & duas relignas
comtingenies interielFrsyerani interfefe vt triangsla I{omologe
[wmpta,quoram bafes (unt reliqne comingenies , versices verd
édem puntinmyin quo dicta junitelinca (e inuicem fecuersnt .

E&aFDcontingat parabolam AECinE, fecet autem duas
' contingentesF A, D Cin F, & D inde iungantur AD,E,
quz fe inuicem fecent in H; dico cubum ex FE ad cubum ex ED
offc in cadem ratione, in qua cft triangulum F AH, cuius bafis
contingens A F,ad triangulum D HC, cuius bafis alcera contin-
gens DC; Tungantur AC, EH, & produétz tangentes AF,
CD, conueniantinG; vtrinque verd protracta EH , fecet ACin
B,qua exalia partetranfibic per G. Quoniam inclemento quat-
to, in quo Heft centrum ponderum E B, gravium nimirum FA
D, reéta ABad BC, pondusnimirum Cad A componitur €X ra-
tionibus gravium C ad F ad Dad A, rectarum videlicet FH ad
HC,EDadEF. & AHadHD, feuex jjffdem perturbaté fumptis,
hoc eft exrationibus FHad HC, AHad HD, & DE ad EF;
eadem verd AB ad B C componitur ex duplicata ratione ipfius
FEadE D; feuextriplicata eiufdem rationis FE ad ED,vnicum
ratione conuerfaipfiusD EadEF; fiigitur verinque demarur ra-

tio DEadE F, fupererittriplaF Ead ED, hoceft cubus ex FE ad

- cubumex £ D, compofitus ex rationibusFHadHC, & AH ad
H D, ex quibus rationibus cumitemcomponatur triangulum
FHAad DHC, patet cubum exFE , adcubum exED, efle vt
triangulum FHA ad triangulum DHC, quod &e.

SCHOLIVM.
Hlud etiam fciendum eff, quod fi inelemento [ecundo, ewing
cemiram H , G granis SufpenfafwnsGAC, dussantum rationcs
i co-
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sognofcantar ex illis fex, de quibus tam egimus, précipue in
problemate fepeime primilibrisreliquas quatsor now [olwmda-
bimus juerimetiam omnes sliasinfuperiori figura confpicuas,
& hoc quidem ex [exto, feptimo, nono, & decimo probl. bsb. 1.

PROP, XIII. PROBL. IL

Hyperbolam , ellipfim, & circulum quadam lineacontingat,
& per contaitum dwéia feFionis diametro, ban: vnacumian-
gente cangens alin feces y & fit data partinm vario pofireme

tangentis: oporter alseram magifeflare que fit ex portionibus
dulte diamerri.

Sto C centrum-<onife¢tionis AB, quam contingattinea AD
E inA, &iund@a C A producatur -extra {fectionem, vt fimul
cum tangente A D fecetur ab alia contingente ducta ex B, hoc eft
CA produ@ain E, & AD inD: Dico guod fi manifefta fueric
ratio B1? ad D E, etiam C A ad A-E manifefla erit. Junganr C B,
queproduaoccurrat redte A Dinpun@oF . Iraqueconftructa

t“- EN

fig. 51

§52.

critfignra clementi primvi , ciius centrum D, & vertex C; & quia, -4 fonics
exconicis,triangulum ED A zquale ef triangnloa BD ¥ crit D B 14.6. Ene.

2dDE, vtDA2d DF; eft autem dataratio BD adDE; ergo &
ipfa AD ad DF dabitur 3 datis verd duabus rationibus DB ad
DE,& ADad D F, manifeftabimus quoque duasseliquas,& prop-
zereadabitur CAad AE, quod.&c, ’

PROP, X1V, THEOR. XIL

§i due linek civeslum, vel ellipfim contingentes produii
wonneninnty(r ab alio tn feFione affumpto punifo ducstur tan-
gens aliaspriores duas dividens, quarsm contactus ac dinifio-
wum puniladnabus feinuicem fecantibus lineis comiungantur i
inde a punito feltionis ad priersm tangentinm orcurfns linea
ducaturyhkc produife (cum spus it )rranfibit per veliqunmcon-
talumyadeost fignre inde ye[ultans refolnatnr falters in duas
Fauras primi clements.

IT ellipfis, vel circuli circumferentia A BC, quam contin- ';;5 |
S gane dux lince AT, CD, quz produdx coaueniant inE; é;g;“*
Do qUE POTHER

ducta

—

4
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duéta infuper alia contingente FB D fecante tangentem AE inF,
atque C E in D, iungantur dux linex A D, CF diuidentes fefein
G. lamacta E G,& producta (cum opus fit ) dicoillam tranfire
per reliquum contactum B. : ‘

Nam fi tres tangentes conftituant tefangulum circa ellipfim,vel
circulum circumferiptum propofitum, iam oftendimus i prima
propofitione 2. huius. Quod ficatingens F BD fecuerit duasalias
AFE, CDE inter earum contactus AC, & ocenrfum E, hoc
etiam per reductionem ad id quod fierinequit oftendemus. Non
tranfear enim ( fifieri poteft ) iuncta E G per contactum B fed
tranfeat per N ; ducta autem alia contingenteKI L, qua verinque
producta, vnacumdnabus E AK, ECL, conftituat triangulum
EK L, circulum, vel ellipfim contingens in punctis AL C, iungan-
wr AL, K C, que fcinuicem fecentinM. Cumigitur ENG fit
vnicarectalinea,duz figure EDCGFEN, EFAGDN fpecta-
bunt ad primum elementum; & ideorecta EN adFD, hoc eft

- pondusDad N componewr ex rationibus granjum D ad E ad N,

re¢tarum videlicet CE adC D, & GNad GE; itemque in aliz

~ elementi primi figura re&ka ED ad N D, pondusnempeNadF;

.2 butus,

duze nimirnm rattones ponderumN ad E ad F fient ex rationtbus
re¢tarum G Ead GN, & AFad AE: idcired dua rationes FN ad
FDadND, hoceft FNad N D, componetur exrationibus CE:
adCD,GNad6EadGN & AFad AE, hoc eft ex rationibus:
CEadCD, &AFadAE.

Infuper K Iad I L componiturex rationibus EC ad CE, &K A
ad A E ; eademque ratio componitur etiam cx rationibus D C ad
CL,¥BadBD, & KA ad AF; fed ECad C L componitur ex
duabusE C ad DC ad C L; pariterque KA ad AE componitur

- exrationibus K Aad AF,& AFad AE; ergo compofita ex ratio-

nibusECad DCad CL,KAad AFad AE, eritilla que compo-
nitur exrationtbus DCad CL,FBadBD, &K A ad A F; ablatis
igitur virinque rationibus DCad CL, & K Aad AF, eritreliqua
FBad BD compofita ex rationibus EC ad D C,& AFadAE.
Sed , vt oftendimus , ctiam FN ad N D ex ijfdem rationibus
componitur; ergo viFNadN D, itaF Bad Bi», & componendo,
FDadND,eritvteadem FD ad BD, &ideo N D aqualis erit ipft
BD, totum parti, quod eft abfurdum, tranfibit igitur ENG per
contactum B, quod &¢. °

Co-

LIBER SECVNDVS., i
COROLLARIVM.

Conflat tium inellipfi, tm incirculoeffe FBad EDy v eff pop4
compofitacx CE 4d CD,* AFad AE. fo.55.

PROP. XV. THEOR. XIIL G 56

Si duk tangenses circulumyinter [¢ conneniant,quas fecer tan-
gens alia inver caram occurfum | G contallns 3 reclangula ¢x
prioribus tangensibus ad ocearfam vfqueacceptisy & portioni-
bus inter carumcontallus, atgquc alterameangentem interieltis,
conflantiaseruntinterfefesvt funt porsiones modo dilf£ sangen-
3is, adeont bomologa fint conterming.

O 1T circulus A BC, quemconringant AE, CEinpun&isAG, s2hy.
&ducatur alia FBD, quacirculumtangat inB; fecet vero fig-56.
AEinF, & CEinD. Dico FBadBD efle veredtangulum EAF
ad re¢tangulum ECD. :
Jamex antecedenti corollario ratio F B ad BD componitur ¢x
rationibusrectarum CE, fite EA ad CD; & AFad A E,vel EC;
uarcE Bad BD erit vt compofita ex AEadC D, & AF2dCE,
Buc vt re¢angulumE AF adre@angulum ECD, quod &c.

PROP. XVI, THEOR. XIV.

- §i ab angulis trianguli ad oppofite wfgue lasera tresredn
lines bifariam angalos fecantes duita fint . in eodem puniko fe
mutnd diuident ; figura verd ex bis lineis couflans erit illa
fecandi elementi.

1T triangulum AIE, & ab angulisIAE bifariam diuifis, du- b1,
S cantur linez1C, A G,EN occurrentes o;?wﬁu's lateribus in Foes-
C G N: dico has lineas 1 eodem punéo B {ecari, hoceft £C /'
adCA componiexrationibus INad N A, & E Gad GI; &ideo
fiouram ex hislineis compofitam fpetare adfecundumelemen-
sum. Nam ratio ECad C A, hoc cft ETadTA(propter angulum
1bifariam {c&um ) componitur ex rationibus 1L ad £ A ad Al

G 3 vique
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vtque IEadEA,iraINad N A; &vtEAadAl, itaEGadGl;
ergo E Cad C A componitur ¢xX rationibus INad NA, &EG ad
GI, quod &c. 7 '

- LEMMA VL
Datisdunobus circulislineani Virumque contingentem ducerel

Int duo circuli, quoram centraK I oportet lineam ducere, qua
) verumque contingat. Ponatur iam fa¢tum effe problema, &
lmrca contingensfit AF; iungamus AK, KL, IF : & quia in primo
cafu, cumduo circuli fint eequales,ctiam K A, TF func aquales, &
mqulfhﬁanycs inter fe, cum vnaquaque illarum eidem AF per-
endicularisfit, erit fpatium K A FI parallelogrammum rectan-
gulum, & ideo A F contingens quidiftans erit recte K1; cums
~agicur duo puncta KI data fine, erit quoque pofitionc data linez
KI, pariterque ad ipfam pcrfendicularis K A: quare datum cft
punctum A, dquo fiducatur linea zquidiftans ipfi KI cadet hzc
inlincam A F, & dabitur contingens A F, quod &c.
Sintdeinde, vt in duobus reliquis cafibus, circuli inequales, &
producta KdI 161: tcrltm figura conueniatin L cum contingente AF
ariter producta ad partes circuli minori : i
gem u;; rodutaa rP v i;‘rcu'h minoris , quemadmodum in co-
de P : itingens A F in fecunda figura'occurrit eidem
KL ?;l&zr;lflm vt{raqnc ipfarum K A, IF perpendicularis eft ad
AT, e inter fe equidiftantes, & propterea ve KAadIF, ita
X ‘; . ; componendo autem in fecunda figura, & in tertits
d;u& c:nﬂo12 iim KIadl g,f;;'t COppﬁrum exduabus K A,FIin{ecun-
 figura, fed vecarumdifferentiain tertia, ad eandem HI. Iraque
gug} ram ra:{lo compotiti, quam differentiz duorum pradictorum
ra xorun}a_ radium minorem data fic; & item dara fit longicudi-
ne, ac pofitioncantecedens K I, dabitur quoque confequens [ L, &
punctum L3 quare cumab eed ) ;
punch: ,lfl ab codem puncto L ducere poffimus vni-
um tangumlineam contingentem IF, & vnicam al
o ream K A IF, m altcram tangen-
mdl mKA, necefleeft ve ifte cadant in contingentes FL,
L A,fcu AFL,quamaprincipio pofuime i
Ios Commofia \ 1pio pofuimus tangentem duos circis
« Cumpolitio problematis manifeftactt, '

PROP.
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PROP. xVIL. THEOQOR. XV.

§i triangulim tres cirewlos comprebendat, cxins fingulala-
tera duosex fuppofitis circwliscontingants ab vnogquegue verd
engulo ad centrum fibi proximioris circuls lined ducantur: iffe
fivlterius producantur, [ibi inuicem inidews pRRiti accurrenis

Int tres circuli, quorum centra CAB, & triangulum ipfos 4,5, 8.
S comprchendens fit L E H, tangatque illos inpun&tisMDF G £, ¢2.
1K ; dico, fi iungantur tres linee HA, E C,L B, & producantur,in R
idem punctum fibi ipfis occurrere. lungantur lincz DF,MK,G I,
fecantes lineas EC,L B,HO, inpunclis PQN. Quoniam con-~ 36.serri .
tingentes D E, EF, & D P, P F funtinter fe =quales ; latus autem Comic: Lb
EP commune cft verigue triangulo DPE,EP E ;3 erunt huinfmo- > PP 3%
ditriangula inter {e ®qualia, proptereague angulusD E P xqualis
critangulo F EP; cumque eadem ratione anguli MLQ, QLK,
fint etiam 2qnales, itemque anguli THN, GHNj conftat tres

lineasE C,H A, L B, fibi ipfis occurrere fiproducantur, quod &¢. 16.2.huiies.
PROP. XVIIL. THEOR. XVL

Dues circulos A F, DCy contingant duarciie AC, & FD,
quarum F D priori occurral inbk; innitis vero lineis A FyDC,
proeducainr DC, sdeonr geenrrat ipfi AFyin E, dice reitan-
gwlum DE A aquale effe rectangulo CEF.

Voniam FE 2d E A, pondus videlicet Aad F, in figura ele- r44.7.

Q_ menti primi,cuius grauna F A C, & centrum D,componitir fg-son
ex rationibus grauium A ad C adD ad F,re@arum nunirum

CBadBA,DEadL C,&FBadBD;vtqueCBadBA, itaB

2dEB; ericEF ad B A compofita ex rationibus B D adFB,DE

ad EC, & FBad BD,vel ex sjfdem perturbaré acceptis , nempe eX

rationibus BDad FBadBD, & DE ad EC; hoceft EF adEA

eritvt DE ad E C: re@angulum igitur contentiim lineis excremis

EF, EC,xquale erit ciquodfit medijs quatuor illarum propor=

tionalium, ergo &c. :
PROP.
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- PROP. XIX. PROB. III.

Sint inter [t dao fic aptata srianguls , vt veciproct wvertex
vaius definar inaltcrissbafim, atque adeé eorum larcra fe inui-
(emferem s diftinguemus in huinfmodi figura fex retarum
ratiomes,ex qusbas datis quatnor guibusliber W5raobis propo-
JSitum duas reliquas inuefligare. |

HVms prqblgman‘s funt quindecim cafus; totidem funt enim
. Sl_mmerx binarij combinabiles in {enario.

. Sintnote quatuor rationes GEadEF; ABadBC; A
HE; & BDadDF: Sintqueindaganda duz relique G H adg?id
&FDad D B. IunganturduzrecteH D, BE,feinuicem fecantes
inl. ngmam inelementotertio, cuius centrumL & grania A ;
H-A;D-C;C,funtdarx tresrationes AHadHE 5 Ef)ad D Cf
&ABad‘B s fiabimlls quoque reliquas duas rationes (cx‘nom;
probl. primihuius)HIadID, & BIadIE; quare cum in figuris
qufdcm_«:!ementi, cuiuscentrum], grauiaverdG; H-G ; D-F;
I',A;ia{{:zbiynt tresrationes GEad E F; HIadI D, & Eladl B F ma-
2:{;:_1 ;’lgzl; I()cz-;:lolgegj probl. ) eciamreliquas duasrationes GH

II. Aperiend fint due rationes AH
notis reliquis; erit hic cafus fimilis prioar?,HE’ “ED2dDC,
IIL. Rationes,quas debemus patefacere fint duz ABad BC;
GEad EF, habitis quatuor reliquis ( caue tamen in hoc cafn né
f‘\ C, G‘F ﬁn‘t parallele ) Producantur AC,GF, qué conuenjent
l]rilII .‘QCBlIlmdlg"qu'A B ad BC componatur ex rationibus AB ad
d’ELI 2dB C; item G EadEF componatyr ex rationibus G E
a ad £ F; & in elemento primo, cuius gravin A1G, & cen-
trum H, datz fine duz rationes GH ad Hb, & EH ad H A; & pa-
riter in alia figura etufdem elementi . cuius’arauia BIE &Jt‘o rﬁm
centx-_umD,.datx. fint duz rationes ED ad DC & FI’) ad DB;
aperiemus in prima figura reliquas duas A B ad BI; GE ad EI;
:i-tque in fecunda figura duas reliqnas BI 2d BC; &EI adEF;
dazze funt igitur rationes AB ad BI ad B C, hoc t;ﬁ ABadBC;
fremq; rationes GE ad EIadE F, hoceft (,}E adEF, quod s
propofitum, ’ i

Iv.
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1V. Debeamus modo manifeftare duas rationes ED ad DG
atque FD ad D B, fuppofitisreliquis quatuor. Sidue AC,GF>
fint parallel® iam patet propofitum ; fi verd non fint producamus
illas vt ptius , adeout conueniant inl; & quiainelementoprimo,
cujus grauia A1 G, & centrum H,dantur due rationes AH2dHE,
G H ad H B, manifeftabimus(ex 6. probl. 1. p.)duasreliquas ABad
B I,& GEadEIl; funtautemdare rationes A BadBC,& GEad
EF; ergo ablatis notis rationibus 4 B ad BI, videlicet AB ad
BC,& GEadEl, apredictaGE adEF; erunt relique rationes
BIadBC, atqueIEadE Fnota: quare hisduabus datisrationi-
busin primo elemento, cuins grauia BIE, & centrum D, palam.s
fientrelique due BDad DF,& D Ead D C, quod erat propofitii .

V. Quod fi inneftigandw rationes fint AHadHE, &BH ad
H G, confimili feré ratiocinio abfoluemus problema ; datis enim
duzbus B ad DF, EDad D C in elemento primo,, cuius grauia
B1E, & centrum D,finnt note duz reliqug BCad BL&EFadE I
cumque fupponantur dace etiam CBadBA, &FEadEG, da-
buntur etiam du reliqua IBab B A,IEad EG. Iraque quoniam’
in primo elemento, cuius grauia ALC, centrumquc H, notex {unt
du rationes 1 Bad BA, &1 EadE G, reliquas item duas manife-
ftabimus AHadHE , & GHadHB. ‘

VI. Sintaperiende duw rationes A HadHE,& GEadEF,
habitis reliquis. SiAC, GF fuerint parallelz, conftar AH ad
HE efle in caccm ratione, in qua BHad HG, & ideo datam effe.
Deinde quia GE adEF componitur ¢X rationibus G E ad AB,
ABadBC,&BCadEF; vt autem GEad A B, itadata GHad
HB; ABverdadBCeftdara, & ve BC ad EF, iradataCD ad
DE; ergoetiam EFadEG, qua componitur €X datis rationibuis,
erit data. :

. QuodfiAC,GF parallelx non fiat, conueniane producteinl;
& quia inclemento primo, cusus grauia BIE, & centrum D, funt
datz duz rationes BD ad DF, & ED ad D C; reliquas quogne
CBadB1,& Elad F Enotas reddemus; & ideo cum ratio nota
C Bad B A componatur eX rationibuis CBadBI quenotaelt, &
18 ad B A ; hac criamdaca erit; ideoque cum inelemento primo,
cuiusgrauia AIG,& centrumH date fint duerationesI B adBA,
& BH ad HG, rcliquasetiiam AH ad HE, & G E ad EI notas
exhibebimus ; quare cum GEad EF componatur ex datis ratio=

XALDCOIMYS - QiazE Moo WA b
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nibus G E ad EI ad EF; erit quoque ipfa manifefta.

VII. Duas rationes G Had H B, & A B 24 B C manifeftabimus
codem modo ; nam cafus eft fimilis antecedenti.

_VIIL Sintagnofcendw rationes GEad EF, & GHad HB, ha-
bitis reliquis quatuor. Datis duabus rationibus ED 2dDC, &
FDad DBelucefcunt Blad BC,& ETad EF; compofita verd c¥
rationibus ABadBIadBC, et ABadB C, que eft data; ergo
rcliqua A Bad Bl data erit; atque aded in elemento primo , cuius
gravia AIG, & centrum H, cum data fint duz rationes AH ad
HE, & A Bad BI; duasitemreliquas dabimus GHadHB,& GE
adEI; componiturautem ratio G EadEF ex cationibus GE ad
EL&EIadIF,que date funt, ergo ctiam illa elucebit. Quod fi
parallelz fint A C, G F, codem ratiocinio viemur,quo vfi fumus in
fexto cafu, ’

IX. Quod fiinucftigande rationes fint kY :
BC, erithiccafus fimilis priori. AHAAHE, & AB ad

. X, Sintdue rationes indagande G Ead EF, &« EDadDC, re-
llqmspr:egognitis. S1A C, G Ffint parallele, propofitum often-
demus, vtin cafufexto; atfi parallelz non fuerint GE, E F, pro-
ducte conuenientinI; quare cum duz rationes fine datz G’H ad
HB,AHadHE, ctiam reliquas duas cognofcemus, nempe ABad
BI,& GEadEI; componitur verd ratio data AB ad BC ex ra-
tionibus A Bad Bldaca, & BIad BC; ergo &ifta,qua reliqua eft
elucebit; proprerea datisduabus rationibus BIad BC, &BD ad
DF in figura primi elementi, cuius grauia BIE, & centrum D
manifeftabimus quoque duas reliquasENadDC, &EIadE F:
quamobrem func datz du rationes G EadEI, & EI adEF; fed
ex his componiturratio GE adE F; ergo etiam ipfagon fatebit.
Béﬂ. At fi rationes, quas manifcftare debemus fuerine AB ad
mo;%crlgg :1(3] i) F, hanc partem problematis fuperiori dicto modo

XIIL Oporteat moddindagareduasrationes ABad BC,& = D
adDE; &fiquidem AC, G F parallele fint cadem vtcm(:?; ritio-
ne, qua infextocafu viifumus; fiverd non fine, conueniant pro-
dnétx CA,FGinl, Datis duabus rationibus GHadHB, AH
adHE, dabimus reliquasduas ABadBI, & GEad EI; &,datis
duabus G E adEF,GE ad El,notificabimus reliquam E 1ad EF;
quare habitis dugbus E lad EF,&BDadDF, cognofcemus item

duas
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duas CD ad DE, & B ad BC; habitifq; duabus AB ad Bl ad
B C, ex quibus fitratio A B ad BC, hc{imilitet dabitur .
XIII. Quod fi notificandz fint dua rationes GEadBF, &FD
ad D B erit hic cafus {imilis priori. ’

_XIV. Sivelimusindagareduasrationes AHadHE, & BD ad t26.8.
DF prgcognitis reliquis, tungatur G Cfecansduas HE, BDinIK. fig.65-

Iraquequiainfigura primielementi, cuinsgrauia ACG, &cen-
trum H manifeltz funt du rationes A Bad BC, &G HadHB;
crunt note relique duz AHad AL, &1C2ad CG; pariterque_s
cum in alia figura primielementi, cuivs grauia C G F, corumque
centrum D habita fint due rationes ED adDC, & GE adEF,
fiem confpicuz etiam du® reliquz DF ad DX, & GCadCK;
quare I C ad KC ( compofira videlicet ex duabus 1C ad CG ad
C K datis ) cognofcetur; ideoquein clemento tertio, cuins grauia
A; B-A; D-E; E, & centrum K, daris ribus rationibus ABad
BC,1CadKC,&EDadD C, dabuntur criam duz reliqux Al
ad AE,&D K ad D B, modé tamen AE, BD parallelz non fines
sdcirco datae funt rationes AH ad AT ad AE; & DF ad DK ad
D B, hoceft dux rationes AHad AE, & DF 2d D B- at fi 2quidi-
Qantes fuerint BD, AE; minime verd AC, GF, problemaeric
impoffibile ; quod, veconftet ducamus ipundto ElincamEL, ?:lé
fecet DF in L, & produétaper E, fecezur drectaE K,aded vt
2d EX fit ve FE ad £ G, & dungatar BK {ecans AE in I, Erit
igitur propter parallelas BE,AE, ve BH adHG,itaBIadIK; &
vt FEad EG,itaL Ead EK; rationes veroABadBC, &CDad
DE funtipfe fuppofite ; ergo fi cafus poffibilis effet,deberet ratio
AH ad HE efle eadem ac Al ad LE ; item vt BDad DF, it1s
oporteretcfie BD ad DL, quod cum non fit, nihil certi potetk
determinari.
XV.&vhimo. Si rationes manifeftandz fint BHad HG, &

CDad D E; cauendum eft v fupra e fint zquidiftantesBG, CE

uando duz A C,GF non funt parallel inter fe; eft autemhic
cafuss fimilis fuperiori, itaque conftartorum propofitym.

H PROP.

tabh B
fg-86
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PROP. XX. THEOR. XVIL

$i ab extremo cuiufdam reile ad terminos alterins priovi
equidifantis dunsagamus lineass inde ab alieroextremo pri-

- maparallcls aliaducarur recfa [ecansinter aquidiflantes duas

prioresiineas: ratioparallelarum componetnr ex duabus vatio-
mibus,quarum altera firex portionibus [ecantis lineas alia verd
exfegmento & torarecta inter aquidiflantes interiedtay &rin
guam ipfafecanslincadefinityadeont omuixhamologa conter-
mina fint. : I

Int duze requidiftantes linee DC,EK, & abeodemtesmino D
S ducamus duas lineas ad terminos alterius zquidiftantis,, qua
fint DK, DE ; infuper abalio termino € ducatur aliareta CIB
fecans DKinl, & DEinB. Dico rationem exDC ad EX com-
poniex duabus rationibus CIad1B, & B D ad DE. Quoniam_s
B C fecat D C vnam parallelarum, fi producatur, alteri criam K E
protracteoccurretin A. Quoniam igitur D CadE K camponi-
tur ex rationibus retaram D Cad AE ad EK; ve autem DC ad
AE,itaDBadBE propter parallelas; eritDC ad EK compo-
fita ox rationibus DB ad BE, & AE ad EK. Vertim in primo

~ elemento , cuius grauia AKD, & centrum B ratio recte AE ad

EK, ponderum videlicet K ad A componitur ex rationibus gra-
witim K adIad A; re@arum timirurn DIad DK, & AB ad BI, hoc
oft retarum 1C ad ©A, & AB ad BI; ErgoratioDCadEK
componeturexrationibus DBad BE;1CadC A; & AB ad BI:
Cumque 1C ad C A fiat ex rationibusIC ad CBad CA 5 vique
CBadCA,itafitDBadDE; erit DCadEK compofita ex ra-
tionibusDBad BE;1C adCB; BDadDE; &ABadBI. Ve-
riun AB ad B 1 componitur ex rationibus ABad BC, &B Cad
BI; et autem ABadBC, vt EB ad BD); ergo pradicta ratio
D C ad EK companetur ex rationibus DB ad BE; 1C adC B3
BD ad DE; EB ad BD,& BCad BI; vel exijldem perturbate
fumptis,hoceftexDB adBE ad B0 adDE; IC adCBad BI;
imoexduabusBDadDE; &1 CadBI, quod &c.
COROLLARIVM.

Manifeflumeff, quod datisduabus rationibus BDad DE &

1Cad B datur ctiam ratioDC ad EK ex gfdem Mmp(gfl'“ .
. PROP.

LIBER-SECVNDYVS, 59
PROP. XXI. THEOR. XVIIL,

" Yifdew fuppefitis, ac conflructis; fiat infuper NO 4d OP
compofita exrationibus BEsad ED, & CI14d 1B. Dico DI ad
1K compens ¢x rationibus DB ad BE, & NO ad NP.

Omponitur AE adEK exrationibus AEadDCad EK; vt- f4).8.

, qucAEadDC, ita EBadBD; & D Cad EK componitur fig- 67.
{ex ancecedenti ) ex rationibus BD ad DE; & CI adlB; ergo
A Ead E K componitur ex rationibus EBad BD adDE; & C1
adIB; imo ex rationibus EB ad D E; & CIadlB; hoc eft AE
ad EK cft ve N Oad O P; componendo autem,deinde per conuer-
fionem rationis, & conuertendo, erit EAad AK, ve ONadNP;
At in clemento primo , cuins grauia AKD , & centrum B, recta
D1ad 1K, hocefl pondus Kad D componitur ex rationibus gra-
vinmK ad E ad D, retarum videlicct EAad AK ,& DBad BE ;
velex NOadNP; & D BadBE; ergo conftat propofitum .

COROLLARIVM.

Paret quod datis duabus rationibys DBad BE, ' C14d 1B
wanifeflabimus quogue rasionem DI ad 1X.

SCHOLIVM.

Hinc ewique fas eritinflramentumelaborare,cuinsbeneficis, tab.10.
radiorumvifualinmintcruallametiarnr,nulla precognita dif- fig.-8s.

“pantinyantiteraris ffationibus  veconfuciumefl.

Circa DE fintdn& regule parallele , EL immobilis circa E, Nowum in-
BM verd mobiliscirca D cangham centrwm ., & ex punito C fit Pramentis
dnitnalialineaimmobilis,quafecervbilibet lineane D E , dnm- f;:;::ﬁ:::
mede punfinm [citionis fit inter extrema DE,vuisnfmodi eff dis.
linca CB. Propoficum igirur fit obiectum X. C

Pofito ocxlo in E artollatur, vel deprimaturinfirumentum
donec linea vifyalis (it indivectum exm reguin E L, quod con-
tinget quande per pinnacidia EL videbimus obielEum K, tam
were fignisty & confirmernrinco fits infirumentum,ne poffitin

' 2 par-
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partevs vilammoucriy & ponatsr o wlusinD & moneatur regu-
la D Mcircacentrum D, donecintueamur per pinnacidia DM
idem punftum K per lincam vifuslem DK , quibus obfernatis
nareturdiligenter piitum Ifeétiovidelicet linearkmBCB M.

His pofitis,quiaducrationcs B D 4dDE, 5 1CadBlyfak
tem praximi habers poffunt fecundutr numeros,dabitur eriam
codem pacto, gua ex yfdem compenitnr, ratiovidelicet DC ad
EK(ex 20.propufitione 2.huius)arqs adehintelligemus guotics
B Ccontincatu? it E K qud quidenm effinternallumvifualis EK
ah ocula ad obicFum; fedoadem rasione (ex z,x.pr-p,ooﬁrime
2. hawius)fciemus quativs D Imesietwripfam D K vifualem altes
zamab ocalo ad obicfum: evge G » :

HME‘C & me pancis pevflricia, quam lari pateant, vides,
{1 benigne lector . Nullaenim [unt adco implexs rellarum
Jibi inuicem accurxrentinm ambages, qué in noflraglements nor
refaluantuy s modo linceealege [¢inwicem [ecent s vr [eétione
qualibermusata, catCras omnes variari pecelfe fir . Hine AALis
dunbusy ant tribus rationibus continger {&pe iunumeras alias
patefieris quod vaufquifque in clemento [ecundo experiri pe-
teflyinguoiunddis D, BK, KD, ex 5L, rarionibus,datis dra-
bus guibusiibet inueniet alias 49-

£INIS CONSTRVCTIONIS STATICA. .

e

Ifum eff appendicis boco adijcera his problemations

Vo theoremars quédam , paxtim antiquis geomeirie le-

mgxéﬂ‘: > pariim Caualleriana wethode a we foluta 5

T quamuis ex faperins dictis minimé pendeant. Ch7

eNim in circwlo inatiliter quadrando,hac omuiamon inutiliter

fint snuenta, parcras, vt incodemrvolumiite luce publica frue-
TERIAT 5 GHAMNIs opporiunins [(wis in tenebris lasuifient

AP

APPENDIX
GEOMETRICA.

1n guolibet triangulo rectingulo Scaleno Hypothenufs pore-
fas ad cams muioris lateris, minorem ; [ed haram linearnse
potentia [orfim [nmpta ad cam minoris lateris maiorem pro-
portioncm babeat;.quam e appofitis engulus ad angulem .-

ATT triangulum A B CrectanguluminB, cuinsHy-
1 pothenufa A C, mainfque latus BA. Dico prius
| ACad AB poteftare minorem habere pro ortio-
¥ nem, quam habeacangulus ABC rectus ad angu-
lmn 3 C AL Secetur AC bifartarmin B centroque
E, ac interuallo E A, vel £ C femicircnlus ABC
defcribatur, cuius quidem peripheria ctium per B prndtum tran-

ibit (eftenimangulusad B retus ) deindé quia latus AD maius

cft latere B G, etit qfoque arcus A BmaiorarcuB C; arque adeo
{emicircult peripheria A B CmeneritinB puncko bifariamfe&a;
{ecetur crgo, & punctum fectionisfit D quod quidemintra A, &
Bcader; iunctis verd lineis D A,DIE,DC,DB,BC, B I, excité-
tur infuper A pundtis BD pcrpcndicu!ares BG.DEadA Cdiame-
trum , & line2D H feeer bifariam angulum A DE; tandem, quit
angulus ADC duplus.eft anguli ADE, hoeeir AD L (hocenim
facile deduci poteft) , itemq; angulus AD BduplusanguliAD H;
erit permutandoangulus A D C adangulim AD B, ficutangulus
ADIadipfum ADH; efiqiangulusA D Cnunor apgula AD B
( hoe emim in mineri circuls fegmento exiftit ) er g0 anguits AD!
minor ctit ipfo ADH, atque aded punctum H iarra punch I, &
B cadet . His itaque pofitss, quiaintriangulo ADE anguius ad
verticem bifariam cft fectus dlinea D H, erweverectt AD ad D IL
itabafis fegmentum A Had H B, fed ATaa BB, & mules magis act
I B minorem proportionem habet, quam cefta AHadh, vide:
liccc ADadD B; reCtaverd ADad Dk Rabet eriimininore .

?:C.'»

ITUR.
./;g" £8.
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proportionem , quamarcus AD adarcumD B ergorecta Al ad
1B miaorem habebit proportionem, quam diGtusarcus AD ad
arcum D B; componendo autem, atque per conuerfionem ratio-
nis,habebitrecta AB ad Al, feu AG ad A E maiotem proportio-
nem, quamhabeatarcus AD Badarcum AD, & confequentium
dupla; eftaurem A C dupla ipfius A E s atque AD C peripheria
duplaipfius AD; ergo AGadAC, videlicet quadratum AB ad
quadratum A C maiorem habebit rationem,quam circu mferentia
AD B ad circumfereatiam ADC; im6é quam angulus AE B ad
duos rectos ; & corum femifles , nimirum A CB angulus ad angu-
fum reétum ABC; fed inuertendo quadratum A C ad quadra-
tum A B minorem habebit proportionem, quamangulus ABC
ad angulum A CB.

1I. Dico quadratum A C ad quadratum B C,hec eftlineam AC
adlincam B C potentia, maiorem habere proportionem, quam
angulus ABC rectus ad angulumBA C. Quoniam enim recta
A Gad A Cmaiorem habujt proportionem,quam circumferentia
ADBad ciccumferentiam A D C, habebitinuertendorecta AC

GEOMETRIC A. 63
PROP. 1. THEOR. 1L,

Siex civenli centrond einfdem diametvum perpendicularis.
excitetury, g & panctoeius,quod fimuieff inperipheria,lines ad
tcrminas eiufdem diametri perducantur, fiarquein oppofize [e-
micirculo arcas, (wius dicfelines fintrady: Sumpto praterea
& alio quolibet puncto  mon autem circuli cemtroin eadem per-
pendicnlari; abeo od alternm diametri terminumrelta duca-
turyquasad partes dilifemiciveulioppofitiscen radioycirculasis
linea firduita ,vel ita fecetur, vt ad einfdewr civculs femipe-
ripheriam eandembabeat proportionem, quam quadratumrady

frppofiticirenliad id eins rectd line esquam ab affumpto puniio
deduximus s iremqs; abicodem lincadeducatar ad alteramfo&i
arcnsextremitatem: Procreabiturabhisreitis quoddav reifi-
Lincum [parium , fed vni camdwobys illis arcwbus cursilinesm
alind mixtum, quod priovi equale crir. -

IT circulus ABC, cuiusdiameter A C, cinfquecentrum D, 20,8,
a quo linea ad rectos angulos erigatur fupra’AC 5 indé a fig.69.

puncto B, quod efle debetin fectione peripheriz , ducantur lince ¢~ 7e.
B A, B C,& centro B, internalloque aleeraillarumB A, B Carcus

C G A deferibatur ; fumpto autem quoliber alio puncto B 1inga-

tur EA, ad cnius interuallum , facto centro in E, jntelligamus

arcum AK C H deferiptum, quiadeiufdem circuli femiperiphe-

riam eandem habeat proportionem , quam quadratum ex D A
adquadratumex EA, tam denique iuncta EH dicoreélilineum
fpatium A BFE vtriguefpatio @quale cffe,nempe menifco G X,

& circuli parti FCH. Sed fieriipfa fpatia prius oftendendum cft,
TIungatur C E; & quia punta B, & E fumpfimus in perpendiculari

DEE ex centro ad diamerrum A C crecta paier dictos arcus
AGC, AKCH per duos dictg diametri terminos C,& A tranfire;

deinde quia triangulum D E A rectangulum eft inD; atque in

primo cafulacus D A maius cft larere DE, n fecundo aurem mi-

nus illo ; habebit quadratumex E A ad quadratumex AD iapri-

mo cafu minorem ; at in fecundo maiorem proportionem, quam
angulus BD A adangulun DEA ; quam duo videlicet rects ad

angithun

ad AG minorem; fed per conuerfionem rationis , recta AC ad
C G maiorem habebit proportionem , quam circumferentilis
ADCadBC; Verlim,vere@ta ACad CG, ira quadratum € A
ad quadratum CB; & vt circumferentia ADCadCB, ita duo
angulirecti adangulum BE C; vel corum femiffes, hoc eft vaus
rectus ABCad angulum B A C quadracum igitur AC ad qua-
dratum C B maioremhabebit proportionem , quam angulus rec-
tus ABCadangulum BAC. ’

1IL. Demdim dico quadratum A Bad ipfum BC maiorem etiam
proportionem habere, quamangulus BC A adBAC. nam( vt
proxime demonftratum eft ) recta AC ad C G maiorem habet
proportionem ,quam circumferentia A D C adipfam CB ; habe-
bitergo AGad G Cdiuvidendo, hoceft quadratum AG adipfum
CB; feu quadratum A Bad BCC maiorem rationem, quam Cir-
cumferentia AD B adipfam B C, nimirum quam A C B angulus
ad angulumBEC, & eorum femiffes; hoc eft angulus ACB ad
angulumBA C, quz &c.

ododebode
PROP,
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angufum CEA; imo quam femiperipheria circuli radij E A ad
cinldem circuli arcum CK A 5 fed ve' idem quadratum A E ad
ipfumA D, ira eadem {emiperipheria circuli radij E A ad arcum
H K A ciufdem cireuli 3 ergoin primo cafucadem femiperipheria
ad arcus HK A habebic minorgm, at in fecundo maioremratio-
nem,quamadarcum CKA; & ideo-in primo calu HKA peri-
pheria major eric, fed in fecundo minor ipla CK A, conftatque_o
ropterea inillo pun&umH extra, inhoc autem intra circulum
A BC cadere; quod cum ita fitfecabitur linea CBabipfaHF E;
atque aded fient propofira fpatia. Hoc itaque pramiffo iam
quod propofitum fuit oftendemus. :
Quoniam recta B Adupla eft porteftate ipfius D Acrit quadrans

BCG A duplus quadrantis’ B)A ; verum ciufdem quadrantis,

BD A dupluscft etiam femicirculus CB A ; quadrans igitur BC
G A xqualis cft femicirculo C & A; verim quia quadratum D A
ad quadratum A E, videlicet {emicirculus C B A adfemicirculum
radij AE eandem habet proportionem, quam arcus HK Aadfe-
miperipheriam circuli einfdemarcus; quam videlicet fector EH
K A ‘ad femicirculum eiufdem fectoris , erit femicirculus CBA,
quadrans videlicet BG CA zqualis fectoriEHK A quod{i com-
mune auferatur fpatium, remanebit ipfumFBAE, quod rectili-
neum cft, aquale verique & menifco GK, & fpatio FHC,
quod &c,

PROP. Iii. THEOR. 1L

_difdem pofiiis fi in prime cafu D A ad AE fuerit potentit
infwbfefquitertia,&infecundofubquadrupla proportioneserit
arcks CH duodecima pars femiperipherin ipfius cireuli.

Via primiim in primo ‘cafu ponitur quadratum ex DAad
quadracumE A, vt 3 ad 4; erit arcus H K A ad femiperi-
Rheria_m circulieiufdem arcus, vt 3 ad g, hoceft vt g ad12.

Rurfusquia D A quadratum fubfelquitertium cft ipfius E A3 &
triangulum D E A in femicirculo exiftit { quod angulus ad B rec-
tusfit) erit D A larus inferiptisrianguli a:quil.ucri & propterca
angulus DEA fexta pars erit quatuor retorums ipfius verd du-
pluin , tertia pars grit quatuor rectorum ; fed duorum rectorum ¢

oo o ’ partcs

) GEOMETRICA, /

partes erir; quare éeiam circumferentia CKA ad! femipetiphes
viam circuli ciufdem arcus eric, ve 2 ad 35 imovt adirz ;.at in.
uertendoeadem femiperipheria ad cundem arcumerit,ve rzad$;
verimarcus HKA 35 candem femiperipheriam fuit, vt.9 ady2;
crgo cx zquali arcus HKA adarcumCK A eritvt g ad 8 ; indé
perconucrfionem rationis, & conuertendo erit differentia ipfo-
rum, nimirim arcus CH adarcum CK A, vt 1 ad 8 ; idemverd
arcus CK A ad femiperipheriai eiufdem circuli eft, v 8adyz;
ergorurdus ex zquali eritarcus HC ad femiperipheriam circulis
vt 1 ad 12. ~ ' \

Etin fecundo cafu, quia ponitur quadratum ex D A ad ipfum
ex AE effe vt 1 ad 4, erit & arcus HK A ad femiperipheriam ipfus.
circuli, vt 1 ad 45 eft autem angulus A EC tertia-pars duoram
seGorum, hoc eft circumferentia AHC ad femiperipheriam_s
ciufdem circuli eft ve 1 ad 5, vel ve 1 } ad 4 sergo inucctendo dicta
femiperipheria ad eiufdemarcum A HCerit vt gad 1 3 ;ideog; ex
zqualiarcus HK Aad arcum AHCeritve 1 ad14; quareAKH
ad HCeritve 1 ad §; eft autem femiperipheria circuli, cuins arcus
A K H ad huncipfumarcum , ve4 2d 1 ; ergotugfus ex zquali fe-
eiperpheria circnli, eniusarcuseftH C ad hunc cundem arcun
erit vt 4 adj, feu veazz ad 1, quod &c. - .

PROP. IV. THEOR. IV,

Si in vno sppofitornm Jemicirculornm eisfdem cireali due
inferipts quadrati larera applicentur, fasque in reliquofemi-
cirewlonrcuscuius dittalatera fint rady; triangulum redtan-
qulsm ifofceles,quod abiflis applicaris & diametro conffitni-
sury [patio inter couuexamy & concanam peripheriam inserie-
élo aquale erit. -

1T circtlus ABCD, atglc AB, BC fint latera infcripti qua- #40.8. -
applicata , itaut cx his, & dia- fig.71.

drati femicirculo AB

metro AC conftet triangulum A BC reétapgulum ifofceless

m verd centro B,interuallo B A, vel ipfi #quali 8 Carcus ADC

defcribatur intra alium femicirculum A D . Dico eriangulum

ABC xquale effe menifco D, einimirum{patio, quod inter con~

capam peripheriam fuppafiti circuli, & conucxam defcripsiarcus
S 1 T 1NLera
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interijeitur .  Eft énim oftenfum in fecunda huius propofition
?m?d quadrans BA C fir xqualis femicirculn ACD ;Pﬁozgitur- au?
erdtur commune fpatium remanebit triangulum ABC xquaie
menifco D, quod&c. , C >

. - PROP. V. THEOR. V. .

Siinquodam femicivenloinferibatur guodlibet triangulum
rectangulnm; defcriprisverd duobusfemicirenlis, quarum dia+
metri fint lateracivcaangnlumreitum inferipsi triangali;ita
wreorum peripheri extracirculumcadant; quod inter conue-
Xam & concavam peripheriam interijcitnr [patinm equalc eris
inferipto triangnlo . S :

QIT femicireulusABC, & inferiptum trianonluny reangu-

lom fit ABC; deferibantur fm}:icirculi BC D,ABE ,-gdi-
cotriangulum A BC duobns menifcis E, D fimul fumptis zquale
effe. Nam femicircilus A B Cfuper hypothenufam A C defcrip-
tus, duobusalijs femicirculis 2qualis eft , dempto proprerca com-
munt fpatio , reliquum triangulum A BC quabitur compofito
ex duobus reliquis menifcisE, D quod &ec. - -

PROP.VL THEOR. VL
Siinalrereappafiroram femicivcialarum hemibexegonum ine

/‘ L . A R L.
;:;:f‘“‘w’af” ‘d”.' viexs [emicircnlo & [upra eins bafim, fegmen-
cuinfdam circuli deferibatur §s fimile quz infcriptum

Semibexagonum fupereminent ; vmism ex iffis fimul cum illo

Atia i 3 73 ¥ et
2 “; FRLET Comuexam o & Concanams peripheriam intericifs
«quale erit pradiito femikexagons .

IT circulus DE, cujusdiameter AC. fi

culus , Cuiiu , fitgue AF C fegmen-

}§B ltimé‘ Fu-cuh R ﬁm{lc vniEG C, quod infk?ipto femihcx:;.oono
ABEC lup%r_ﬁat; dico hoc fegmentum E G C vnicum menifco
la f?‘fafee ehr:mxhcxagouo ABEC. Quoniam A C quadru-
plae g (1?:'5 E C potenta ; eritfigura AF € 2qualis duplo feg-
mento C, & duobusBE, BA fimiliter inter fe zqualibus ;
itaque cum femicirculus E femiciceulo D fit ®qualis, fi afemicir-

culo

GEOMETRICA. 87
ewlo D auferaneur eriafegmenta CE,BE,BA; &3 femicicculo E
tollatur fegmentum A FC deficiens vno fegmento CG E Juper.
erit femihexagonum A BEC zquale menifco FE excedenti fep-
mento E G C, quod &c. '

PROP. VIL THEOR, VIL

Cylindri portioduabus femicllipfibns ,vel femicirewlis con-
semia,quarsm communis [eitio it ferwndadiamerers VAL Cuns
comnexa cylindyi (uperficic snter eafdem. femifactiones coni-
cas imteriedti, [ubfefquinlters eff cninfdam ci circwmfcripti
prifmatis triangularis. : ’

‘Ntelligatur circumfcriptum parallelepipedum , ciidam {emi-
] cylindra, cuius oppofite bafes fint {femicirculi; hocautem._»
¥ni cum fibi infcripto femicylindro fecerur tranfuersé plano ali-
quo, vt fiat in parallelepipedofedtio BKQA , at in femicylindroe
BC A, & recta B A fircommunis feétio fecantis plani, atque pa-
rallelogrammi per axem, iuxtaquod femicylindrus exiftit ; tum
verdper BA planumaliud tranfeac abfcindens veranque folidum,
faciatque fectionem BLP A in paraliclepipedo, &in femicylin-
droiplam BD A . Dico, quod portio cylindri contenta duabus
femicylindrifectionibus, feu femicllipfibus BCA, B DA, atque
ea cylindri curua fuperficie inter caldem femife&iones conicas
intericcta, fubfefquialtera eft {ibi circumf{cripti-folidi ( pri{matis
nempe triangularis, vt oftendemus ) contingentis infcriptam_a

ortionem in punctis B A, & linea C D; funt autem eius oppofita
Eafcs triangula AQP, KBL. Sccetur BA bifariam in E, iun-
ganturq; CE,E D. Quoniam planum K L PQ_contingit portio-
nem cylindricam fecundium rectam CD, cftque QK communis
fectio planorum KLPQ ,BKQA , erit KQ_contingens fec-
eionem BC A in C; verim quia duoplana zquidiftantia paralle,
lepipedi, nempe KLPQ,, & illud oppofitum, in quo recta B A,
fecuimus plano A K, erit communis fectio QK contingens fectio-
nem BC A in C aquidiftans communi fectioni, velfecunde dia-
metro B A; & ided inndta E Cerit femidiameter coniugata ipfius
BA. Similiter oftendemus L P contingentem feCtionem 8 D, Ain

D, zquidiftantem efle cidem B A, proptereaque ED fen.idia-
S 1 2 ©metrum

tab.g.
fig74
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‘mesrativefle coniugatam einldem BA | Delndequis KB QA
Gommuned Rctiones plani fecantis KA, ﬂuorgmq,xaeli}’%f{zg
tinm triasgnlotum K B-L, Q AR (funt enim parees duorum aquis
diftantium planorum parallelepipedi ) 8 Contingunt épfa triam
gula cylindri portionem in punétis BA ; erunt 3uae reGe BK
AQ non tantum parallele intér {e, vertm: etiam contingentes
fetionemB C A in punctis B A ;exquo fequitur, quod dicte BK
A Qfinteriamaequrdiftantes eidemr femidianetro GE . Pa ritérq:
‘scodem vliratiocinio oftendemus re€tas BLyA Riin iifdem duobus
punctis BA fectionem BD A contingere, S¢ effe snver fe, 8eci-
dem femidiamerro E D parallelasyquace fpatia KA, BP-erunt
parallelogramma, & idcircd QK, P L erunt inter fe parallele , ac
®quales,vtpote xquales vaitertiz BA , ex quo fit, vt fpatium k P
parallelogrimatum fit 3 itaque circum(criprum folidum QRP
prifma eric; cirhurs oppofite bafes-triangula funt K B L QAP.
‘Extendamus infuper pet fedtand KL, & pundtum E planamib-
Yeindens prifma , & et infctiprarh cylindri portionem ; firque prif-
magsnfc&m triangulum KE L ; tum denique per quodliliet af-
fumptum Eun&ﬁmF in linea B'A planum aliud agamus xquidi-
ﬂ‘a‘ns ipfi CDE fecans pyramidem K BLE, & rurfus verumque
ditum folidum, fintque ductornm planorum fetiones GNF
iM F,HFO i;& quonii idem planumK A fecar plana inter fefe pa:
.fallg_l-a:pfaiggtxlqpxm QPA, CDE, IMF, KLB, erunt omnes
comiimunes fectiones QA , CELTF, KB, interfe asquidiftantes,
nérkn.q'uc"»oxmjcs APRED FMB L, pariterq QP,CD,IM,KL;
:gn;irg, vtBEadEF,itaK EadEG,atqueLEad EN. Cllln}(’itlll‘
uuae;{}aepoﬂrem':e rationes fimiles fint, necefle eft re¢tam GN
zquidiftantem efleipfiK L. Preecerea quia quadratumex CEad
quadratumex HF eft ve reGangutum AE Bad re@angulum AFB;
&in ea_dcm rationeeft etiam quadratum ex ED ad quadratim ex
FO; eric récta CE ad HF, vt EDad FO; citqueangnlus HFO
gqualis angglo CED(qitod CE gquidifter ipfi HF; & EDipfiFO)
triangubargitur CE D, HF Ofimilia crunt, & propterea ctiam la-
tus HO parallelum ericipfi € D,quod eft latus cylindri, ex quo fe-
quitur fandem HO rectam lineam efic, vepote c‘yLix,idri latus s
IraquecumH O parallela fitreGe CD | erititem parallela &is
IM,KL, & G N; atque hoc padko triangula C Elg I ViK1 L
GNF; & HOF fimilia funt . His e O
hLERR t. Hisoftenfis, quiaquadratum CE,
S ’ hoc

HF vnacumquadratoG
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hoccft ipfum IF ad quadratum FH eft vt reGangulum AEB ad
re@angulum A F B; erit per conuerfioniem rationis reGtangnlum
AE B, hoceft quadratumEB ad quadratum EF, vt quadratum I F
ad exceffum Tui ipfius fupra quadratum HE; veram, ve quadra-
tum BEad quadratumEF, ita quadracum KB, feulF ad quadra-
tum G F 5 qnare vt quadratum IF ad dictum exceflum, iraidem

- quadratumIFad ipfum G F 5 & propterea quadrazum G F zquale

fupraH F quadratum; ho¢ eft quadratum
F zquale erit quadratoIF; Imo-trian-
gulum 1F M prifmaris CLE zquale erit triangulo G EN pyrami-
dis K BLE vna cumtriangulo HF O femicylindrice portionis ;
pariterque triangulum CED ciufdem prifmatis equale erit tri-
angulo femiportionis dicte CED B, nempe fibiipfi; cnmque o
ctiam triangnlum K B L prifmatis equale fit triangulo pyramidis,
hoceft fibi ipfi , erunt omnia triangulafemiprifmacis G L Exqua-
lia omnibus triangulis dickz femiportionis cylindrivnd cii omni-
bus triangulis pyramidisK B LE: hoc cltfemiprifmaC LEgquale
crit femiportioni cylindri CEDB vna cum pyramide KBLE,
atque adeo totum prifima quabitur toti postionl CADDB vna
cum duplo dicte pyramidis ; vertm duplum eiufdem pyramidis
tertia pars eft totius circumicripti prirmatis; ergo dux reliqu.e
tertiz partes eiufdem prifmaris ¥quales evunt cxpotite portiont
cylindri, & idcircd hec cadem fubfeiquialeera erit praedicti cir-
Cumfcripti prifmatis QB P, quud &e. : -
COROLLARIVM L S
Ex wi buins dowionfFrarion:s patet, qu od , ff defcriprailla,
cylindri portio fecetar queliber plano HEO aquidifanse ipfi
C E D, vnumguod que fegmentun (pfins, cinfmods ef HEOUD
£quale eff fibicircomfcripraprifmasi 1 FLydesnptacx ea pyras
midis frufto lateute iit cadem prifmase : paritergue aliud feg-
wentam reliquum equnaras fibi circumferiptaprifmati @ A M,
ablatistamen pyramidibys K BLE,GNF £
COROLLARIVM I
Item conffat triangtlum compofitum cx [emidiametriscon-
sngatis diltaruns duavum /'emiel/ipﬁwm , el femicirenloruny
wad cum e parte laveris cylindri inker eafder [emidiametyas

interiectashacefleriangnlum CED bafi cirenmfcripti prifma-

eis aquale effe.
ris aguale off PROP.

cric exceflui quadrati 1F
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PROP. VIIL TH:LOR. VIIL

Si per eandem yvelfam iacemtem in plano parallelogramm; ,
guod eflbafis femicylinizitriacundem femicylindrunm fecantie
plana cxtendantar,vt feiFiones femiellipfes fant,vel femicir-
cwli: quam proporeionem habent linek iungentes vertices dic-
sarum [emiellipfium vel femicireulorum amplectentiumportio-
nes cylindricas , eandem imter fe obrinebunt portiones ipfa:
eruntquc dilie iungentes in codem cylindri latere.

SIT femicylindrus, cuius bafes femicirculi ABC,IGH; &
) perrectam ED iacentem in parallelogrammo AH agantur
tria plana, quarum fectiones femiellipfes Gint aut circuli, EBD,
EMD,E Gp,- deinde ( cam centra bafium furt KL) iungatur
KL, qua erit axis cylindri; Indé i punéto Lducta perpendicu-
lari LB, femidiametro nempe coniugata ipfi A C , tranfear per
hanc, &caxem LK planum femicylindrum fecans, quod faciat fe-
ctionem LB G K parallelogrammum , & fecer plana femiellip-
fium, velfemicirculorum , vt communes fe@iones fint FB ,FM,
F G ; eruntpuncta BMG (vroftendemus) vertices dictarum femi-
fectionum conicarum, Dico portionem cylindri, quam amplec-
tuntur duz femifectionesEB D,E G D, ad portionem contentam
duabusEBD,EMD, effc vt cft linea BGad BM. Intelligamus
ductum planum gquidiftans parallelogrimo peraxem AH,vt feced
cyl.mdrum, e.ntci,- fe&tio parallelogrammum ; & communis fectio
huins fecantis p ani & parallelogrammi LG, nempe reta ON
®quidiftans eritaxi LK, & propterea etiam lateribus cylindri,que
fimul funt in fecante plano, ex quo fit, vt omnes linea du@a intra
has tres zquidiftantes, nempe ST, X Y,VZ, PQR fimiliter fe-
centur .ttre&a.O N (funtenim communcs fectiones dicti fecan-
tis plani, ac c'hf‘larum femifeGtionum ) cumg; dictum planum s
fecans it gquidiftans parallelogrammo A H, erunt recte XY, VZ,
PR 2quidiftantes eidem E D, fed linea S T ipi AC; & ideo fi-
cuiT$§ blfqrmm fecaturinNab ipfaBL, im6 ab iplaNO; ita&
i!nca PR bxﬁ}m m in Q fecabitur ab eadem N O. hoc eft :'1b ipfa
F G; xd‘em dic d_c reliquis lineis X Y, PR; qu:lr,e conftat rectas
BI,MF,GF, eflc femidiametros coniugatasdiametre ED com-
muni
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mani femiellipfibus, vel femicirculis EBD, EMD,E G D5 ideog;
perfpicunm eft pun&a BM G efle vertices earunde m {emifetio-
num. Iraque ( vt tandem propofitum oftendamus ) cum portio
cylindri EG DB ad portionem EM DB fit vt prifma priori por-
tioni circumfcriptim, cuius bafis :e?uah's eft triangulo BF G, ad
prifma aliud alteri portioni circumfcriptum bafim habens trian-
gulum ipfi BFM zquale; eftque vtrique prifmati altitudo com-
munis, duplanempe perpendicularis eius, qua 3 puncto E duce-
rerur ad planum parallelogrammi LG 5 erunt infcripte portio-
nes inter fefe, ve triangulum BF G ad triangulum BEM, imd ve
rectaGB ad BM, quod &«

PROP. IX. THEOR. IX.

Offendendum eff in hac fequenti figura, quod prifma, cuius
oppofitk bafes funt triangula A13,D F6,vnacumeoprifmats,
cuins appyfirkbafes [unt triangula LT 1, E F Z dempto quadru-
plopyramidis,cuins bafisK X M, G wertex Vycumilloprifmate
stemablato, cuins bafis triangulum AL g, vaumyg; latns redta
AD y cquale eft duabas cylindri portionibus L98 E5 G, &
L7 E5G. ,

IT cylindrus duobus planis diuifus, ita vt fectiones A 9 8 D, t4b.g.

1) AGD fint fegmenta ellipfium, vel circulorum, qua fecent fig.76-
fefc fccundiim rectam A D fupra centrum V circuli vel ellipfis

A G Difectaverd bifariam A D in T iungarue TV, quam vtring{lc
protrahamus, vt occurrat citculo, vel elliplt A G in punclis
CG; indé¢ fumpta G Sazquali ipfi C T,per puncta V §,& G agan-
tur equidiftantesrecte AD, vifunt VMR, LSE, &HG, que
vtrinque product® ocewrrant duabus iunctis AL, D E protractis
inpunéta I, & F; tum autem duc G 8 latus cylindri & & punctis 1 &
lineas I3,F 6 ®quidiftantes eidem lareri G 8, uccurrenteique_s
linex tranfeunti per § parallele ipfil G F,in punclis 3, 6 iunctis
praterearcétis 3 A, 6 D, 3 T,extendamus per lineas 31, 1 A pla-
num fecans cylindri porttonem intra propofita fegmenta inter-
ceptam, faciatque in ipfius fuperficie conuexa ,ocultque fubiccta
Jinecam g L. Erquia 31 parallela eft cylindei fateri G 8, imd axs
ciufdem cylindri, & reca ILA parallela eft ipfi GC, cumpla-

num
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aum C8 G peraxem extenfum,fit zquidiftans plano per3 1, 1A ;
eritredta g Llatus cylindri, & ideo parallelaline2 G 8 ; Indé du-
€& i centroVlineaV K, diametro nempe paraliclogrammi con-
tentilineisBV, VGinanguloRV G, agatur in plano trianguli
Alj linea KXipfi 31 2quidiftans, & MX, L Y eidem 3 A paralle-
fe; conueniantque M X, K X inpuncto X; reCtaverd Y7 Z 2qui-
diftecipfiIF. His{uppofitis concipiamus prifma , cuius oppofitz
bafes triangula Al3,DF 6; itemq;aliud bafes habens oppofitas
triangula LY, EF Z; ind¢ pyramidem, cuius bafis triangulum
MKX, vertexautempunctum V', Dico pradi@a duo prifmata,
dempto compofito ex quadruplo di¢te pyramidis, & prifinate,
cuius bafis triangulum A Lo, & altitudo eadem, quam habent
liraedi&a duo prifmata, 2quale ¢fle duabus cylindri portionibus

98E5G,L7E5G,

Quoniam quadratum 1A zquale eft quadracis AL, LT, vnd
cum duplorectanguli ALI, eritquadratum I A equalequadrato
AL vnacumduplo re@anguli AIL, dempto quadrato IL; fed
duplo retanguli AT L zquatur duplum quadrati MK ; ergo qua-
dratum I A zquale erit quadrato A L vna cum duobus quadratis
MK -LT; proptered triangulum A 3 I maioris prifmatis zquale
erit triangulo A g L portionis cylindri, fimul cum duplo trian-
guli MX X pyramidis, dempto triangulo LY prifmatis mino-
ris funt enim heec triangulainter fe fimilia, & fimiliter deferipta
fuper lateribus dictorum quadratorum). Pratered quia duplex
reCtangulum BHP , hoc eft duplex quadratum ON , fuperat
duplim rectanguli RPH duplici re¢tangulo QHP, & quadra-
to PH bisitem aflumpto, hic autem exceflus ®quatur qimdf&to
QH-QP4PH ; erit duplex quadratum N O ‘maius quam.
§ltplum rectanguli RPH quadrato QH- QP+« PH, vel, quod
zdg-n} eft, duplum quadratiNO-QH % QP -PH zqualeerit du-
pliciretangulo R P H; additifq; communiter quadratisR P,PH;
quac.iratum R H xquale erit duplici quadrato N O, vni cum qua-
dratis QP,RP-QH : namaddendo quadratum PH ad-PH nihil
remanet . Quare ctiam triangulum R 4 H majoris prifmatis equa-
le erit rriangulis fibi ipfis fimilibus, & fimilirer defcriptis fupet
dx.c'hs quadratorum Jateribus tanquam bafibus | nempe duplici
mgngulo 5 cnius bafis NO pradicta pyramidis , vad cum illo,
cuius bafis R P cylindriportionis infcripte maiori prifmati, fimul

ctiam
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etiam cum eotriangulo in bafiQP conftituto , cylindri portionis
infcriptz minori prifmaii, dempto triangulo QH 2 eiufdem mi-
noris prifinatis.

- Tandem quia quadratum TG @quale eft fibiipfi vad cum qua-
drato SG eodem dempto, erit triangulum T G 8 maioris prif-
matis equale eidem triangulo T G 8 portionis majoris cylindri
vnd cum triangulo § G 7 minoris cylindri portionis,, dempto co-
demriangulo $ G 7, vtporté prifmatis minoris; Cumigitur om-
niatriangula Al 3, RH4, T G8 &c. femiprifmatis maioris,zqua-
lia fint duplo omnium triangulorum pyramidis M X KV, nempe
MK X, eorumg; quorum bagzs N O &c. vnd cum omnibus trian-
gulis, nempe AL g ijfque quorum bafes RP, T G &c. maioris
femiportionis cylindri infcriptz praedicto maiori femiprifmati,
ﬁmufl) cum omnibus triangulis, nempe SG 7 , ijfque quoruim_s
bafes QP &c. minoris femiportionis cylindri infcripte minori
femiprifmati LY G , demptis tamen omnibus triangulis L1Y,
QH:, SG7 %c. dicti femiprifmatis minoris; erit femiprifma,
cuius oppofite bafestriangula Al3, T G 8 aqualeduplo pyra-
midis , cuius bafis triangulum MKX, & vertex V, vnd cunws
duabusfemiportionibus cylindri ( quarum maior cftilla, quzin-
tercedic inter duo triangula AL ¢, TG 8 ; altera verd eft com-
prehenfa dminori femiprifmate TL G ) dempto eodem femiprif-
mate. Quod fi minus hocfemiprifina addatur communiter, aufe-
ratur verd illud, cuius bafistriangulum AL ¢ in eadem alticudine
in qua funt duo dicta femiprifmata, fupcrerit prifima, cuins bafis
trapetium L 9 31 ineadem pradictaaltitudine, quod vna ciuns
minorifemiprifimate #quale eritduplo dictg pyramidis fimul cum
duabus femiportionibus cylindri, quarum mator latet infcripta
fub dicto quadrangularifemiprifmate,, alia vers fub minori; Ec
corumduplicia, hoceft prifina 9 3 1L 6 vad cum prifmate Y L1Z
erit 2quale quadruplo pyramidis, cuius bafis triangulum MK X,
& vertex V, vad cum duabus portionibus cylindri Lo8ES G,
L7E SG; fiigitur auferatur communiter quadruplum dicte py-
ramidis erunt dictz duz cylindri portiones aquales lolido recki-
linco quod remanetablato pradicto quadruplo, quod &c.

HEE
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PROP. X. THECR. X.

Annulus hyperbolicus , cuins [eiio per axem fint-oppofica
fectiones [ubjefqnialter eft cylindri eins | cuins altitndo e ft
cademannuli  bafisverscircalus ille genitus ex afymptotorum
conucerfione, cuins circumferentia, & annuli ora funt incodens
plano y arque coucentrica.

Irca cundem axem MN intetligantur hac folida rotuna
s da, cylindri nempe , quorum per axem rectangula fint
CD, LH,TO; coni duo, quorum per axein rriangula LGK,,
S G H; & demum annutus hyperbolicus, cutus fettio per axem
fint oppofite fetiones CBA, EFD, c%;mmxn afymptoti L GH,
KGS , cafque contingant in punctis BF re¢te TBV, RFO;
Dico annulum hunc fubfefquialtrerum effe cylindri LH. Ab. afl-
fumpto quolibet puncto s agatur planum zquidiftans circulo,
cuius diameter recta LK, fecans cylindrum T O, conum LG K,
& tympanum hyperbolicum CBADFE;; erunt fe&iones circul,
ioruin diametri exiftent in eodem plana parallelogrammi C D,

21 feeundi ¥ Y ,RZ,QP. Quoniam igitur reGtangulum CKE zquale_s

i

eft quadrata G F, hoc eft MK ;- rectangulum verd CKE vnd
cum quadrata MK, ®quale eft quadrate ME 3 crir quadratum
MR voa cum quadrata MK, zquale quadrato ME , & corum
dupla; quare circulus, cuius diameter ¥R, vad cum illo, cuius
diameter LK, 2qualis erit circulo, cuius diameter CE 5 & €a-
dem prorfus ratione circulus, cuius diameter VO, vad cumes
circulo , cuius diameter SH 2qualis erit circulo, euius diame-
ter AD . Rurfus re&angulim QZ P, hoe eft quadratum G F,
ind ipfum + Y zquale eft fimul cum quadrato + Z quadrato
P, ergo circulus, cuins diameter ¥ Y, vnd cum illo , cnius
diamcter RZ ®qualis erit circula , cuius diameter QP 3 cir-
culus vero BF eft communis vtrique folido cylindei , nempe_
T O, & pradicto Tympano ; ergo cumconftet, quod circuli om-
nes cylindri TQ, vnd cum omnibus duorum conorym LGK,
SGH, fint xquales circulis omnibus tympani hyperbolici CB A
DFE, crit tympanumiftud quale cylindro TO, vndcum duro-
bus conis L GK, S GHj fed cylindrus T O equaliseft differentiz
. o ST "~ cylin-
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cylindrorum LH,C D ; & duoconiS G H,L G K tertia pars funt
imul accepti cylindriL H; Tympanumigitur prdictam xqua-
lecrit teruiz particylindri LH, vnd.cum differentia cylindrorum
CD,LH; &ided exceflus, quo cylindrus CD fuperat aggrega-
tumtertiz partis cylindri LH, & differentiz cylindrorum C D,
L H, quiexceflus eft *, cylindri LH, equalis exit annulo hyperbo-
tico CBA, DFE, quod &«.

PROP. XI. THEOR. XL

Portio considis hyperbolici, agualis eff conoportionem ce-
noidis continentiydempris dusbus [olidis , quornm alscrum eft
comus o Cuins axis equasuy dimidio rvanfacrii lareris genitricis
hyperbola 5 bafis vero ¢t [eétio dilki cons continentis contint-
gens portioncms , einfqs bafi equidiflans ; aliud vero folidum
cylindrus eft 5 cuins bafis eft slia dempti coni s & axis idem
£onoidis -

1T conoides hyperbolicum, cuiusfectio peraxemF S fithy-
S perbole RFQ 5 fed coni continentis fit fcctio per cundem
axem triangulim ABCj erunt igiturlinex BA, BC afymproti,
& FB femilatus tranfuerfum einfdem hyperbole RFQ,. Sit
deinde planum contingens conoides in ¥ ( quod 2quidiftans erit
plano bafis conoidis ) & propterea {ectio, quaficincono ABC
circuluserit, cnius diameter linea ED, & centrum F. Concepto
denique in eadem hac bafi cylindre, cuius parallelogrammum per
axem ES fit EOPD . Dico conoides RFQ_zquale eflc coro
ABC,demptis conoE BD, cylindroque EP. Sumatur inaxe F S
quodlibet punctumX, per quod planum agatur zquidiftans plano
contingenti conoidesin F, ita vt fecet conum conoides continen.
zem , cylindrum, & conoides ipfum ; ernntgs {ectiones circuli,

tab.1e,
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quorum diametri erunt lince NI, LG, MH . Itaque quits ro. fecandi
re¢tangulum AQC, hoc eft quadratum F D, imd ipfum S P,vna comc

cum quadrato SQ equale eft quadrato 5 C; item quia retangu-

lum NHI, hoc eft quadracum FD , videlicetipflum K G, vndcum

quadmto KH, zqualeeft quadrato K1; &denique,cum quadra-

tum FD xquale it fibiipfi, conftat quadrata omnia, imo6 omnes

circuli, quorum diametri AC,NLED &c, frufi AED C coni
" Ka conti

.
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continentis conoides @quales cffe omnibus circulis cirea diame. Tam aflumpta eademregula A Ecirculi omnes AE, IN, BD &e,
trosR Q ,M H &c. conoidis, vni cum omnibus circulis cylindri frufti coni A BD E 2quales funt omnibus circulis AE, LH &c.
EP, quorim diametri OP, L G,ED &c.. Quod cumitafit conus conoidis portionis, vnd cum omnibus circulis IP,B D &c. cont
A BC zqualiscritconoidiR FQ,vnd cumcono E B D,&cylindro BAD; ex quo fequitur, quod portio conaidis hyperbolici A CE,
vni cum cono BA D 2qualisfit frufto ABDE, & dempto com-

EP; hoc eft conus ABD, demptis cono EB D, cylindroue EP
aqualis erit conoidi RFQ, quod &, ' '

muniter cono BAD, erit conoidis portio ACE zqualis frufto
ABDE, demptoexcocono BAD , quod &c.

PROP. XII, THEOR. XIL '
PROP. XIII. THEOR. XIIL

$i cani frafum intraduo parallela plana intevceptum com-
prehemdar conoidis hyperbolici portioncm s itavt vtrags folida
in eadem bafi confiffant, atque fecundiom huins bafis circum=
ferentiam [¢ mutuo contingant 5 portio considis €qualis erit
comi fruflo s demptocx eo conailloycnins altitnde eff commaunis ]
portioni, bafis verd communis eft circulus . SI T hemifpherium ABC, &axiseiusFB feGus ficin O itaue ;0 14,
BO ad OF habeat camrationem, quam s ad 3. Dicopun- fiz.80

&um O cffe centrum grauitacis dicti hemifphrij. Intelligacir in >

Hemifphari centrnm grawitatis eft punctum illud , in que
axis fiediniditur, vt pars, qu& effad verticem fit ad religuam,
ve 5 ad 3.

tab.10, Trca cundem axem C F intelligantur portio conoidis hyper- ‘ ] _
fig.79. bolici, & fruftum coni , fintque corum figurz genitrices eadem bafi AC, & circa cundemaxem BT cylindrus AD, item
ACEhyperbole, & A BDE trapctium, ita vt duo latera AB,DE & conusk FD,cums bafis ED; fecentur verd hac folida eodem
contingant hyperbolam in punctis A E ; latufque BD paralle- plano HIKMNG parallelo bafi AC, velED . Tam parcraxem
lumipfiAE in puncto C; Tunétis deinde lineis AC, A D con- BF t;anﬁrc per centruim cirenlorumomnium AC,HG,ED, cy-
cipiamus conum , Cuills triangulum per axem AC {fit BA D. lindri AD ; pariterque eundemaxem tranfire per centra omaium
Dico conoidisportionem A CE gqualem efle conifrufto ABD E, circulorum coniDFE, & hemifpharij CB A; & quia circulus
dempte ex co cono BAD. ED fibi ipfi 2qualis eft ac concentricus ; jtidem cicenlus HG
Sumatur inaxe CF quodlibet pun&umO, perque illud agatur xqualis eft duabus fibi concentricis circulis N 1, MK /nam rec-
planumbafi A E parallelum, quo plano fecentur erra illa,conscpta tangulum HN G, hoceft quadrarum G C, fiucF Q velQM,vna
folida , fetionesautem fint circuli IN, LH,1P. cum quadrato Q‘)I mqua_lc gﬁ quadrato Q6) & dcnmm circulus
16. terty Quoniam, vt quadratum contingentis CP ad id contingentis A C xquatur {ibi lp.ﬁ‘; erit inaxe Bf tanquam lxbr.a ,in puncto B
CEMIL. BA, itaeft reGangulum HIL ad quadratumI A, erit pcrmurando {dcm pondus, fiueibi flr.fpenfus.ﬁt mrc_ulqs ED cylindri D A, fiue
uadratum B C ad reGtangulum HI L vt quadratum B A ad ipfum in eodem puncto gravitet coni DFE circulus DE ; eademque
Al vel,vt quadratum BC ad ipfumI K ; quadratum igitur BC ratione in puncto Q_erit cadem grauitas, fiue ex codem puncta
adre@angulum HI L eandem habet rationem, quam ad quadra- fufpenfus fit cxr'culu§ HG cy]ymdn EC, fiue .13xagxxx‘gudo compo-
tumI K; & proprerea quadratum IK quabitur reGangulo HIL: firacx duobus circulis KM, N T cont, & hemifpharij. Dc;murX_é

¢. jeosna;, verumre@angulum HIL, vad cum quadrato L O equale cft qua- uia tam circulus A Ccylindri zque ponderat inT,qua XPQI 1G
drato 10 ; quadratum igitur 10 zquale erit duobus quadratis cicculus hemifphaerij; liquido conftar omnes circulos ED, I G,
LO, 1K fimul fumptis ; quare etiam cifculus IN, cuius radius A ?: &C'e;yo]l’“diréE?.’dC? Ccm,'”l:“;)gr;{“&‘t'cs Ob’t'mcr;f;n f;f:?il}"
is eri sl ", ofitum mnibuscirculis coni ED, &c. , & omnibusIN,
10 wqualis erit duobus cicculis [P, LH, quorumradijIL,L O AC &c,hemifpherij : hoc oft paes cylindrum E C concentr.cim

- ‘ - ' ' effe

Iam
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efle compofit2 magnitudini ex cono DFE, hemifpherioque_s
CBA indefcripta illa pofitione manentibus . Iraque inpunco L
dimidio axis B F erit centrum grauitatis dict compofit® magni-
_ . tudinis : fumpta modo B P dimidia ipfius B L, quarta videlicct par-
B e € ipfius BF, conftat punctum P cfle coni DF E centrii grauitaris .
vy deceiro  QupniamveroBO ad QFeft vtgadsz,eritBFadFO,vt8ad
gravitasis. 3 fedadLO,vt$adr; quareBLad LOcritvtgadr, & PLad
LO, vt 2 ad 1 ; conus autem D F E ad hemifpharitm CBA eft vt
1 ad 2; ergo cumfit reciprocé viDFE conus ad hemifphzrium
CBA, italongitudo OL ad L P perfpicuum eft punctum O clc

cenrrum grauitatis hemifpherij CBA , quod &c.

SCHOLIVM.

 Eodemprorfusratiocinio,qno fupravfi fumus, conoidis by-
perbolici centrum granitatis inuenitur , atfenta widelices
wndecima propofirione huius y vel ctiam duodecima.

PROP. XIV. THEOR. XIV,

Omnis portionis comoidis parabolici centrum grawitatis eff
punltum illud, in quo axis fic diwiditur 5 vt pars qu& ¢ff ad

wersicem relique fit dupla.,

tab.ro. IT o‘rti noidi bolici ABC i i fece-
e S portio co s parabolici , cuius axis BD fece

gulum, cuius vertex B, bafis vero diameter AC, quod triangulum

vnd cum portione conoidis eodem plano FK parallelo bafi AC
abfcindatur, firque trianguli fectio lineaI G, portionis autem efto
circulus, cuius diameter K £, Patet omnes circulos conoidis AG,
F K &c. concentricos effe omnibus lineis A C, GI &c. trianguli..
Ttem confpicuum eft centra verarumque magnitudinum in eodem
2. primi axe BHD reperiri. Iraque quia quadratum AD adipfum FH3
cireulus nempe AC adipfiumFK eft vtlineaDBad BH, imo vt
in libre de A CadG1; {iaxis BD veluti libra concipiatur , erit in codem.s
dimenfione puncto ipfius, thm centrum grauitatis compofitze magnitudinis

conic,
Lemma 22,

parabols

Euip Tor. Chomnibuscirculis A C,FK &c. portionis; tum illud com pofite

ri"(”b - (2.4

tur in E , ita vt BE dupla fit ED . Dico puncétum E efle

centrum grauitaris ciuldem portionis . Iarelligatur enim trian-
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exomnibus lineis A C, G &c. trianguli , hoc eft portio conoidis
concentrica erit triangula ABC. Verim quia trianguli ABC
centrum graunicatis eft pun@umE; eritidipfum centrnm graui-
tatis portionis conoidis parabolicit AFBK C, quod &c.

PROP. XV. THEOR. XV.

Solidum rotundum byperbolicum infinité latum aquale ef
eylindro, cuins oppofirabafes funt folida communes s vna cum
alio cybindra vedfo 5 cuins altitude eff femiaxis Solidi, femi-
diameter vers bafis efllinea equalis medra proportionaliinter
torww axim, einfque dimidium oppoficarum [eionum , gu&
coniugate appellantur 5 caque (unt 5 qua in eodem plamo per
folidi axem immiffo cernuntur.

SIT hyperboli EB, & afymptoti cins ED, D C contineant ¢45,10.
angulum retum EDC, fumptoque in hyperbola EB quo- £¢.82.
libet puncto B ab ipfoducatnr BC equidiftans DE; figuree verd
EBCDE infinite longitudinis verfus E intelligatur e regione
fita EDF GE pradicte fimilicer 2qualis , adeout linea FDC
vnica recta fit, & figura ex ambabus illis compofita fit EBCF
GE fine fine longa ; tum eirca axem FC conuertagur coin-
pofitz hac figura , vt fiat folidum rotundura infinité farum s,
ciufque per axemfeio fitfignra EBIKL GE . Tamquia hyper-
bolis GE.EB,IK,LK,afymptotiFD C,K DE communes funt,
crunt di¢tz quatuor hyperbole fic conftituee feCtiones oppofite, -
qu coniugatx nuncupantur,& duo ipfarum conitigatiaxes erunt
inter fc &quales. Efto igitur corum alter MDH, & & puncto H
ducta linea HS N afymproto EK zquidiftante , iungatur NM,
que crit parallela re&tz DS, nempe akeri afymproto FC (eft
coim MHadHD, viNHad HS ) cumque angulus EDC rectan-
guliHSD abipfius diametro D H bifariam fecetnr, erit rectan=
gulum HSD quadratum, quod cum fiv circa diametrum MH
alterius receanguli HN'M, hoc etiam quadratum et ; latusverd
ipfius HN medium erit proportionale inter totum axemM H,cg:{-
que dimidium HD'. Dico vniuerfum folidum EFKC infini"¢
extenfum ex partibus EK aquale effc cylindro recto , cuius bafis
xqualis it circulo circa {emidiametriin HN, axis vero fic
SR Co ' reta
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recta D C, vnd cumcylindre G1, cuius axis FC. Intelligantur

fuperficies cylindricz quotliber BGLI, HM, QQ, circa eun-

demaxem F C, atque intrafolidum infinité extenfum EFKC, &

_quiaretangulaD CT, DR N, D 4 P funtinter {c zqualia, erunt
i:;{;‘"”d‘ etiam ipforum quadrupla, nempé rectangula LIB,MNH, 0P Q_

o zqualia inter fc. Vertim quia fuperficies cylindrica G B IL ad

circulum, cuius radius X Z,eft veretangulum LIBad quadratum

s.primi E- XL ,nempead reGtangulum quadratum MN H, que {patia funt

nazg.Tor- wqualia, eritdicta fuperficies cylindrica GLIB aqualis circulo,

?zz‘gﬁd”éic'cuius radius XZ ; eademque ratione fuperficies cylindrica MH

xqualiserit circulo, cuiusradius N H; iterq; fuperficies QO cir-

culo, cuius radins TV @qualiseric; & hoc femper verificatur vbi-

cunque accepta fintpuncta INP. Cumigitur omnes cylindricz

fuperficies G L1B, HM, QQ, &c., 2quales fint omnibus circulis,

quorum femidiametri X Z,N H, TV, &c. patet vniuerfum foli-

dum rotundum infinité lacum EF K C xquale effe cylindrorecto,

cuiusaltitudo eft D C, folidi nempe femiaxis, & bafis circulus,

cuius radius SR, feu N M eft media proportionalis inter totum

axem HM, eiufq; dimidium MD &c, vad cumcylindro G LIB,

circaaxem FC, quod &c.

PROP. XVI. THEOR. XVL

Sit AMCE femifectio per axem AE [5lidi pradiliiy & ap-
pliccruvipfi A E reiangulnmB Eyitant B A fit aqualis femiaxi
D M oppofitarum [eFionum , oftendendum eff punitum D eff¢
centrum granitatis planiBEC M Ay quamuis infinird lomgitit-
dinisverfus Cydemptorelfangulod F. '

tab.10. Veniam oftendimus in precedenti propofitione , quod {oli-
fe.83. dumrotundum , & infinité latum genitum ex conuerfione
plani FK C circaaxem F C eft zquale cylindro genito ex

conuerfione rectanguli ZR circaaxem Z, vni cum cylindro

G, cuius axis F C, eftque CD ad C Flongitudine, ve DM ad MN,

fen ad XZ potentia ; fi concipiatur cylindrus, cuius altitudo

CT, &bafis femidiameter DM ; erit hic'wqualis cylindro pradi-

&o, cuius axis+ Z 5 & ideo conftat conceptum hunc cy]indrum
xqualem cffe {olido FKCE infinite latitudinis, dempto ex €0

cy-
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cylindro G1, illonempe, qui fit ex conuerfione reftanguli C L
circa axem F C 5 hoc eft,in prafenti eciam figura,liquet cylindrum
genitum eX conuerfione retanguli BE circaaxem AE zqualem
efie folido rotundo , ac infinitx latiendinis , ex renolution?
plani EFCMA circa eundem axem E A progenito, dempto
tamen ex hoc folido, cylindro, cuius femirectangulum adaxem §5 =¥
eft AF. Momentum igitur rectanguli3 E momento planiFCM rovieiry
infinit® longitudinis verfus C 2qualeerit, ﬁtg;lanum vainerfum i dimenfs
EBAMCEFE {uperrea EA libretur, & re angulum A Fgul- 47a7%€.
lius ponderis concipiatur. Eritigitur in linea finita EA centtum
grauitatis pradictorum duorum plano;llm‘ﬁc conftitutorum s
tanquam vnius magaitudinis , & ideo ( licet incredibile videatur }
cummagnitudo hac habeat grauitatis centrum, iHud erit ctiam
in diametro G C eiufdem plana magnitudinis; quire D com-
muai fectione linearum A E, G C reperitur, quod &c.

SCHOLIVM.

Hec cgo Theorcmata ,quorim Romnulla ex prineipys geome=
tricis deduxeram, Canallerians methodo expediting 4fﬂlﬁﬂ;’—
rrauiy guamguam hemifphery , & conoidis pn_r:zbolic,f centra
Grauitaris vimatns dampridem fuerit geomeirice ﬁ;énlzﬂ‘»mu.s
noftriaui Archimedes LucasValerius . Fareormethodam indi-
wifibilinm magnum effc ingeometria tﬂwp:ndium,.prt‘/erhm in
dimenfionibus folidorsm 5 quantumuis irregularium, opus ple-
num ambagibus fi geometricis rationibus velimus wii . inies
denduns tamen effcauté , COuLingit enim non raro, vt ratrocinds
tio illa Canallery minime fuccedat, prafertim wbi de [wpevfi-
cicbus folidorum rotundornes agitur: e exemplanm.

Sto fpheera, cuius axis AB, quz fecetur quibusliber planis ad yib.00.

", axemerectisC D,EF,GH, &c. dicam totam fpheerz {u- fz $4.
perficiemad fui porcionem EBF haberc eandem rationem, quam
habet circulus ad fui fegmentum E BF. Patct enim {ectioncsom-
nes CD,EF, GH, &c. efle circulos circa diametros CD, ET,
GH, %c. inter fe parallelos ; quare Friam co.ruudcm Fu‘culorum
peripheriz inter {e zquidiftabunt ; 1temg; dlam(‘f“}"““dr,c! ‘Pf"
rallelz erunt, Etquiaperipheria circa diametrum CDa i lam

- I girca

-
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circadiameerumE Feft vediameter CDadEF, pariterque peri-
phertacircadiametrum E F ad peripheriim circa diametrum GH

eft vidiameser EF ad diametrum G Hj erunt coniunétim omnes.

pecipheriz circa CD,EF,HG, ad omnes peripheriascirca EF,
GH &c. , vt omnes diametri CD, FE, HG &c. ad omnes
diametros EF, GH&c. : hoc cft tota fphaerz fuperficies AEBF
ad {uipartem EBF habebit cam rationem, quam habet circulus
ad {ui fegmentum EBF, quod tamen falfum eft ; circulus enim
ACBD ad fui fegmentum EBF minus femicirculo maiorem_s
habetrationem, quam quadratum A B ad quadratum reéte BE,
hoc cft qnamfuperficies fphcera ad fui portionem E BF 5 ndm cir-
culus,cuiusradius A B, gqualis eft toti fpheerze fuperficiei circulus
vero, cuiusradius BE,equatur fuperficiei E BF eiufdem fpheerz ;
quare fuperficies {pheere ad fui portionem EBFeft vt quadratum
ex A B ad quadratumex BE,, feu ve triangulum A BE ad triangue-
lom EIB: ponitur verd efle ineadem ratione circulus AB adfui
fegmentumE BF, vel femicirculus AE B ad trilineum EB I5 ergo
& reliquaipatiain eadem ratione erunt : hoc eft fegmenta AEC,
EBGfimul,adfegmentumEB G, erunt vetriangulum ABE ad
triangulum EI B, vel rurfus vt quadratum A B ad quadratum BE,
imo vt aggregatum quadratorum AE, EB ad ipfum EB ; fed
circuli fegmentum, cuius bafis AE fimile ipfi EBG cadit intra
fegmentum ACE; ergo fesmentum A CEad fegmentum EGB
maiorem habebit rationem , quam quadrattim A E ad quadratum
EB, & coniunctim duo fegmenta AEC, EBG ad fegmen-
tum EB G maiorem etiam proportionem habebunt, quam duo
quadrata AE, E Bfimul, hoc¢ft ipfum A B ad quadratum EB, vel
quamtriangulum AE Badipfum EBI; quare & duz frmul ante-
ccdentes ad duas imul confequentes, hoceft femicirculusad trili-
netm A GBI, feu duplum ad duplum, circulus nimirum ad fui
feg}nenu!maE B F maiorem habebit rationem, quam triangulum

At BadipfumEBI, vel maiorem quam quadratum AB adBE,

quod &e.

Econtra fi conum pro fphara prediito ratiocinio [ubiicias
verzm dednces | it wr torg

THird werdicem coni y & planum eins bafi equidiffans inter-
secfam fie o oty ,

i iriangalum per axem ad triangulum illud inter
Aillum verticem | gr Prediltam plawum interceptum 5 guod

1747'5

Sreperficies conica ad fui parsem
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arsefl elufdem per axem triangulis
? Hi?zﬂr 'via'{: R i;f/alidorum rotundorum [aperficichus dime-
tiendis, quam incevta fir methodus c&eeroquin ingeniofifima
indinifibilinm.

FINTIS.

Pag. lin. Errasa. Correlfiones.

4 & alibi 31 eorumdem eorundem

8 . 37 Quodfidatisduabus  Quod fidentur duae

‘rationibus rationes
10 izmarg. fig.9. fig. 10.
10 jmmarg. fig.10. fig. 12,
12 nmarg. fig.1o, fig. 12,
13 13 deriuantium deriuatorum
1§ 23 ¢cxEDinEB ‘exEDin AB )
19 prima Deleantir hac werba;  In inferiori figura eiufs
‘ dem tertij eTemenn,
27 ‘15 eadem ratienefm cadem ratione .
31 4 LK LM A
32 33 Badse RadX
33 12 NIQMHP NI,tQuI:;I,HP,
29 centtum - centri

i‘x} 2 adFadG . adEadG
42 wltime . Pariterqs spariterg;
43 1o triangula latera trianguli latera
44 18 CEadEF CDadDF
46 23 & OB . &0 Eﬁ
51  fomarg. tab. 1. fig. 5 tab.7.. 8[157

s 13 xquale cfle zqual’a efle
75 wltima - circuli circulos

- .
i i igni op-
Ad exprimendum plus more algebrico, ex pet;urm fig 11130
portuni -, vfi fumus hoc alio, etfi nonl\{ xtacou+, q
etiam non rara veimur in fupplcmcntum iterarum,
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Fr.Antonins MariaCruceius Sac.Th. Magifler, &G Commiffua-
rius Saniti Officy Mediolani .

lacobus Saita Canonicus Ambrofiane Bafilice pro Eminentifi-
mo D. D. Cardinali Archiepifcapo ., :

Francifcus Arbona pre Excellentifimo Sematu.

MEDIOLANI

Ex Typographia Ludouici Montiz,
MDC LXXVIII,




























N







N

Yo
?M

¥,
"k
-

b

w
Ih
“
,.\J
e




Th. B 224



