LIBRO TERZO

D’ alcune regole , che fi offervano nel
commercio tra lo f{pirituale,
ed il corporeo.

CAPITOLO PRIMO

Come nel Sifiema del Mondo [f unifca il corporee
' allo” Spirituale .

L

I fono ingegnato a mifura della mia corta intelligenza di
{velare una menoma parte di que’ requifici, che o 6 riclic.

dono, perché la materia incree animata dalla forza, e dalle

caufe finali diretta fi conformi in un ben repolato Siflemy .
In quefto mentre fa d'uopo confeffare, che fi ¢ fatto (olamente la merd
del difaftrofo viaggio. C'¢ nella noftra coftituzione di cofe un aliro
genere difparatifimo di Creature ufcite dal profondo dell’ Onnipotenza ,
che al contrario delle infenfate, le quali fono, ¢ non finne d'efler,
fi rinvengono fornite d'una effenza incomparabilmentc pic nobile, fw
come quelle, che della lor cfiftenza fon confapevali, dalla qual radice
ermogliano innumerabili affczioni di gran lunga fuperiori alle propricia
ieﬂa materia.’

Ora perché Dio Otutimo Maflimo i & prefiffo di creare un (blo
Meondo, e non due onninamente difgiunti, conveniva, che legafle in-
fieme con uno ammirabile, e muto commercio ambo le {bflanze pei
lor natura, e per i loro attributi tanto 'una dall'altea lontane . 1d
ecco comparire un Siftema unico, ma mifto di corporco, ¢ di [pirtuale.
E ben richiedeva la maggior gloria di Lui, che oltre le creature prive
affatto di mente ce ne follero d' un' alera forta parte annodate, o parte
fciolte dai vincoli della materia , le quali corredate di ponfamento , ¢
di difcorfo, ¢ capaci di concepire in qualche modo Iy fabbrica, ¢ For-
dine dell’ Univerfo , in cui venivano collocate , al prima Facitore Ji
grado in grado poggiando, gli preftaflero laude , ed omaggio.
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1l fatto & certo, e la noftra intima cofcienza ce ne rende teftimo-
nianza , ma il modo, con cui l'animaal propio corpo fi ftrigne,, cfli ¢ un
miftero , che per quanti sforzi faccia l'intelletto umano, nonarriva a com-
prenderlo. Affumo dunque la prederea impcrcqub:lc unjone ficcome un
fenomeno , ¢ non fard poco, fe mi risfcird di mettere in vifta alcyne
leggi inviolabili di Natura concernenti gli Spiriti, e maffimamente quel-
le, per cui le foftanze fpirituali affocciate alle materiali. nel noftro Sifte-
ma influifcono. Ti'cola ftrana, che molto maggior contezza abbiamo dei
canoni, che regolano ¢ azioni de'corpi, ed affai minore di quelli, che
danno norma alle operazioni defle amime: eppure anco quefte nella loro
eflenza coftitite d'effere moderate da leggi fondamentali, e ‘neceffarie di
canleguenza richiedono. ’

Premetto , che negli obbictti elterni altro non rifiede (alvo che forza,
ed azione, e nc' noftr fenfory reazione, e refiftenza. Sin qui non-fi' efcé
dal corporeo , ed appunto in tali inconuri domina il canone delle aztoni.
Ma quando le imprefiioni nell’anima s'infinuano, bifogna mutar linguag-
gios imperocche inelfolet turtoé fenfo, tutto conltienza, ¢ tutto intima
percesione. Pare, che il gran faleo fia fuori d’ogni regola, ma una volta che’
fiili moffo, ¢t fi ailaceia fubito un ordine di cole da legpi f{tabili oppor-
tunamente diretto. Alcuni Metafifici fi fono aftenuti di dare il nome 'di
vire canle | e di verd effecti agl' impulfi eftrinfeci , da cui l¢f interne, affe-
siont devivano, ovvero agli arti della volontd, che i moti delle noltre
incmbra fi tiran dictro. Troppo eforbitante pareva loro 'la {propoizio-
ne, ¢ per tal motivo an prefo il partito di furrogarci, o le caufe 'oc-
calionali, o armonia preftabilita. To mi fondo {ui fenomeni Ben avvera-
ti, ¢ [ulle immediate confepuenze, che fe ne deducono, ¢ guari delle {pie~
gazioni non mi prendo penficro. - e AN ?

1

I1TL

Mi accingo dunque a ftabilive tre canoni concernenti le fenfazioni
delli nofte’anima , ch'io chiamerd paffive; imperocché voglia , o non vo-
glia, ¢ coftretta a foffrirle, mentre cogli atel imperativi non le viefca tal
volta di forraggere 1 {uoi organi alle impreflioni degli agenti efltrinfeci.
Nel primo Tomo de'Supplimenti al Giornale d' Tralia Articolo 4.° ho di-
maltrato, che le forze provenienti dagli obbietti , le quali fecondo le
c'!rc_nﬂ.\nzc crelcono , o fcemano, con una data analogia corrifpondono
ai {entimenti dell'anima ora pitt vigorofi, ed ora pitt languidi: viene a
dire i quadrati delle potenze efterne fono come i cubi detle interne fenfa-
zioni . E cio fi verifica, perché le azioni fiapplicano non per diretto, ma
di raverfo alle fibrelle de'noftri fenforj. Quefto Teorema & fecondo di
corollarj, che da me nella mia Differtazione fono ftati dedotti, e che ci

acu-

documentano con che leggi di commerciola cofcienza agli organi dclsc::rpo
fi unifca, e per mezzo d’effi alle cofe, che fono fuori di noi, le rappre-
fentazioni delle quali da noi fi ricevono. A cagion d'efempio invecchian-
do noi, ¢ facendofi le noftre fibre di giorno in giorno piti rigide , € man-
o atte ad efercitare i loro uthz), fuccede,chela Natura provvida, la qua-
le fi attiene fempre al migliore, fi comporti nel regojare le azio:ii ¢ le
reazioni in maniera , che affai meno fi perda nel fenfo , che nel I'r:n,roriq.
‘Non fi vuole ommettere una rifleflione; chedalla legge capitale delle for-
ze tante. fiate inculcata dipende Ja- premeffa teorica, in cui delle potenze
compofte aveafi a far ufo. Per la qual cofa fi conchiuda, che i canonj im-
mutabili. proprj della materia ficcome attiva, ¢ corredata di forzy i abi-
litano altiesi a diriggere con regole neceffare le paffioni dell’ anima |

uantunque d’un gencre totalmente difparato : ¢ coss ad ifcopriefi comin-
cia la conneffione fia le duc differenti foftanze, le quali a formare un (o.
lo Siltema mirabilmente {i accoppiano.

1v.

Sia la feconda legge . Le noftre paffive percezioni vanno accompa-
gnate da una notabile proprierd , ed &; che bene fpefio mutano indole |
¢ di piacevoli,'e grate (i convertono in olclte , ed infopporuabili . ©io
interviene, qualora le fibre de’ fenforj ftimolate da una gagliarda eflerna
impreffione patilcono uno ftromento troppo violento , onde corran rif
chio di reftar fortemente alterate nella lor confueta Nruttura, ¢ ralvolia
di difeioglierfi affatto. Non bafta fovente il provvedimento meffo in pra-
tica dalla, Natura, e_teft¢ memorato, per cui molto pilt ricrefee il vigore
«degli obbietti eftrinfeci-di quello i aumenti la corrifpondente diflrazio.
ne delle fibrelle; concioffiaché pud talmente avvalorarfi | efficacia dell” a-
zione, che fuperi di gran hinga la refiftenza dell’ organo. P r Ia qual co.
fa I" anima, che fecondo I'iftstuto del fuo Sapientifimo Cruuatory ve
glia fempre alla tutela de’ proprj ftiramenti , dovea eflere ammonita dell'
imminente pericolo: lo che non potea confeguirli fe non (¢ per meszo i
dolorofe fenfazioni, le quali ci obbligaflero ad accorrere prontiflimiamen
te alla difefa, ed a fottrarfi, per quanto mai fi puo, dal milerabile Lo,
in cui ci troviamo. Cosi efpofta la mano al fuoco in cengrua diflanza |
un blando_calore fi fente, da cut fiamo aflicurati, che nulla di finilleo o
biamo a temere. All'incontro fe la deftra olwre 1l dovere alla Ganna 6
accofta, il caldo moderato in un cocente ardore fi cangia, e per il
l.]:l“(] fpaﬁmo a ririr.’u‘ln fiamo CO[]:FF[ti- 1l dolore ¢ Irr|'.'|!!(?inm- abhorr.
ta da certi Filofofi, 1 quali confiderandola ficcome un wal fifica, proen-
dono, che ripugni alla Divina Bontd, ¢ che wita cfla di miozzo, 6 ver
rebbe a mighorare di molto il prefente Siftema, il quale appunto por 1l
difordine debbe attribuirfi al calo, oalla necetits . Talvno i ¢ ima-
ginato, che la confervazione delle noftre membra avefle a vegolili ful
maggiore , ¢ mmor piacere dell'anima | e che (e ci fofle Do, ecti o non
altrimentt fi farebbe comportato: quali che il diletro feamaro e por leg
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un ‘avvifo, che qualche’ parte del fuo corpo in una cattiva coftituzione g
sitrovafle, laonde per procurarfi un gufto pit fenfibile a mutarlo di o
i difponeffe . Egli ¢ manifefto , che altro incentivo @ tin gran'dolore, ed
altro un ‘pil “tenue piacere -per far si, chie il divifato ‘effetto then,a.
L' cfperienza m’infegna effere il primo un efficaciffimo ftimolo 'per iri ||r;
mi ad operar con preftezza; laddove il {econdo ¢ un motivo affai langui-
o, che bene {peflo ne meno fi afcolta. Quante fiate mi- contento d' uno
{tato buono, mentre potrei procacciarmene. un _migliore?. Appreflo con
qual ifquifito criterio fi diftinguerebbero i piaceri impercettibilmente di-
minuiti , ¢ pochiflimo curati, che con | piccioli nocumenti ad aflocciarfi co-
minciano ,1 quali parccchie volte ripetuti de’ grayi fconcerti ne”noftri fen-
forj IaITni delicati recar potrebbono? Certamente nel difcernere e (enfy-
zioni_ grate dalle nojofe non pud nafcer equiveco: per l‘a:'qd"ll- cofa io
:onchmclq, che dato corfo al nuovo aflurdo fiftema,, per bi-e“vé.'-’[-’paiib di
tempo gli organi fenza prevertirfi nel loro ftato’ naturale fuffifterche

bero.

PV
. Vien dietro il terzo canone. Concedaf; effere. incapibile il paflaggio
dal corporeo allo f'p:rrul!alc_: una volta perd: che i fia ftefo il volo; e che
ci troviamo per cost efprimermi in’ un altro Mondo, comparifce bensiun’
cconomia di cofe tom_h_‘ncn:e diverfa, ma regolare , ordinata, e dalle fue
legei provvidamente diretta . Le affezioni o piacevoli, o difguftofe infic-
:-lnc fi ct)cn)c.-.r.cm}no'fl'2 ¢ con vicendeyoli rapporti, efattamente fi corrifpon-
ono . Ogni fenfo me ne fomminiftra ‘gli ‘efempj , ed o principierd
Tl adio? . £ - _ i ._.:Ig. en_!_}?l ,ed A0 prificipierd
La Mufica ¢ un gran folletico per gli Uomini me Oro

L ¥ g - per gli Uomini, e maffime per color
(r]}.c di_orecchic ben difpofte fono forniti. L’ anima. prova  in Fée el t:’r:
: nldc_r: fentimento, che nulla ha di materiale. Diftingue le confonanze dal-
¢ diffonanze,, e dai loro accoppiamenti, o fimultanci, o confecutivi ma-
ncgg_llan_gm{to le regole dell” Arte dettate dalla fperienza; e ‘dalla ragio-
:f‘:dl.lcc_hlem:rrraggdt:_ll_ orlgjc.lne'. In fomma dall’anima non fi fentono Tal-
he impreffioni dilicate d’un ordine fpezis i °dd il nome di con-
ol s ne [peziale, cui G da il n.o.n.le c?l con

Tn quefto mentre pochi fi contano, i quali ' & i
1 qu i ano, i quali {ebbenefonoa parte del pia-
cere 1lfﬂl'pmno (o qual bafe materiale i fondi il Siftema mtillii"o. 'F;'orr"-di
nma;n:; r;olrou fi ravvifa fe non fe i tremiti de’ corpi elaltici; e particolar-
e de le e corde acree, che dentro di noi fi convertono in fuoni, ben-
R L fizmo all'ofcuro. Ora chi fi farcbbe avvifato, che fra i
Ommcl:?m ,hcd i menzionati tremori _ci paffi uno &rcttiﬂimo,'anﬁlogi-fzno?
bt d?: rrc dalle palpitazioni variamente modificate nafvono fuoni d'
i iverfa, e che alla lentezza, ed alla celerita dell’ ofeillare ril'pon'-
= ﬁm;iz;:l\;s,rc I"acuto. 1\;1. fermo foltanta a confiderare § 'tcmpi, o cui

0! + s . - - - ¥
nore compiono le lor vibrazioni. Se quefti tempi fono, fra
loro

N

foro in taluna delle proporzioni rp'n} femplici defunte dai numeri ;:i?ni,
che oltre il cinque non progredifcono, dai loro comb’namenti con i nu-
meri compolti 4, 6, ¢ gli aleri muleipli deriva la foavita delle conlo-
nanze perfette, ed imperfette, che da'fudderti numeri fi mifura. All'in-
contro {& la ragionc fi complica, e fi frammetrono nelle abitudini i nume-
ri in‘].pari Piﬁ compr)l'li 7295 115 13,€C, eltono in campo le diffonan-
ze, e non folo fecema il diletto, ma a gradi fi rasforma in difpuflo 2
norma della feconda. legge nell'antecedente paragrafo gid flabilita. Quin-
ci un doppio ordine di cofe ci fi affaccia, viene a dire I' eltrinfeco, che
confifte nel preparare gl firomenti muficali, onde fi {vegli un’ appropia-
ta ferie di tremiti giufto 1 precetti dell' Arte; indi Iinterno, che gli ac-
compagni con un’analoga progreflione di melodie, ¢ di accordi. Ten &
vero, che i due fiftemiacuftici G porgono fecambievolmente la mano con-
cioffiache f{arcbbe oltre modo difficile 1"accertare 1 temnpi precifi delle vi
brazioni, fe 1'anima al {enfo dedl udito ateentupente applicats non v«
niffe in ajuto, recandone un fino giudizio.

VI

Circa I'argano dell’ occhio fi fono notate di fopra alquante partico.
larith , ¢ prefentemente aggiungo , che o fia per iliuzione della Narurg,
o fia,conforme giudico pitt probabile , per via de’frequenti razioving ahi.
wali fatei fin dall'infanzia, fu cui in quella eta non i ¢ poll” avve
tenza, egli & certo, che twrte le affezioni fenfibili, Te quale noll' ang-
ma unicamente rificdono, fi mandano per cosi efprimermi firor i noi
¢ fi addoffano agli obbietti efterni, o almeno ai nollri membii, (he ue
foffrono 1' impreffione . Nel fenfo del tarto il caldo i atribwifee al fio-
co, ¢d alla mano il dolore, ma nell'ndoraro la fragranza (i aterive ai
fiori, nel gufto il fapore ai cibi, e nell' udito 1 fuoni ai corpi ofiil-
lanti y e non all’ aere, per cui fi propagano i tremiti, che " oreechio
provengono. Sebbene quefta radicata popolar prevenzione vuole corvg-
gerfi da un accurato Filofofo, perche il Siftema d=" corpi con quello de-
gli fpiriti non dee confonderfi, cio non oftante, per Car un buon uio de’
noftti {enforj abbiamo difcretamente a fervirlene.

VIL

L' occhia ad immenfe diftanze fi fende, c penetra fino nelle regioni
delle ftelle fiffe. Giudica Cg]l delle ]zr:nulw'n‘, dei dhifvotlamenc L delle
figurc, ¢ dci moti con appropiati criterjz ma lo fplendore della ice, 1
vaghczza dei colori fono affezioni foltanto della noftra monte, Lo quale
per la regola tefté indicata ne velte, ¢ ne adorna gl abbicud, wl " 1l
guifa il Mondo fi dipinge, ¢ fafii piu bello. Non ¢ qui Tuown dr efpore
quai requifiti fi richicdano ne’ corpi opachi, ¢ ne muzzi duafiniy onde (i
ccciri nell’ anima la varieed delle tinte, dalle quali ¢ nata Lo Presuea A
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in;r:pflr.mﬁfﬁma , che per mezzo del difegno, della collocazione , del chiaro,
¢ dello fcuro, e de'lumi direrti, e rifletli ci rapprefenta {ulle [uperfizie
le immagini delle cofe vilibili.

1l gufto, c I"odorato fono fati in varj tempi raffinati diverfimente
col mefcere i fapori, ¢ gli odori femplici, e naturali non fo fe per ac.
crefeere il diletto, o per fervire al luffo. Quefti due fentimenti pil de-
gli altri vanno alla foggia, ed in ogni eth {ié ftudiato con nuove inven-
zioni di follecitarli. Preflo gliantichi larte dellefragranze cra ridotta all’
eccello, ed alla profufione, ed il Pocta Catullo s augurava d’cflere tutto
nafo, ficcome i ghiotti defiderano deffere tote gola. Nel fine del paf-
fato fecolo il melticre de’profumi fi coltivava in Firenze, ed cra dive-
nuto la paflione dominante , come fi ha dalle lettere del Conte Lorenzo
Magalotti. Oggidi molto fi lavora intorno il gufto, ed ogni Nazione fi
compiace de’ fuoi particolari condimenti , madegli odori fi fa pochiffimo
cafo.

VIII.

Per cin, che concerne la Fifica, ¢ da notarfi, chegli odori, ¢ i fa-
pori o bueni, o cattivi, che ci vengono dalla Natura, e ch' cffendo fin-
coriy ¢ primigenj @ mutazione non fon foggetti, cagionano ferpre mai ne”
noflei organt le meddfme imprefioni, e confeguentemente nell' apima
gl (it fentimenti, (¢ pure per avventura non & prevertito il fenforio, o
& una intolita Copolare fruttura. Non cost fuccede negli artifiziati , ne’
quali fe le compolzioni fon ricercate, e di nuova ftraordinaria ritrovata,
ad aleuni, e ral fiata alla maggior parte non vannoa grado. A'giorni no-
il i galantuomo dee bevere alla Francele, e credere per articolo di
puliteiza, che i vini di Borgogna, e Sciampagna fieno i migliori del
Mando. Al mediocre fapore fupplifce il nome , il prezzo, la fchiuma,.
il falto de” tiraccioli delle botetiglie , ma fopra tutto la moda.

1l ¢itito Conte Magalotti penfava, che I'anima foffe dotata duna
prerosativa di rendere pidi guftofe , 0 manco molefte le fue fenfazio-
ni, ¢ ne adduceva in prova 1" ufo ormai fatto familiare dell’amaro, erco
Caffe. T legge mi fembra firana, ¢ per me direi, che fa di meftieri ba-
dare alle impretiont abituali, ed antecedenti, ai pregivdizj invalfi, ¢ pit
dogm altea cofa all” affuefazione. Sovente per non parer zotici ¢id, che
comunenienie vien lodato per bucno, dee riputnrﬁ tale, ¢ fi fa sforzo per
veltarne perfinafi. Mi ricordo , che il primo forzo di caf® entrato nella
mia boees i fe fentire oltre modo (piacevole. Le fibre della lingua non
erann. per anco acromodate a corali {coffe inlucte, «d irregolari, e per-
cio von ¢ maravigliay che i corrifpondefle un®ingrata intern’ aflezione .
Replivart frequentemente gli anomali increfpamenti, e refi ufitati, appo-
co appoco i ¢ andato feemando il ribreazo, ¢ ¢ trasformata prima in
ndifferenza, ¢ poftia in diletto. In ral poifa i fpicgano alquanti feno-
ment di- fimil fare y ¢ fiviene in cognizione, quanta parte nclle noftre
(enlizioni i arroghi una confermata confuctudine, che bene fpeflo fa fi-

gura
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gura di ftravaganza. Le nari fi dileticano col pizzicore del taxbaci‘:(:):3 n:m-
no gli Orientali il latte agro, e le: bevande forti, ¢ rodenti i popoli del
Settentrione. I cibi gelati nel pitl rigido inverno fon le -delizie de' pa-
lati fignorili, ed una naufea conceputa fuor di ragione cama dell'abborri-
mento ai delicati manicaretti. In poche parole i curiofi effeter, che alla
giornata fi fperimentano , fovente nafcono dalla particolare ftruttura ,
o dall’ accidentale difpofizione de’ noftri fenforj, tal fata dal capric-
cio , ¢ dalle fvogliatezze, ma per lo pit dalle abiwali affucfaziont.
Non fi vuole ommettere, che le fibre de'voftri organi i vanno coll’
erd infenfibilmente alterando. Molli, ¢ delicate fon ne' fanciulli, robu
fte negli adulti, ¢ ne’ veechj troppo rigide. Non fi avrebbe fentore di
tal mutazione, che faffi a gradi menomifimi in un lungo corfo d"an-
ni, fe la memoria non paragonafle colla paffata la prefente coftiruzio-
ne . Per la qual cofa le vivande , ed i liquori acri, ¢ non mordenti,
ficcome gli aromati, ¢ 1" acquavite mal i tollerano da’ grovinerei ol
all' incontro § cibi melati, di cui fi compiacciono, come il mindorki-
to , al gufto degli adulti non fi confanno. Succede aliresi, che certu-
.ni oltre modo ghiotti d'una vivanda fe ne mangiino a fazict) , ¢ ne
rifentono un gran nocumento, I avidicd fi converte in avverfione, che
in alcuni dura per lungo tempo , ed in alti per weo il corlo delia
lor vita. X
Che diremo ‘delle violentiffime brame delle Donne pravide, che
paffando dalle madri ai feri, lafciano imwrontati 1 ovelbigy degh oo bioo,
da cui provengono, ne teneri corpicciuali deeli embrioni, ¢ tilv. toraa-
to gagliardi, ¢ profondi, che ne dilguifino la ftrutcura? M ¢ noo, che
molti Fifici forfe per non faperne render ragione coragzioliente le ne
gano, ed a qualche accidentale circoltanza le attribnilcono. M in n- ha
ayuto parccc?ﬁ elempj fotto gli occhi, ¢ cosi mlefi, el evident, ch now
faprei come mettere in dubbio 16, che ¢ ftato da me veduto, ¢ tocer-
to. Non mi arrogo di [piegare gl ftrani cifeeei, ¢ piuteofto ginfto 1l mio
ftile raccorderd alquante leggi, che gli accompagning, le quali (pimde-
ranno un qualche barlume {ull' ofcurifimo fenmeno. Ed o primg 1o
non fo, che nella prole de’bruti di quallifin (pezie il notite condi im
pronte. Dei moftri nalcenti da duc invilupni , che i mefoona, e "
corporane tutto di (e ne veggona, ma delle menzionare hranves 1 Lot
non apparifcono. Per la qual cola pare, che Tann i gran lunea menn
ardenti , ¢ meno eficaci ‘gli appetiti degli animadi medi acomfronn o
quelli delle femmine di ragione fornite . Did appunco, aveba malime T
coltituzione alquanto violenta, in cui elle B trovann, aceompagnats da
frequent’ incomodi, ¢ da fvogliatezze,, li vhhicai el Gt ne” o
fenforj delle gagliarde impreitioni ora del lieo afla pig mol (b, ol ora
molto piii grate. Di quefte 'anima grandemente [0 ne camprace y ¢ fe non
giugne a confeguire con prontezza l'intento, da nelle fimanie ye trationen-
dofi oftinatamente full'inutile defiderso, con i iz contintanent: i oli-
cata a difinifura Iacerelee. Non di e cio,che procadore nedla Lainatu
d'una Donna, fiforma ne'fanciulli Fimmagine, ma folineaie i, ol alla
Ko L.
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m:(si'izion:, ed alla confervazione del feto appartiene. Le altre cofe, che
anno il loro pregio pid dall’ arbitrio, ¢ dalla opinione degli uomini,
che dall'iftituto della Natura, e fervono alla vita civile, tutto che forte-
mente defiderate dalle femmine vane, ed avare non lafciano 1’ impronte
di fe medefime. Non fi fono veduti mai i parti contraffegnati con bra-
me di velti, di gioje, di monete , non di fiori, o di naftri, o di qual-
che altra foggia inventata dal luffo, e dall’ambizione . Anzi fi noti , che
le voglic mai d' altro colore non fono_dipinte, che di quello, che pus
nafcere dalla miftione de’noftri fluidi. "I1 bianco, il- roflo, ed il giallo
{erbane analogia col fucco latteo, col fangue, colla bile. Di verde, e d'
azzurro non s’ & mai veduta tinta alcuna brama, tutto che non manchi-
no cibi ¢ naturali, od artifiziali in tal guifa colorati, de'quali le Donne
ponno frequentemente invogliarfi. i

IX.

\

Dulle proprietd paffive della Mente umana finora confiderate mi
faccio flrada alle attive , fra le quali ticne il primo luogo una potenza
infita regolata dalla volontd, per cui, quando ci piace, i noltri membri
fi metrono in movimento, e ci {ervono ‘éi flromenti per comunicarlo ai
corp, che fono fuori di noi, ¢ co’ quali fiamo in commercio. Egli &
vero, che il libero arbitrio non pus far ufo fo non di quella quantitd
di forze, che per avventura ne’noftri organi rifcggono . Non ¢l & mo-
do di acareleerle, ¢ molte manco di crearne di nuove a mifura delle oc-
correnzes e percio bilogna contentarfi di quelle, di cui fiam- provveduti,
¢ e feconda le circoftanze fi diverfificano. In due generi effe fi diftin-
guono, vicne a dire in vive,, ed in morte. Le prime danno norma al
moto perenne de’fluidi, ed alle inceffanti ofcillazioni de'folidi, ne maifin
a tanto che dura b vita, i cfltinguono: ma di rado fopra quefte eferci-
ta il fuo imperio la libertd . :

Le feconde, che in foli conati confiftono , ¢ i affocciano bene {peflo
colla quicte, alpettano per rifvegliarfi, e metterfi in azione il cenno della
volontd. i tal forta ne abbiamo in noi una fufficiente conferva, e fo-
no tanto ubbidienti, che ora una maggior copia di nifi, ed orauna mi-
nore viene prontamente a fvilupparfi gitlto le noftre intenzioni. Egli &
certo, chie ¢ yuole pochiffima forza a maneggiare, mentre io f{crivo, una
penna leggicra, ed una molto pitt grande per iftralcicare colla freffa ma-
no un groffo pefo . Quinci a mifura del difpendio delle forze tmpiegate
i fente la Taflezza, che a lungo andare ci rendc impotenti a profeguir la
fatica. 1 quelto un fenomeno familiare, ma poco finora avvertito, che pi-
glia norma da una lcggc maravigliofa concernente 1'unione dell’ anima
col corpo; imperocche egli ¢ un arcano, che turto di 6 [perimenta, ma
non s mrende, qualmente ciod il noftro libero arbitrio fi comporti  nel
ikt recimer ondon s € 1963 e e s s s
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Tn quefto mentre non fi dee diffimulare, efferci nella ﬂruttursa 7ch
corpo umano delle forze morte talmente nella lor miniera appiattate , ¢
per dire fepolte , ch:: non fi deftano, e non efcono in azione fuorché in
qualche cafo ftraordinario . A {pirito quicto ad effo loro il comando
dell’anima_non perviene, e fa d'uopo, che per rifvegliarle fi fuftia in
noi una violentiffima perturbazione. Una paura talvolta immaginaa ,
una collera accefa da un motto pungente, la difefa della propia vita, il
fottrarfi da un imminente pericolo feonvolgono da capo a fondo I eco-
nomia de’ noftri corpi; i fluidi fi mettono in tumulto, ed i (olidi bene
{pefio all’impeto non refiftono. E'una maraviglia, qualmente le foree G
aumentano nelle convulfioni , ne’ delirj, nelle manic. Qui ci {arebbe
molto da filofofare , e fi avrebbe ad indagar lo perché agli sforzi vio-
lenti, ed infoliti fucceda la ftanchezza, ed un totale abbandonamento.

X

Mi narrava un mio Amico degno di fede, che per uno flrano acci-
dente in-tempo di notte ofcura, credendofi benche falfamente perfepui-
tato da’ fuoi nemici, i diede per un viottolo a lui noto ad una fuga pre-
cipitata, e fi trovo fenza faperne render conto fulla fponda oppofta d'una
larga, e grols'acqua corrente, indi fi rifuggio nella cafas d'un (o Limi-
liarc. Ceflata apprenfione , gli fopraggiunfe una linpoidezza tale, ol
un ribrezzo, chemal potevareggerfi in piedi; ond'ehbe hilbgno di ripo-
fo, e di riftoro. Aggiugneva, che per molti giorni durn la 1}‘.u|r{1.n -
prefiione della contratta lafficudine, ¢ che qualunque volu & mbarteva
paffare per il menzionato fenticro, in riflettendo al gran filto, o piuto
fto volo, ch' egli avea fpiccato da una riva all’altra del canale, racca
pricciava per 1'cvidente rifchio, in cui d' affogarhi cra corfo. )

Arrifchiando una conghictrura , per me direi, che i nifi, de’ quali
ho fatto menzione in qualitd di forze morte, flanno fempre preparan
fervigi dell’anima per impiegarfi nelle conlucte aperaziont, che di wmpa
in tempo, e regolarmente da let fi comandano: imperocche fe 1 den
conati appaco appoco fi metrono in azione, e fi confimano, la Natura
provida fa il medo di reftituirli. Ma fe per qualche inufitan emergonte
in gran copia, ¢ in breve Mpazio impetuofamenie fifvolgono, ne cemes
zo di rimerterli, ¢ di rifarcirli colla necefMuria prontezas, nafcono gl flu-
pendi efferei tefté raccordai, ¢ le confeguenze, che ne vifultann. Quinct
non mancano cfempj, che una grande impenfata allegrezza privi dv vinn,
¢ che una profonda meftizia, e che quella cacente pattione, cui i i no-
me di amore infano, vadano accompagnate da wurbolent funoment. &1
ponga attenzione alla mirabile provvidenza della Natra , che quella
gran copia di nifi, che ne’ noftri organi flanno appiatrati, ¢ b rifentona
folamente ne’ cafi ftranrdinarj, e ne’preffanti bifogni, non fona guan all
imperio dell” anima fottopofti, che a fuo beneplacita non puo deftarlis
conciofiiaché lafciandofi gli Uomini frequentemente tralportare dagl im-
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Pctsi , fi abuferebbero d’una potefti a loro fommameénte noc'ﬂ._ra', da cui be:
ne (neflo , ed a contrattempo verrebbe a fconcertarfi la macchina del noftro
corpo. Conchiudo, che con un fuperiore artifizio, ‘e con leggi pitl re-
condite i fono prefcritte le regole al ‘Siftema degli {piriti , che a quel-
lo de' corpi , ¢ maffimamente quando le due foftanze fi fono infieme
qongiunte . v

CAPITOLO SECONDO

Qualmente I Anima nelle cofe mr;rz'alz' 7=
fluifca. i

I

I difcutere, per quanto mi & flato poffibile, con quali leggi gli
fpiriti ai corpi reciprocamente fi legano mi fon accorto, che affai
pitt 1t miente infuilce nella materia di quello, che all’oppofto fi faccia .
Richicdiva il buon ordine, ¢ 1a perfezione dell’ unico Siltema di due fo-
flance difjarate compolto, che la pitt nobile alla pid vile in qualche mo-
do fianorepgialle , ciot la penfante, e la libera alla inerte, ed infenfata .
1" qui mi fi fveplia in mente un gran principio, che dd norma alla filo-
fufia morale, ed ¢ conforme all'iftituzione della Natura. Fa d’uopo, che
I'Uomo [aggio metta uno fudio indefeflo, e non interrotto nell’ accrefce-
ve I'imperio dell”anima fopra del corpo. Dagli arti replicati nafcono gli
abith virtuofiy che tolgon -.l'l mezzo, o almeno diminuifcono quel tedio,
e quella ripugnanza, che pur troppo nel ben oprare fi {perimenta . Nel
empo o §i fedano le perturbazioni, ¢ i fanno fervire al fine, percui
Dio ce le la inneftate, ciot per noftra confervazione, e difefa. All'oppo-
flo ehi rallentando 11 briglia alla concupifcenza lafcia guidarfi dalle affe-
zions Jubneanti piuttoflo che dalla recea ragione, e {i comporta in manie-
vy chie palio pafio fi aumentd la tirannia del corpo fopra dell’ anima ,
contrae confbeniding viziofe, ¢ perverte, e si faittamente radicate, che a
Fvellerle proveri una fomma, e quafi inluperabile dificolta . Oltre che
una buena parte della noffra vita, ¢ fpezialmente nel fonno & occupata
da perceziont confufe, che al dominio della mente non fon foggeite -
Perche dungue feiolta ella dallo fharo torbido della notte , ¢ paﬂa nel
giornn l"crcnn delle cogaizioni diftinte feguita a fervire in vece di co-
e P 4 o e < v o
D paflaggin io noto, che le impreffioni, che partono dagli obbict-
ti L'H_vrru (¢ |v‘||un.1|h'.n nell”anima fvepliano per via de’ fenfor le inter-
ne ateziont , fone caude fifiche, e neceflarie, che da noi in neflun conta
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dipendono . Se ad occhj aperti mi fi préfenta il Sale, non poffo far 33 me-
no di non reftar offefo nella vifta dal fuogagliardo {plendore, e per fot-
trarmi dalla nojofa fenfazione o conviene , ch’ io chiuda le palpcbre ,
o con qualche altro mezzo attutifca la foverchia arrivitd. Alle volte av-
viene, che immer{a 'anima in una profonda cogitazione tiene talmente le
fibre degli organi in una tenfione violenta, che appena alle “fcoffe eftrin-
fcche fi rifentono: e percié né punto, né poco fi bada a ci6, che MM
fuori di noi,.¢ quantunque le immagini delle cofe vifibili nella retima £
dipingano , ed i fuoni follecitino- i nervi uditorj, nulla i vede, ¢ nulla
§i afcolta ; laonde per liberarfi da quefta picciola eftafi, ch'¢ uma (pezie di
fonno vigilante , ci vuole un grand'urto,’che fcuotendo fortele hibre, le
rimetta nello ftato naturale , ed i fenfi fi riducano ad clercitare le proprie
incombenze .

All' oppofto in quelle azioni, che principiano dalla mentc, ¢ vanno
a terminare ne¢’corpi, il neceffario non [:n luogo, ¢ domina [olranto I'ar-
bitrio. Ed in fatti una maffa da noi flaccata in vired dell” incrazia perfe-
vera nella fua coftituzione di quicte, o di movimento, ne per conta no-
flro muterd mai ftato, (e non c interviene un atto efficace di volontd .
Ma non fiamo noi lilieri , come meglio ¢i aggrada , o di lalciarla in -
pofo, o difarla camminare, ovvero, fe per forre fi muove, di accelerarla,
o di ritardarla 2 Appreflo la fteffa maffa ¢ indifferente a qualunque muta-
zione di ftato dentro i limiti dal remperamento preferitt, ¢ nel tempo
medefimo ad un folo, ¢ non a malti cangiamenti puo (otoportis dunque
la noftra libertd ¢ fornita della prerogativa di vincere L fua indifferen-
za, e d'introdurvi le neceffarie determinazioni, che modilicano la velo-
cita, e la direzione. \

I .
N

1l noftro libero arbitrio fi comporta quafi da fovrana, ed ammen-
da, ¢ riforma in parte il Siftema del Mondo, per quanto fi ftende la fia
limitata poffanza , non gid col fovvertire, o coll'alterare le leggi capiali
di neceflitd immutabile , ma coll'adartarle a’ fuoi voleri, ed a” fuot dife=
gni, ¢ coll' obbligarie ad ubbidire al fuo imperio. :

Diamo un’ occhiata alla fuperfizie della Terra, ed in veggendo per
Junghi rrati convertito il {elvagpio in dimeftico, ridortea coltura le pia-
nure, ¢ le colline, non trafcurari i monti pitt alpeller, feminace .'l". pet
tuteo e cited, le caltella, ¢ le villé, ed alla nativa foliendine foftiuit 1
comadi, ¢ le delizic, ci formeremo un adequato concetio di (Ilf.‘l, che pol-
fa la forza, e la fagacith umana. Inoltre fi offervino i mari popolatt di
vafeelli, iftiruiti i commercj da un capo all'altro del noftra globo, eral-
feriti gli animali, ¢ i prodotti cittadini d"una regione ad alloggiare fot-
to un clima totalmente diverfo, ¢ bene {peffo contrario, ¢ i pancﬁluda »
che ' induftria degli Uomini ha faputo migliorare, ed abbellire la cala,
in cui Dio {i ¢ compiaciuto di collocarli.

IT.
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Appena 2 credibile, che la fiacchezza umana fiafi accinta ad intra2
prendere coraggiofamente certe grand’ opere , che fuperano di lunga ma-
no almeno a prima vifta il noftro fievole poterc, come per efemplo di-
riggere il corfo de fiumi reali, ftrignerli fra gli argini manofatti, afciu-
Earc vafte paludi, e convertirle in rerreni fruttiferi, e per fino porre il

eno ai mari, afficurando i porti coi moli, ¢ le bafle pianure colle pala-
fitte. Appreffo fi fono {vifcerate le montagne per innalzare fabbriche fter-
minate, in cui vanno del pari I" artifizio, e la magnificenza; e tali furono
ne'tempi andati le piramidi d'Egitto, le mura-di Babilonia , le terme,
e gli anfircatri Romani, ed a’ noftri giorni la famofa unione de' due
miri Occano, ¢ Mediterraneo efeguita in Francia fotro gli aufpizj di-Lo-
davico il grande , febbene I efico appicno non ha corrifpofto a'{l'afpc:-
tazione .

Prima che taluna di quelte fupende intraprefe fi riduca all' atto, fi
fuole difputare oftinatamente intorno la lor poffibilied ; imperciocche tal
fiata gli Uomini §'ideano, e propongono cofe tanto flrabocchevoli, che
per venirne a capo riclee fcarfo ogni partito. Come avrebbe mancenuta
La fi promefla quell’ardito Scultore , che i era aflunto il carico di for-
mave del monte Aro una {tatua iminenfa rapprefentante il magno Alefl-
fandso con una cited foftonuta dalla mano deftra, e con un fume {rorgan-
te dalla finiflra? Ma pofto che il fatto rifponda all'a t‘pett.‘izi_one', fi ammi-
ra la perizia dell’ Operajo , e fi pon mente al filo de’ pcnfamenti; ed ai
progrefii della clecuzione.

Iv.

Nelle aperazioni d'importanza gli Uomini pigliano fempre di mira
il ; : /
un fine, ¢ nclle piti minute ¢ fla fempre qualche motivo di poco mo-
mento nafeolto, benche fovente non apparifea palefe. To muovo un dite
fenz'alcun bifogno di muoverlo, ¢ fe non altro mi prnpon'go di far ufo
della mia libered , e di efercitare fulle mie membra un affoluto dominio.
c]“.cn_t- fpeffo procuriamo di tener oceulti i noftri divifamenti, ma di ra-
'|‘? intervienc, che, quando paffano al fatto non fi rivelino ; perché non
iltanno concentrati nel cupo della mente, ed alla giurisdizione de’ fenfi fi
fottomettono.
; Nun'l; vuole diffimulare, che frequentemente nei difegni umani non
Enore a travag: > di 1
ﬁﬁm igl[uw_ﬂ;.wagmzn‘, che di c‘un_['cgumzn_ nel Siltema mondano s in-
u[_-[li. hl. ll:ll 0[1;0 vani, c_cajlr‘lcqoﬁ,_ alerl ripugnanti, ed affurdi, e
quetlt, che {ono ben concertati, dai difetti della efecuzione non vanno efen-
;-In- E'um pr:-_tlta vanitd il lufingarfi di andar a volo per l'aria, ed anno
mora gitrato il ten v :
e ﬁgi" : [.u 1p0, ¢ opera coloro, che, mefla foffopra la mecca-
e ”‘I?I _;‘ﬂ{-‘lim 1 cervello per ifcoprirne I'artifizio, Io non giu-
1co inpotlidnle Mty rehé i '
potltbile il tentativo , perché vedo , che gli uccelli volano, ma
troppo

at
troppo ci fi richiede pér ottenére, che in tal mirabile magiftero I'Artc
vada del pari colla Natura. Un buon Fifico ne comprende le difficolrd
infuperabili, ed io reputo favolofa la colomba di Archita, inurile la
barca del P. Lana, e quella famola macchina , che gli anni paflati ha
fatto tanto rumore in Europa, prefentemente é andata in dimenticanza.
~ Parera ftrano, ché il noftro ihtelletto vada talvolra dictro con indi-
cibil -premura a cofe onninamente impoffibili , e che i mezzi da lui ado-
prati fiano tanto rimoti dal fine, quanto la Terra dal Ciclo. Eppure gli
efempj fono per modo familiari, che al gencre umano fanno vergogna -
L’ aver contezza del futuro ¢ una paffione, che ha predominato nelle pid
fvegliate Nazioni. Ma per conlcguirg I'immaginato intento a quali par-
titi 6 fono efle appigliate? Appena fi pud credere, che il volo degli au-
gelli, il beccare depolli, le vifeere delle vittime con cento altre ridico-
Ie, e {ciocche avvertenze coftituiffero I'Arte d'indovinare tenuta in {om-
mo pregio, nella quale fecondo’gli Stoici sincercffava la Divina Provvi-
denza . Nop raccordo gli Oracali, i libri Sibillini, i fogni, i prefent-
menti, la Cabala Rabbinica, ¢ moltiffime inezie di finil faeta, delle
quali non faprei come teflerne un efatto catalogo Cid, che mu fa ftra-
bilire, fi &, che foggetti dottiflimi s' abbiano lafciato fedurre, ¢ hflano
wrattenuti di propofito {u cotali vaniffime perquifizioni, ¢ fra quedti i
¢onti il Reuclino, ed il rinomato Pico della Mirandola, degli arcani de I-

. la Cabala Ebraica dichiarati faurori.

. C'¢ ancora di peggio: la temeraria curiofitd dell avvenive ha de-
wrpate le Difcipline pid pobili. Parevy, che gh antichi Marematict
impiegaffero le lor vigilie per diventar Geometri, ed Allronomi mn pgri-
zia principalmente dell’ Aftrologia giudiziaria, ¢ che in effa follevata al
ofto di Scienza , ¢ fornita di regole e di aforifmi conhiftefle 1l for
Sel fapere. In tal guila G faceano fervire le pid (plendide verid alle
pit_sfacciate bugie. Grazie alla retta ragionc, ed al buon metodo di
filofofure, che ‘finalmente ha difgombrate le tencbre, ¢ da molcilimi

pregiudizj ci ha liberati. Oggidi non fi cerca di duplicare il cubo, o

di trifecare gli angoli per via de'luoghi piant, ¢ molto meno dy gua-
drare il cerchio, o I'iperbola. Quelte inveftigazioni fogliono cferci-
tare (enza frutto i Geometri di pochi giorni; merce che 1 pid provers
fanno, e dimoftrano, effere impoifibile il venirne 4 capo. Inoltre non
fi ftancano pid le macchine per procurare Un MOt PUIPELNIO MECCLNICE ©
anzi perche ¢id avrebbe luogo nella fentenza Cartefiang .'.d““' mifura le
forze vive dalle quantitd del moto, il celebre Lethinizio ragionevol-
mente 1'ha {pacciata per falfa, e per affurda; concindirche aceaderehbe
che in parecchj incontri fi rinveniffe affai pi forza nell'.efleeto , che
nella caufa, e f fovvertifce il gran principio della debita upguaglianza
fra le cagioni piene, ¢ gli cfferti interi. g

Dopo tante prove non fi & perdura anco la folle {peranza di ri-
trovare la medicina univerfale, ¢ la picrra filofofica , @ fia la tramura-
zione de'metalli pit vili ne’pidi preziofi . La brama infita d" una lun-
ga vita, ¢ Vavidid delle ricchezze an fatto si, che i metra mano 10
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tul:ii i ripoftigl della Natura per confeguire I'inténto, e ché tuttavia
fi getti e tempo, ¢ fatica, e foftanze. L'arte tanto vantata fi & conver-
tita in un mefticre di ciurmeria , per cui con belle, lufinghe , ¢ con
dolofe apparenze fi gabbano i Principi, ed i privati , e ne fornelli fi
mandane in fomo gli averi della gente credula. Molto fi- prometre, e
nulla fi attende , ed & notabile, che coloro, i quali faliti in riputa-
zione di gran Maeltri del maravigliofo fegreto anno fatto pompa, come
il Paracclo , ¢ |'Elmonzio, fi fono [mentti da fe medelimi eflendo
mancati di vita giovani, ¢ poveri.”

V. :

Mefle ir non cale le inczie, e I'eforbitanze, in cui bene fpeflo in<
cismpano gli Uomini, piglio per mano il terzo cafo, qualunque volea
cioe il fine benitlimo fi prefigge , ma nel ridurlo all’atto pratico di ra-

do, ¢ forfe non mai fi coglic cfattamf:ntc nel [‘cgnol, ¢ lo migliore

fi afferra. Le Arti furre da fievoli principj , e rozze nella loro ori-
gine fi vanno col tempo paffo paffo perfezionando. Ognuno fi crede,
che lano giunte al colmo a’fuoi giorni, perché paragona cid che fono
prefentemente, con cio, che furopo ‘per I'addietro, ed in molt & ra-
dicara la prevenzione di preferire il moderno all'antico. Ma qualora
io {criamente riflerto al progreflo di var) meftieri fotto gli occhj miei,
veggio, che le mutazioni in alcuni fono di lieve momento, ¢ poco me-
no che indifferentd, aleri fono piti, o manco -in perfezione crelciuti, e
moltr all'incontro deteriorati. Cosi le vicende portano, che il noftro
Siftema o fi migliori, o fi peggiori per ci0, che concerne le umane in-
venziont.

Le innumerabili fogge , che con tanto danno delle ben regolate
focietd nel mangiare, nel veftire, ed in cento incontri s’ introducono,
ed alla giornata fi cangiano, per mio fentimento degeiono annoverarfi
fra le toralmente adiafore. Una menfa imbandita ful gufto di diece anni
fa muove naufea, ¢ fi tira addoffo le beffe altrui, chi alla moda pal~
fata fi abbiglia. Ma guari non durcranno gli odierni capriccj. Da qui
un pajo d'anni, c forfe prima le cofe muteran faccia, e ci6, ch'oggl
i piace, ¢ i pregia, dimani i riceverd con difgufto, e con difprezzo.

_Intorne le fatture, che in perfezione fi fono andate di giorno in
griorno avanzando, bafterd recarne un efempio. Defidererei d'avere anzi
gli occhy una compiuta ferie di tutei i generi degli orojuoli a ruote,
che §i fono lavorati da varj Artefici, ed in pach diverfi, dacch¢ quefte
macchine alquanti fecoli 13 fono fate inventate. Allora {i vedrebbe per
quali grads abbia camminato I'indultria, e cofa fiafi detrarto, aggiun:
to, ¢ riformato per renderle fempre pitt cfatte. E' noto , che ad ufo
degli Aflronomi i coftruifcono degli orologj fegnanti i minyti primi,
¢ fecondi, i quali poggiano a tal precifione, che in un di naturale dal
moto del Sole per una, o due feconde appena difcordano. Pare, che
non {1 abbia a (perar di vannggio: ma pure fe con qualche nuo\"l ri-
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trovata potefle ottenerfi in maré , non oftante lo feuotimento de' va-
{celli, una fcrupolofiffima aggiuftatezza , fi foddisfarebbe al decantato
problema delle Tongitudini tanto importapce per le lunghe navigau?ni,
fu cui il Galileo, al quale prima d’ogni gltro era venuto in penfiero
di applicare i pendoli agli orojuoli, aveva in teorica promeflo affai piu,
di quanto in pratica gli fofle riuftito di astendere.

VL

Fra le Arti, che in vece di falire difcendono, io conto I Archi-
tettura, Odo gl'intendenti a lagnarfi del depravaro gufto, che prefen-
temente domina quafi per turta I'Italia, ¢ molto pii fra le flraniere
Nazioni, trattone |'Inglefe, che a quelt’ Arte da noi contraffaca, e dalle
noftre regioni bandita, ha dato ricovero. La ncceffid ha coltretti glt
uomini a difenderfs dalle ingiurie delle ftagioni, ed i bolchi an (ommi-
niftrata la materia per fabbricare i primi rozzi abiwri. 11 bilogno ¢
paflato grado grado in comedo, ed il comodo in Iuflo, ¢ magnificenza.
Ci ha opportunamente ammoniti Vitruvio, che i grandi edifizy di pie-
tra furono una imitazione tratta da quelli del legno, ¢ ridotta copli
ornamenti all’ultima perfezione , ed egli ce ne (picga il come parte per
parte, dandoci una diftinta idea di wui i membri, che compongono
un Ordine architettonico. Degli eccellenti originali avea da per ttto
innalzati la Grecia, ¢ Roma, mentre il buon gufto fioriva.

Ora chi i farchbe avvifato mai, che a fronte del bello il brutto
prendefle piede, ¢ che fi ergeffero con applaufo frutwre di manicra Gre-
co-barbara, indi fi facefle tranfito a quelle, che mal fi appellano Gotl-
¢he, ¢ fono un aggregato di deformitd, che in parte rifentono dell
Arabico. Quando per buona forte fi ¢ colpiro nell'ottimo , ¢ gl Uo-
mini ‘vaghi di novitd s'ingegnano di migliorarlo , nel peifimo I!"I].l“lll‘
bilmente precipitano, e quafi che foflero privi del (enfo comunc, ¢ 1
cancellafle in effo loro la nozione dell’ordine, e della bellezza, del pel-
fimo fi compiacciono. ] by e b )

Durd per alquanti fecoli I intollerabil difordine, ¢ nc aN]l-HP?
anzi gli occhj gli efempj, fin a tinto che ncl [eftodecimo alcuni Va
lentuomini a gara farifi a ftudiare le fabbriche Romanc, che tittavia
fuffiftono , ¢ le lor reliquic, I'Architettura da capo a fondo muto ,a_lpt__l—
to, ¢ nella fua vera forma comparve. Con ragione poiliam g'lummf
che in quel felice tempo per tutte le Citrd d' fralia funo ftau, qu..;l
dirci, feminati Templi, ¢ Palagj, c pubblici, e privat l;([l"'7-] , vhe
febbene cedono agli antichi nella magnificenza , vanno pero del part
nell’curitmia: anzi fon perfuafo, che fe un Maceftro Greco, o Romano
potefle contemplare la Chiefa di S. Pietro, ¢ la vafta molcldclla |I_I:
Cupola foftenuta , fto per dire in aria da quattro pile, ¢ da quatn
archi, farcbbe le maraviglic.

£% .1 Qual-
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} aualmcnte poi nel noftro fecolo fi torn’ indietro; @ le moderns
ftrutture di ghiribizzi, e di raffinamenti s’ infralchine , 10 non arrive
a capirlo. Per qual motivo il retto fi trasforma in curvo, i predeftalli,
ed i capitelli fi mettono in angolo, fi deturpano i fopra. ornati, i.fron:
toni a difpetto della folidied fi fpezzano, le linee in vece di continuarfi
fuor di propofito s interrompono, e leggiadrie di fimil fatta i pongono
in opera? In fomma fi vive in una ftagione, nclla quale il bello, ed 1l buo«
no landatur, & alger . -

VIL

.

Ricdo in fenticro, ¢ m'" innoltro a confiderare una particolarit), ché

fuol far la fua moftra nel teatro dell’ Univerfo, viene a ‘dire il frequente.

combiramento dei fini vmani con § Divini. Non & quefto unamilcela ,
ed una complicazione , che induca conerarietd, e che al Siftema rechi fcon-
certo, ma beodd una regolar dependenza, ed una confeguente fubordina-
zione; ed cccone il come. s ;
Dappoiche Dio ha data I"ultima mano a’ fuoi lavori, ed a’ fioi di-
fegni, comincid 1" Uomo a metterfs in azione, ¢ ad efeguire le fue in-
tenzioni, valendofi della Libertd, che fi pud dir fvo retaggio. Si rifletea,
aver Dia fn dall” origine delle cofe appreftad, e ridorti a perfezione innu-
merabilt prodoni, de’quali o pitt preflo, o pit tardi dovea per fuo pro-
fito Ly ulo 1l genere umano. Ben vedeva egli, che la ragione, di cui ci
aveva dotati, aggiunto lo firomento delle mani, di cui ci aveva forniti,
erano per fupplire alle noftre bifogne, ai nofiri comodi, ed alle noftre
delizie. Percio a_ diflerenza delle beftie irragionevoli, a pro delle quali
nulla ha rifparmiato di quanto al loro ftato appartiene, E ¢ compiacciu-
to in grazia noftra di preparare (olamente i materiali , lafciando a noi la
cura i fervirlene a luogo, ¢ tempo a mifira di cid, che dovea nel pro=
greflo de’ fecoli procacciarfi la noftra induftria . e Sins
Moflro a dita in pach¢ parole i fonti della fovrana Proyvidenza,
onde [caturifcono le vene feconde delle Arti, e delle Scienze, che nella fce-
na del noftro Globo fanno la loro comparfa. Non fi fono appiattati ab-
baltanza il vetro nell’ interno de* faffi, le gemme, i metalli, ¢ foffili nel
cupo delle montagne , e nel profondo de’ mari i coralli e le perle. Ap-
prefio le hmiglie degli animali, dell’erbe, e degli arbori fomminiftrano
a noi i cibi, .lg veftimenta, ed i tetei, onde ripararfi dalla fame , dal
Fm!.ln,‘r dall ingiuric delle ﬂ._iginni, ed in fomma tutto cid, che [perta
agli agi, e al eapriccio. Vogliam di pii: le forze de'bruti ci fervono
¢ ci follevano dalle pid dure fatiche, e ci ubbidifcono perfino lc.po-,
tenze pit formidabili della Nawra , cioé colle fue correnti I' ac ua,

:}nf;l;'n' coll’ impeto de’ fuoi venti, ed il fioco colla fia tremend’ ate
Vilde

Non
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Non poffiame indovinaré ; quanti mifti al giorno d'oggi o :nal
conofciuti, o negletti verranno a “fefta ne' fecoli futuri, fomminiftrando
la materia a qualche novello meftiere, o perfezionando i gia noti col
facilitarne 1'efecuzione. Altrettanti forfe fi porranno in non cale, de’
quali fi fa ufo prefentemente, pcrch.é ca anderd fatro di furrogarci degl’
ingredienti migliori, Col fangue di certe chiocciole pefeate ne'mari di
Tiro, ¢ di Sidone gli Antichi tingevano i drappi di color di porpora.
Si ¢ {ludiato di ravvivare il fegreto, ma adcﬂ]:) in fua veee [ adopera
la grana, ed il ch¢rmes. Si & perduto il vecchio artifizio di far I'elet-
tro, ch’era un mifto d'oro, e di argento, in cui I'aurea tintura pre-
dominava. Si fono perd foftituite le dorature a fuoco certamente di mi-
nore (pefa, e forfe'di pui fulgid apparenza..Che fiafi eftratta 'azzurro
oltramarino dal lapislazzulo, non ¢ maraviglia, perché dal colore della
pietra (e ne defumeva 1'indizio; ma che dal piombo fia nato il minio,
¢ la biacea, dall'argento vivo il cimabro, dall'oro il carminio, ¢ la
porpora , ¢ modernamente un bel turchino dal fangue , fi alcriva non
all’'umano difcorfo, ma piuttofto all” accidente, che nel mancgarare i mi-
{ti delle curiofe fcoperte a pro delle Arti fuori d'ogni nolty’ alpettazione
tal fiata ¢i {fomminiltra . g

VILIL

‘Propongo un fubbietto, di cui coll' andar del tempo fi fono fco-
perte parccchie ‘notizie , ma molte pid reftano da rintraccrarfi , e fia
quefto la calamita. Singolare i & la (ua proprietd di tirare a fe il ferro,
¢ con effo ftrettamente congiugnerli . Di tali amicizie, o vogliam chia-
marle fimpatic non abbiam altro efempio in Natura; avvegnadioche le
attrazioni-elettriche fono di genere diverfo, e da differenti leggi pigliano
regola . T vecchj Fifici, ai quali era noto il maravigliolo fenomeno , fi
fecero a difcorrerci fopra, ed arrifchiarono alcune ipoteli. E perché non
ne fapevano di vantaggio, e non ci ravvifavano un‘ombra di fine, e di
quel decantato eni bomo , per me penfo, che un cffeto ftraordinario
bensi, ma inutile , ¢ di neffun ufo, ed uno fcherzo della Nawra lo ri-
putaflero. ‘

Intanto dacché I'Inglefe Gilberto ¢i ha fatti accorti, che la Terra
¢ una gran cilamita, c la calamita una picciola Terra; dacche i anno
infegnato le replicate perienze , che il polo del magnete fi dirigge da
fe verfo quello del noftro globo terracqueo, e che I'afle afferta una ul
pofizione, fuori della quale fi ritrova in iftato violento, ¢ fa sforzo per
adattarvifi 5 dacche fi (2, che un ago di accisjo calamitato ¢ fornito (d'una
pari virtd, a gara anno i Filofofi intraprefo di meditare {opra le aftrufe
apparenze . Prenda per mano i libri, che non fon pochi, colui, che
vuole internarfi nella materia , ¢ legga il progreflo depli (perimenti

parte giocofi , ¢ parte ferj, indi ponderi a fuo bell agio le varic opi-
nia-
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niogni , ¢ i difcordi 'méccanifmi infaneati Eer' ifpicgare gli ofcuri fena.
meni. Io dopo averci {pefo intorno qualche tempo, fono rimafto nella
mia primiera incertezza . Finalmente dacché a quel buon Uomo d' A
malfi & venuto in tefta di fabbricare la buflola, e di felicemente ap.
plicare I’ accennata proprieta all’ Arte nautica , quefta ceffando d'cﬂl:r
fanciulla, e fatta robufta, ed adulta, ha tentati mart creduti per avanti
inacceffibili , fcoperti nuovi Mondi, e circondato tutto I'ambito della
Terra. = '

Ora foggiungo : fe Dio non aveflle da principio lavorati la cals-
mita, ed il ferro, dotandoli delle prerogative fpeziali, di cui ho fatto
parola, gli Uomini certamente farebber privi d'un cost fegnalato bene-
fizio. Confeflo, che a me non conftanc i fini particolari ,. per cui li
prederti due mifti fono flati prodotti, né tampoco I” induftria, con cui
fono ftati conitrutti, ¢ molto meno I'artifizio meccanico’ dellelor mu-
tue attrazioni. Non per fanto conofco , qualmente , ¢ per qual fine la
fagacitd umana abbia faputo valerfi a fio pro di quelle fatture, che il
fapientifiimo Aurore nel procrearle , cost dover fuccedere , avea infal
lantemente preveduto , ¢ difpofto . 11 celebre Edmondo Hallej , notata
un” alira particolaritd degli aghi magnerici , cioé che per lo pid rion
guardano dircttamente i poli terreftri, ma che declinano fecondo i fit
per alquanti gradi pni, o meno verfo I'Orto, o verlo I'Occafo, ¢ che
i deviazione col tempo fi va mutando, e crelce, ¢ cala, ed anco pafla
in fenfo contrario con una fpezie di titubazione , di cui non fi fanno
le lepgi, fi avvide, efferci de’luoghi privilegiati immuni dalla menzio-
nmat" abberrizione . Segnati accuraramente cotali punti, fice per cffi pal-
fare delle lince curve deferitte ful noftro Globo » ¢ ne fiabili gli an-
damenti, ¢ le pofizioni. Per quefto mezzo fi lufingd egli d” avere feo-
perta wna facile , ¢ compiuta foluzione del problema delle longitudini.
Quanto a me, pofta da canto la fua teorica, che nulla giova alla pra-

tica, defidererei, che , meglio purificato il fuo ritrovamento ; I efito cor=
rilpondefle ail'afpettazione. : |

CAPIL-

| ! EES

CAPITOLO TERZO
De’ Mx'mcal_i » € i prima della lor werits.
"

Slnora io non fono ufcito dai confini della Fifica, e mi fono tratte-
nwo ad annoverare i requifiti 2 me noti, che da principio delle cofe
anno prefcritte le regole alla mondana coftituzione. Ma perché di tem-
po in tempo vi fi infinuano i Miracoli, ed il naturale col {oprannata-
rale fi mefce, fa d'uvopo, ch'io mi volga da quelto lato, facendomi ad
cfaminare, che mutazioni, e quali ftraordinarj cficeei in effy producano,
¢ come in un fol Siftema colpirino. Parmi, che fieno talinente anneli
alla Religione , che appena fe ne poffano feparare; conciofiache ; Po-
poli fono ftati perfuafi a venerar le Dettd, ed a renderfcle propizie cogli
omaggj, ¢ colle; offercc moili dai lor bifogni, e dalla Rducia di ottencr
a lor profitto de'{egnalati benefizy anco fuori dell'ordine conlucro della
Nacura. ;e

- Di fatto tutte le Nazioni f{ono ftate oltre modo provenfe a dar fede
ai portenti, ed ogni Religione, avvegnache [lfi, ed affurda, fi pompi
de'fuoi , che fervono a confermare il volgo credulo nel culto fuperfti-
ziofo comunemente adottato. Quinci Irﬂﬂ%\‘ﬁ la lor origine gli angaril,
gli aufpizj, le nictimorfoﬁ, gh 9&cnti con mille alwe inczie, di cui
fono piege zeppe le vecchic Storie.

Neglette le favole, pongo la cofa fotto il fuo vero afperto, ¢ di-
co, non eflere confencaneo al dettame della ragione , che Dio Ouima
Maflimo dopo avér terminata la fabbrica dell' Univerfo abbia fatto a le
fteffo un divieto di pit oltre non ingcrirlence, e Rabilito un decrero im-
mutabile di lafeiar fempre mai libero il corfo alle caule fecondaric,
onde nel progreffo de’tempi non patn_ﬂ'cro nelle lor operazioni qual (i fia
interrompimento . Troppo alti, ed imperferutabili (ono i configly def
Creatore: e percid chi ci ha rivelato, non metter lui di quando in quan-
do 14 mano onnipotente nella {ua macchina in vifta di que'fini, che fi
& da principio prehffi? )

In Dio non ha luogo la maraviglia, mercé che qualunque azione
o conlueta, o infolita non gli cofta f{alvo che un cenno della fua cihi-
caciffima volontd. Lo,flupore dunque ingombra foltanto le foftanze ra-
gionevoli, le quali veggendo, ch' Egli ralvolta per loro conto i ado-
pera, dando ?cgni ftraordinarj ora della fua Bontd colle beneficenze,
ora della fua Giuftizia con i cattighi, e fempre mai della fua fuprema
Poffanza, che fovente fra i cancelli dells Nawira non fi riftsigne, ap-
parano ad amarlo, ¢ a temerlo, ¢ {¢ ne formano un fublime (u:l";lllu.
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Tirate da quéfto fondamentale principio alcune facili induzioni, in
poche parole i darebbe (paccio al propolto {ubbietro. Ma fi ha da c::>m.
battere con Avverfar) di differenti partiti, 1 quali (ebbene tra loro di-
feordi fi unifcono perd in lega per tendere chi per un verfo, ¢ chi per
I' altro infidie alla veritd . Quinci fa d'vopo ftar in buona guardia da
et 1 lati, accumulando quiftioni 'fopru quiltioni, ed aggiugnendo di-
Tefe a difefe.

Appena o da qual parte volgermi, ¢ con che filofofica Serta co-
minciare Ja mifchia. Ho prefo configlio di riftrignere la materia a tre
punti principali, che abbraccieranno i fecondarj. Da prima proverd, che
nclla prefente coflituzione di cofe fanno la lor comparfa i miracoli
viene a dire (acciocche nell’ufo del vocabolo non s'infinui l'equi\'or.‘o'
¢ la controverfia non cada fulle parole) certe infuete, e portentofe t\pé:
raziont, h'evidentemente per le circoftanze, da cui fono accompagnate,
formontann !c ﬁ!r?.v‘ l‘h‘”ﬁ‘ Natura, e che ripngn:, che fi areri uifcano
al altra cagione cfhiciente, fuorche al Divino potere. Secondariamente
aflegners gli accertans criterj, per cur fi difcernono i prodigj veri dai
falli, i realt dagli apparenti, e nello fteflo tempo delle lor varie f{pe-
vie terro difcorfo. In terzo lnogo proccurerd di metter in chiaro, che
;rv;rl:hgnrmfc portino, ¢ qualmente influifcano nell’ economia del noftro
SO -
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Gl Atei negano a fronte aperta qualunqu’effetto prodigiofo, ed i
Deifli guari non fe ne prendono cura. Queglt penfzno, che 1 portenti
1t quali nel volgo finno tanto rumore, fieno parti della impoftura della
smiginazione, e della credulitds ¢ quefti vorrebbono , che Dio fe ne
!Ih_-m- nel fuo profondo, cterno ripofo, ¢ che nelle no[l’rc faccende non
simpacciaffe. Coftoro fono obbligati dalle lor maffime a non porger
fede a1 miracolis conciofiisché o fupponendo, che il fatto di Stratone
oppure il <afo di Epicuro fiano una cofa medefima colla Natura (w:
vera riputando Dio inerte, ed ozinfo, non riconofcono Agente che fia
fornite d una viro ﬁl(r:ricrc valevole a proercarli . 11 buon ﬁ:nfu ri-
chicde, che i conchiuda turto al rovelcio, e fi dica: non fi pud ragio-
ncvnlnu-ptr dubitar dei miracoli | ¢ quefti infallibilmente nTr,m proce-
-.:‘r:::l ne r1:||}.1_ Iit'f{‘ﬂ][ﬁ , ne dalla foreuna , né da una effenza fomma

ns1, ma slaceendata. ‘e Di ; 1 ] i
fulle noltre occorrenze ?:;2":\12:1 ?Io’ cofl'c _Prn_\-wdt'nzn s ehe VCgI'-'
el A alora con modi inufitin fi fa palefemente

Parmi una ftrano paradoflo porre a ivi
umana , ¢ rn\fvrrrirc d:lrcapn a lh!ndn le [Eﬁtl!ﬂ:-u:-l::n[h .;]rciili‘: ]?1?”“3_ i 2
le quali vagliono generalmente {ilvo che ne' cafy ; Al

¢ cab i quiltione @ e cosl
vic-

1
viene ad introdurfi di foppiatto, e contro ragione uno ftorico §P.?ro-
nifmo. Acconfenta, che tanto di-leggieri non fi abbia a dar fede ai
{uccefi oltre modo maravigliofi. Conviene feandagharne il fondo, ¢ mi-
furarne i gradi della probabilitd, che. giungono bene {pefio ad una mo-
sale certezza, ¢ pofcia decidere. Il ‘ricevere rtutrocio, che ha del mira-
bile, con difprezze, e con naufea, quafiché il vero carartere de’ (piviti
forti fia un'affetrata incredulitd , {econdo me ¢ un contraflegno d una
caparbia oftinazione .

V.

L' univerfale Diluvio me ne fuggerifce un memorabile efemply .
Non ci fard, cred'io, Uomo faggio, e difereto, che ardifta di nepare
un fatto, di cui le antiche, e colte Nazioni ci rendonn una concorde
teftimonianza. Ce ne ha tramandata la notizia ben civconflanziia il cro.
nifta Most, ¢ con effo lui gli Scrittori Erizj, Caldei, Greeiy ¢ porfing
i Cineli. Sarcbbe una gran combinazione, che coftoro con uniforme coa-
Afenfo fenza fapere gli uni il fentimento degli alert fi foflero accordati
“divolgare una favola tanto lontana dallo fhle ordinario delly Nutura
¢ cosi poco verifimile a cadere nella immaginazione degli Uamini.

Oltre che la Natura fteffa ce ne ha confirvate le veliquic negl im-
piecriment de’ quadrupedi, de’ pelti, degl® inlerei, dell” erbe, o delle
piante, che tutto di fi fcavano dalle vifeere delle montagoe, ¢ che alla
generale innondazione ficcome quegli, che in ogni pacle a dovizia fi tro
vano , da' migliori Fifici vengono atwribuiti. Ed in farti non {e ne pud
render ragione, fe non fi riconofce nella noftra Terra un mallimo feon-
volgimento; ¢ percid ben fi appongono que’ Filofofi, che accopprano pli
ftrani fenomeni colla veritd della veechia tradizione.

Mi i rinfacciera, che invano io miaffatico di provar cio, che dagli
Avverfarj i ammette . Eglimolungi dal contraftare, che alle voley fianh
farti vedere degli effecti ftraordinarj, ¢ ftupendi, pretendono , che deb-
bano afcriverfi ad un infolito combinamento delle aturali cagioni, ¢ non
mai a miracolo. Rifpondo, che per ora non difputo fu quello punto =
mi bafta, che non fi neghinn capricciofamente, come pur troppo 6 fa,
moltiffimi eventi accaduti fuor dell ordine confucto dedla Natura, ¢ {ara
mia incombenza di dimoftrare in progrefo, quali fra i ben avverati fia-
no realmente miracolofi, ficcome quelli, che lavirti delle caule fifiche di
gran lunga forpaflano.

V.

Adunque fad'uopo, che io mi Frep:nriim:ltcrialiappr'npi‘agi:nr{d‘ngr_lr-rc

una {olida fabbrica, 1a quale dee pofare fulla baft smmobile di faced cortte

mi. Cento Tomi in foglio non conterrebbero una diligente difowtione deg)

innumerabili portenti ¢ veri, e falfi, che ne' libri flan regifbrari o Mo
g Bt 1
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"0 pcrt:ﬁto a coperto que’ {oli, che fi legeono nel vécchio, e nel ny
Teltamento. Coloro, che furono prefenti alle opere &tlt!enae di MJPIQ
e di Gesi Crifto, ¢ ne rimafero florditt , mentre non fi acciecavannlsd'
fe medelimi , ¢ non fi lafciavano raggirare dallo (pirito di fazione, ¢ da'
invidia, aveano una prova evidentifima della diviniea delle ma{ﬁmr,:
mulgate da'due Legislatori. Ma nel tempo, in cui viviam noi fu(ﬁgm-
do folamente la Tradizione, che pafla per lo canale delle orecchic, e o
degli occhy, non acquilta , almeno preflo i pit contumaci , una ari i léﬂﬂ
lut_n!nl Cl:il.lt'n?:.'h Per la qual cofa convien murar mr:tncic, e I:ia ::1 R
d:::r p.lrfrcn!.{m‘h.mnvinccnrifﬁmc, che fi vavvifano ne’ Sacri Vol?u::ic-
Lc\’lc:r:c::ﬁ .prul.lru indarno fi cercano, arguire 1" incontraftabile verigd de?

Ponpro da canto [: ichi ic itd de
racconti, la dotrrina rlrl‘fl}lzf:?:nmc ::::F;::;h; Hl: fdm-tmu_a e e ('!e.‘
i 2 1y 5 retta ragione, ¢ Ia purie

tina difereta morale: circoftanze tutte, che negl intellerti docili , e non
prevenuti fan forza di alerettante dimoltrazioni, ed a due punti di, m“}n
mo momento lolamente mi attengo. g 4 o

VL

Do una ripaffata alla ferie de'libri canonici, ¢d agli Autori, da cuj
fnnt‘_il.1:|‘ feritei in diverfi, c lontani pacfi, e nel lungo corfo d; : k']lu
i.c-n-lfxl ; I‘ rovo Jub fh'lrnlfl in Arabia, 1l Pentatcuco di Mosé nel Dc(E;-(:ou
;..i:". ‘c 1‘.:[:.-lirhli1'.'. pli :Illn_'s np;mgraﬁ_, |_1r0&_'rici, o _ﬂm‘ici parte di Scrifmrf
it s I el 6 S, o el
. bd, | ; > ¢ in Rabilonia, ¢ parte in Per
:]::IIH:::}, :(I‘:r. fnﬁ!lnn appellarfi deutero-canonici, in di caret:tilnrz;ilcrr::a‘i .fof
g m"-, it T;.}:“. i,cd in varj [mguagg;_Ebraico, Caldeo, e Greco @ ed
mionare :ICL; mlr:f..r\quiﬂl';lmTu rlccrghf’ {‘m’mf‘ﬂ]"cﬁ i dif'pcnf'o e
o nto, ¢ delle opere in effo contenute, effendo la

Ora i =F . 2
i l:i,:l:}ﬁin?: (l‘_nlf'.u-cpnr]za di perfone, di coltumi, di luoghi, ¢ di
t) ¥ (‘l':‘l?-'l. I.Ii{.."l.ll -i l](f-‘(}t:ltn ’ndtnnc l:l HEIrEl ﬂemmnla do{trina renzﬂ V:\I’it-
i 1|n] ¢, ¢ lenza contraddizioni, non ¢ egli un un miracolo
55 ey Vo ronteecpie! Chi conale &} ondo T cspriej, ed & 6-
altesigin di foyraltare sl i radicl dell'amor propio,, ¢ 1'inneca
fibile tener fo WSt sliral; fen Cumprc‘!'ldc, clfere onninamente impof-
ihijeckenct trma a lun:np;o andare la menzionata uniformi K T
periore alliflenza non 313 foorn fe . i ormitd , {e una fu-
vemente non e dirigge Edpin vir‘:r:;.n umanc;, ed ovinque vuole, foa-

oma i i o TR - EdIn vero mancati appena i Prof ina-
ﬁcg I'nltt l'l:\:-\:::rlmﬁgf T I'."I_I'm:!cjrn gl rdrmlil n Tl'latcr'::mclli, {{l I.S".m'
| niltramente i divini Oracoli, ginnlero ; gk

> giunlero i Saducei all’ ec-

ceflo di negare ' ta ] Huge )
ta futura. 5 mmortalicd dell'anime, ed 5 premj, ¢ le pene della vi-

Ap-

1
Appreffo_dappoiché Gesn Crifto & venuto ad illuminare le gasrte ;
want' Erefie fono pullulate, e molte fuor d'ogni credenza (lravaganti, ed
affurde ? Bafta leggere i cataloghi, che ne fono ftati tefluti. De' FilofoR
antichi, ¢ moderni io non ne parlo, perche ci vorrebbe un lungo crat-
tato a compilare la ftoria delle opinioni. Anco i Teologi Catrolici, tur
o che rifchiarati dal lume della Fede, non van d'accordo, ¢ mi ha per-

" meflo il dirlo, non fo dove fofle per givgnere la libered di penfare , fe

di tempo in tem

{tiche decifioni.

po non veniffe tenuta in dreno dall’autoriea dell’ LEcelehia-
VIL. -

La feconda prova mi viene fomminiftrata dalle Profizie puntual-
mente avverate: Porrei addurre quella d'Haja, che non folo previde
futura Monarchia de' Perfiani , ma fegno Ciro il [uo fondatore per nome -
I' altra della vocazione de Gentili dai Profeti unanimamente inculcita .
Piacemi di allegare il vaticinio di Danicle intorno Ly fuccetfione dequare
tro fommi Imperj cosi chiaro, cosl precifo, cost circonltanziato, che Por-
firio nemico dichiarato de' Criltiant, non (eppe trovar altro cunco per
queflto indiffolubile nodo, fe non dicenda, che il libro di Damiele era
parto di qualche impoftore, che per i fuoi fini Lo ferifle dopo al fucceo.

Vorrei , che mi fi rendefle conto del tempa. Non primy ceitiente
di Esdra; merce che non avendofi in quella etd per anvo {entare delle
Monacchic Greea , ¢ Romana, altro non fi farebb=, che folliruire 2l un
Profeta noto uno fconofciuto. Non pofteriormente, imperacche clinto
da Esdra il catalogo de' facri volumi , ¢ fra quelti comprelo Daniele,
Cono effi ftari welofamente dagli Ebrei cultoditi fino a* giorni noflri
Facer di meftieri, che il Falfario foriffle nell'auge del domimn Romanoe
nell’ etd di Giulio Cefare, o in quel torno. Era facile il profetizzar Pay.
venuto , mi era alerettanto difficile intrudere il parto fuppollo oo
gli archiv) delle Sinagoghe fparfe pel Mondo allor connfciuto. Di piiile
predizioni di Daniele ficcome antiche, e da’ Grulel comme e ricevu-
te fono citate da Crifto, il quale le conferma in cio,
na di Gerulalemme, e I"abolizione del Sacerdonio ¢ det St
po, che foggertata la Paleftina all’ Tmperio Romano, Lo gran caalliofe
non fi doveva probabilmente afpertare.

Dappoiché 10 mi fo10 afficurato con armomentt fnceioe ad opgan ee-
cezione, che la Bibbia ¢ [t divinamenee i, ne pafee de e -
ma confeguenza , che non puo revocarfi in dubbio La fincerind de”poidi-
) in e narrati. Olere che le nccafiont di Tarliy e le cieen'banges  chee gl
accompagnano, [ervono a noi di alerettanti ericery per feparnch nelle fue
claifi, e per diftingucre i veraci dai bugrardi: el nznuno [, gquanto il
confronto de’ certi giovi a recare un dilcreto giudizio intorno 1 dub-

biofi.

che concerne Ty rui-
nteme

3 T < 1 due
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' lI duc Santi Legislator1 Mosé, e Crifto furono feraciflimi di portan.
ti, e la copia ftefla fa prova, quanto cglino foffero lontani dalle” im o-
fturc, mentre col moltiplicarli a dovizia non temevano, che le fraudi ye.
niffero una volta, o 1"altra [velate. Appreflo non ufarono I'artifizio dj
operar cofe maravigliofe in fegreto, alla prefenza di pochi fautori, coi
quali foflero legati d'amicizia, ¢ d’ interellc, ma in pubblico, in faccia
di turro il popolo, e di perfone affenfate, ed anco al cofpetto de’ lor ma-
levoli: anzi non i aftennero con iterati rimbrotti di rinfacciare alla plebe
dura di cervice la ftolida pervicacia, ed a’ fuei nimici la radicata mali-
gnitd . Poteano forle prometeerfi, che gli fpettatori foffero fempre ftupi.
di , ¢ cicchi, onde aveflero in qualunque cafo a ftarfene occulti i pre-
{lig)? Le regole della prudenza, e della cautela richiedevano, che non
fe ne ficelle tanta pompa per non perdere il credito, ¢ per non  efporf;
at ludibrj del volgo difingannato , ed ai pericoli incvitabili dei Falfarj,
I miracolt dunque fcambievolmente i foftentano, ed acquiftano fede dal-
Li moltitudine . E' convineente la rifleffione di $. Giovanni Crifoftomos:
Criflo a'fuoi giorni faceva miracoli, e profetava . Allora i miracoli con-
ciliavano picna credenza alle profezie : adeflo le profezie dagli eventi verie
ficate confermane ad evidenza i miracoli,

VIII,

Riftrignendomi al nuovo Teltamento con un altro gire di cofe fidi-
maftra ad evidenza la finceritd de'Miracoli. La Divina Provvidenza ha
Ct]l'l't‘\j.lll la .‘ilfu']n l.';'v:m;_','('lit:l ditante, e di tali circoltanze , che bifo-
i”"l, [|.‘tg"t."r‘t' {1_:1 noi ogni {cintilla di ragione per crederfa parto o d’ una
cocea perfuafione, o d'una dolofa impoltura ; ¢ sfiderei qualunque finif-
fimo intellerto ad archirettare un Siltema di avvenimenti cos ben legato
«d in tutee le fue parti a maraviglia cocrente . Bafterd confrontarlo colle
iceie di Frloflrato nella viea di Apollonio Tianco, e colle vifioni di
Maometto efpofte nel fuo Alcorano. La miffione di Gesh Crifto ¢ ftaca
preceduta dalle profezie avverate, accompagnata da una feric non inter-
rotta di poreenti, e feguita da fatti d'una sfera oltre modo fublime. ¢
di pran lunga (upcriore agli umani concepimenti . g
Sina ranto c_h_c: Crifto ville , ¢ promulgo la fua legge , il comune
de’ Giudei, al inifpezie gli Apoftoli fopraffacti dai miracol; che alla gior-
nata fi moltiplicavano , e fit cui non potea cader dubbio . rerche ]ig ve-
?[r;}l"““l cziﬂl‘ﬂ“hi > ¢ li toccavano colle mani, erano CD:I\imli, ch' egli
0y . im L o " >
Files, che in el 1e 1 Brann© rou e TP afpettto, M
hnn_i, era tutea di carne, e :li‘mondc;.n;;nll:ﬁnc 1: i ;]adlcnrc ot
1 diun eran Monarea, ¢ di un bravo Cunqui;[{}‘.ni:g’['r]_:‘li f?{r:to !;;_ﬁ:or:
tn?‘r !atﬁi‘]mmnc dominante, ¢ vittoriofa de’ fuoi ﬁcmici :a':mi:;i-;f;':c:l
‘ol g i 1 . 3 - % i :
:.l”i1l c‘i:-uu‘jlrsli;:_-llli; '?j.!‘.l.1g'_l“1nn I Romani fconfitti, le Provincic lige,
A Terraal lor imperio foggetea. In face i) popolo tu-
mul-

multuante gli offerfe il Regno, e fu ral vifta la Madre de' Figiiu!:)?iis di
Zcbedeo implorava, che uno fedeffe alla (na deftra, ¢ l'altro alla fiui-
fira , quando foffe falito {ul Trono. \

Ma cosi belle fperanze appena {puntate inaridirono , mentre videro
il lor Maeftro imprigionato, derifo, tormentato, ¢ condotto a2 morte, ¢
¢ ad una morte obbrobriofa di Croce. Oltre Giuda, da cuifu wadico
Pietro il negd, e gli altri colla fuga I'abhandanarono. Ne giovo punto
a tenerli in viva fede la crifi della Natwra, che da capo a fondo  nella
merte del fuo Creatore {i fcofle; imperocché fi ofting nella fua milcre-
denza Tammafo, c¢d i duc Difcepoli, che andavano in Emaus con turto
che confeflaffero, che Gest erat potens opere, & fermone, pure depofta
ogni fiducia , diceano: fperabansus, quia ipfe cffec redempturus Kracl.

IX.

Cofa dunque ci volle per dileguare la denfa nebbia, per rifchiarare
i loro intelletti adembrati, e per infondere ne'loro cuort un’ eroica fer-
mezza? Nulla meno che tre non piti non inteli fuccetli, ¢ e profondi
mifterj. Reftano afficurati, che Gesu & riforto, il veggono vivo, ¢ pal-
pabile, contemplano le piaghe, e taluno ci mette 1l dito, lncfl‘nm_‘l\ leco
lui i colloquj, della fua dottrina fi pafcono, ne mancane per vieppiiicon-
fermarli i miracoli: anzi perche non fofpertaflero d'efiere delufi da uno
{pettro, preferive loro di guardarlo, ¢ di toccarlo, quia fpiritus carnen , &
offa non haber, ¢ poi mangia alla loro p{crcnza un fave di mele, ed un pe-
fce arroftito. Sono quefte prove di fenfo non foggette ad ambiguicd , ma
molto pidt efficaci furono le illuftrazioni delle menti , per cul compre-
fero la Divinith del Salvatore nafcofta fotto il velo corporeo giulto
il celebre detto di Terwlliano. alind widernnt , alind eredideviont .

Ne pochi giorni, in cui il Redentore ritornato da morte a vira f
trattenne in Terra, {i piantarono le fondamenta della Chicla nafeente ,
ed il quarantefimo di afcefe al Ciclo, ¢ volle molti de” fuoi Difeepoli
per oculat teftimony della fua compiuta glorificazione. Ci rcnnero celino
dictro pli occhj fino a perderlo di vifta. Quinci lifciate per Ia feconda
volta te reti, ubbidendo alle preferizioni del Divino !\1.1(-llr(‘|, unitt i ri-
cettarono in Gerufalemme, dove affiduamente orando, attelero la venura
dello Spirito Santo. Comparve Egli forto i finboli di vento veemenie ,
¢ di lingue di foco, ¢ portati feco a dovizia 1 fuo dnn!, fe gloriofa mo-
ftra della {ua prefenza con quegli ammirandi miracoli, che fi narrano
negli Aui Appoftolici. E fe mal non mi appongo , parmi, che fra 1 pia
fegnalati abbia ad annoverarfi il foprannawurile coraggo infulo dall”alto
ne 'Seguaci di Crifto, per cui il terrore fi cangia in anh_rc,ul in _un_.t
piena confidenza Ia paffata colternazione. Spirati appena ciaquanta g£ior
ni dalla morte, e dalla {epoltura del Salvatore, efcono i pul:h[uu. in
faccia del Prefidente Romano, del Sincdrio, e della Creed tura non cre-

dente, ¢ contraddicente, parlano varj linguaggj, diffondono le l\;isu‘ll del
ArdClis
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Pm:aiﬁro ineflo loroinneftaté, ed animati di un (anto zelo predicano Gegy:
¢ Gesti crocefillo, fcandalo a"Giudei, e floltezza ai Gentli. Alla prim:
concione di Pietro fi convertono ben tre mille perfone, ed all’ improy.
vifo fi fonda in Gerofolima una florida Chiefa , che a gran paffi fi frer.
de nella Samaria, in Antiochia, in Damalco, ed in bréviffimo tempo oc-
cupa I' Afia minore, ¢ I'Egitto, ¢ penctra in Roma, ¢ nelle regioni piy
rimate dell’Occidente, e verfo le parti Ovientali i dilata fra Parti, e
fra gl'Indiani. Gli fcherni de' Farifei, ¢ degl’ Tdolacri fervonoa vieppin
ftabilirla, e le perfecuzioni, ed il fangue (parfo ad innaffiarla, onde cre-
fca pra rigogliofa. In fomma fi verifica la maffima di Gamalicle, che fe
fofle (tata un’ umand invenzione, (arebbe preflo da feftefla fvanita, ma
chc{rfc fofle Opera divina, non fi di forza poffentc a contraftarle il pros
ercflo.

X!

Ora [e la gran macchina ¢ fabbricata in aria, ¢ pofa (ul falfo, con:
vien dire, che i primi Criftiani foffero o farnetici, o delufi, o impoftori.
Lgli ¢ vero, che nel di della Pentecofte *furono da alcuni, ¢ S. Luca nol
diffimula , [pacciati per ubbriachi, ma I'impreffione del vino dovea de-
gencrare in una ftraniffima pazzia, di cui non fi ha efempio in Natura.
Poflibil mai, che all' improvvilta, e nel tempo fteflo in migliaja d'Uomi-
ni i prevertiffe talmente la fantafia, che ad ognuno d° effi in particolare ,
el a wiet in generale (i affacciaffero le medefime vane immaginazioni, ¢
che cialeuno m una fola maniera penfafle, e parlaffe? L” ipotefi ¢ cosi ri-
pugnante al fenfo comune , che non pud entrare in tefta né meao agli
ncreduli,

Se quefta eccezione ¢ ridicola, fa d'uopo volgerfi da un altro lato, e
foftencre a wtto cofto, che quella vil gentaglia zotica, e foverchio amante
del mrg-ab_:lc, ¢ della nmrict.lt fiafi lafciata brutcamente fedurre. Ma da
chiz Si rifponderd , dalla malizia. di Pictro, ¢ de’ fiioi Compagni accom-
pagnata dal fanatifmo. Qui ripiglio: porfibil mai, che le parole pro-
nunetate in quella memorabil mattina dal Capsdegli Appoftoli foffero da-
tate di tanta energid , che faceffero traudire una moltitudine di varie , ¢
rimote Nazioni compolta , nominate partitamente negli  Acri, per gufﬁz
che cialcheduno afeoltandolo a favellare nel propio nativo idioma, fofle
tltruetg ne’ mifter) della novella Religione? Oltre che coll’ impof:zionr
dcflg mani fi facca vri:b}lmentc_difcendere lo Spirito Santo, e coloro, che
de'{uor doni erano facti partecipr, repente mutati da capo a fondo, evan-
gelizzavano in dﬂfcrcn;i Iinguaggi, cd operavan miracoli. Cy vuu,i altro
per ifnervar quefli fatti, e la ferie delle cole pofteriormente, ¢ di confe-
gucaza accadute, che metter a campo le {ognate delufioni. Ez_uinci fi ca-
vi I'ultima illazione,, che affolve dalla maligna taccia d' impoftura i pri-
ms Autori del Criltianefimo. Gli avyenimenti ftupendi , che fordifco-
no un inticro popolo, anzi un’ unione di diverfe Naz‘Ioni » le quali
hon ponto negar fede ai fuoi occhj, ed alle fue orecchie, non fono in-

dubi-

dubitatamente ne fole inventate, ne concerti premeditati a di{'egnosi‘iim
trodurre una nuova Sctta lavorata in parte dall’ odio, ed in parte dall'am-
bizione. :

Orstt egli & pit chiaro della luce del Sole, che gli Appoftoli, ¢ i
Difcepoli di Crilto con ingenuitd infegnavano cid, che fermamente cre-
devano, ¢ che non poteano efler ingannati, ne veleano ingannare. 11 di-
vino Agricoltore a bello ftudio ha confegnata la fua vigna da coltivarfi
ad un buon numero d’Operaj, perché a quanti piti fi addofla il gelofo
minifterio, tanto minor fofpetto ci fia di fraude. In fatti non & n¢ pun-
to, né poco verifimile , che taluno o adefcata dalle rrnmcﬂ'c, 0 arterrito
dalle minaccie, o vinto dagl'interni rimorfi non abbia o prefto, o tardi
fvelata la mal ordita infame impoftura. Le fette falfe da un fol ciurma.
tore riconofcono la lor origine, ed il loro progreflo, cui per fini umani
fi fono aggiunt alquanti Scguaci . Cosi Simon Mago dementava i Sa-
maritani, e Maometto gli Arabi, raccozzando infieme nel fuo Alcorano
molti dogmi prefi ad impreflito qud , e 13, onde ognuno ci trovafle il (uo
conto.

Appreflo fi noti, che ful bel principio i Propagatori di noftra Sanra
Fede 1"anno appoggiataai miracoli , i quali nel (ortemente colpire i fenfi
aprono le porte alla veritd ; laddove la nuda dotering per feflefla aultera,
¢ milteriofa , ficcome eontraria alle inclinazioni della volontd, ¢ fuperio-
re ai concepimenti dell'intelletto , ¢ comunemente abborrita, non i fa-
rebbe cost di leggieri abbracciata. Ne delumo gl indizj dagli Erefurchi
de'primi tempi, iquali perfuali per altro de’prodigi oppugnarono chi un
principio di purgata morale, dicendo, che oportet nti carnc , come i Ni-
colaiti, e chi* un articolo capitale della credenza, com’ Ebione, ¢ Cerin-
to, {pogliando Crifto del pregio della Divinit. g o

I Seguaci del Redentore erano tanto convinti della finceritd de’ mi-

racoli, quanto di {entire, e di vivere. Come potevano non effere confa-
pevoli de’ portenti, che alla giornata per loro mezzo fi replicavano finoa
chiamare da morte a vita i defonti? Come dubitare dei fegni it alla
lor prefenza da Crifto, mentre fapeano, che da wal forgente featuriva la
virtd in effi trasfufa di operar maraviglic? Se cofloro dall” interna con-
{cienza erano ammoniti, e rimproverati, che lb gran mole non avea per
bale fc non fe un apparato di sfacciatiffime menzogne, con qual fronte
afferiva S. Paolo: polto che Crifto non fia riforto, ¢ vana la noftra fpe-
ranza, ¢ vana la noftra fede;s ed altrove in prova del F.u_tu cita uny buona
copia di teftimonj in tempo, ch’ L:;:Ii rc'rivclv.l‘, ancora viventi? Con qual
coraggio, o piuttofto remeritd gl Evangelifti, ¢ gli Appolloli pul:hluu-'
vano per iftruzione delle Chiefe fparfe pel Mondo allor conolciuta, ¢ ne
lor libri, ¢ nelle lor cpiftole tramandavano a’pofleri 1a ferie degli ammi-
randi fuccefi in upa fagione, nella quale Gerufalemme per anco era in
piedi, dove la memoria cra frefca, dove non mancavan coloro , che avea-
no converfito con Crifto , ¢ ¢id con una piena confidenza , e lungi da o-
eni timore , che foffero lor rinfacciate I'cforbitanu bugic , ¢ venifle lor
dara una f(olenne mentita 2 i
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A quefto paffo reflo con mio fommo fupore fopraffatto, fin a qual
fegno fia giunta la moderna milcredenza. Contro le addotte prove, che
poggiano ad una morale certezza, fe ha luogo, non dsc_o g la fede
Divina, ma femplicemente 1" umana, non fi fa _cofa obbicttare. Che fi
fa dunque? Si mcree la feure alla-radice , ed impudentemente fi qui-
ftiona, fe mai ci fia fato al Mondo uno nomato Gesi Galileo Autore
di una nuova Serra, ¢ diconfeguenza (i cancellano dal ruolo degli Uoming
gli Appoltoli, ed i Difeepoli fuoi coadmtori. Il paradoffo ¢ cosi ftra-
boccheyole, che ¢i moftra ad evidenza, quanto la caufa di coftoro fia
difperata, «d il rviferirlo con una rifara in bocea ¢ lo fteflo, che il con-
furtarlo. Si pretende, che il Criftianclimo fia furto a guifa d'un fungo
ai tempi del gran Coftantino, il quale per fini politici s’era- propollo
di dar mano ad uma novella Religione , e di abolire la fuperftizione
antica. Tn quell'epoca fi fono maliziofamente {uppofti i volumi del nuo-
vo Teftamento, ¢ gli autori della frode avranno avuto un bel che fare;
mercé che facea d” uopo , che creaffero di pianta tutti i librei de’ Padri
fioriti nc'tre primi fecoli parte Greei, e parte Latini, che furono mol.
tiflimi, ¢ parcechj di valta mole, come I' opere di Terwulliano , e di
Clemente Aleflandrino, e taluno di profonda indagine, come I'Efaple
di Origene. Conveniva, che non i (cordaffero le memorie Ecclefiafti-
che, le letrere de'Papi, ¢ de' Velcovi, gli Aui de’'Concilj, ¢ de' Mar.
tiri , ed anche gli feriee de’ vecchy Eretici. Quindi per dar maggior
corpo all'inganno bifegnava interpollave i codici, per efempio’di Ta-
cito, di Plinio il giovine, di Galeno, e d'altri Scrittori profani; e per
non lafciare da canto i Giudei, quegli de'pitt vecchj Rabbini, ¢ dello
Storico Giuleppe, onde in effi di Criftn, ¢ de'Criftiani, che non erano
mai_ftatt, fi wrovalle fatea menzione, ed appreflo intagliare 1n marmo
Lu fimofa iferizione di Diocleziano, in cui fi legge Chriffianorum fuper-
Jurione nbique deleta. Ma perche cié era affolutamente impotlibile ad ef-
ferwarfi in cutei gli cfemplari delle comuni , e private Biblioteche , ¢
molto meno infantare un pubblico monumenro, al:bi:nnn, malgrado de-
gli Avverfarj, molte autentiche , irrefragabili tefimonianze , che
convincano, efferci ftati de' Criftiani avanti 1" etk dell’ Imperator Co-
ftantino. Tnoltre chi mi rende conto del come all’ improvvifta, ed in
pochi giorni i [coppiata la gran mina. Certamente non ce ne ha (en-
tore ne in Zofimo, né in Ammian Murcellino amendue Storici Pagant,
e Giulimo ['Apoltata, cu.i non poteva eflere ignoto 1'arcano, non fi fa-

rebbe altenute di rinfacciare @' Criftiani la lor clandeftina , € recente
Ql'lglnl.'.
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Arrogé, che fa di meftieri ammettere ne’ primitivi Fedeli un oftento
di pazzia,c di ol_'tmazmnc? oppure_un mlracolo_ di pia c_hc umana for-
tezza. Egli € onnimamente Invcrlﬁmllc, che wurti concordi a piena h?cc;
fpacciaflero fole sfrontate per tirarli addoffo un nembo di ftrapazzi, e
di tormenti fenza reftar punto {paventari dalla morte infame del lor
Maeltro, dalla lapidazione di Steﬁpo, dalla prigionia di Pictro, e dal
martirio di Jacopo. A che pro {acrificare la propia vita, come ad ognum
di loro in progreflo & accaduto, per’ dar pefor ad una sfacciata impo-
ftura ? To mi ftupifco, che coftoro confapevoli dell’ordita trama in tem-
o, che feriamente difcorrevano infieme degli affari della furgente Re-
igione, ftabilivano articoli, ¢ convocavano Sinodi, guardandofi in vifo
I'uno coll'altro non fi merteflero a ridere. Lra forte quella 1a fhagione
di fcherzare con a fronte la moree? Ma cio, che fupera L maraviglia,
fi &, con quali artiﬁzi‘ fcdgcclrcrn un siogran numero _‘Il perfone varie
di coftumi, d'interefli, di (peranze, di credenza , Ginder , ¢ Greci,
Tomani, e barbari per farle conforti foltanto delle lora cftreme mife-
sic. Ci vogliono delle gran malle per far giucar quefta macchina.
Mi 6 dird , che delle belle cofe fi promerrevano, quando accre-
feiuto il nerbo della nafecente fazione, (i lufingavano di fignoreggiire,
e di vendicarfi de’ fuoi nemici. Tutto bene; ma intanto fotravano s_-nll:n
povertd , e cogli flenti, ed intanto_infelicemente morivano. Dicea -[.-l:l—
tulliano, che avrebbono potuto refiftere, e fc non altro perire du rifo-
luti colle arme alla mano , nifi apiad nos difciplina effer, accidy potins qunn
occidere. Td in farti dove mai fi legge , che in wre fecoli di ml\.hmfc)
perfecuzioni i Criftiani abbiano tentato di ftuotere I' ingiuflo giogo ?
Conto i Martiri a millioni, e non conto un folo ribelle. Si ripiglierd ,
che coftoro erano invafati dall’ amor proprio, ¢ che adulanda (eftefli,
'fper:wano di mercarfi un'_ctc[-nn f':m1:1 € rf_\r_- [ tal fiducia e Tnu’hlam
il lor apparcnte erotfino. Gli cfr:mp;l, che foghiono arrecaf, rlm.nl\m‘m:'r
a feft;. Finalmente ¢ Codro, ¢ Curzio, cd Owrone nedlo fpender Ta \rlt:l
per la falvezza della Patria, o per fopire le guerre civili, fi propone-
vano un fine onefto, ¢ gloviofo ; laddove i notlri, c]u_,,-_mﬂn il fup-
pofto covavano nel profondo dt"l cuore la mala fule, l,||1rnulnIl 1]".1[:!‘-1
Ie bugie fiano zoppe, ¢ che coll"andar del tempo i feovrono, 4 e !‘1
potevano afpeteare (¢ non fe infamia, o eleccrazione. Che tl:!};lnlt..l ul.:
mi verrd replicato. Qucfto ¢ il caraccere di qualfivoulia Tmpollore, che
intelo ad immortalare il fuo nome a qualunque cofto gian nnnrh 1||11-
glia cura , fe la fua memona o brmn‘ﬁ. , o rex fi po tll‘![I't;l.'I;t.'l I{ a I;l.
rimota pofterici. To non nego, che .11 Icggs._nul nelle Srorie deglh ¢ tl'mA
& una Mraordinaria, ed 'appena credibile empictd. In egnt tempo ¢ _nl.u;
ftati de pazzi, ma cosi pochi, che per trovarne 11:1.|'n_'-‘|_?1|{..1 t{;lnw-.lr.:c
volgere parecchj libri, ¢ riandare le memorie di molt fecolin Ma ¢

nel primo fpuntar della Chiefa corrano i Criftiani a fchiere al mari-
: P Vv FiQ
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rio col rifo in bocca e giovani, e vecchi, e nobili, ¢ plebei, e doy; -
e ignoranti, ¢ perfino le femmine imbelli , ed i fanciulli ini:occnti 5
foffrano alpritfimi tormenti, ¢ provochino i Tiranni ad inventar rm(‘) .
fogge di penc maudite per far prova della lor coftanza; egli ¢ un ;‘:}e
venimento olore ogni credere flupendo, e che fupera di lunga mano I'
comune ﬁacchu?.a_ degli Uomini. Convien dunque confeffare, che fufl‘er:l
animati da um forza fuperiore, che venendo dall’alto, gl'innalzaya I‘gF.'
pra la_lor mortal condizione . Nwrivano in felteffi altra certezza, ¢f
‘ahra {peranza, che quella d'una fama vana, ¢ dubbiofa, che ne r:icno
in tanto numero poteano prometier§i fe non fe paffeggiera, e di pocki
giorni, ¢ foltanto appreffo coloro, che dcll'imPoﬂ:urn erano  partecipi
Aveano i Fedeli cartivato Uineelletto in offequio d'una credenza cl:rl.
dentemente vera, ¢ fanta, ¢ comprovata per Divina dai frequenti pro-
digy. Afpettavano con una pienifiima fiducia un premio eterno cdpim
mancabile, a confronto di cui erano un mero niente le paffioni :li ur.-&c;
Mondo, ed eziandio il fagrifizio d'una vira caduca. Quefti, e ngn li
addouti capricciolimente da’Mifcredenti, fono gli urgctlt'i{ﬁmsi inccnti&i
cli'anno popolato di Martiri il Criftiancfimo, cd an confermata coll'ef.

fulione ¢l Tangue a torrenti, e t i i
_ | , € tuttavia confermano 1 g
tolica Religione, 3, Y61 glle Cafs

CAPITOLO QUARTO

Con quali gavillazion: fiafi tentato di [creditare
1 Miracol,
1.

MI rivolgo a coloro, che non ann'avuto coraggio di contraftare la
varith. de Miracoli, ma [i fono ingegnati a tutto potere d’ inor-
pellasli. T Talmudifli, che non fanno che opporre agli orh:rati da Cri-
fto, i fon mnaginati, aver lui col firtiva ingreffo nel Santuario ap-
parata a proferire 1" ineffabile nome di Dio tetragramato, di cui facern
ufo , qualora per follevarfi al polto di Meflia l}imavn’apportu!m di
;i:m .;I“h!nlr tn portento. Quefta ¢ una vifione dedotea dagl’ inetti mi-
ery delly cabala de’ Rabbini , che da feftella fvanif: i
d "““'i'. feriamente impugnara. TSRS
dcll';:-rrl:-h:.m‘]- Apoftata, «d il Filofofo Celfo fono ricorfi ai preltigj
11 bello i elhlgc[fu- ,(‘(-!Ilfcm D Gt ect i el Baello-
s e he Ce lﬂ era alicniflimo dall’ammettere fortilegj, prima
I e retta ad adottarli in grazia di fereditare i prodig) di Crilto,
S rg U rimproverato da Origene. Ma chi non vede, che fenza pro-

tpafli da principio a principio, cioé dal buono al reo, e che

de-

defrauda Dio della gloria, che a Iui fi debbe, come vedremo ?Iflg:’lp—

preflo, per adornarne il Demonio.' La maligna imputazione vien da’Giu-
dei , i quali mormoravano. I Betclzebub principe Damoniorum elicit De-
monia; ma Criflo riburtd la calunnia colla celebre fentenza : Omue re-
gaum in fe ipfam divifum defolabitur, ¢ volle dire, che fe col fivore di
un . Diavolo avefle cacciati gli aleri dai corpi degli Encrgumeni, fi (a-
rebbe fufcitata nell' Inferno una guerra pit che civile con delolazione
totale dell’imperio delle rencbre.

Quinc'io mi maraviglio, che alcuni Teologi affennati, pofta in non
calere la maflima inculcata dal Salvatorc, con cui cgli ha ripullata ad
evidenza la perfidia Ebraica , cid non .oftante, fi fano dati a credere ,
che le ftregherie di un Mago difciolgano quelle dell'alvo collega, e re-
Rituifcano ai fatturati la fanitd. A si fatte ftoric (iccome aperaamente
falfe non fi prefti fide. Almanco i Gentili aveano la buona ereanza di
opinare , che cid, che fi faceva da una Deitd , dallaleed non poteffe di-
sfarfi. Giunone, perdura la lite al ibunale di Tirehia, mofla da [legno
accieca il mal accorta giudice. Giove, a cui favore era nata li fentenza,
quantunque foffe il Padre de'Numi, non ci pud porre compenfo, e pi-
glia il partito di aprire all’orbo vecchio gl occhy della mente, ¢ con-
edergli 'l privilegio d'indovinare.

IL

Non vaplio difimulare una lepidifima fantafia della Spinafa fimofo
Dottore dell' Atcifmo, febbene il riferirla ¢ lo elfo che confinarli. Co-
fini per tirarfi d'impaccio fi ¢ fognato, che di quando in quando ven.
gano al Mondo perfonaggj fingolarmente privilegiati , ai quali fon co-

niti gl'infueti portenti della Nawra, ed i precifi momenti, in cui ann'a

garﬁ vedere. Di tal prefcienza fi fanno belli, ¢ ci moton del fuo coman-
dando, che fucceda all'improvvifta cio, che altronde [anno, dover ne-
ceflariamente fuccedere, ¢ cosi aggirano a lor talento Lo gente credula
non confapevole del grande arcano. L'Autore non ha avuto Pardire i
negare 1 fatti, e totalmente abolire la fede umini, ma fe non ci avelle
refi accorti dell'impenfata origine de’ prodig, dopo tanti leeoli ne La-
reflimo ancora all’ofcure.

Poco ci vuole a capire, che mentre fi tenta i fereditare i mivacali,
¢ ne introducono d'un'alera flampa, ed ugnalmente lupenda. SEcon.
ceda per poco, non darfi eventi, che fuperiny le form delle cagioni [~
conde; convien ammettere, che 'anima umana p Al pogeiar tan alto
fino a prevedere tutto cid, che fa far la Nawira: ¢ quello non ¢ ilomi-
racolo dei miracoli? La feienza acquiftaca per via di fludio fonzs Lty
non ci arriva, ¢ parlandofi {pezialmente di Crilto, Lo cola non pu <
dere in quiftione, cffendo cgli viputito figliuolo di un fabbro, el alle
vato in uma bottega, di cui fit detto quomods Juc Literas Jeut, cunt sl
didicerit . Per fupplire all’ ignoranza degli Uomini in wl” meonter non o
.ci vorrcbbe meno d'una chiariffima rivelazione dicolui, che wuo fi, omd

Vv epli-
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eglino conofecflero diftintamente 1 fuddetti maravigliofi fuccefli infieme
col tempo, col loco, e con altri aggiunt, che gli accompagnano. Fi.
nalmente rinviene allo fteffo, o che 1"Agente foprannaturale eferciti j|

fuo potere fulla matersa, ovvero I"impicghi a rilchiarar I'intelletto con

notizic di gran lunga (uperiori alla fua capacitd 5 concioffiache altro non
fi fa, che foftiwire ad un corporco un miracolo {pirivfale .

111

Potrebb effere , che §i ricorrelle a certi naturali, e reconditi prefen-
timenti, cle tal fiata fi efperimentano, e ne abbiam gli efempj ne'bruti,
e negli Usmini flefli, i quali a guifa di tanti termomerri, barofcopj,
ed igremerri i nfentono al variarf della coftituzione dell’aere, e ne pre-
dicenn i cangiamenti, ¢ la temperic delle ftagioni. Oltre che i fono
degli ablorrimenti vani, de’quali febbene gli uomini affennati fanno,
chie non fe ne dee far cafo, non pertanto alle occalioni, per quant
sfirzi ci mettano, danne fegni della lor debolezza. Un mio confangui-
neo vivente fino, ¢ robufto alla comparfa d’un piatto di pomi in ta-
vola {e ne va in deliquio; ed io conofco un Cavaliere, che all'ingreffo
furtivo d'un gatto nella flanza, i cui per forta foggiorna, quantunque
nol vegga, o altronde nol fappia, tutto fi raccapriccia, ¢ prova in [e-

flefliv degl infoffeibili fentimenti. g
Por olplicare tal forta di fenomeni , ripudiate le qualitd occultey
un buon Tilico ragionevolmente dird, che gl'infenfibili effluvj, che da
milti incellantemente (vaporano, qud, ¢ 13 trasferiti dalla perenne agi-
tazione del Muido aerco vanno a ferire le dilicate fibrille de’fenforj, ¢
della I:.!I'Et.lﬁ.'l » le quali cffendo d'una particolar teffirura  ofcillano con
weniit hregolart, ed allo flato , in cui §i trovano, mal confacenti; e
percio [vegliaco nell” anima  atrenta alla confervazione del {uo - corpo
delle molellitfime affezioni. Appreffo foggiugnerd, che I'aria dai venti,
che fuifiano, i difpone a mutarfi di ferena in piovola, e ch’ora fi'con-
!h-n{‘.l, ed or i dirada. Per la qual cofa dal dolore, che alcuni fentono
in un membro per avanti offefd, fe ne aceorgono, ¢ ne annunciano il

l-‘i'l!!‘i.'l'l“('l”n 3 :
L Ic_msi ¢, ripiglieranno gli Avverfarj, non ripugna, che fi poggj
disgrado i grado per la fcala degl' interni accorgimenti, e i pafii dai
comunall ai pia rart, indi ai ravifimi 4’ un ordine fuperiore . Ld ap-
punto da quelli coloro, i quali fior dell ordinario coftume an fortito
fquilitifiimi fenfi, con fegrete imprefiioni fono ammoniti, che la Na-
::L rl‘:m:ij:ut(gﬁ:lt“l—lﬂﬁl !.1\-:{11-;111(](]) una grand’opera, che ad effo loro non fi
riI]‘undur;u'lu nint ILcmu s v don .Pmﬁm.1 il ]m:ﬁ;:ntlmcﬂl:o, S L0
puntualmente al precetro |'efecuzione, avviene, che gli Uo-

mini dozzinali alzino alla dignid di miracoli gli effeeti ftraordinary dalle
taule naturali prodorti.

.

T4t
1v.

Avrh troppo che fare la cieca, e forda neceflitd a pareggiar le par-
Zite. Bifogna effere affatto ofpiti nella fcienza fifica per non fapere, che
I'efalazioni , le quali da'mifti fvaporano, e per I'aria fi diffondono in
giro, a poca lontananza talmente {i eftenuano, ¢ con cffluvj di genese
diverfo fi melcono, ¢ i confondono, che le loro azioni ai nollr organi
diventano onninamente impercettibili. Qual indizio dunque poreva sver
Gesti Crifto in notabil diftanza, che nell'ora da lui fegnata la Narura
fi adoperaflc con modo infolito a rvifanar dalla febbre il fervo del Cen
turione? Da qual fentore cra ammonito , mentre da lungi 5" incammi
nava verfo Betania, che il fetente cadavero di Lazzaro per induflvia
delle caufe fifiche ftraordinariamente combinate fi difponele a vifulc
tare?

Ma c'é ancora di viti. Quante intime , ¢ flo per dire proferiche
impreffioni , ¢ di quante fpezie conviene ammetterc. Debbono accordardi
a Crifto prefentimenti di ciechi, di (ordi, di muti, di forpy, a o b
reftituifee la vifta, I'udito, la loquela, il moto, ed inoltre di leprofi
mondati, di paralitici vefi robufli, di encrgumeni liberati, ¢ di delonti
riforti. Facea di mefticri, ch'egli anuvedefle, che acqua nauialmente
aveva a convertirfi in vino, ed il pane, od il pefte a moltiphcarti - In
Moseé pofcia d' un’ altra farta dovertero effere & reconditi argonents
viene a dire prendevan di mira le piaphe &' Egitto, la flrads aleiina
aperta a traverfo del Mar roflo, le feclei erasformare in fonrane, e L
manna caduta dal Cielo. In Giofu¢ le acque del Giordano ringorpate
per dar paflaggio all' Arca, le mura di Jerico shiftiate al fiono delle
facre trombe, il giorno prolungato per compiere la fegnalats vitioria, ¢
cosi vadafi difcorrendo.

Ora ftante |'unione, ed il mutuo commercio fra I'anima, el il
corpo, le azioni fifiche degli obbicrti efferm mutan indole , ¢ (i con
vertono in affezioni interne, le quali alle valee ¢i danno di ¢y che
faffi fuori di noi, un qualche contraffegnn. Ma per averue contezza
e per conofcerne la conneffione ci i richicdono replicate fpevienze, aliri-
menti come fi verrebbe in cognizione , che il dolore (" v hraccie per
1'addictro slogato indica cangiamento di tempo, (e dalle Toquent of-
fervazioni non ne foffimo accertati? Quando all"imperio di Crrflo oli vy
in campo un memorabil fucceflfo, dato, ¢ non concedutn, e mentre
la Natura ftava preparando ['infolita aperazione, cpli ne fonnille un
timo commovimenta di quel gencre , che all’anima B ditincate
partengono, ¢ modificano la confeienza, ¢ eola manifelba, Nefiond
una lontana analogia fra la fenfizione interna, ¢ Peflermo meccanitieg,
il eriterio gratuitamente fuppoflo farebbe oltre mada equivoin, o
fegno ambiguo non rifpondercbbe 1'individuante notizia dell” ellcen
gnificato.
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Ne'portenti d'una- fpezie particolare ci fara_ fc'nz'a dubbio ftate i}
primo a farfi vedere. In ordine all'ipotr.:ﬁ, {u cut ragiono, Gafi accorta
Crifto per virri d'un antecipato prefentimento, che la Natura lavoraya
qualche cofa d'inufitato 5 dimando, donde potefle trarre egli 1" accertaro
indizio , quale precifamente foffe pet nafcere tra i moltiffimi eventi,
che dalle ftrane, cd incleogitabili combinazioni delle caufe naturali po-
tean produrfi : in tempo maffime , che mancavano gli anteriori cfperis
menti, onde defumere 1 ficuri criterj.

Certe circoltanze concomitanti le prodigiofe azioni di Crifto dal ¢i-
tato Autore non meffe in forfe, mentr' egli dalla puried della Storia
non [ diparte, danno una mentita alle fue immaginazioni. Ed io trop-
po mi diluncherci rivedendo partitamente i miracoli regiftrati negli Evan-
gelj. Uno bafli per rurti. Nelle nozze di Cana manca il vino, e Maria
Vergine (i volgeal Figlivolo,, acciocché ne vengano provyeduti i convitati.
Lgli fe ne feuls aom quel celebre detto nondum venit hora mea . Non
pertarto la Madre piena di fiducia ordina_ai ‘miniftri , ch’efeguifeano cio,
chedal Figlia yered preferitto . Comanda Egli, che s'em piano d'acqua
tvali vuort, e fevue In mirabile trasformazione . S, Giovanni attefta, che
quello il primo fegno, per cui Gesd comincid a farfi conolcere. Per la qual
cofa in wita il corfo della fia vira paffata non avea avuro fentore de ftu-
penddi prefentimenti. Con qual anticipazione dunque dic’ egli, che la fua
i non et per anco venuta? Quafiche potefle prevedere, non fi fa come,
chie i Natur a fuo favore: dovea mutare ftile, e col ripetere di tempo
in tempo le Atraordinarie impreffioni farlo comparire in figura d' uin Uo-
mo operator di porrentr. Aggiungali, che quando fi lafeid ufeir di bocca
le pavole nondum venit hora mea, faceva di- meltieri, ch’ egli fapefle cofa
in progreflo avea a fuccederes e percid ci voleva un prefentimento genera-
le, chepilogafle i particolari, e congiugnefle il prefente coll’ avvenire,
Molto prima, che la neceffitd in virea di qualche ftrano combinamento fi
dilponga ad operar una maraviglia, come ne poteva Crifto effere prece-
dentenente avyertito 2 E fe non c’era per anco la caufa, onde nafceva
Iellerro 2

Ma dove laftio un argomenta invincibile , che gitta irreparabilmen-
te a rerra la macchina dello Spinofa ? Crifto non era folamente operator
di mivicoli, ma ¢ giunto perfino a comunicarne la potefti a’ fuoi Difce-
poli . Alle fue promeffe anno corrifpofto gli effeeti, e dal fuo fondo fo-
e fuatert s partenti regiftrati negli- At Appoftolici. Fa d" uopo
dvnque, che i fioi fegreti accorgimenti rifpetto ai luoghi, ed ai tempi f
(terddeflero molto da lungi per anni, ed anni, ¢ da un capo all’altro del-
la Terra \'nnf‘lclu‘r.\ - Di pitizo bifognava feerre per § fuoj Scrrarj que’
(ol y che de’prefentimenti doveano una volta, o I"altry effere fornitl , ov-
vero anneftare ndlle lor menti quelto fegnalato privilegio, ed a tal fine

PIO\"-‘

-provvederli degli appropiati fenforj, onde veniffero ammonici, in sgﬁ.ali
circoftanze la Narura fi difponeffe ad operar maraviglie . Chi pud mai a-
dortare si fatte eforbitanzé? Orsa per me fono picnaments convinto, che

gni Uomo affennato prefterd fede ai miracoli, che vengon da Dio, e
della fua cfiltenza ci fanno prova, e che rigetterd con

- S dilprezzo le vi-
fioni dello Spinofa .
VI

Mi ¢ fempre paruta una ftrana immaginazione la fentenza follemea
da’ moderni Eterodoffi, i quali ricevendo con fommitlione i fegni , oy i

-le facre carte ci rendono teltimonianza , afferifcono, che ceflato il bl

gno di propagare il Criftiancfimo, fiafi feccata la vema delle divine ,
ftraordinaric beneficenze: qualiche ai di noflei Ia Chicl) Romans non {0
piglt il gran penficro di ftendere la Santa Fede da un capo all” alero del
Mondo, ¢ quafich non abbia i fuoi Campioni, i quali bene (peflo i la-
fcian la vita nel promulgarla. La vera Religione non e ne fla viflrora
nel centro dalla fua unicd afpettando, come praticava I Sinagoga o' (o
Profeliti della porta, e di giuftizia, che gli Uomini vengann 1 ler da
longinque regioni per accoglierli nel fuo grembo, ¢ per il 1l
coftituita in un perpetuo movimento gli va cercando in ogni angolo del-
la Terra, ed a milura, che fi (coprona nuovi papali, moltiphicane e
miffioni . Non fi rifparmiano difaltrofi viiggy, ne pericololv navigAzion -
St tollerano con® eriftiana ferinezza ¢ fatiche, e difag, ¢ trmenti, o pet
fecuzioni, ¢ perfino la morte : ¢ tutto cid a (olo ogretto de vidupee Al
ovile di Crifto Nazioni da noi remotitlime, ricche, ¢ povere, colie, e
barbare, ¢ fovente tali, che di ragionryole altro nos anno, che [y (om-
bianza . Quefto ¢ il capitale carattere d'una Fede viva, ¢ fanw, di cui
pon (0, quanto i noftri Avverfarj poifan gloriarfi. Ora dico o, uli Appo-
ftoli, ed i Difcepoli del Redentore nel piantare da prima La vera erclon-
2a, erand in circoftanze pari a quclle, in cui fi trovano al grome o og-
gi, ed in qualunque ftagion i (on trovari @ Minifled dolla ©hicly Roma
na nel propagarla. Per qual motivo _r{unquc debbe Dio g fiae i agevo-
lar la grand’ opera aftencerfidal confermarly con i mir.u-r:li, Fea forle Ji
maggior importanza laconverlione de'Gennili antichi mefla a confionte con
quella de’pit moderni, che occupano valti wractd aell” Afiea, el b
na parte I'America, e regioni immenfe nell Afia, ¢ (pezialmente i Jdue
grand” Imperj della Cina, ¢ del Giappone? A tinto non gitmfero pli an-
tichi Eretici, che fapendo di quanto pefi fano i mir.!cu_lr, vl avenelone
anzi gli occhj gli efempj da l‘nr:.x non c:\nrrnﬂ.iri? at veri de’ Caralici op-
pofero i finti, ficcome maliziolamentc Hiccra gl Ariani .

Ma per penetrare il fondo dell'aftinazione abbiali, che le recenti vo-
munioni de'Settarj [parfe por I'T ropa fia loro diverfi, anzi contrarie
fi fono bensi gloriate dr'hu_d Martir, ma non ann’avite corappio i
vantar prodigj’ in confermazione dddle novith muodote . Pa L qu.-‘!_m-
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Ta 3.: 17if'oguwa negarne affolutamente fa_continuazione, 16VVEro fceardary
la foltanto alla Chiefa fecondo coftoro deformatd dalle fuperitizioni, B
facile il capire a qual partito doveano appigliarfi: ma facea di meltieri af:
{fegnare |'epoca della mancanza o imrn'edm_ta énte feguita la morte de-
li Uomini appoftolici verfo il fin¢ del pr{mzj_ {ecolo, o alla pid lunga
nel principio del quarto, fedate le perfecuzioni. ; -

In quefto mentre ‘gli Storici Ecclcﬁa&:{:, edi Santi Padri pofterior-
mente vifluti ci fan picna fede dei miracoli ai lor tempi comparfy, ¢ da
loro cogli occhj propj veduti. In elli non_cadc la taccia d ignoranti, ne
di bugiardi, ¢ S. Agoftino fcenziato, ¢ veridico , quanto altrt mai attefta
gli accaduti, lui prefente, alle reliquie de’ Martiri Gervafio, e Protafio
in Milano, ed in Africa a quelle di S. Stefano. Non importa, ripigliano
gli Avyerfary : quelta buona gente invaghita del mirabile fi & lafciata fe-
Jdurre da rutro cid, ch' era in qualunque modo favoreyole alla. Religione
da lei profeffata : ed appunto tale fi &.il caratterc delle Sette , ‘e maifima. -
mente delle fuperftiziofe, le quali‘in vece, di farfi fbrada colla ragione fi
appogeiano alle vane credulitd . Cosi vanno coftoro farneticando, ed abo-
liti totalmente i criterj della fede wmana, fenz'aver mai veduro, non ch’
cfaminato a tutto rigore un miracolo, intanto fi prendono a gabbo i pid
autentici, inquanto alle 1ok prevenzioni (i oppongono . Eflendo poi fiae-
chitfime le congetture, per cui fi vuol dar ad intendere 1l total ceffa-
mento de’ prodigj, fi guardino gl Tnnovatori di non ifcreditare del pari
appo gli Ateilti 1 nuovi, ed i vecchj, provvedendoli d'arme , contro cui .
fia fcarfa ogni difefa. :

VIL

. Quel Cavaliere tinto di quefta pece, cui fono indiritte le lettere fa-
miliari del Conte Lorenzo Magalotti, per mutar decreto defiderava: un
miracolo, Nella epiftola terza della [econda parte unoincontrovertibile ne
propone il gentile Corrifpondente {eguito in faccia di tutta Roma a pro
d'una Monaca di Torre di Specchj per nome Suor Teodora Celfi. Ben
s'avvid'egli, che non era per trarne profitto, attefo che l'incredulo onon
gli avrebbe preftata fede, o fi farebbe meflo al coperto col " folito futter-
fugio, che poteva procedere dalla forza gagliarda d'upa rifcaldara imma-
ginazione. . : : .

Ma fe coftui foffe ftato in commercio con qualche Miniftro Prote-
ﬂqmc, _ed' avelle ayuto in rilpofta, che per difngannarfi nen n['pcttnﬂ'c
:_'mrncrl.h 3 imperocché tutei quegli, che alla giornata fi (pacciano, lono
anvenzioni Romane, e che Dio da molti fecoli i ¢ f{cordato della fua
Bonta, e del fuio potere , cofa crediamo, ch'egli andafle fra fe medefimo
divifando? Si farcbbe fenza fallo confermato nella faa pervicacia, ¢ a-
vrebbe mormorato: ¢ chi ¢ quefto Dio vario, ed incoltante ora cosl ava-
10, ¢ tempo fa tanto Prodign di portenti? Se ne pud fare, e ne ha facti
per I'addictro in copia, perché oggidi fe ne aftienc? E mentre tuttavia

1l Mon~

il Mondo & fémpre 1o fteffo, e contimuano le noftre indigenze, Eﬂ?ﬁiu_
ro, ed ineforabile , non fi fa, fe per difetto di forza, o di volonta, non
fi difpone a foccorrerci? F poi chi ha rivelato &' miei Cﬂrriﬁmndc.;n in

uvai tempi .fi aprano, e fi chiudano le porte dell'Onnipotenza, ¢ quando
Eano per differrarfi? Eh! che i mitacoli vantati per collocar in trono un
fantafma di Divinitd non fono ftati in qualunque ftagione fuorche vanil-
fimi preftigj ; ed intanto prefentemente non anno fpaccio, in quinto eli
Uomini pri {vegliati non {i lafciano ragairare a guils di coloro, che
nell’etd rimote aycano in retaggio l'ignoranza, ¢ la fupedflizione . Lid
ecco a qual eftremita conduce I'eretica firavaganza .

VIIL

Ogni qual volta viene in quiltione un evento miracolofo in partico-
fare (perche come abbiam veduro, non i pud dubitare generalinente del-
la veritd de'prodigi) prima di qualunque cofa conviene ben atficurarty del
fatto, ¢ delle principali circoftanze, che 1" accompagnano . Ne'eafi ambi-
gui , dove non ¢'¢ morale certezza fottenuta dai canont fondamenali
un’ ottima critica , non configlio un Uomo prudente ad arrifchiare wna pre-
cipitata decifione. I racconti tal Rata fona bugiardi, “ovvero portan con
{alf‘e aggiunte piﬁ dc‘l d(wcrc al mir.i|li|(‘, ﬁ:v(rﬂr ci anna parte le emir-
merie, e l'interefle degl’ impoftori, ¢ bene fpella non fuperano Je fon-
ze della Natura . Giova pertnto o far guardinghi, e fofjpeondendo il
givdizio afpertare, che la cola riducali ad una prena evidenz g anzi fa-
ra per lo migliore piegar alquanto dal lato, che meno fiaceotiv alli 1o
verchia credulind ; concioffiaché gli avvenimenti inufitati, ¢ foor dell o
dine comunale, che di rado fan di fe moftra , vogliono (Candapliarh col
fe regole d'una difcreta probabilicd.

Due caratteri di perfone mi fi affacciano, le quali dagl’ invecchiat
pregiudizj fi lafciano condurre all'eftremich oppofie . Aleuni fi mettone
ad cfaminare rigorofamente i miracoli, ma tut’or coll prevenzione m
tefta di convincerli di menzogna, ¢ da qualche cafn particolare, di cnd
fan galloria, mal deducono una generil conclulione, ¢ fi confermann nel-
la lor miferedenza . Erequentemente anno turte le cagioni del Mondo, ma
fe prendono ad impugnarne taluno evidentumente vero, © fiperiore al
ogni cccezione 5 non fanno da qual parte volgerli, ¢ i attaceana, come
fuol dirfi, alle funi-del Cielo. Non bifogna precipitare m an‘aflettirin
credulitd per vaghezza di comparire in qualivi fpivia forti, che 6 lin
befle d'ogni foprannaturale fucceflo.

S. Giovanni Evangelifta ci dipinge al vive, e minutinente le i
nie de’ Farsfei nella congiuntura , che Get Criflo reflinui al cieca nain L
vifta. Si replicano le perquifizioni, ¢ gli efimiz (i chioma IOrboyren
der efatto conto del precedente fuo flito: Sinterroano §oparenti, ol
pitt attente diligenze non fi rifparmiano . Coltoro vorvehbono 4 qualen

que partito, che non fofle vero il miracolo, ed avvegnulie ne oo ip
X x L
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]:nt convinti, s'ingegnano tuttavia o di fcreditarlo, o almanco di fe2
pellirlo nella obblivione, e perché non fi divulghi, ai comandi aggiun.
gono le minaccie. Ecco fin dove giugne I umana malizid, la quale jn
tutt’ i tempi , cd ai giorni noftri fu, ed ¢ del pari fofiftica, ¢ conw-
mace . ;

IX. :

C'¢ poi un'altraforta di buoma gente, e divota , a cui fta tantoa cuore
11 Religione, che flimaun facrilegiodi dubitare di qualfivoglia evento, che
fi legge (ui libri, o che fi pubblica alla giornata ficcome um ben accertato
miracolo. T veri fi mefcon coi falfi, ed 1 certi con i dubbiofi, e percio
non bifogna di leggicre aggingnere credenza alle popolari tradizioni , ed
a wirtocio, che a cagion d'clemplo fta [critto fulla Leggenda dorata, e ful
Metafiafte. Avea ragion di dire il celebre Teologo Melchior Cano, che con
maggior accuratezza, ¢ circofpezione fono f(tate compilate da Diogene
Lacrzio le vite d¢'Filofofi, ¢ quelle de” Cefari, e degli Uomini illuftei
da Svetonio, ¢ da Plutarco pofte a confronto degli avvenimenti, ¢ maffi-
me prodigiofi, che dei noftri Beati fi narrano. La pietd & lodevole, pur-
ché non dia ncH'ccceffo, e non degeneri in fuperftizione. I Santi non
vogliono adornarfi di falfi onori, e non fi fa lor torto, come penfa il yol-
go ignaro, (e [pezialmente da chi fi afperta, cui € ftaea I'importantein-
combenza raccomandata, le azioni degli Uomini viffuti in concetio di
fintith ad una vera difeuffione fi fottopongono. Buon per noi Cattolici, e per
laverid, che la Santa Chicla Romana avanti di adottare un-mimml,o fic-
come autentico ula cautele tali, che non pud ingannarfis ed appena di
cento, che vengono propofti alla Sacra Congregazione de’ Riti, uno, o
:hlr.-,rlr al fiata niffluno meritano 1" approvazione . Se il Lettore’ deﬁd‘era
maggiori lumi fu quefto rilevante fubbietto, pigli per mano la grand®
Opera_intorno 11 Canonizzazione de'Santi del Cardinale’ Profpero Lam-
:::;-:;, ora Bendetto quartodecima Sommo Pontefice felicemente re-
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CAPITOLO QUINTO
Come dai falfi diffinguanfi § wveri Miracoli.

I

ha i fuoi Romanzi, e che confeguentemente , non cffendo I'una piu
dell’altra privilegiata, 1'Ebraica non ha pit dirito dell' Egizia, della
Caldea, ¢ della Grecadi farli paffarc per veritieri. Ma (e, trattandofi par-
ticolarmente di fatti prodigiofi, la diverfidd de'racconti, ¢ le patcnu con-
traddizioni ci fanno toccar con mano, che per la maggior parte fono men
daci , od inventati a capriccio, ¢ ci tengon fofpefi, a-quale degpia dark
la preferenza ye da qual ato pieghi laverit; atfi 2 conchiudere, che fano
tutte del pari fcioechiffime menzogne,, ¢ ridicole impofture, alle quali non
pouna preflare credenza fe non fe Ja plebe flupida, ¢ gli fpiriu deboli,
¢ pregiudicati. E quefto ¢ il mailimo argomento, che fi {a valer daglin-
creduli, e che li conferma nella lor pervicacia.

PIﬁ volte mi € {tato intuonato all’ orecchio, che ogni antica Nazione

1I.

Per ifgombrar la perpleffity convicne proporre, ¢ [piegare accura-
tamente-i criterj, per cui {i fegregano i (I da vert marracoli, el 1 con
dagli apparenti: alla qual impreft io mi accingo dictro la feorta delly Sa-
cra Scrittuta, che mi ammonifce, cffercs alcunc regole generalr, che o
fervono di guida nell’ aftrufa perquifizione . Abbiafi dunque, che non fi
fanno prodig) vani, ed inutili , non giocofi, non impotlibili, e non fivo
revoli al vizio. I Teologi aflumono ficcome un principio infallibile, of-
fere adulterini i portenti, che autorizzano la falfidd, e dicono il vero:
perché Dio colle fue ftraordinaric operazioni non di pefo ai fentimenti
erronei 1 materia di Religione. Ma rifpetto agli Uomini tenacitimi del
Joro culto fucchiato col latte, il criterio fente un non o che di petizion
di principio , mentre non perfuaderemo mai i Sctearj a riputare por apo-
crifi que’ miracoli , fu cui fi fonda la lor invecchiata fuperfbizione, ¢ 13
remo fempre da capo, dovendofi prima dimoftrare Lo falfind della cveden
2a, e poi farfi flrada a convincere i prodigy i vanitd, ¢ d impollura . Su
i primi duc punti non cade la quiftione ; imperoccha farchbe altre modo
disdicevole, ¢d affurdo, che la Macfty Drvina i abbaffafic ad apcrare in
darno, o da fcherzo. Non i reputano pero vani que’ portentr, che tlvol-
ta s adoprano per manifeftare la gloria di Dio, ¢ de’ fiiol Servis concinl-
fiaché fervono quefti per confermare nella vera credenza i fedcli, ¢ per
confonder gl'increduli .

Xxz2 Il terzn
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3.}II terzo capo vuol effere rifchiarato, e fa d" uopo diftinguere dye
fpezie d'impoffibilita, un'affoluta, ed invincibile, e laltra di minor ner.

Lo, in cul non ripugna , che ftraordinariamente metta mano la Sovrana
Onnipotcnza . La prima, cui fi di nome di metafifica, o di geometrica,
tira con feco infanabili contraddizioni, ficcome quella, che colpifce nel-
le proprictd cflenziali del fubbietto, le quali in qualunque modo diverfi-
ficate, ne nafce di confeguenza la diftruzione. Di tal forta fono gli at-
tributi paflivi della mareria, cio¢ I eftenfione inerte, e le figure indi ri-
fultanti. Gudichierer uno feimunito colui, il quale pretendefle, aver Dio
wiracolofimente creato un triangolo rettilineo, in cui la fomma de’ tre
angoli fofle maggiore, o minore di due retti; concioffiaché farcbbe una
cola medelima il farlo, ¢ 1l disfarlo. Si fatti portenti ponno venire in te-
fla agli Uamini, che non ne conolcono bene fpeffo Ia ripugnanza: ma rif
perto a Dio, che non ha mai per obbictto I'affolutamente impoffibile ,
cpli Cuma fravaganza I'immaginarfi, che le fue operazioni poflano ter-
nunare in un'aperta contraddizione .

Ma quando fi tratta della forza addoffara alla materia , haffi a di-
feorrere con prii cantela, Epli ¢ vero, ficcome ho per 1 addictro notato,
che le loggi dinamiche fono di precifa, e ftretta neceffitd , e non di ele.
zione, o di congruenza, per guifa che col mutarle, e col (oftituirne delle
analoghe a pracimento fi da di petto nell” impoffibilid. Cié non oftante i
vichomi alla memeria un'avvertenza da me fatta nel Cap.TL Lib. 1., od
¢, che la forza non & eflenzialmente inneftata fulla trina dimenfione im.
prooctiabile, ficeeme quella, che ammictie ineremento , ¢ diminuzione, e
chie com piena indifferenza paffa da corpo a corpo. Per la qual cofa il mi-
vacolo pua confiflere non nell annichilarla, non nell' abolirne: le leggi,
ma foltnto nel trasferirla altrove da maffla a mafla giufto il divino be-
neplacito 5 imperciocché in cotale trafportamento qualfifia immaginabile
ripugnanza non i ravvifa. Eccone un efempio. Agitati i Difcepoli di
Crilto da wna gapliarda burrafca in pericolo imminente di fommergerfi
implorano 'aita del lor Maeftro, ed Egli con un cenno placa il vento,
metre 1 mare in banaccia, ¢ 1i falva. Ebbero coftoro ragione di efclama-
re ¢ chi ¢ Coftui, al quale i venti, ed il mare ubbidifcono ? Qui i 5i-
fletra, che da feltefli per opera della Natora 'aere , ed i flutti potean
calmarfi, ma aveano ad adempicrfi due condizioni , cioé the ceflafle la
cagione del moto violento, ¢ che I'impeto impreflo nell'aria , ¢ nell' ac-
ua appaco appoco fi cftinguefle, ¢ fi comunicafle in giro ad una mag-
gier copia di fluido. Cio, che fi farchbe ottenuto a grado a grado natu-
ralmente, fi efeguilce in tempo breviflimo; e per quefto unico titolo Ief-
fcito infulito poggia alla dignicd di miracolo.

; Patio alla quarta regola, che m'infegna a non dar fede ai prodigj,
;:m: I—;:t‘:l&:l{:l:ml? l_l:’(‘\;lr:(l.: ‘l‘].'ﬂ.ﬂrglrl::l N terra tutte le linzion firl G}:ntilcﬁ_—
confeguenza [il”(‘ 1: r:II. ’c|"-,rwi : la\'oyn_ta _rullc rf'mlc de"Poeti , g ds

ek popolari ciocche lrndl;mm i cost non ¢ da-flupirfi,
:”:: t[;l",‘,lft:l‘[{"”gn I::ﬁu-ljng.mrr ()T‘:II:IIr}iII:l‘t'nI{' I_n-:[(‘d:{\ili , od 'in it‘pcz?c, che

i rstormi i un- Eco dotato di via, ¢ di ragione. Olire che
{i mol-
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fi moltiplicano gli oftenti ip gr:lzia._dll amori ofceni, ¢ di frcgolathp.;['.
fioni, che fi leggono raccoltida Ovidio nelle _fuc Metamorfofi.

Sotto le accennate quattro claffi vanno ripofti i preftigy di Apollonio
Tianeo, de’ quali il fio plendo-evangelifta Filoftrato ci ha tramandara la
memoria , ¢ forro I'ultima 1 portenti di Vefpefiano narrati da Tacito,
da Svetonio. Ne'primi ecci del Fam::lﬂil;o, e del r'{dico]u, e dell'impoifi-
bile, e da per tutto trionfa la fupcr’b:a,']a vanica, I'impoftura, el e-
ziandio I'ignoranza. T fccondi fomentano I'ambizione di Celare, il quale
adulato maffime da Giuleppe Ebreo prelumeva, che fi credefle, effer lui
ftato per una {traordinaria divina difpofizione affunto all'imperio, ¢ che
nella {ua perfona fi fuflero compiute le famofe profizic del Giudaifino.
To mi prometterei con i canoni gid flabiliti di convincer d'erronci, «d
anco per la maggior parte di affurdi i fucceffi prodigiofi , che fi millan-
1ano fuori della Religione Ortodofla per convalidare i filli dogmi dell
altre Serte.

1.

Appreflo imparo dalla lettura de’ Libri fanti, che i miracoli pigliano
{empre mai per ifcopo le creature r:tglﬂncvnh. Alle ymanimate, nljl‘ non 1_:
conofcono, ¢ non li fentono, propriamente non appartengona, e non fe
in quanto o fon fegni, che fi debbe adempicre una llu.lilu]:r_ Divina pro-
m{‘;}a, ovvero mezzi fiappolti , ed indiriti al fine primario. 17ombra
dell’ oruolo Solare di Lzechia recracefle per algquanti gradi, ¢ I indizio
miracolofo, per cuijabrogata la fentenza di morte, il Re dovea relbinorh
in falute: La manna cadura nel Deferta, cibo non veduto ne primu, ne

i, e che in fe conteneva tutti i fapori, fu il prodigiofo mezzo , con
cui Dio fi compiacque di pafcere il fuo Popolo cletto in quella flevile
{folitudine. . : ' .

" Di rado accade, che Dio metta mano ai portentt, qu.m-lln_:'tl pref-
fanti bifogni pud fupplire 1'umana induflria.~ Alle volte pero il l_vlup;]
non ferve , 1 mezzi mancano, ed il foccorfo troppo loneno md.!”‘;l‘ 1
alpetta. In tali infuperabili circoftanze fovente Dio i mnove a l““‘. 3,6
¢i fuffraga con un miracolo. Le turbe, che wiwo il giorno erano flate m-
tefe a pafcerfi della celefte dottrina di Gesa Crifto , non doveano man-
darhi alle lor cafe fameliche, e digiune con gravidimo paumento. 1. ora
era tarda, 11 loco folitario, ¢ lungi dall'abitato , fa provyifione hl-.n-lnh—
ma. Tn mille maniere poteva il Silvatore por compenfo all idipgenza l'I.l‘.l
Egli fi valle d'uno de’pia fegnalan portent che hi kgg:}”fi !-Kil {Y.mg\;
lo. Moltiplicd pochi pani , e pochi pefar, onde follero piti ¢ he: b '.H:t.l. ;
fatollare migliaja di perfonc, per guila che 1 frammenu avanzad fuperd
vano la primiera tenue provvianda.

IV,
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Ai due premeffi principj, che ficcome fecondarj ponno venir ad ufp
nell’ efaminare la finceritd de’prodigj, un terzo ne aggiungo. Ognuno
giudicherd conforme alla ragione , che non ofcon da Dio miracoli difer-
tofi, ed informi. Sc fono grazie , la fua bontd richiede , che fien perfec.
te, ¢ {e caftighi, ne piglia la mifura dalla fuz Eiuﬂizia temperata dalla
clemenza. Degli uni, e degli aleg la Sacra Bibbia ce ne fomminiftra
molriffimi efempj. Pofto che una infermitd alronde incurabile miracolos
famente guarifca, non fi dee credere , che la falute fi reftimifea fol per
metd, ¢ che reftino tuttavia le reliquie del paffato malore continuate in
una nojofa convalefcenza. O dovrebbe fottentrar la Narura, e fupplire
alla mancanza , ovvero aver luogo la recidiva del morbo medefimo affai
peggiore. Sanaro da Crifto il paralitico, in fegno della compinta guari-
gione gli fi comanda, che tolga fulle fpalle il fuo letto; e {peditamente
cammini.

In ordine a cio ¢ confentanco, che talvolta fi accumolino i miracol,
Quialora Crifto reftituiva ai fordi I'udito, non folo riftorava il fenforio
delle orecchie, onde riceveflero le impreflioni {onore, ma di pilt rendeva
abili i beneficati ad efprimere i proprj fentimenti, e ad intendere il figni-
ficata delle voci articolate. Non cost avvenne a quel fordo in Francia,
che al crepare di due interne apofteme ricuperd naturalmente 1’ udito.
Dovette coftui farfi a balbettare con iftento, ed appoco appoco legare gli
abhictri colle parole. Pare, che talora 4 poreffe portar pitt avanti il mi-
racolo. Un cicco, che da Crifto ottenne I'ofo degli occhj, andava dicen-
do, veder lui gli vemini a camminar come gli arbori. Era quefta: una
ftrana fenfazione indicante, che coftui non fi ferviva per anco a dovere
dell” organo rifanate. Mancavane in effo lui le abituali avvertenze necel=
faric per corregpere i difete della vifione, e mal diftingueva le diftanze,
le granderze, ed | movimenti. Ma in breve {pazio dj tempo fi fard Poﬁo
rimedio al difordine. Un cafo fimilifimo, quantunque non « prodigiofo,
ni vien fopgerito da Madama di Chafteler , ed &, che ‘tolte via da un
brava Chirurgo due denfe pellicole , che ingombravano le pupille d'un
orho, comincio quefti ad aprir gli occhj al nuovo fperracolo_IcIla.lucc,
e de'colori ;i ma le percezioni della vifta erano talmente confufe , che
non fapeva degli obbictti prefenti formare un retto giudizio.

V.

. Mi fia lecito valermi d'una forte elpreffione, che Dio tal fata fie
lafciato benignamente tentare; e cié @ accaduro, quando ¢ ftato chiama-
10, {cbbene con 1_nodi irregolari, ¢ proibiti, a dichiararfi a favore dell’
fnnocenza. In tali occafioni non ha rilparmiati i miracoli, e fono notiffi-
me le maravigliofe prove dell’ acqua hollente, de’ferri ir:fuocati ed al-
tre di ﬁml_l f:nm » delle quali non fi pud dubitare, fe non mcnt; I' uma-
nime confenfo degli Storiei dell'erd di mezzo. Lgli ¢ vero, che corali

cfpe-

efperimenti‘dalla Chiefa non {i approvavano, ¢ che da uomini do?é.) &
pii fi faceva ogni sforzo per abolirli, e fra quefti i dichiaré fortemente
‘contro |'abufo 1" Arcivefcovo di Lione Agobardo. Cid non oftante, o fofle
il coftume invalfo con buona fede, o la ferma confidenza in Dio degli
oppreffi , 0 che non ifdegnaffe Egli talvolta moftrarfi protettore della giu-
ftizia, e de'miferabili,che altronde non afpettavan foccorfo; il fartto fta,
che non mancavano frequentemente gli efferti foprannaturali , da cui era-
no confermati i popoli nella radicata.credenza. La vigilanza de’ Sommi
Pontefici , ed 1 replicati divieti de’Sacri Canoni hanno col tempo tolto
di mezzo Ierrore , ed oggidl il tentar Dio fi reputa un facrilegio. Nou
refta perd , che in certe ftraordinaric occafioni o per confonder gli Ereti-
ci, o per convertire gl‘incrgdu[i,_o per gualchc alero Iim: .d: gr.:md' im-
portanza gli womini fanti dimandino a Dio con fidanza i miracoli, ¢ con
ficurczza gli ottengano, quafich¢ abbiano in mano le chiavi dell’ Onni-
otenza; e la Storia Ecclefiaftica d’ognl (ccolo ce ne porge gli elempi.
gﬂn dee rifletterfi , che in tal’incontri precede (empre mai uninterna
ifpirazione, un ardente zclo, che vien dall’alto, ¢ per c‘ui Dio gli fti-
mola, e per cosi dire gli sforza a chiedere cio, ch’ Bgli i & prefifio di
operare. ) .
Frattanto abbiamo a guardarci da un popolar equivoco , che non
bifogna in qualche cafo badare al carattere delle perfone, delle quali Id-
dio ral fata fi ferve per dar faggj del fuo potere. Troppo imperferuta-
bili fono i fuoi fini, ¢ tanto maggiormente rifalta la fua glorix, quanto
i mezzi pajono pit difadatei, Corali prerogative fi concedono gratuita-
mente , ¢ ficcome non ¢ & fantitd , che arrivi a meritarle, cost non ¢ da
ftupirfi, che fi accordino ai buoni, e ai malvagj, a cui In via di Natura
fpunta il Sole ugualmente. Un empio era Balaamo, ma nel empao fleflo
d]; fingolari doti fornito, ¢ quando tentd di abufarfene corrorto dai re-
gali, Dio non lo fpoglid de’fuoi privilegi, ma il coftrinfe a volgerli in
favore degl’ Ifracliti. Un ipocrita era Caifas, ¢ pur prnﬁ:tn in virti del
{u6 Sacerdotal minifterio. Uno feelerato era Giuda, e cio non oltante,
opinano molt accreditati Teologi , che per maggior fuo rimprovero, ¢
pena foffe operator di miracoli. All*incontro del Precurfore. Giovanni
Barttifta, di cui non furfe il maggiore i_’r:; gli uomini, i ha la divina re-
fimonianza, che non fece aleun prodigio. , c wring
Egli 2 certiffimo, che in comprovamento dei falfi dogmi non ifpun-
tan portenti: non ripugna perd, e talora ¢ aceaduto , che Dio moffo a
pietd delle fue creature ragionevoli le fovvenga miracolalamente nelle
neceflit eftreme , e quegli eziandio , che vivono fuort del grembo della
Chiefa Cattolica. TI cclebre Viaggiatore Gemelli Carreri ci narra , che
poco prima della fua andata in Perfia alcunc provincic crano afilitre da
una infoffribile carcftia, per guifa che le genti languivano, c molti mo-
rivan d'inedia. Una buona femmina Maomettana volle all r\lr._n!unn‘llss
fue ferventi preghiere , acciocche deffe un pronto foccorfo a que ﬁ:;;uﬂlul
popoli. Ed ccco cadere improvvifamente dal Ciclo una gran copia i bia-
g mminiltrd ad cffo loro il neceflaria

~ da per avanti non conefciuta, che fo i
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abl;;n dante alimento. “Allo flupendo prodigio fircceffo. pubbljcamente -5}
cofpetro di migliaja di perfoné, ed .al memorabil efferto indi rifultatg
nen pud neparfi credenzas e tanto meno, quanto che , foggiugne il citaro
Autore, venuti alle mani de’ Padri Carmelitani Scalzi-1_menzionati fe.

mi, ne mandarono per fino a Roma col ragguaglio dello ftraordinario

avyenimento. :
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L' tempo ormai di penetrare piti addentro nel fondo. dei; miracoli,
¢ fepagarli nelle lor claffi: lo che [enza un buon capitale di Fifica io fon
perfualio, che confeguir non fi poffa.  Djftinguo due (pezic. di. miracoli,
che chianerd a chiara intellipenza de’ Lertori injparte di foftanza ,, ed in
parre di modo. Gli uni vincon talmente le forze della Natura, chegls &
affolutamente impoflibile ridurli all' atto , fe Dio con una particolar, ¢
ftraordinaria opcrazione non vi s'impicga. Glialeri fono effetti,,.che per
veritd non cccedono il vigore delle caufe feconde, ma pegolate, dalle fo-
lite legpi; laonde deggiono adempicrfi puntudlmente tutte.le condizioni
neeellarie per produrli in via naturale. B (¢ avviene, che i requifiti indi-
fpenfabili fi trafandine , appunto dalla maniera inufitata , con cai- fanno
la lor comparfa, per portentofi fi riconofcono. 3 :

I- quanto ai primi, ho provato ad evidenza, e confuonano i princi-
pi ifici coi vivelatr, che la coftruzione de'corpi organici , effendo unica-
mente rifervata alla divina Potenza, ‘fupera fuori.di qualunque paragone
Pinduofteia della Natura. 11 Creatore con un artifizio degno, dj Lui, cui
non giugne a capire 1'umano intendimento, ha preftabilito, che dagli or-
ganici nafean gl organici, ¢ ttc'ora del medefimo genere. Ma fe uno
uor'o muore, ed il fuo corpo fi corrompe), oppure uno de’ futoi fenforj o
dalla mafcita, o per qualche accidente ¢ affatto gualto, e preyertito, cd
avvegnaché il defonto torni a vivere, oyvero che 'organo fi rinnovi, &
la grazia fia ben avverata; quefto fi ¢ un miracolo di prima ‘linea , e per
cluderlo non ¢i ha futeerfugio, né gavillazione, che vaglia. Giacche la
Narura infallibilmente non pud tanto, coll' afcriverlo ad uno ftrano com-
binamento delle cagioni fecondaric fi folleva la materia corredata di for-
va olere 1l {uo ftato, i (ovvertono le leggi fifiche, e non fi falva I'inal-
terabile coreifpondenza tra le cagioni , e gli efferti, Ommetto il cieco
dalla fua mtivied, cui fir reftiuita la vifla ; imperocché gli ftudiofi dell
Ottica in parte fanno, cofa ¢i voglia per coftruire un pajo d’ occhj arti a
dipingere. fquifitamente nella retina le immagini degli obbietti.

Mi fermo di propofito fulla morte, e fulla rifurrezione di Lazzaro,
¢ ﬁlllc_rlrmﬂ:pwc, che I'accompagnano. Non £ curd Crifto di guarirlo
dalla fua graviflima malatia intefo a dar una prova convincente della fua
Miflione , ¢ della fua Dottring con un fegnalatitfimo prodigio. La Sorel-
Ia dcl\ I?(‘ll"l'l(l} (i lagna della rarda venuta, eficndo {torfi quattro giorni,
dacche il Pratello era mancaco di vira. T perehe non i folpertafle, effere
li ftato fopito da un lungo [venimento, o da un letargo , fi nota , che
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gix éutiva. Col fetre dimah&anoi cadaveri la fepoltura, ed ¢ qucfti: un
ficuriffimo contraflegno di morte, e di corruzione. Gesti va al [epolcro,
{e ne duole, e fi feuote , infremuit fpiritr , ¢ con una voce onniporente
comanda Lazare veni foras. Il morto ubbidifce , e rifufcita , e liberato
dagli aftanti dall' imbarazzo delle lenztiola , a'fuoi domeftici fano , e fal-
vo fi reftiifee. _
: Lo {tupendo miracolo va quafi "icl pari. colla formazione del primo
Uomo. In quella congiuntura Iddio impafto la creta , la organizzo, la
vivifico col {uo fiato, e comparve Adamr.?. Nc_l nofltro calo ﬁ_l d" uopo
sifarcire da capo i mufcoli, le glandule, i nervi, le vene, e gli aluri or-
digni vitali. Si dovette fquagliare il fangue, ¢ moverlo in cerchio in-
fieme cogli altri fluidi o rapprefi, o f(vaporati /16 r:ﬁnr:}re _d: planta la
ftruttura de’difguifan fenfory. Appreflo convenne, che I'anima, la qua-
le, fciolta I'unione , avev’abbandonato il fiio corpo per non poter in effo
pitt adoperarfi, fi richiamafle altronde per efercirare di bel nuovo i con-
fueti ufhzj, ¢ fi legafle un'altra volta colla materia a tal ulo precedente-
mente organizzata. . ]

E' uma ftupida pervicacia , che tutto cid poffa naturalmente ottenerfi,
e dato, ¢ non conccguto il fuppofto, chi non s"accorge, efferci una mi-
nima, anz' infinitefima probabilitd, che dallo ftraordinario rimefcolamen-
to d'una maffa putrefcente fi rinnovs lo fteflo ftefiifimo Lazzaro , piutro-
fto che un altro uomo, o qualfiveglia altro compofto; per mado che in
effo lui fi confervi dopo riforto la memoria de’paflati avvenimenti, e
come fe non fofle ftata per ben quartro giorni interrotta , continui {tnza
difordine, non -oftante le velkigia totalmente cancellate, la ferie delle co-
‘gitazioni? Ho letto nella Storta Medica, che tal firra una forte botia di
tefta cagiona una'intera obblivione perfino del propio nome. Ma ne cada-
yeri la pafta molle del gervello, ['c.dc della reminifcenza , ¢ la prima_a
difcioglierfi; dunque fi dovcttc_r? rimettere nel priftino ftaco le delicanif-
Gime guafte fibrille, e perche cid non baftava, accumulando miracoli fo-
pra miracoli, riltampar in efle le traccie de’penfamenti preteriti, ande
valerfene a luogo, e tempo, conforme le occorrenze , ed 1l riforto avelle
della fua vita paffata una chiara contezza , come [e non folle mai ltato
foggetto alla morte, ¢ alla corruzione.

VIIL

Mi fu detto da un Filofofo alla foggia, che finalmente non ci ha
differenza falvo che nel modo tra la generazione , el il riforgimento
degli Uomini. Pajono, foggiugneva cgli, ma non fono veri miracoli,
ficcome effetti naturali naﬁ:cmi da caufe ffiche ftraordinariamente accop-
piate; e tutto il divario confifte, che i primi frequentemente fi fan ve-
dere, e di rado i fecondi. Per altro & una deboluzza il eredere, che la

*Natura duri maggior fatica a richiamare un Uomo alla vita, ¢ minore

a meteerlo al Mondo .
Y Yy A
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A quefto paffo io rifletto, che fra ranti portenti regiftrati nel .

¢hio, e nuovo Teftamento non fi legge mai, che agli animali brug §
ftata ridonata la vita. Negli Uomini cid rarifime fiate interviene m“'
pure {e ne trovano alc!uanu efempj. Se io ricorro alla divina Puﬂ'::nzaa
ne fcorgo il vero motivo , perché , conforme ho di fopra infinuato .
miracoli per effere fentiti , e conofciuti deggiono prender foltanto ,d;
mira le creawre dotate di raziocinio. Se pot mi rivolgo al combina
mento delle _c.ul['c neceflariamente operanti, non capifco, che la Namr'
cosi ‘prod:gn in Proi:lurrc viventi irrazionali, per modo che tucte le lo:.-(:)l
fpezic non ci fon note , ed il lor numero & incomparabilmente mag
giore .%| quc_l]c ‘d‘cglu Uomini, non fia per anco giunta a tanto, che
hm;!.d riﬂl r|f}|!cm. Lppure ferbata la proporzione tra moltitudine , e
moltitedine , le regole della probabilitd vorrebbero , che | g
ol _ 1 che i cafi
affai frequenti . A i
§arroge, che per comprendere, quanto fia I'obbiezione infuifTiften-
te, balta dar un'occhiara alle leggi della Natura. Quanto tempo, quanta
md;'lﬂ'm, quanta lavoro ci fi richiede, prima che un apmmale alla fia
pc-l.c‘.\'_.mn;: pervenga. Conviene, che gli organi fjano maturi, ¢ ben pre-
parati, che (i unifcano i due feffi, che il punto faliente notato’ dal Mal-
pighi cominci ad oftillare, e a dar fegni vitali, che 1'embrione a poco
:1] poco fi (viluppi, che fi covi a dovere, che il feto efea alla luce, e
che con impercettibili accrefcimenti i riduca a compimento. O nupa di
(I]_u_rﬂL;_, ¢ di_parccchie altre condizioni, che manchi, la macchinetra fi
Tcmg ic, ?Qh‘ corrompe . Nulla di cid o ravvifo' nella® rifurrezione di
sazzaro. Qui non ¢ ¢ meccanifimo di [t > la-ferie fuc '
legei fifiche non ci ha Iy T fl'orm? i o ¥y e
LeB Tse v . Juogo. Tutto il‘fa in un momento, e |'ammi-
: 3 altra cagione non riconofce {e non fe i
! una voce <
tente, ed operatrice., e
diccnl],:cw(}io’ chF: gli Avverfarj fiano per ricoverarfi nell’ultimo ricinto,
1 y o ;
icandpy che pnhavla una ftretta amicizia tra Gestt Crifto, e la famiglia
azrar q X i i i
o o, ¢ che la grand 1mp9fhir.1 fi & tramara in Betania per innal-
K |chncr(:;§{: Macftro alla dllggm:h di Meffia. Si contentd dunque il
uon Uo ima infe i i ia i
et mo ‘I‘ fingerfi prima_infermo, e poi morto, e di lafciarG chiu-
o 4 l:lm cicca [pelonca infieme colle offa de’ fuoi maggiori invilup-
p.:.r.n1 ¢ .11 a findone giufto il rito Giudaico, ed ivi Mfarfene a rifchio di
i‘I‘“IE.;rr .|ilv|rn,,_aﬁ:c;l_l:|ndo la venuta del {uo Liberatore, che, rimoffo
allo richiamafle dall: T i iorni digi
b 2l ,r“. i afle dalla grotta_[munto, e di quatrro giorni digiu-
W pur far la bella comparfa di rifufcitato; ¢ cosi compiere I ultima
feena di quefta, non fo, s'io mi di - i ] i i
s L, ; mi dica Tragedia, o Commedia, a cui
ot ] wmimento del walete, & pladite. Poffibil mai , che qual-
e lentore del grofliere inganno non trafpariffe al vici
gli Tbrei atcentiflimi a find | i i_lp;_l‘l L vomgae e Al
; ndacare le i
appoltatamente a Berani e 4 e
_a Berania non tanto in grazia di lui, quant (S
der Lazzaro riforto, non folj - % Sl e
s » non folpertaffero della fraude, ed a forza di for-
t indagaziont non arrivaflero ad ifcoprirla? Corali i inenti
zioni i adducono da coloro, i iyl gt sy
a coloro, 1 quali riculano di confeflare la veritd,
che

\
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che (ala agli occhi , & 2 ttto cofto non vogliono effer convinti-
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Mi accingo a difcorrere di quegli avvenimenti, i quali dal mo3
do vengono follevati al pofto di miracoli. Chi brama ftar lontano da-
gli cquivoci , debbe porre una diligente attenzione al tempo, al luo-
go, all’ occafione, e molto piti ai fini, ed ai mezzi, ¢ agli aggiunti,
che gli eventi principali accompagnano. Ma fopra ogni altra cofa an-
no a verificarfi due canoni: il primo, che non fi offervi il concatena-
mento delle caufe naturali, ¢ la lor indifpenfabile progreffione: il (-
condo nafcente di confeguenza’, che flamo certi, non poterci cflere -
fica analogia tra le cagioni agenti, e gli effecti indi rifultanti.

La ficaja, che alla fua flagione non dava fruti, per comando
di Cnfto all’ improvvifta. inaridi; e queflo ¢ un fimbolo fignificante ,
che ci fopraftanno i caftighi , quando Dio ci trova fterilt di virmole
operazioni. Non ci vuol molto, perché una pianta rigoghiofa, in un
batter ' occhio naturalmente fi fecchi. Un cocente lampo, un fulmine,
un preftere, un incendio vicino beono il fucco nuiritive, ol ella len
muore. In tali cafi palefemente fi feorge, onde provenga I azione, a
cui va dietro I'cfietto. Ma che Crifto in paflando la vegga infecon-
da, ¢ con un-cenno la fmunga, ed al funco la condanni, fra lacau-
{1, e I efietto non ci _pafla pitt qualfifia fifica corrifponidenza. 11 modo
dunque di operare rende 1 opera miracolofa, ¢ fa di mellicri ricorrere
ad una conneffione d'un altro gencre, che follevandofi olire i confi
ni della Natura deriva unicamente da un fupremo potere .

Non & cofs pi facile, che un vomo manchi di morte fubita-
na, e bene {pefio gamo all’ ofcuro, donde procedano i farali avveni-
menti. In quefto mentre che il marito Anania, ¢ la moglic Satlira,
i quali aveano defrandato il Collegio Appoftolico di parte del danaro
ricavato dalla vendita de’ beni, ed all” avarizia aggiunto li menzogna,
muojuno tre-ore I una dopo 1" altro repentinamente ally prefenza di
S. Pietro, nel luogo, nel tempo, ¢ nelle circoftanze narrate per  mi-
nuto dal Sacro Tefto; clla & una combinazione cosi difficiliffiima a rac-
cozzarh in via di Natura, che il faro infallibilmente dehbe aferivarh
ad un prodigiofo caftigo. Di cotali eventi ne abbiamo a dovizia nel-
la Divina Scrittura, ¢ d" altri innumerabili ben avverat
rie Ecclefialtiche . ]

Alle volte ¢i ferve di fermo criterio una probabilied , che giv-
gne al grado d'nna pieniffima certezza. S. Antonio di Palea intefi u
convincere 1 oftinazione degli Eretici d¢* fuoi tempt ording , che 6 la-
fciafle piombare da una grande altczza fopra un macigno un ﬁ‘.:;{ily
bicchiere di vetro. L' efito rifpofe al zelo dcl Santo, ed il vafe refta
illefo dopo la gagliarda percoffa. Non voglio contraftare, che non
poteffe per avventura urtare nel marmo tanto cqu:ll_hfam, che non f1
{pezzafic naturalmente . Ma il cafo ¢ talmente rarifimo , che repli-
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mt?)s cento mille Raté I' efperimento, appena una fqla il gotto i cons
{erverd intatto. Adunque, dico io, la probabilitd’, che ‘il fucceflo fig
miracolofo , piuttofto che naturale, fta almanco come il numero. cento
milli all'unith: e percid cofa dee conchiudere un Uomo difereto? Cop.
verrebbe acculare d' imprudenza il noltro Santo; {e 'PP'@I'ahdo o
mente da fe, avefe efpofta al ludibrio de’ rr!ifcrcdcnln la. verith de'do-
gmi cattolici con un evento poco meno che impoffibile . Eght non ten-

to Dio, ¢ [pinto da una interna fiducia impetrd, ed ottenne, che con’
un folenne miracolo in facaa de’ {uoi nimici la Santa Religione tri-

onfafle. 7

CAPITOLO SESTO® :

81t profequifce lo fleffo argomento.

L

Tir ben accertare i miracoli, e difcernere i reali dagli apparenti

tre diflicoltd ¢ fi fanno incontro millantace dagl'increduli, e fona
le forze ammirande della Natura, le maliziofe impofture - degli Uo-
mini, ¢ gli oftenti preftigiofi de’ Demonj. To m' ingegnerd a tutto
potere, ¢ non difpero della buona riufcita, di {gombrare quelte  te
nebre, ¢ i affegnare partitamente i criterj ficuri, che ct rilchiarino,
e ci liberino dalle fraudi, e dalle feduzioni. \

Do principio dalla Natura , e confeffo, che non ho (candaglio per
mifurarne la fua profonditd. Moltiffime f{ue operazioni fono di lunga
mano [uperiori al corto mio intendimento, ¢ bafta il rifletterc, cie
il Mondo ¢ ulcito dalle mani di Dio, ¢ chei prodotti fono {taci nel-
la lor origine tanti miracoli. Ma prefentemente dopo ftabilito il Si-
ftema I'ordine delle cofe cammina con paffi mifurati, ed & circonferit-
to dalle fue leggi, che di mandare ad efccuzione mai Ja Natura
non fi dimentica. Stiamo pertanto nel tenere della Fifica, e con i
canoni di quefta Scienza ben fondati, ¢d accuratamente difcufi anno
ad cfaminarfi i naturali lavori, e a diftinguerfi dai prodigiofi .

E prima egli ¢ duopo guardarfi di actribuire alle cqufer feconde
effetti oltre ogni credere ll}upcndi. Siccome tali fatti rapportari da Scrit-
tori creduli fono apertamente filfi, ¢ bene {peflo impodibili, cosi' tran-
feendono miracoli ftefli, o almeno li parcggiano, e danno motivo
ai {piriti forti di credere, non cllerci mai ftato prodigio eccedente le
forze dclla Nawra. To trafeuro gli elempy, de'quali non verrei a capo,
¢ raccordo foltanto la bacchetta divinatoria di nocciuolo fedele perfe-
cutrice de !;|_L|r| » ¢ degli affaffini , che in tempo di mia gioventi in
Francia ha latto tanto rumore.

In

1n fecondo luogo non ci & concello fars' incontro alla Natura d% ’rzon.
te, ma conviene pigliarla-di fianco, Vorlio dive | che i gitterd invano il
tempo, ¢ la fatica, fe tenteremo di render ragion Ai qualfvoglia aftru-
{o fenameno. Col giudicar turto come na}ura]e yefarfh arditamente a fpic-
garlo 6 d3 di‘ petto ne’ paradoffi dello Snmnf":t da me confiyyi. AL ap-
polto mancggiata deftramente la cola, i aI'I:IVPTh a comprendei, | (e una
data.apparenza, quantunque ofcura , © ﬂ!pcrmrc alla noftra {carla capyeg.
1, ftia dentro, o fuori de’cancelli della Natra . Pongafi arrenzione
le circoftanze, agli aggiunti, alle confeguenze, od alla progrefiione delle
azioni, ¢ delle reazioni. Diafi un'oechiata, qualmente il feromeno i pe-
neri, e h diffolva , e i vada in traccia, fe per forre un _q.unlllu: altro Lo-
migliante, ed analogo nell'univerfitd delle’cafe fe ne l.'ll|Cn|!l't‘...'\;‘}l_!L:1E\
fe la Natora nen murta ftile, fe le fue lepgs ordinaric non wafpradifte,
e fpezialmente fe non fi ravvifa un'eforbitante, imfanabile diferopanza
tra la cagione producente, i mezzi ufati, ¢ I'dlecco prodoro, non fer-
giverfi ‘a decidere francamente, che nel mettere in effere al Lt po al-
tro raro, ¢ maravigliofo vi fi adoperano i foliti fifici magificry. Per lo
contrario qualora {i falta, mi fia lecito di cosi cfpimermi, al di fopra
degl’ inculcati requifiti , ed i madi confueti, ¢ fimiliari alla Nutira, ¢ le
regole preftabilite totalmente fi trafandano, il fuceeffo fenz” clitazione _h
attribuifca a miracolo, Non abbiamo a dipartirci dagli aflegnati critery,
i quali ci fervon di guida fedele per non errare la flrada nelle pigd por-
plefe perquifiziont . ¢ i
Ne defumo I'efemplo da'famofi fuochi, che verfi il principio del
noltro fecolo da me piti volie veduti anno recatt gravilfum dimni ol al-
cuni villaggy del tenitoro di Caftelfranco, e fi fono propagart e vh ;1..'|_|.1
centi del diftretto di Cittadella, intorna cui il Signor 1adovico di Riva
ubblico Profeffore di Meteore, ¢ di Aftronomia nell” Univerfia i Pa-
doa'ha dara alla luce una curiofa Diflertazione. I frequenti, ed drvepini-
bili incendj delle cafe contadine(che coperte di paeha aveano ridotri ;i po
veri abitanti, che piagncano le loro foflanze conliinee dal fimeo, all 1{]:..
ma difperazione. C'era chi afc iveva il deplorabile EIV\:"!\HH:_I;{:I ad vn
immediato caftigo di Dio, e chi a fattucchieric, ¢ art diaboliche, ¢ per-
cio. fi ricorreva alle preghicre, o agli cforcifmi. g e i
To riflettendo , che gli abbrucciamenti infieflavano folo Te _l_’:ll; 1yl
i ficni, e non le materie pitt confiftenri, ¢ ne mena le carne {l‘.‘. e, i
avvidi, che le fiaccole incendiarie crana un non o che Wi ru-lnn Il.lii
fuachi, ¢ i fosfori. Inoltre norai, che ol III{I'IHl!lnH'nH PIel r\.l.n-- Ji
notte, ¢ non di giorno, non fubito dopo le porge -l1‘|ll'll'1-]"l1' II‘ ”i'lll
mai (pirando venti gagliardi . Venivano ammorzati dalle nevi fl_u“m ‘rlr
Ciclo, liquefatte le quali, tornavano ad inferocive . F'.'n v ""'I'if': “‘”:i"'
un Agente (oprannaturale non ¢ lerato dai vineal dell: |‘|[\i‘| o, Ill|
zioni, ¢ che abbiamo anzi eli occhy un 11.1!*'11' I-]I\'(H.'U.Jl!l..l _ Al l.l‘.“m
ragione fifica ¢ in pronto; conciofliache 1" clalaziom fulfure gl-ll_ ‘.I|'-r "*‘_
te dal tempo, che fvaporavano dalla terra, e B fpandevan per b are
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¢ &t confiftenza s 1o che veniva ad offc contraftato dal calore del Sol¢, che

rarefava , dall'impeto d¢’ ventis che le diffipavano, ¢ molto piti dalla fo.
verchia umidind delle ptogge, e delle nevi, che le ateutiva. Di pid il cafor
non ¢ ranto fingolare, che lo Storico Cornelio Tacito &' un fimilifimg
intervenuto a' 40l giorni nel Belgio non ci abbia tramandata' [a me-

moria .

1L

. Una gran copia di miracoli {uole divulgarfi concernenti le guerigio-
ni dalle infermitd difperate. In tali congiunture non fi ufa mai. una ba.
[tante cirenfpezione, imperocché ¢ entran di mezzo le forze robuftiffime
della fintafia, e I'imperio dell'anima opra i fuoi organi ne’ fraordinarj
commovimenti. Di a6 ho fivellato nell antecedente Cap, I. Non ¢'@ co-
fa pini ficile, quanto confondere la credulitd colla Religione, e le opera-
rezioni della Grazia con quelle della Natura . Fin a tanto che fiumo in
Vita, tutto & pervio, tutto & in movimento, & tutto in. azione . T folidi
ofcillino, i Auidi circolano, e fa nafcolta dentro di noi una miniera di
wnaur; o di forze morte, le quali alle occafioni fi deftano, e fi [vilup-
pano. Sono oltre ogni credenza maravigliofe le crifi, e le metaftali, che
tn not i fanno molee Rate in virtd d’ una rifealdata immaginazione, e
talvoltper opera della macchina corporea, che da fefteffa fi rilente , e
lorte (i feuote. : J

Se un ammalato ad interceffione di qualche Uomo dabbene i libe-
v da morbo incurabile, e ricupera la falute, famo proclivi a giudica-
re 1l fatto miracolofo . Ed in vero a_prima vifta non apparifce la de-
bita naturale corrifpondenza fra la caufa, ¢ I'cfferto. Ma chi puo (apere
che moffa gagliardamente dalle iterate infinuazioni, e da un efficace defi.
derio di guwarire la fantafia, non fi fconvolgano da capo a fondo i {enfo-
riy ¢ lo fkaro del corpo in meglio, e talora in peggio non fi trasformi?
Secid, come fuol d'lrl{cn {angue freddo (ovente interviene, non abbiamo-
eriterio ferma, onde arguire, che con pill ragione una yigorofa appren-
fiva non pofla operar altrettanto, ¢ che di confeguenza | evento, che pud
pullulare da doppia radice, non ci lafci fofpefi, ed ambigui. Sebbene.in
dubbio io crederei, che dalla parte della Natura deggia piegar la {bilan-
¢ias mmperocehe la Chiela Cartolica non fa pompa di miracoli incerti.

IIT.

.. A quelto propopfito mi narrava il Cavalier Vallifnieri. che mentre
aflifteva in Padoa alla cura d’una buona Donna aggravaa da doppio in
{anahile nm:nuu\!u. ciot da un prolaplo d' utero, e da .uno f.'ci' r(::apg‘ll lun:
%o tempo mdnr}rm', gli accadette uno Nrano cr,ncrgcmc (‘m{ci ; du-
ta Ia fperanza di fua falute, e dubitando giulto il coftume delle femmi-

nere

nétte di qualche malla, fi raccomandd ad un dotto, e prudente Sag:r?:la.'
te, che dopo averl'aflicurata, che nulla c'era di foprannaturale , la efor-
10 ad implorare caldamenté il divino foccorfo. Poftifi amendue di con-
ferva in orazione appena paflata un'ora, falwd improvvifamentela Donna in

iedi, e gridd, ch'era appieno rifanata. Stetic alquanto fopra di fe 1l Re-
{;giufo, ma fentendo, ch' ella giubilante confermava il fuo detto, la in-
caricd a porgere 1 fuoi ringraziamenti all’ Altiflimo, ¢ le fuggiri alcune
cautele per non renderfi indegna del benefizio. La ftefla mattina venne 1l
Medico, ed udito 1l fucceffo, volle col tocco certificarfene, ¢ trovando
che ambo i malori erano {vaniti, ne rimale fopraffatcto . Nel divulgarfi
del fuppolto miracolo molti l'interrogavano, cofa egli diceffe, ed alira
rifpofta non diede fe non che , Dio voglia, che duri. In fatdi due (oli
giorni dopo fu richiamato alla vifita, ¢ rinvenne la femmina aflilia da
‘una febbre d'indole peflima, che, nulla giovando 1 rimedj, tn una (-
mana_ la conduffe al fepolcro.

Qui il dotto Fifico, fapendo per uma parte, che non tornavano in
detrimento de’ pazienti i miracolt, ¢ che per I'altra la Donna potea por-
tar¢’i fuoi morbi per qualche anno pria di foccombere, conghictiurava,
che gli umori peccanti depoficati provvidamente dalla Nutura nelle parri
affette, in virtt d'uno sforzo violento dell” immaginativa erano flati riaft
funti, ed afforbiti dal fangue, e ne aveano infertaca la mafla; onde infir-
to un male affai peggiore de’primi giufto il pronunziawo &' Ippacrate e
morbis morbi fiunt , era feguita 1'irveparabile perdita .

¢

IV.

Abbiamo un faggio, fin dove pofla giugnere il vigore della funra-
fii, e parecchj aleri egualmente mirabili flanno regiftraii nilla Storia
medica. Per la qual cola, non effendoci conceduro di mifurarne Te forve,
conviene appigliarfi ad un altro partito, ¢ rifuggire ad clittamente difeu-
tere i modi, e le circoftanze, facendo ufo de’ canonic fuperiormente k-
nuati. Altrove ho notato , che nell’ artifiziofa macchina e’ nollri corpl
c'é un principib di riparazinnc gillfh‘l il derro [|‘|11 wvate Wature niuiho-
yum medicatrices , viene a dire la Natura matfime avealovavn dall’Aveme .
dica guarifce i malori; ma per legge ordinari i commina 4 lean pradi,

aflando dalla malattia alla convalefeenza, ¢ dalla convaleleenza alls per
Ezttn falute, e, traccone qualche cafo infulito, coni i procede. Tl ap-
punto quefti rari avvenimenti, che non fono vari, quanto alenni b
no a credere , tengono gli Uomini prudenti , e difercer i fofpefo, el in
bilancia, onde non fi arrilchiano a definire, fo un fine parocolie tu
naturale, o miracolofo. All"incontro nein ci.l..n I'.u_m.‘l provenut 11.|I o
vero prodigio, che non fia accompagnata da” feguenti re il el ol
fere intera, perfetta, e durevole, ed inoltre proceurars con i i i
tate, ed in breve f'p:;zin di tempo, attefoche il wempo modifica le criom

naturali, ¢ non le divine. Ap[\rcﬂh quanto meno operano e il (i eon-
de,
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de, tanto pit fi accrefce la probabilita del mirncolol'. A cagion d'efempis
fe un infermo deplorato all'improvvifta erfectamente guarifce meuI:;
¢ fopito da un profondo letargo, o ¢ caduto in isfinimento, o in dél'e
rio, ¢ lo {teflo dicafi 4" un pazzo; almanco non fi potrebbe ricorrere alll.'
clficacia della immaginazione. Se poi il languente fenza dir nulla di cis
che a fuo pro viene operato, ricupera la faluté in virtd d” una preghi::
14, O d' un precetto emanato in lontananza, ficcome avvenne al {ervodel
Cinturione fanato da Crifto, ¢ maffime {c I'ora puntualmente fi accerta
il prodigio ¢ indubitabile; imperclocché la Natura manca, qualun ue
volta fra la caufa, ¢ I'effetro non ci pafla una fifica conneflione. Concl'?iu
do, che in tal forta di ayvenimenti bifogna andar guardinghi, e fon
precipitare il giudizio. ;
V.

_ Tad'uvopo altresi non lafciarfi aggirare dajle impofture degli Uomi-
!;!, To mi andava fingendo in tefta un capricciofo Romanzo, c fra me
tr::I:!\: .?Lclircnnlungddcl noftri cn]nta{ﬁ: per. avventis in un pacfe abitato da
I , «d cmpiamente prefymeffe di farfi adorare per Dio, g-
vichbe a mettere in pratica alquanti mirabili artifizj a noi noti chc’ da
quel popolo ignorante farcbbero ricevuti, e venerati, come al;remnti
portenti . Dovrebbe ungerfi col fosforo liquido di Balduino, e comparir
vilplendente; indi colla lanterna magica far palfeggiare fulle pareti gli
fpeteri, o le immagini de’ defonti. Non mancherebbono ccmélp'lltri ﬁ:-
lligy i fimil fatta, onde coftui veniffe reputato cofa piucché mo‘rmlépcﬁ
alz.ito "l potlo fublime d'una Deitd. :

- l?l(‘ﬂ cio , perché di lunga mano erano piti grofﬁei’i gl’ inganni , per
eui i Sicerdoti gentili i facean beffe ugualmente della plebe ge dc'}ﬁl:
anu y ed a lor talento gli fc‘dlztccv:l[lo. Quinci fiamo an?moni,:i che n:r;
t. vinol ;;a t-_ﬂa!-c E.:frl‘ credenza ai racconti fuperftiziofs, ed affurdi, ’che ci ha
ramandati "antichitd . Prefentemente in tanta luce della {cienza fifi
quelie minute fraudi fono paffate in retaggio de’ gioco!-llri e de’ 'uu
madori per divertimento della baffa plebe , ¢ delle curiofe donmicci ulr-
{ebbine talvolta i fan vedere certi {cherzi tanto reconditi fI'] r'uc(l) fl:
:11:}‘::;.1‘2" I}l‘, che denno che meditare anco ai pit {agaci i ;Tiu?mj:corcdo
e T it Ao . POt fs ingd gl sacame piteerd hickphs
. 2 ‘ui placi I3
ih::lc'_ nel rempa llello latte, ed inch:i:}:}:rcl)c,r:ztcl"'l|,'|gcjiourcbgtc1?rz[:|;tic l‘_‘;j’li}l“:

Y -+ b 9 ;
:: }:”I'p:rr:-(::lm:?{:mm I:‘lﬂ'.‘l.] Europa, ma non fo, fc fia mai ftato fvela-
o fo, 1?nm, che | arte _fln perita col fuo Artefice, perché da
annd un qud non fe n' ¢ pit udita novella. ¥
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Chi non vuol effer delufo, dee tener dietro agli andamenti di colo-
¥o, che fono (olpetti d'impoftura, e non perderli unqua divifta. Ne fa-
) difficile il coglierli 5 conciotfiaché le trame dolofe quantunque occulte
richiedono d’cffere induftriofamente preparate, onde nafta la meditata il-
Jufione. Siccome gli Uomini non anno per e medefimi il potere di far un
vero miracolo, cost accade bene chﬂb , che i finti maliziofamente sintru-
dano : lo che non fi otticne , fe prima non fi difpongano i mezzi opportu-
ni per far giocare la macchina. Olfervo, che gli antichi impoftori appa-
ftavano i luoghi , ed itempi, e le altre circoltanze adatate ai loro dife-
gni, viene a dire bofchi tetri, ¢ deferti, (pelonche inacefle, cave fotrerra-
hee confecrate dalla fuperftizione, ¢ dallo {pavento. Si aggiugnevano
Jenfe tencbre, cupo filenzio, cerimonic mifteriofe, (uffumigj, unzioni, be-
veraggj narcotici; ed in due parole tutto cid, che ¢’ ¢ di aruliziato, ¢ di
paturale per prevertire la fantafia. Gl iniziati ne’ millerj potevano ben
accorgerfi, che fotto il ,Frand':pp:lr:lto ftava nafcofta la fraudolenza, «d
in fatti 3 pid aftuti non fi lafciavano raggirarc.

Anche ai giorni noftri i barattieri calcano preffa che la feffa flra-
da, Non mancano appreftamenti, prevenzioni, accordi fegreti, ¢ fela i
perfone deboli fatte a ‘pofta per ricevere le dolofe impreflioni, che tena-
cemente fi fampano nelle immaginative acuite dalla eredulind, ¢ tal hata
da una Religione fuperfiziale. Al contrario i germani miracoli procedono
con candore , ¢ con femplicitd. Non ci fi ricercano fagacs preparamenti , ©
ftudiati artifizj, ne i chiamano in ajuto i naturali prodotti. Tungl tutto cio,
che di un qualfivoglia indizio di frode: anzi gh Uomini dabbene, ¢ fin-
ceri per lo pitt non fanno, che in quel loco,, in quel tempo, 1 quella
occafione abbia per loro mezzo a fpuntare un portento. Piglinfi a pondurare
i fegni narrati dalle Sacre Carte, e mafiime gli operati da Gest Ciillo, ©
vedraffi di qual momento per fegregare i vert dai finn fia accannato on
terio - 8
Non fe ne dee trafandare un altro di pari impartanza, ¢ che mai
pon falla. I furbi prendon fempre di mira un qualche hine obliquo, che
aon @ talmente velato dall’ ipocrifia , che una volta, o l'altra nonralpa
rifca. S dunque odorano coftoro di ambizione, o ' mterefle, o di di-
{oneftd , reftano fenz'altro feornati, ¢ fi ¢ tolta loro dal vito L mafihic
ra , perche ripugna, che i miracoli favorifcano i vizj. Quella Dama R
mana , di cut fa menzione Giufeppe Ehren, non fi Carebbe lafciata cuon
liare dai Sacerdoti d'llde, e non avrebbe fatro getto delly fua pui
cizia , fc avelle avvertito, quanto mal fi accordi colla Divinith la la

feivia.

) VII.

~
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Gli fpiriti buoni, o rei slegati dalla materia, fra quali conto le anj:
me feparate dai propj corpi, coltituifcono une parte del noftro Siftema
Quanto agli Angioli, ed ai Santi vniti intimamente con Dio, e fi':dg:li!I
miniftri, ed efecutori de’fupremi comandi la Santa Scrittura non ci per.
mette di dubitare, ch'eglino impiegano in efferti maravigliofi. Veglia.
no alla cultadia di noi mortali, ci ftimofano al bene, ci ritranno dal male
a noftro pro impicgano le lor preghierc, e fi legge, che coll’ apparire i'r:
forma vifibile talvolta confolano gli Uomini pii, ed illuftrano le menti
colle rivelazioni. Al poterc degli Angeli ¢ ftata altresi commefla .la Di.
vina venderra, come la morte de’ primogeniti d’ Egitto, e la firage dell
cfercito Atfirio. Un Angelo ha trafportato péraria il Profeta Abacuc dal:
la Paleftina fino in Babilonia in grazia di Danicl racchiufo nella cava de
Leoni: un Angelo ha fcortato Tobia per lungo, e perigliofo viaggio :
una_fchiera &' Angioli ha riftorato nel Deferto il Salvatore dopo il lun.
go digiuno. Ma ficcome quefti Spiriti eletti non fono autori d'illufioni
ne di menzogne, cosi [u tal propofito non ho che aggiugnere i

VIIL

Mi danno molto pidi da piatire i Demonij puri {piriti a Dio- ribelli
¢ corredati di proprietd alla lor natura confacenti . Coftoro , come m’in:
fegna 1 Tede, fanno ogni sforzo per metterfi in uno ftretto commercio
cogli Uomint, ¢ i arrogana fulle cofe terrene un indebito dominio , fa.
cendo v:ll.crc coi lor preftigj quella limitata potefta , che di ufare a teI;'lpO
¢ Juogo viene loro da Dio conceffa pet fini occulti; ed imperfcrutabili :
Quindi non rifinano di fedurci colle tentazioni , di perfeguirci di tor-
mentarci, ¢ i ulurpano il divin culto, le adorazioni, i ngriﬁx,j erfino
di vittimeumanc . Ne paghi di ¢io i fervono:degli empj per veflare gl
:Ill:‘f‘ll'l'rltr}i].(' da quefto fonte ¢ furta I'arte magica, le malie, gli fregoni,
¢ fattuechiare con turri i ilegj ; ini 1 i
i e m::ﬂ*icref facrilegj, e le fceleraggini, che fi tira dietro
., Su ral foggetto negli ultimi tempi fono uftiti alla luce parecchj
libvi, ed il Tertore puo confultarli. Approvo la fentenza -del Signor
Tartarortt, che (i ride delle {corribande di Diana, e di Erod-hdegtan-
o fumole ne’ fecoli barbari, ¢ de' recenti notturni congrefli delle Ja-
mie , ¢ mi muovona affai pit i fatti addotti, che le ragioni allegate.
Veggali il P Melabranche, dove nclla Ricerca della vericd - parla del
contagio delle forti immaginazioni. Il Signor Conte Carli prende motivo

:‘:-1d:I'b|"“T {El ogni f(orta di ftregoneccio, ma fecondo mcppnrta troppo
dc::()l!'h'l: l::mn.\‘} ll:;innril\’larchcﬁ- Maffei, che non nega gli Energumeni
2 . Pis »che dopo la moree di Crifto, {nervaro toralmente
'Ihl_‘“"-’f. ‘l_l}'l‘Df-'“:“It", fiano ceffatr i maliardiz ma un cafo d3 mano all
Altro, ne fo comprendere il motivo dell cccettuazione . Aleuni dotti Teo-
lo-
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logi i fon Oppoﬁl alle premefle opinioni, ficcome nuove, e [bfpél:l:gin
inea di Religione, ed 10 abbraccio il lor parere, purché non fi allenti
foverchio il freno ad una puerile credulita. To mi attengo al partito
di mezzo, e dico, che bifogna in prima purificar bene i farti, che fa-
ranno pit rari di quello, ch’altri ﬁ.pen[r:: , e fepararli dalle fraudi, e
dalle illufioni (concioffiaché io ‘non adortto tutte le favoluccie raccolte
dal Gefitita Martin del Rio nelle fue magiche Difquifizioni) e poi por
mente, fe ci poffa aver parte la fola malizia umana coi veleni a tempo,
ehe prevertono’ i noftri organi , ovvero coi narcotici, che guaftano la
fantafia. Cosi ci verra fatro di recare un rerto giudizio degli avveni-
menti fraordinarj, che fi chiamano preteinaturali, che al Demonio ra-
gionevolmente i artribuifcono. Per la ‘qual cofa le regole d'una difereta
critica m'an perfualo, contro il {entimento de'Signori Vandale, ¢ Fon-
ranelle, che gli Oracoli del Gentilefimo non erano el mere impoftu-
re, ¢ che fovente gli (piriti maligni s'impoffeffivano delle Donne fati-
diche, o delle flatue per prenderfi givoco de’ popoli, ¢ de’Sacerdoti me-
defimi, ¢ per confermarli nell' Idolatria.

IX.

Non ho compaffo per mifurare le tremende forze de” Demonj. So
di certo, chefono circonferitte, e non glungono all’ eforbitanza 1m-
maginata da’ noftri Romanziers

Ed ho talor con [emplici parole
Moffa la Terva , ed ho fermato il Sole .

Non vorrei 5 che coll’ acerefecerle a difmifura, e coll’ accordare a1 Dia-
voli una piena libertd di ufarle a lor capriccio sintroduc e un femi-
manicheifmo; imperocché da quefto principio 1" aflurda ferta ha trata
la fua prima origine. La Santa Bibbia ci d3 alquanti fagg della pol-
anza Diabolica. Iddio concede al Demonio di sfogar Ta fua rubbia
contro Job, ma colla condizione wermntamen auimant tlins ferva. Yiene
percoffo 11 buon Uomo con una gravifima infirmitd givdicata probabil-
mente dal celebre medico Bartolini nel Tratato de Morbis Liblirrs nn
ulcere Siriaco. Quinci Satana fi vale d¢” mezat umani, ¢ [prgne 1 ma-
fnadicri a fpogliarlo delle foftanze, indi de’ nawrali, fulciando un
turbine, che atterra la cafa, ed opprime forto le ruine i di lut 6i-
glivoli . De’ Magi di Faraone terro fra poco ragionamento. Intanto ol
ricorfo, che fece il Re Saule alla Pitoneffa , parc, che le¢ antme dc
giuflti fofflero foggette alla porefid ded Demonio, cffendo S.I!\\th' com-
parfo ai fcongiuri della rea femmina. Ma quefta & una veechia quilltione
difcuffa nc primi fecoli della Chicfa tra Origenc, ed Alvicano. Abbiam
di certo dall’ Ecclefiaftico , che Samuele profeto dopo marto ¢ e mt
foffe lecito di arrifchiare una mia conghicttura, direi, che la vil Jon.
niccivola campava miferabilmente la vita 3 forza i ciurmerie. In Lo
iz & quan
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u‘gngo Dio per caftigo del Re, che precipitava di delitto in delitesy
}ufciu‘) |"anima del Profera , avvenne cio, ch’ella non fi afpettava ; laonde
che furgono dalla Terra; lo che pon avrebs

ita efclamo: Ecco 1 Dei, :
b ros de’ foliti effetti dell’arte magica da

be farto, fe 1 cvento fofle ftato uno

lei profeffata . ' Y . ' 3 X war
E’ noto il cafo deplorabile degli Spofi di Sara, chefu poi moglie del
gicvine Tobia, uccifi I'un dopo I'altro dallo fpirito. perfecutore; ¢ nel
muovo Teftamento oltre i frequenti indemoniats profciolei da Crifto i
ha, che il Diavolo tentatore trafporto per aria lo fteflo Gesu ful, pin-
pacolo del Tempio, indi fulla verta d" un alto monte, dove g}t f_l:?c
vedere apparentemente tutti i regni del Mondo, ¢ la loro. glaria. Sin
ui poffo render un qualche conto delle forze demoniche, ma non gid
Ri cio, che fuccederd nel fine de’ tempi quando verrdnno da Dio sle-
gate le mani al Principe delle tencbre. Coflui opererd portenti, in ap-
parenza talmente ammirandi, che fapanno capaci, (e fofle poffibile di
{edurre per fino gli cletri: e Crifto ce nc ha refi anticipatamente ay=

verniti, perche gl Uomini di quegli ultimi giorni fi guardino dai pre-.

ltigj, ¢ dalle impolture dell’ Anticrifto.
X

Mi verrd chicfto, con quali critetj poffano difcernerfi le fraudd
Aiaboliche dai veri miracoli ; imperocché parc, efferci tanta fomiglian-
42 fra le une, ¢ gli altri fpezialmente nel modo, ¢ nella fembianza ,
e i cofr molto malagevole ad accertarne la diftinzione. Il Demo-
wio i ftudia & ingannarci coll imitare pit da preffo le operazioni Di-
vine, ¢ coll’ emularle ; ma non fi trasforma mai con tal artifizio in
Angelo di luce, che non ci dia palefi contraflegni della fua m;‘:ligni,
w. Siccome i prodigy, che vengon dall' alto, fe fono grazic, piglia-
no per ifcopo il bene, e fe fon caftighi , nell’ atto fteflo , che puni-
feono gli empj, ci fervon d' efempie per ritirarci dal male ; cosi all’
oppoflo 1 prefligi magici vanno a finire nel peggio, ¢ le finzioni tutte
ufate cofpirano nell'avvilimento, e nella perdizione del genere umano.
Offeri Satana a Gesit Crifto il pofeflo de'regni del Mondo, e delle lor
gloric, ma voleva in contrncrnmbiq cffere adorato: Hec omnia tibi dabo,
(i cadens adoraveris me. Come avrebbe coftui mantenuta la {ua promefla,
quafi che foffe in fua balia 1l (ovvertire I'ordine del Siftema? Ma egli
¢ il padre delle delufioni, ¢ delle bugic. Moftrang i Demonj di fot-
rometterft agh Uomini, e di obbedirli, ¢ ne fcgnanji patti, ed intanta
rifcuotono omaggi, od adorazioni; perché gli ftregoni vencrano in eflo
lore una poteltd fuperiore, di cui lacrilegamente (i abufano, e non ri-
flettono, che non ponno operare, fe non fe quanto da Dio vien loro
permeffo. Quinci per ifcoprire le ingannevoli aftuzic ron fi badi guari
agli oftenti in (efletli, ma fi ponga attenzione ai fini peflimi, cui fono
maliziofamente indiricti,

ol

Oltre ché giovérd confrontare lé illufioni fataniche coi Divinfsgm.'
tenti. Una volta nelle fagre carte per noltra iltruzione pare, che il Dia-
volo fi metta a gareggiare con Dio. I Magi di Faraone fi contrappon-
gono 2 Mase, ed ai veri mircacoli {i fanno incontro coi frodolenti pre-
ftigj. Se lor va fatro di conyertire apparentemente le verghe in ferpenti
non an poi virtd di reftituirle nella pri{lina forma : anzi il rcrpg di
Mois¢ divord i mal nati {pettri, o le biftic naturali altronde crafpor-
tate. Appreflo i Maliardi fi fermano attoniti , e confufi a mezzo il corlo
de prodigj, cui non ponno téner dictro colle illufioni,e col fatto confel-
fano la vanitd della lor Arte, e I'impotenza del lor Maeftro. Simone
il Mago dementava i Samaritani, dai quali cra vencrato come una Dviti.
Ma a fronte di Filippo operator di veraci miracoli perdette il eredito,
¢ fu obbligato a riconofcere nell'Uomo appoftolico una porefld derivara
da pilt alto, e pitl efficace principio. Diede dunque mano al CrfFane-
fimo, fcbbene I'empio poco dopo prevarica. Conchinido, che il miglior
partito di fegregare gl oftenti Diabolici dai Divini prodigy confifle nel
meeterli al paragone, cfaminando accuratamente i motivi, i mezs ,
fini, ¢ le confeguenze.

CAPITOLO SETTIMO

QM! influffo abbiano nel Siftema del Mondo
. _ i Miracoli .

I

I Duc primi punti fpettanti, uno alla veritd de'miracoli, ¢ I'altro ai
criterj, per cui i diftinguono i veri dai falfi, mi {ono coflati quat-
tro proliffi Capitoli. Il foggetto cra di tal momento, ch'io non doves
rifparmiare le neceflarie avvertenze, né trafcurare quelle particoliricd
che {pandono qualche nuovo Jume {ull’ofcura, ed importante materia .
Sard pin breve il terzo capo, in cui m'innoltro a ragronare, quilmente
i prodigj influifcano nell'ordine, ¢ nella perfezione dell" Univerfv . Ma
prima fa di meltieri fermarfi di propofito fopra una fingolant del no-
{tro Siftema, di cui finora non ho fatto parola.

Mi fi parano innanzi alcunc opere d" una sera fuperiore, che fra
le creature fanno uma nobil comparfa, ¢ che vincendo d"affai e firze
della Natura, per quefto titolo avrebbero regillvarfi nel ruolo dopi
(egnalati miracoli . Ma cotali non fogliono comunemente reputarhi per-
ché tutto di fi fan vedere, ¢ fono da leggi ftabili regolate. Me ne danno
il principal cfempio le anime degli Uomini, ed un fecondario quelle

de'bruti. E quanto alle prime: da qual fonte deggio trarre la horo ori
gl
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ginge? Forle da] feno dc:lls. materia corredara di Torza: Ci vool poco a
capire, che I'eftenfione inerte coftituira in quicte, o in movimento non
¢ capace di trasformarfi 1n unma confcienza indivifibile, che fa d'effere ,
ed in un atto intimo, che fopra [(efteflo eflenzialmente riflerte. Diremo
forfe, che un® anima dall’ altra fi genera, ficcome pna fiaccola accende
I'alera, e f{enza perder nulla del fuo in pii fiaccole fi difperge? Si denno
dunque ammettere anime madri, ¢ fglic, ave, ¢ nipoti: la qual fen-
tenza ¢ piaccivta a taluno de'veechj Padri, e da cui, quafi pit confa-
cente a darci una qualche l'picgazinnc del precato originalr, non pareva
alicno S. Agoftino. Intenda chi puo, qualmente una confcienza unica, ed
individua in molte i fepari, e prenda in prefito dai corpi la proprieta
di dwviderfi. Cio di buona voglia affermeranno coloro , che a difpetro
di quell’io impartibile, ¢ fpezialifimo, dal quale ciafcun®anima fi fente
affetta, fi perfuadono, che la materia poffa abilitarfi a penfare.

IL

Del pari affurde fona le opinioni di coloro , che fanno le anime
precfiltenti ai corpi o da treea I'eternitd, o almanco in tempo. Gid fi &
rapportato, qual foffe il parere di Platone, ¢ la di lui fantafia brillante
d'un filfo maravigliofo adorna le noftre poctiche compofizioni. ‘Dell'a-
nima della fua Laura cosl cantava 1l Perrarca

Avzi tempo per me nel fuo paefe
E ritoruata, ed alle par fua flella.

Stravaganie aliresi ¢ la metempficofi de, Pittagorici , per cut fi finge Ja pe-
reme tralmigrazione dell’anime degli Uomini ai bruti, e al contrario.
Liipotefi ¢ ftara da Lucrezio gagliardamente impugnara. Ed in fatdd bi-
fogna ben aflortire i computi; imperciocche fe il numero dell’ anime &
du_(-rmrm_m. conforme debb’eflere, fa d'uopo, che ci corrifponda una
part molttdine di viventi , ne piti, né meno: alerimenti o a ciafcun
animale non_toccherebbe Ia fua, oppure parccchie anderebber vagando
Il_cnm rinvenire dove pofarfi. Raccorda di paflaggio 1'armonia preftabi-
Ill.l dal Leibinizio, per cui dal cominciamento del Mondo f; fono epi-
et melnwiacl il Hos oo Ak
dig s l.'HnCLITr'I'.]II ne’ femi primitivi tuty gl inviluppi, che paflando
grado m erado , ¢ da gencrazione in generaziene , [ucceflivamente
ﬂv{‘vnnln 2 fchivderfi, e che ad ogni embrione umano fis \ flata afle
lgn.lll.n 1 f'nq ::mrP.t ragionevole. 11 fuppofto foggiace a gravifiime dif-
reolta, che prelentemente non metto 1n vi i i
ent m vifta, e sipy
Fifica, e alla Religione. : PVES el s alis
Llclule le opinioni e i i
Tk L p I erronee, dee necellariamente dirfi, che avendo
ddio ftatuito di abbellir I'Univerfo, accoppiando lo fpirituale al cor
}:nto. e d.l congiugnere le due foftanze di genere diverfo per via d'un
i‘ utuo m!ar.nlrlglmf’o commercio; la ragione mi derra, ¢ [a Teologia m'in
egna , che le noflre menti i : i
3 fi creano in quel tempo appunto, che ai

cor-
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corpi fi unifcono, quando cioé gli organi del fito fono baﬂnuténnr?ntc
difpolti; ond'elleno giufto. I' intenzione dell’ Autore poffane cominciare
ad ‘adoperarfi, elercitando gli uffizj, a cui fono deltinate. Da principio
fi trovano affette da percezioni confufe, ed appoco appoco paflano alle
diftinte, e fauno ufo della lor intelligenza, e della lor volonta. Quinci
ne fegne, che Dio nor ceffa tutto di dal ereare, ¢ che la repubblica
degli Spiriti vaffi di giorno in giorno sumentando.

1II.

Quantunque paja, che il Cronifta Mois¢ collochi nella fefla gior-
nata la formaziene di Adamo, e di Evar Er creavit Deus homivem ad
imaginem [fiam: ad imaginem Dei crequit illum |, maftulum, & feminm
creavit eos . Benedixitque illis Dens, & ait; cid non oftante, € parere di
molti facel Interpreti, che qui ci fia una [pezie di anticipazione nells
narrativa tanto familiare alle divine Scritture, ¢ che folo nel giorno do
po, come fi racconta nel feguente capirolo , Dio fopi Adamo con un
profondo fonno, gli cavd una cofta, di cui i fervi come di materia pr
organizzare la Donna, ¢ c’infufe " animaeda Lui in wle c:rcalhjm.a e
non per avanti creata. Riposo dunque il fommo Tacitore nel di feitimo
per cio, che concerne la ftruttura del Ciclo, ¢ della Terra, e de” lorn
ornamenti, che nel fefto erano alla total perfezione ridotti - Er fatlins
eft vefpere, & mane, dies fextus. Litwr pevfe€ti fumt coli, & terra , o8
omiis ornatus eorna. Complevitque Dens die feprimo opus fuwm  quod [e-
cerat: & requicvit dic feptimo ab wniverfo opere, quod patrarat.

Non cost avuto riguardo agli {piriti umani, che di tempo i tempo
fi creano per animare i corpi erganici. E qui fi noti il gran divario, che
¢i palla tra la materia infenfata goarnita eziandio di forza, ¢ le follanze
immateriali dotate di conlcienza, ¢ di rifleflione. La prima prodota in
determinata mifura fin da principio, e conformata in un buon parteci-
pato Siftema produce da fe nclle fue confucte operazioni direrta dalle
leggi parte di neceffiti, ¢ parte d' arbitrio dal Creatore ai hni ik
opportunamente applicate: laddove nelle [econde mette I'onnipotente ma-
no il Divino Artefice, cavandole ad una ad una dall” abiffo del nulls,
¢ di tempo in tempo accrefcendone il numero. Per la qual cofu T pre-
.fcnrc coftituzione, quantunque unica, fi rende vic |u}‘1 mnmln!e. perche
in cffa il permanente fa lega col fucceflivo. Per dar I'cllere all”cllenfone
inerte, e alla forza attiva , e per ordinarle a dovere balto una parala
creatrice, ed il Mondo materiale tutro in una fiata ¢ comparlo. I prin-
cipio creavit Dens calum, @ terram. Ma le anime razionali fanno (i le
moftra una dopo 1" altra, e quanto pitt fi moleiplicano , tanto. macpgior-
mente {i aumenta la perfezione del Mondo fino a quel termine, che dal
{uo Sapientiffimo Autore € ftato provvidamente preferitto. o

Ed ccco che verfo il fine de'mici divifamenti mi fi offre quali im-
penfatamente una fingolar partico[ariri per avanti non avvertita del no

{tro Siftema. Dio non folo conferva cid, che ha creato nella prima or-
gi-
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gingc delle cofe, ma s_,'impicga tuetavia a creare, ﬁcendo' ulo continug
d'una prerogativa, di cut non fi pud concepire la maggiore nelle ope-
razioni al di fuori, e confifte nel maflimo tranfito, che ad un fuo cenno
fanno le creature dal non eflere all’effere. In quefto mentre le fatture
nuove, che giornalmente efcono dal poffibile, ¢ vengono all"attualicd ,
fono membri integranti della, prefente unica coftituzione, che vaffi fom-
pre pitt compiendo, ¢ gradatamente perfezionando. Appena fpuntate en-
trano nell' cconomia dell’ Univerfo , ¢ cominciando fubito ad operare ,
colle veeehie indiffolubilmente i annoduno, e fra 'une, e le altre una
feambicvole concatenazione s iftituilce: in quella guifa che aumentata la
Iy copia de’cittadini, i aggiugne pregio aj un ben regolato comune -

1v.

Potrebb’effere, che ¢i i {velaffe qualche alera particolarith del Sis
ftema, fe delle anime de'bruti , ¢ delle loro internc affezioni fi avelle
una pii chiara contezza. Per mancanza de'dati aulla di precifo pud fta-
bilirfi; imprrciocché ci converrd procedere per via d'una lontana, e poco
intela amalogia. Per una parte gli organi, ed i fenforj di molte (pezie
d'animali irragionevali fono ralmente fimili a quelli degli- Uomini, che
gindico un paradoflo il reputarli affatto sforniti di fenfaziones e non fi
dee porre nel noftro cafo un’ ecceteuazione alla generale regola Nevvto.
niand, che da caule funbianti non naflcono eﬂgtti d' un genere tortal-
mente difparato .

Se giulta la fentenza dell’ingegnofo Aucore Spagnuolo mnel libre in-
titolite .4 towsana Margarita_adottata dal Cartcfio le beftie fi fingono
wnte macchine, fa d'vopa dire, che fono ftate provvedute d’occhj per
won vedere, d'oreechie per non udire, e di nervi per non fentire. Ben
¢ vero, che tal opinione, benché contraria al fenfo comune, tanto age-
volmente non fi conyince di falfitd. Dimandano i Cartefiani, fe Dio po-
telle Tavorare degli automi puramente meceanici, che nell' efterne opera-
zioni rilpondeffero efattamente ai moti, che §i fcorgono negli animali .
1l negarlo fembra una temeritd ingiuriofa all' Onnipotenza . E mentre
fi conceda, ch'egli abbia faputo farlo, qual prova, qual indizio ci per-
fuade, che cosi non abbia fatto? 11 Signor Loke allega in contrario al-
cunc plaufibili ragioni di congruenza tolte dal canto artifiziale, e dalla
loqucla di certi uceelli fagaci imitators delle noftre armonie, e del no-
flro arricolato fermone. Pare, che gli ordigni a cortali uffizj preparati
ficno anninamente fuperflui, si perché nulla coneribuifcono alla lor na-
tura ,Iu} alla [fh:ﬁ mn.f'crvnzinnr, ¢ [tarne {enza potrebbero; come pure
perche in pochillime di quefte beftivole vengono ad ufo. Aggiungo, che
Lol it sele e o Flfo, e, conio & sl
atteli la difcrepanza de'mezzi, e dclé\"{ntl“ enhI[:s.u » et ne penlia, chey
tomi dalla frutiuea del tnr;::’ m'[ i uf:crt! al!n Iitee e
P, gl po umano totalmente diffimiglianti , conciol-

O a nalcere aziont analoghe bensi, ma da differenti principj,
Q-
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doveafli fupplire colla maeftria degli ordigni a quella forta di movi;}nciri,
che in noi dall'anima immediatamente procedono, e che ficcome con-
facenti alla loro coltituzione anco ne'bruti i offervano. Diafi un’occhiata
all’ erbe, ed alle piante, nelle quali, acciocché allignino, crefcano, ¢ fi
propaghino, eflendo baftante un artifiziofo meccanifmo, né vedendofi in
effe alcun veltigio di femlo, anno fortita un’ organizzazione da quella
degli animali affatto diverfa.

V.

Per la parte oppofta accordato upa volta_alle anime delle beltie l'in-
timo principio del fenfo, ne fegue, che ragionevolinente deggiono cre-
derfi 1mmateriali, ¢d indivifibili, ¢ di conleguenza {piriti pit, e meno

crfetti di differenti {pezie, e di varie percezioni dotati giuflo 1 efigenza
delle lor diverfe nature. Poffiamo , quanto ¢i piace, diftillar la materia
inerte ne'lambicchi Ariftotelici, che non arriveremo mai ad eflrarne una
quinta effenza di fenfazioni, quantunque pigre, o onwfe. In quello
mentre ci paffla un gran divario fra i fentimenti, ¢ le azioni d"un’oflri-
ca, o d'un zoofito, e quelli d'una fimia, o d'un dlefinee. I qui viene
a fefta la feala de’viventi corredati di fenfo raccordata dal Signor Val-
lifnieri, per cui fi poggia di grado in grado dai pantanimali ai nicchj
marini, e terreflri parte immoti, ¢ parte mobili, indi al popolo inou-
merabile degl'infetei, e poi de'ferpenti, quinet ai pelti, ¢ per ultimo g
volatili, ed ai quadrupedi di pit fina folerzia guarniti. Ne polsio per-
{uadermi, che !'anime delle beftic fiano wirte d'una pari_perlezion: da-
tate, ¢ che la diverfa f{agacicd deggia foltanto aleriverh ally Roura
degli organi pit, o meno magiflralmente lavorati. To le credo varie di
genere , e differenti nei gradi dell’eccellenza, parendomi confentaneo ally
ragione, che i prenda indizio della loro (peziale natura dalle alferion
pitt fvegliate, o pitt torpenti, di cui fon capaci. Per Ly qual colii Blibo,
chie non opera indarno, ad un zoolito, che appena vive, ¢ fente ; non
applica un’ anima di sfera fuperiore acta a reggere le membra d'unam-
male di pit fini fentimenti dotato. _ _ _

Aleuni Filofofi troppo arditi anno (oflevate le anime de’ brati alladi
gnitd delle umane : anzi ¢’ flato chi alle noflre le _11.1 preferite, ficeome
quelle, che vivono paghe del loro affai piti femplice thita, ¢ nelle Tos
operazioni pigliano unicamente norma dai dettami delle Nuera . Con
gran pompa di cloquenza it Signor Bail fi ¢ ingepnato al fuo folivo
dar corpo al paradoflo di Girolamo Rorario. IV cininfo Il_ motive, siltl‘
indufle coftui a comporre il {uo famofo Libro {u tal propolito. Sirove
in un' adunanza, in cuiun,Uomo per altro dotto fi Lafero ufcire di bocar
che 1" Imperator Carlo Quinto non uguagliava gli Ottoni, € ne tampeco
Federico Barbaroffa. Non ci volle di pitt, perche Rorarie defle nelle -
ni¢, ¢ che raccolti molti farti fingolari fopra I"induftria de’ bruti, ¢ fulla
malizia umana, compilafle il fuo Trattato, in cui fa ugni slorzo perpro-
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e beltie fono degli Uomini aflai pid ragionévoli. Fors'egli fi
{tabilir la fua maffima {ull’ efempio_ di fe medefimo intefo a
{ebbene nell’ atto fteffo di fofifticare moftra,

Ma vicne finentito dai fenomeni,
ionc confiderati, ci fanno toccar con
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varcy che 1
¢ accinto a
rinnegare il buon fenfo: febbene
guanto foffe {uperiore agli animali.
che accuratamente , e fenza prevenz

mano, guid difent ara lupinis. Y ; BT
I vaglia il vero, ponghiamo attenzione af moltiformi lavori , parti

giornalieri della fagacith umana, e cerchiam breyemente, onde traggon
I'origine. Ognuno vede in ["c-ﬂcl'i‘n2 C!l(.' ci fi richicde _ln_tclllgg:_rza ac-
compagnata da iterate rifleffioni, che ci ammon [‘?0!10, quai partiti, quai
mezzi abbiamo a {cerre in ordine ai fini, che ci famo prefiffi: lo che
non §i otterrebbe, fe non ci fofle in noi una libera facoltk di déterminarfi
ad opcrare talvolta meglio , talvolta peggio fecondo le circoftanze
Quinci fi rerde ragione della varietd , che fi vavvila intorno !e_ coftuman-
¢, le lingue, ¢ le fanure deghi Uomini in tempi diverli, ed in differen-
ti pacfi, le quali di giorno in giorno fi mutano, ¢ nel medefimo ftato

non perfeverano. A”'np!\oﬂo I'"inalterabile uniformind di agive, che ne

bruti fi mantiene in ogni fecolo , ed in ogni clima coftantemente, da
alert principy fenza fallo dipende . Sono cglino fedeli attori d'una rappri
fentazione, 1n cui nulla i meeron del propio ficcome diretti.da un Arte-
fice fuperiore, che gli fi giocare nel teatro dell’ Univerfo. Ed in fatti
quando mai fon giunti a comunicarfi per mezzo de'fegni elterni gl'inti-
mi lor fentimenti 5 quando a ramandare in ifcritto o’ pofteri le notizie
degli antenati; quando a precacciarfi i comodi, e le delizie? Sono for-
fe d un’ alera flructura gli alveari delle pecchie Moltovite da quegli
delle Traliane s od 1 nidi d¢’ canerini dell’ ifole Fortunate da quelli
della Colonia trapiantata in Tofcana nell’ ifola d' Elba per. occafione
d"un accidentale naufragio? :

Quelle particolaritd, ed alte di fimil fatta mi danno chiaramen-
te a conofcere 5 che le beftie fono di lunga mano inferiori agli Uo.
mini , perche mancano d'ated riflefli. In effe non opera la forza dell’
arbitio, di cui non i ha alcun ben accertato indizio. Per la qual
cola la vera natura di cotali {piriti unicamente confilte in upa im-
perfetta confcienza , che f{opra fefteffa non i ritorce, e che fi rira fol-
tanto dictro una {eric di aftezioni fenfibili derivate dagli impulfi de-
eli obbictei clterni, ¢ temperate dalla varia ftruttura degli organi. E
f¢ fono dotate di fenfo, e di percezioni, e confeguentemente non ma-
teriali , come anno penfato parcechj illuftri 'Filofofanti , ed in ifpezie
depo S. Agollino il Poutefice S. Gregorio nel proemio pofto in fron-
te_al quarto libro d¢’ fuoi Dialoghi ; parc, che l¢ anime irragionevoli
{ciolte dai loro corpi fi rendano affatto inoperofe 4 ed incapaci d' efer-
citare qualunque uffizio vitle. E fe cosi foffe, attefoché la Natura
non ammette (oftanze oziofe, ed onninamente inutili , le quali colle
alire, di cui fi compone il Siftema, non fono né punto, né poco in
commercio; ¢ di pit fata la rifletlione, ch’effe non an vigore di di-
MTruggerfi da fe medefime, non i dipartirebbe forfe dal verifimile co-

lui,

1
lui , che credefle , ddoperarfi continuamente I' Autore’ delle cofe ::’rcm-'
po e luogo nel predurle, e nell'annientarle: lo che nafcerebbe di con-
{eguenza probabile da quella individuale foftanza, e da quelle relati-
ve affezioni, di cui- fon corredate , e nella lor effenza coftituite.

Il Conte Lorenzo Magalotti nella lettera vigefimaquarta dopo aver

rapportato’ il detto di S, Bernardo, che le anime de'bruti intanto fon
anime, inquanto vivificano , e lalciano d effere anime, quando ceffano
di vivificare, foggiugne: Ora chi dicefle, che Iddio ficcome cred da
rincipio una mole immenfa di materia maggiore per avventura di
quella, ch’ Egli impicgd in ufi determinati in quel primo dirozzamen-
to del Mondo; cosi poteffe creare ancora un numero infinito di pi-
siti d'infima forte maggiore altresi di quello, ch'Egli impicgo ne'cor-
pi di quei primi animali creati, avrebb’ cgli a paffare per Origeni-
fta? Ripiglia pofcia: ma doye, mi dircte, relego Egli quelti fpiviri
oziofi 2 e rifponde, che porrebbe taluno darfi ad intendere, che (parfi,
e feminati gli fpiriti per cosi dire infiniti degl' irrazionali per ogni
parte_dell’ Univerfo, slla prima opportunitd, che fi offerifca loro di
rinchiuderfi in una maffa di materia conveniente alla foro  condizio-
ne, quivi folamente , ¢ non altrove comincino ad effere anime. Quin-
¢i per ultimo conchiude: tutra la fabbrica di quefto propriamente ca-
frello in aria non ha appreflo di me altro fondamento , che immi-
tigabile avverfione , ch’io provo in figurarmi la materia atra_ad efcrci-
tare la minima di quelle funzioni animali, che volgarmente fi attribuil=
cono all'anrime degl'infecti i pid ftorditi. Sin qui il lodato Autore, ¢ pa-
re, che ‘la fua opinione facilmente ricada nella Plttagorica Metempli-
cofi, mentre pero non fi ftabilifca una legge in Natura, che una di
quefte anime in potenza dopo cflere ftata abilitata ad adempicre i {uoi
uffizj, congiugnendofi ad un mr‘[’o organico, fi renda affatco inctta per
informare il fecondo . Orsit io fu quefto punto oltre modo perpleflo
non ardifco di arrifchiare il mio fentimento . /

; VL

Ritorno agli avvenimenti [traordinarj comunemente ftimati miraco-
ofi, perché di rado, e fuori del corfo naturale fuccedono . Prefentemen-
te da’ puri farti non mi diparto: e ben fanno gl Increduls , che i prodis
gj avyerati, i quali formontano il potere del cafo Epicurco, ¢ della ne-
ceffitd di Stratone, ci danno un’ infallibil teftimonianza , che ¢'¢ Dios
mercé che da Lui folo, e non-da qualunque altra cfcogitata cagione
poffon produrfi. Per la qual cofa coloro, che non an coraggio di ri-
derfene, e di sfacciatamente negarli, s’ ingegnano a turto cofto d’inor-
pellarli, ed oppongono: I portenti, tali quali fi fpacciano dai culrord
della Divinitd, mettono a foqquadro I cconomia del Siftema, ¢ confe-
guentemente caricano Dio di diferti , ¢ d’ imperfezioni; quafiché non
abbia egli faputo affortire un Mendo, che da fefteflo fi regga, o inv

' Aaaz cul
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tlii37non fi avefle di quando in quando a mettere la mano ammenda®
trice per riftorarlo. Adunque non c¢'é Dio, e non c fonl()_ miracoli,
i quali vogliono afecriverli alle forze della Natura, ed agl'infoliti ac-
coppiamenti delle caufe fecondarie.

Qualora io mi accingo colla debita fommeflione , e cautela a ras

jonare della mirabale fimetria dell” Univerfo, fa d'uopo, ch'io tenga

E—mprc un occhio fiffo al Facitore, e I'altro alla fartura. Deggio per
una parte guardarmi, che non mi1 efca di _bncc:l qualche l.nconﬁder'at_u
propofizione, che direttamente, o :per, obliquo vada a ferire la Divi-
nitd, fpogliandola di taluno de’fuoi fupremi ateributi. Con eid aceca-
derebbe , clie per tener f(alda la flruttra da me mal ideata dcll'ppe—
ra perderei di vifta 1 induflria del lavoro con ingiuria dell’ Opericre.
Dull" altra parte non ho da fAingermi una coftituzione mondana fabbri-
cata di win capriccio. Conviene, ch'io la concepifea tal quale in- fat-
to i ¢ fenz' aggingnerci, o toglierei per mio conto qualfifia particola-
rith , di cur va corredata . Bifogna dunque ben accertare ifenomeni, e
ben ufarli nel dedurre le confegienze, conforme io mi fono ingegna-
to di fire in ttto il corfo di quefta mia fatica. Cost pofto a con-
fronto il fapere , ¢ la poffanza del Creatore coll' ubbidienza delle crea-
ture, mi anderd fatco di combinare il dilegno coll’ efecuzione , e di
liberar I Architetto, ¢ I' edifizio da que'difordini, che vengono tutto
i efagerati da’ Miferedenti . .

VIIL

T in prima Dio non farcbbe Dio, fe non efercitaffe un pie-
niffimo dominio fulle fatture uftite dalle fue mani: imperciocche qual
¢ quella foftanza limitata , che poffa forrrarfi al fuo imperio, ed ‘all’
ordine della fua Provvidenza ? Niente dunque fuccede, ch’ egli non
vogliai ¢ fano pure le cole prodotte fornite di ragione, e di libered,
ron fi permette loro di ferviei di ali prerogative, ufandole, ovvero
abufandole falvo che fino a quel fegno , che da Dio ¢ ftato pre-
feriteo .

In fecondo luogo il cumolo de’ mali morali, ch’ entrano nel pre-
fente Siflema , ficcome preveduto, e permeffo non pud ricrefcere, ne
feemare arrefoche ogni mutamento parterebbe in fefteflo, ¢ nelle fue
conleguenze una diverfa cconomia. Egli & vero, che un Uomo, va-
lendofi el fuo libero arbitrio, ¢ capace di qualunque misfatto, ma
nol commetterd i perche non verrd meffo in quelle fpeziali circoltan-
ze, che colla provvidenza preftabilita non i confanno . Per la qual
cofa §. Agoftino con un’ efpreffione degna di Iui chiamava Dio rego.
lator delle tencbre.

In terzo luogo fe per divina difpofizione nel noftr' ordine di cofe
tueti gli avvenimenti tanto (imultanci, quanto fuccetlivi , tanto que-
gliy che dipendono dalle canfe neceffarie, quanto gli allj-}, che deri-

Vano .

vano dafle liberé, fond prefifli, ed inalterabili, egli & manif’cﬂo",?:ﬂ'cr
unico il Siftema dell' Univerfo ; imperocché non foggiace a variazio-
ne, e nulla d'impenfato in effo fi genera . Percid un Mondo non
corre dictro I'altro, e non fi di luogo a riforme, cd a pentimenti.

VIIL

In quefto mentre chi poteva vietar a Dio di far ufo della fua
infinita libertd non folo nella primitiva origine delle cofc, feeplic -
do una particolare coftituzione a fuo beneplacito, ma di piil mefcen-
do in progreffo, e di quando in quando le fuc ftraordinaric Opera-
“zioni colle confuete della Natura , e colle libere delle foltanze razio.
nali. Chi (ard cosl coraggiofo, che ardifca negare, non aver Lu po.
tuto , o voluto prefiggerfi aleuni fint occulri, che chiimaffero per nin
darli ad cfecuzione degli effecti fuperiort ai folice mapillery delle ca-
gioni fccorde? Ed appunto quefti fono i miracoli, i quali numera,
diftribuiri, ed ordinari 2 loco, a tempo , ed alle occalions Jel Sifleina
in cui famo callocati, immediatamente appartengono, ¢l al fuo vero
compimento il riducono.

S¢ Dio fi fofle difpofto in qualche fingolar circoflanza ad aperar
un prodigio prima da Lui non penfato, e non preveduto, ¢ i lifle
comportato a puifa degli Uomini , cui fenza premedinazione , ol all’
improvvifta viene in capo di cavarhi una voplia, ¢ di mettere 1 cam-

po una novitd; [0 ancor io, che nafcerebbero gl'inconvenienti llopati
dagli Avverfarj. § interromperebbe il corfo regolare delle azioni, ¢
degli efferti, e (i diverfificherebbe I'armonia dell” Univerfo. Mail di-

fordme in fatto non {i verifica, eflendo falfa 1" jpotehi, che emeraria-
mente §i afume. E'un intollerzbil affurdo , chr Dio, cuitutro & pre-
fente, muti propenimenzo, e fi determuni ad impicgarl 2 giorman ¢on
forme le circoftanze, che gli fi atfacciano: Lgli, il quale connfiv |
ferie di wutte le particolarity ad una ad una concernente la coltit
zione di cofe, che a preferenza di qualunque alra fi ¢ compracaii
d' eleggere. .

Ci bafti fenza interrogarlo perché co<i abbit fatto, ¢ non alin
menti , aver Lui deliberaro di crear un Siftema ginfto 1 feoi fin
che di penctrare non ci ¢ conceduto , in cui cofpirano varie nire
di operare, ¢ nel quale (i accoppizno il necellarin, ed il Dbero. Se oy
ha decretato di frammetterci anche 1 pradig) in numero, od in ol
ra, pofte da canto le vifioni degli Arci, lermamente i creda, oo ef
fer qucﬁi un non fo che di fcipr.‘;ggiun:n, e di eftrinfleen y N1 hen
requifiti indifpenfabili, ¢ parti integrantd del Siftem: modefimo, e
non i ponno toglier di mezzo, fe non i cangia foenz, of |

Mondo 1n un zltro 2ffatto diverfo non fi rrasforma.



7?\ cagion. &' efemplo fingaft, che il popolo Ebréo perleguitato da.
gli Egizj non foffe ftato difefo da Dio con uno ftupendo portento , e
con aprirgli il paffaggio a traverfo del mar tnﬂ_‘oi anzi cf‘w\l nemici
1" avellcro tagliato a pezzi 5 o ridotto nella primiera fchiavitlt , egli &
mantfelto, che dalle innumerabili mn_ﬁ-gum;c ll‘lt.:h n;erEntl.ﬁ fare.bbc
introdotto un aler'ordine di cofe, ¢ di eventl onninamente d:[‘]mra'.:-l da
quegli, che in farro {ono accaduti. Ma perche Dio non gli ha voluti ﬁc;-
come alieni dal Sittema nella fua mente preftabilito , appunto  perché
non feguano, ¢ perche non fi muti la_ferie degli avvenimenti , fi 510-_
vea interferire un miracolo: il quale tanto ¢ lontano, che f'c.onc!:rtl 1
cconomia del noftro Mondo , quante che ¢ fato opportunamente impiegato
per confervarla. i : X = it i

[ qui {i noti per cost elprimermi , che i prodig) fon paﬂ'eggl_en-
nella caula, ¢ nell’effetto permanenti. Voglio dlre,_ che ottenuto 1 in:
tento, ceffa I'azione miracolofa, ma dura il benefizio confeguito. Ri-
chiamato Lazzaro da morte a vita, piti non fece ufo Gesi Crifto del-
Ia fua Onnipotenza, ed il riforto continud a viverc, ¢ ad operare giu-
fto le leggi comunemente praticate dalla Natura. Ben & vero, che dal
portento antccedente, per cui fi rifece il corpo organico, ¢ coll’ anima
di nuovo fi congiunfe, le fuffeguenti operazioni virali traffer I'origine.

X
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i pno muovere una quiftione, ciod (e i miracoli acerefeano le per-
fezione P Univerfo. o non ne dubito punto. La dignicd dell’ Agen-
re, 1 omadi fraordinary di operare, ed i fini fublimi, per cui {1 melce
il natirale col prodigiofo, mi convincono appieno, che refli di molto
migliorata o condizione del Siftema. In fatti non faprei capire, che per
pepreiorarla Tdio cimpicgafle fovente la (ua fuperiore poffanza . E sEgli
ad oeni alra Pha liberamente antepofta, non mi (i dard ad intendere,
che I"elezione fia eaduta fulla pit difettofa.

La Nawra ¢ un continuo generale miracolo regolato da leggi co-
ftanti = laddove ciafcun fatto portentolo richiede un particolar infolito
mapilterio . E benché 1o non ne r:ll‘lpi-'l render conto , inferifco perd 4
che unro ¢ pit perferto il complefio delle cofe, quanto pit vi fi ado=
prano tal fiata intorno de'fingolari artifizj. Se mi foffe lecito per com-
pimento del mio fubbietto proporre una mia congertura, divei, che per
fare un miracolo nulla fi crea, e nulla fi diftrugge in Natura di cio ,
che avpartiene alla quantitd della materia da principio prodotta, ed all’
ageregato delle forze ad effa comunicate. Non ¢’¢ motive di disfare ,
perche Dio delle {ue fatture non fi pente, ne di far di nuevo, per-
che non apera indarno; e le Sacre Carte mi ammonifcono, che com-
pint i fuoi lavori nel fefto giorno-per quello concerne producimenti
materiali lr:vr‘j la mano dalla tavola , e requicvit ab omui opere 5 qupd
patraras . Conleguentemente non i perturbano 1'intime effenze delle fo-

ftan-

Ttanze, lo che farcbbe un annientarle, ma §i alterano foltanto lcsnzgdi.
ficazioni, ¢ fi fanno, fervire ai difegni le leggi nafcenti dalla necefiin),
edall’arbitrio, in un modo inufitato al fine propoflo congruamente ap-
plicandole. Per la qual cofa non farei alicno: dall'opinare, che una buo-
na parte de'miraceli confiftefle nel dar tratto tratto nuove organizzazio-
ni alla materia, ¢ nel trasferire le forze da corpo a corpo. T primi da
me fi appellano prodig) di foftanza, ¢d i fecondi di modo; ficcome o
mi fono di fopra futhcientemente {picgato. Ci faranna de' meceanifin
ancor prit reconditi, ¢ degni della Divina Sapienza , ma io fono per-
fuafo, che Dio in qualunque incontro operi per le ftrade pit facils, ¢
femplici, ¢ che meno, per quanto ¢ poffibile, fi difcofti dalle manie-
re ufate nella creazione del Mondo; perché cosirichiede 1a (na intelli-
genza, e la fua coftanza . : ;

X

Fa di meftieri deporre un pregiudizio, che fuole bene {peflo tur-
bare, ¢ confondere i noftri concepimenti, ed ¢ appunto I'idea della no.
vith ; che per lo pit ¢ uno fpcttro fabbricato dalla noftva ignoranza .
In Dio non ci ha n¢ recente, né antico, ¢ per farmi intendere mi va-
glio d'un appropiata fimilicudine. Nelle {ceniche rapprefentazionis rie-
{ce nuovo agli Spettatori il veder comparire in palco un perfonagpio
dopo 'altro, ed un dietro I" altro gl inafpeccati mirabili avvenimenti.
Ma non cosi al Pocta, che gli ha legati infieme, ¢ nella lua mente ha
ben digerita la ferie de’fuccefli accopprati con un arvliziols noitd. -
ciam conto d'eflere noi gl'aftanti alla grand’ azione, che i veci nd
teatro del Mondo. Ogni cofa, che accada dlinfolito, ¢ foridelle repo-
le naturali, che ci ftanno fempre anzigli occhj, «da cur famo alluctu
ti, ci forprende, e fi giudica un'innovazione, perche non alpettara all’
improvvifo ci colpifce. Tale pero nen € rifpetto il Sommo Faditore, il
quale ha si fattamente concatenati infieme gl ceventi, che Lo varierd fi
unifce coll' uniformitd , ¢ nulla mai fpuntando d'impenfato, i in un
folo ben concertato Siftema mirabilmente colpirano.

Ho ngtato nel Cap. 11 Lib. 1L Part. IT. non cfferci ripugnanza,
che dagli ftefi marteriali diverfamente diftribuiti, e da’ primi cdlemenn
variamente organizzati (i formi un’alera almeno in parte diferente v
tura . Duc volte §i ¢ notabilmente mutata la faccia della noflia Tor
ra, la prima dopo la prevaricazione di Adamo, lu feconda dopo Tuni
verfale Diluvio . Si fla alpettando la terza nel fine dedle generazoni |
¢he ficcome | ultima, e Ja maflima riformera da capo a fondo L Lo
ra, ed 1 Cieli. Non i creda perd, che fi apra un'altea fcena e e
la vecchia coltituzione di cole in una novella i converta. Toantenio-
re ¢ talmente connefla colla pofteriore , ch” entrambe ad un folo com-
pofto appartengono, ed una progreffione di fuccetli ben ordimari co

fuiwifcono . Pofto , che le accennate particolariti non i adon piane
!_I‘n:li.;
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ginfto i difegni del Supremo Autore, ne fegue, che non n fers
ma |' cconomia dell’ ideato Siftema , il qualel , mancando e fuc%dcm:.
crasformazioni,non rifponde all'intenzione dell'Artefice, che in \fohf;lo 1
ha prefeelto, ed alla debita perfezione condotto. E perché egli ¢ eviden-
te, che la Natura, facendo ufo dc' fuoi foliti lavori , non ha .forza'ba.
ftante per procurarfele , ¢ per paffare da ftato a ftato, convien dire ,
che Dio ci metta del fuo, ¢ che quefti mutament fiano altretranti mi-
racoli di prima claffe , che s infinuano a luogo , ¢ a tempo per dare
intcro compimento alla fabbrica premeditata, © volura.

’ XL

G2 I ultima conclufione , che trattandofi d¢’ miracoli bafta , che
bene fi accerti il farto, ed inoltre gli aggiunti, da cui & preceduto, e
feguitato, ¢ guari non importa, che fe ne fappia il come fi pervenga
all’ ¢elecuzione . Se non arriviamo a comprendere per la maggior parte
i livori della Natura, quanto manco ci riufcird di penetrare ne magi-
flerr pid veconditi, in cui Dio ¢ impicga unoftraordinario artifizio .
Alle valte gli Uomint ne’ lor maggiori bifogns chiedono a Dio uma
grazia, ¢ non fi prendono altro penfiero , lafciando a Lui la cura del
vimanente . Ma tal fiata il fervore gli trafporta ad indicarne perfino il
modo: nell’clwdirl tocca a Dio Ieleggere la maniera pitt confacente.
Gintie valendo gl inimici a darvolta , e a cedere il campo , bramofo
di L eminarh comando con una piena fiducia, Sol contra Gabaon ne mo-
wearis, oF fina contra vallem Ajalon. Pensd epli col trattenere il So-
I+ full’ Orizzonte , ¢ di confeguenza la Luna , da cui potea trarre po-
co profirta, di dar 1'ultimo compimento alla fua vittoria. Jih

Dl fitto non fi muove quiftione , ma intorno i mezzi non van
J" accordo i Macftri in Filofofia, ¢ in Divinitd. Alcuni, che non pof-
fonn perfiaderfi , aver Dio meffa I'onnipotente deftra ne’ rivolgimenti
delle sfere colelti ¢ nella gran macchina del Mondo , ricorrono , chi
ad una infolita propagazione di luce, chi ad un'Aurora Boreale, e chi
ad un Parcho comparfo in (embianza del vero Sole. 11 facro Tefto ci
aflictira, che non i vide mai un di pitt lungo né prima, né poi, alla
qual notbil circoflanza le addotte immaginazioni mal foddisfannos im-
poretneche non i farebbe, tramontato il Sole all' ora confueta, proro-
gato il miorno, ma bensi illuminata (traordinariamente la notre .

I Pitagoricr, ed i femi-Copernicani (i urano facilmente d'impac-
vio, dicendo, che haltava fermare, o rallentare la vertigine giornalie-
radel alobo terracqueo intorno il fuo affe, onde il Sole o fteffe im-
l‘lhlfﬂlit.‘ a mezzo Ciclo, o non pervenifle (e non pmi tardi all’ occalo.
Nell” ipoteli di Tolommeo s inconera un qualche intoppo , maflima-
mente dappoiché ha notro 1 acutidimo Galileo , che , arreftato nell’
Ecclituea 1l movimento propio del Sole, il di doveva accorciarfi in

veee
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vece di fﬁrolungarﬁ . Per la qual cofa affine di ottenere I inténto con-

veniva fcerre uno de’due partiti. O facea meftiert diriggere 1'imperio-
fa parola al primo mobile, piut_toﬂ:o cl_le al .Sole, e alla Luna, ¢ fer-
marne il rapidifimo giro, che in’ yentiquattr'ore fi compic, ¢ con ﬂ:-,
co quello di tutte le ftelle ﬁﬂ'e,_ ed erranti: ovvero aveafi ad 1mpcdl-
re, che i due maggiori luminari non veniffero ftrafuicati dalla divrnz
circolazione; anzi ripofaflero immoti, mentre turtl gl‘l aleri gran corpt
non erano fraftornati dal continuare il comune viaggio.

In qualfifia foggia fiafi Dio adoperato nel produrre il fegnalato por-
tento (concioffiach¢ ad un Agente d’ infinita poffanza dotato ¢ del pa-
ri facile ogni maniera ) pare , che al rigore della lettera ftar non [t
deggia, ¢ che nella narrazione ci fia un fo che di apparente, ¢ di po-
polare , che palefandoci chiaramente il fucceflo , del modo non i dia
{ufficicnte contezza.
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APPENDICE:

CAPITOLO PRIMO

Degli errori de’ Filofofi intorno le particolarita
del Siftema.

L

Appoiché io mi fono affaticato a mifura delle mie forze per

mettere n vifta alcuni pochi requifiti, ch'entrano nelly pre-

{ente coftituzione dell' Univerfo , avvegnaché i pit reconditi

in gran parte ncl profondo della Natura ftanno nalcolti, ¢ fi
fottraggono alle noftre indagini, do l'ultima mano al mio fubbictro col
fottoporre ad un accurato elame le varie opinioni delle filofofiche Fimi-
glie. Egli & vero, che i Fifici antichi, ¢ moderni anno hartwta wid'al-
tra ftrada, c.da quella, ch'io mi fono agevolata, talmente diverfa, ¢
del mio metodo ho refo conto nella mia Intraduzione: non pertanto nel
fabbricare i loro Mondi ipotetsci non an potuto trafandare 1 materiali,
di cui 6 fono ferviti per architettarli a loro _talento fcnza punto badare
ai fenomeni, ed alla retra ragione. Alcuni {pogliano la Natra di certe
foftanze integranti, ed indifpenfabilmente necelMarie, tolte di mezzo le
quali, non puo fuffiftere 1'cconomia delle coft, ed ol guifa & alza
un cdifizio mancante di fondamento Altri i adoperana in toglicre ai
corpi, ed agli fpiriti le preprictd effenziali , ¢ fovvertono da capo 2
fondo le leggi naturalt , che danno norma alle cagroni, ¢ agh et -
Ci fono poi coloro, che alle verid pid palefi inavyedutamente i op
ponEono, ed urtano tratto tratto in affurdi, ¢ in contraddiziont - 1 di-
{ordini pmccdmm princinnlmrntu dalle ipoteli arhitearie, che wal Gals
fumono ficcome bafi de’ noftri divitamenti, e cheflendo o falfe, o per
lo meno incerte, delle ftrane llazioni i tiran dietro, € quanto piir ol
difcorfo [i progredifee, tanto maggiormente i moltplicano gl crvor.

Bbb 2 11.
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Chi fi farcbhe mai avvifato, poterfi trovare una forta di cervelli
fravolii, che ardiffero di negare affolutamente 1 criterj _de!_ vero, ¢ del
filfo ? Lppure ¢ giunta a tal eccello la nuov:l_Accac!c[ma in_pit Serte
divifa, febbene coftoro non van d’ accordo. Gli Scettici non r:cor-lca_f':opq
alcuna nota , che ¢ palefi la veritd, ma ammettono almanco gl indizj
del piti, ¢ del meno verifimile , ¢ non fi accorgono, che la_probabilita,
la quale occupa foltanto la noftra mente 5 € € :I_'bcnc fpeflo di giorno
in giorno fi muta, come ne fiamo ammoniti dall'internafpericnza, non
i feritea ful libro della Natura. Per la qual cofa non ragionano cgli-
no coeventemente ai loro principj; imperciocché ¢ molto pitt probabile,
che i accertino i fegni del vero immutabile che quegli del verifimile
a variazioni foggetro. ; \ -

Pirronc, ¢d i fuoi Difcepoli troncano il nodo, cul non fanno [cio-
glicre, od addoffino una pari incertezza a tutee le umane apprenfioni ,
fenza che mai fi poffa difcernere il vero dal falfo, ed il versfimile dall’
inverifimile : anz’ intckyogati , e almeno fappiano conforme. la celebre
fentenza di Socrate di non faper cos'alcuna , francamente rifpondevano,
che anco fu quelto punto erano ambigui , e che du.bimv:mo della loro
fleffa dubitazione, e fe fofle vera, o probabile I'opmione, che acremente
fullencvano . Quali peffime conleguenze paftano da cotali delufioni, e
mallime per ¢io, che riguarda la focie, ce le ha indicate S. Agoftino
pe fitoi dotritimi libri contro gli Accademici, che meritano d'effer at-
wentimente letti, ¢ ponderati, piuttofto che I'articolo del Bayle concer-
nente Pirrone. In fatti difputandofi con calore a cagion d” efempio, fe
il furto, 'adulterio, 1" omicidio fiano buone, o ree operazioni, fe mi-
sfattiy o virtd, fe giovevoli, o nocive al comune, né eflendoci motivo,
che per una parte, o per I'altra ci liberi dalla perpletficd, i Pirronifti
fliranno (empre in bilancia di commetterli, o di aftenerfene, Ma eglino
vivevano come gli altri cittadini, e fi guardavano dal turbare i diricti
della focierd 5 laonde le loro fottilifiime {pecolazioni erano filolofiche
inczic, ¢ meri givochi d'ingegni preluntuoli .

Ha data occafione allo fpuntare di quefta Serta la foverchia confi-
denza de' Dommatici , ne’ quali era intollerabile 1" arroganza di faper
tuito , quafiche le loro cognizioni andaflero del pari cor lavori della
Natura . Quinci gli Scettict per farli arrofiire , ¢ per convincerli della
lor fuperba ignoranza (i fono gittati dal paceito diametralmente oppofto.
Se i foflero contenuri entro 1 termini del ragionevole, od aveflero derto,
che non bafla veftirfi del pallio filofolale per foddisfare (U due piedi
ad ogni quilito 3 Ct‘fnc_io_ﬂinc ¢ quel pochifiimo, che fi arriva a compren-
dere, ¢ una parte infinitamente picciola di cio, che rimane a faperfi, fi
f.l_rfbl!clm conformati al modefto detro Socratica, Hoc wim feio 5 quod
wibil feio, per cui fu riputato il {apientitlimo fia gl Uomini della fua
ftagione. Mancavano forle propofizioni erronee, e affurde da impugnare

fra
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fra le numerofe Sette; che allora in Grecia fiorivano ? Cosi avrebbero
acquiftato il merito di purgare le fcienze dagli equivoci, ¢ dai para-
doffi. Per troppo intraprendere anno perduto 1l credito, ¢ la loro (cuola
contenziofa, ¢ fofiftica prima delle altre ¢ andata in dimenticanza ;5 ¢
fc a'giorni noftri da qualclie bell’umore ¢ fata richiamata a nuova vi-
1a, cid ¢ ftato fatto in grazia della fua antichici, ¢ per una {puzic di
condefcendenza . =

E vaglia il vero, il moftrarfi fofpefo, ed irrefloluto fopra opni cofa,
anche delle pin certe, ¢ per cost dire palpalaliz i1 dubbiare, e i fia
Mondo, oppure fe cid, che fi vede, ¢ fi tocca, fieno tutre illufion s peg-

io il tergiverfare perfine fulla propia cfillenza , el immaginati , vhe
flamo incerti del noftro médelimo ‘effere, jo e repurn clorhitanze i,
che non credo, che ci fia perfona difcreta, che poffi mai credere, e
coftoro le eredeflero. Nell"Anfitrione di Plauto quel buon ferve dy S i
raggirato in mille guifc ‘d:n Mcrcurio., per modo che non Cipeva il
in qunl Mondo i fuffe, !l contentaya in Icﬂr.'_m!, v fra fe .\lh'L.'\'J: W
tamente penfo s dunque jo fono, ¢ fono Soha, cioe 1o fon o Voplo,
che un Empirico confumi I"mtiera fua virain cercare inurlmente oy
denza, che non givgne n_mi ad afferrare, ingombrato ‘1.1' una invineibile
perplefiiti s ne [egue pc:_-m'\', _chc nell atto Ilt-!!u » che inguerifie , non
fappia d'inquernc, ¢ di dubitar, mentre dubita, ¢ }'h_t non (i patente
la legittima confeguenza, che nel tempo medetimo L mballibibimente
effere? . i

Quefta veritd & inconcuffa , fu cui non i puo avillive , fe non
fe da chi rinnega la propria confeienza 5 ¢ mentitee fellelo, qualie
fi sforza di rinnegarla. Per la qual cola ottimamente Renato Carichio
dopo $. Agoftino ha affunto I'addotto principio ficcome bafe folidntima
delle noftre cognizioni, ¢ che irrcparabilmente gt 3 e e it
cherie d¢’ novelli Accademici. Bramerci, che colloro fenzaggirarti qua,
e la, ¢ fenz andar in traccia delle quiltioni prr ofcure poe dar colore
alla lor affettata incertezza, fi foffero villretti a contemplire e Jor m-
time percezioni, e gli aui riflefli, che le accompagnano; « fo ben 1o,
che fi farebbero accorti, che da quello fonte fluifcono fe idee fmphicr,
cd originarie, ¢ le veriti capitali, @ cui ficeome atantt |rr:-ﬁ-.|g.1lnlnl‘|.r-
fiomi i noflri raziocinj fi appoggiano . Bafla il riflettere, che inonoi le
affezioni fi van mutando, che 1'una all’altra fuccede , perfeverandn no
ad cfler noi, ¢ (ubito ¢i formismo un diltinto coneereo defle {ollanzc,
e de'modi, del tempo, dell ordine, dell"uniti, € denumeri- Se poi la-
diamo alle (enfazioni, che rapprefent i"“_I-"h abbiettr eflch, hpurate, mo-
bili , e forniti di parcechie altre proprietd diocul nen famo a parte
falvo che nel concepirle, non ¢ cgli manifello , che nella poflra mente
sinfinuano le nozioni della trina dimenfione , della forza ded oo,
delle azioni, ¢ delle reazioni, delle caule, c_\lugh effurti. Bd in ondine
a cid cominciano a pullulare 1 primi germogli delle ftienze matcmati he
pure , e mifte, ed eziandio della Fifica, ¢ 1':c]|u‘ facolty lulr.1lhn-m-. o
vea dunque Sclto Cmpirico rifparmiare le fue fallaci Inlllglluzit'(:u-‘\lm
2L0-
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i Geometri, i quali fenza prenderfene faftidio an profeguito a lavoraré
le loro dimoltrazioni.

IIL

Succedono gli Ateifti, i quali intefi a guaftare I'economia del Si-
ftema mondano riconoftono 1'opera, ¢ non I'Operajo. Ad un principto
infinitamente {aggio , poflente , ¢ liberp ci foltitnifcono due vocaboli,
che nulla fignificano in realtd, viene a dire un'ignorante, ¢ ﬁacm ne-
cellith , ovvera il cafo, irragionevole, ¢ capricciofo . A detta di coltoro
in Natura alteo non ¢ ¢ che materia, la quale, quantunque fia una fo-
ftanza imperfetea ficcome d'intelfigenza sfornita, contiene perd nel fuo
{eno una vird tanto cofficace, che fi é da fe medefima ab eterno pro-
dotra, ¢ fi ¢ conformata o neceffariamente , o per fortuna in una ben
regolata collituzione. Lo Spinofa, che ha raffinato il Cartcfianifmo, adot-
tata Lo mattinn, che in neflun modo la materia incrre compofta di parti
polla abilitari a penfare, ha pl'crcfo di compiere il noftro Siftema col
fgerli una conlcienza univerfale, dal cui fondo incfaufto le particola-
i traeller I origine, e con eflo lei dopo la morte de’ viventi tornaflero
ad incorporarhi. Qui dico o, o quefta generale conlcicnza confifte in un
atto umco, el indivifibile, per cui fa di cffere, oppure va ripofta tra
quelle foflanze, che della lor efiftenza non fono confapevoli. Nella
prima ipoteli importa contraddizione, che in moltiffime colcienze fi
(inembrr afferre da percezioni diverle come il fuono, ed il caldo, ed
errndio divertamente contrarie, come il piacere, e il dolore, Nella fe-
condda firebbe un mero nulla, perché non participerchbe né delle pro-
pricul de’corpi, ne di quelle degli fpiriti.

1l citto Autore prefe in preftito la fua vifione degli antichi Pi-
lofolinti, che i credertero il Mondos materiale da una mente informato.

Mens avitat molem, & magno fe corpore mifeet.

Platone, che la fepard dalla materia , ¢ la confiderd non come forma ,
ma come un’intelligenza direttrice dell’ Univerfo, ¢ productrice de' [pi-
ritt mnferiort, ebbe una fufficiente contezza di Dio Ottimo Maffimo, €
ct ne Laleid un bel rifcontro nel fuo Timea. Gli Stoiei fecero del Mondo
un grand animale, an perd enuta falda la provvidenza, e ad cfla ap-
poenite witte le (ciocchifime fopge di prefagire il futuro . Pare, ched
Fi‘lnlhf: della Cina confondano 1"anima del Mondo colla forza , ¢ di-
Ninenano la materit in due cl.ﬂ!1 » uma pigra, ¢ eroflicra, ¢ |"altra (pi-
ritola, «d attiva; un'atea nata folranto a patire, ¢ 'altra ad operave: e
civ polto, il Gmofo Ly de’'Cmeli non ¢ diverfo dalla luce, o dal fuo
veicolo, ¢h'¢ il mallimo materiale ftromento della Natura,

Ho

=

Ho premefli {ul cominciaménto della mia Opera alcuni Teorcmsi, E:hc
convincono di falfid le immaginazioni de'mifcredenti. Si e provato, ef-
ferci una geometrica ripugnanza, che la materia poggj per un verfo all’
immenfo, e per I'altro pervenga all'individuo | ¢ che da e medclima
ab aterno non poteva produrfi; laoode non ci farchbbe I'univerfich delle
cofe, f¢ in tempo non fofle (tata creata. Apprefio fufliftendo indilpen-
fabilmente I cftenfione inerte fotto una particolar dimenfione, ¢ parti-
mento, la fua pienifima indifferenza avea doppiamente a limitarti con
una congrua partecipazione: lo che richiede una {uprema cauls deter-
minante, che fappia, che pofla, ¢ che voglia, prerogative, che in nef-
fun modo convengono al cafo fortuiro, o alla ftupida necetlita . Con-
r'l*lju]c-l)q pertanto, che fe non ¢'¢ Dio, non ci ¢ Mondo, ¢ (e ¢i é Mondo,
c'¢ Dio. '

Iv.

Mi verrd oppofto , ch' effendoci ftara indifpenfibilmente qualche
cofa da rutra I eternitd 5 imperocche fe nulla i fufle Mo, Garehbe on-
ninamente impoffibile, che una volta, o I'alera, o pite preflo, o pui
tardi il Mondo avefle facta la (s improvyifa comparti; ¢ mole i
confentanco alla ragione, che la materia, che fi vede, ¢ che i e,
e della cui efiftenza fiamo ficuri, non abbia avuro principio, piutoilo
che una foftanza infinita dotata di fapere, di piacere, e di arbirrio
la quale altro non ¢ fe non (& un nudo, ¢ negativo concepimento clih-
dente le immaginate imperfezioni, a cui fe un reale (ubbicto ¢i corvi-
{ponda, prudentemente almanco fi dubita. E’ facile rirorcere 1 irpomento
contro gli Avverfarj. Bifogna concedere, vogliafi, o non vopliali, che
ci fia [tato un ente ab weerno , ¢ velta 4d invelligarli, (v la materia
fornita de'fuoi effenziali attributi pofls' arrogarfi la trafcendente prero-
gativa d’aver dato a feftefla I'eflere, od un cffere affoluto, indipendenie,
e {enza origine, e cominciamento. Non & egli piti chiaro della Tiee el
Sole, che le fue proprieid , o meglio le fue mperfeziont, ¢ (jpezial-
mente la tante fiate inculcara indifferenza, che richiede d'eflere deter-
minata, In niffun modo il confentono. Chi la conolte ntimanente , ¢
ne fcandaglia il fondo, ben comprende I'infanabile contraddizione, che
fi tira dictro 1" addoffare ad cffo lei un privilegio, che fente del divino.
Inoltre non pofliamo tcrgivcrr:ll'c di riconolcere tna cterna conleienza,
imperciocché fe tale non fi ammette, capilea chi pud, come L necel
il antecedente abbia condefeeflo, che in progreflo dopo fecoli, ¢ fe
coli N generi all'improvvifla. Ora il dare a fefbeffa un'elillenza vitile,
neceflaria, ¢ confappiente ¢ una perfezione, di cur non fi [ cfcopitare
la pit fublime, ¢ da effa tcomc da radice pullulino wiree le alre
vienc a dire la fapicnza, la pollanza, ¢ la liberta. Quefla preeminenza
intima, ¢d cflfenziale ¢ di fua natura infinita aflolutamente, ed accop.
piandnﬁ con una rigorela nnich, non ¢ L’if'{'{\[‘(l’]f‘lﬂ da B, © Jr‘(‘ n-
difpenfabilmente poggiare ad una infinita metalifica . Ma qu.lmi.;)f_l dice
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Difsﬂ,q.nllm non s intende {c non {e una cn_nfcicn1za trafcendente, in cui
I effere, Iefiftere, ed il fapere d'cllere, e di cfiftere fono _u”d“”" mede-
fimo, cd indivifibile dunque r](-c:-ﬂ'-.mamr:ntc ce ﬂqto Do a_tllt_te I'e-
cernitd . Quindi i muova I'ultimo paffo, ¢ mifi dica, cofa fia pitt ra-
gionevole, o che la menzionata confcienza fiafi cltratta dal povero grembo
della materia, oppure che la materta lla_ fcaturita dal fonte {nefauﬂ:'o
Jdella divina libera Onnipotenza . 1l dubbiare ﬁ: quelto punto ¢ un ri-
punziare al buon fenfo, e ad ognit dettame di retta ragione. Iﬁrﬁoche
parvle [lringo I"argomento, el invincibilmente conchiudo: per una parte
non ¢ ha dubbio, che ci fia Mlata qualche cofa da tutta I'cternita , e
per Paltra egli ¢ cerro del pard, che quefta entind debb’effere eminen-
temente fomma, infinita, ed unica , la q}mlc alronde che da [eftefla
non |!l|:‘1 riconoltere la fua effenza , ¢ la Ilr:l.lcﬁftcnzn-, ¢ che'non i co-
pula coll” indiflerenza, e non_ fiaccoppia coll'indeterminato. Per la qual
coly ripugna, che fi determini come la materia degli antichi Fifici, o
che (i modifichi come la confcienza univerfale del moderno Spinofa .
Flhuli dumgue ah aterno una foftanza tralcendente, .c-cl’ mdwﬂli_nlf', che
mrimamente nel (uo vero, e perfettifiimo cffere coftituita per vivere una
vitt unilorme, interminabile, e heata & foltanto a fe medrefima Llel)!l:rlce..
T owle i ¢ idea fincera, c puriffima di Dio Ottimo _Mai[imc_:, che ogn
intellenio non pregindicato, ¢ che dell'innato fuo !unle voglia far ulo,
dee necclluiamente formarli.

V. 2

Propongo in fuccinto un altro argomento di pari evidenza dedotto
dai canoni della probabilicd, L' Aritmerica m’inlegna, che la moltitu-
dine delle combmazioni, con cui ponno diverfamente raccozzarfii, e di-
{porfi Lo innumerabili particole elementari, che il noftro Mondo com-
ponano , ¢ d'una infinitd fuperiore, ed incomprenfibile meffa a confronto
colla copia degli atomi . Che quefti fi conformino in un ben concen-
trato filtema, puttofto che in alti contraffatti, ed irvegolari, c'¢ una
molto infinitefima verifimiglianza . La necetlitd di Stratone ha operato
una (ol volta da rurra V'cternitd; ed intenda chi pud, qual antecedente
necelitd "abbia collretta a preferive alle poifibili difgutlate la prefenté
unica, ¢ ben ordinata coftituzione. Gli Epicurei confeffano, che cid in-
numerevoli fiare & accaduto, ma che finalmente a forza di replicar fem-
pre mai i fuccelfivi combinamenti fia furto il noftro Siltema. Ma coftoro
mal 11 nalcondonn nel bujo dell’ eternitd paffata ; imperocché paragonata
la molotudine degli accoppiamenti oltre ogni credere fterminata col nu-
mero degli atomi quantunque infinito, e nulla facendo all’ intento il
il tempo crerno preterito, noa i (alderanno mai le partite.

Por maggiormente ftrignerli hafi a riflettere, che il Mondo, in cui
fiam collocart, givfto Ia lor fentenza una volta, o lalera debbe difcio-
glicrli per dar luogo a quegli, che in progreflo faranno la lov comparfa.
Ora dimando, e pud mai darfi il caflo, ch'effo in avvenire torni ¢ ri-

nas

g
mafcere? Rifpondo rifoluramente che no, e la ragione ¢ in prim?n
Per quanti fecoli corrano I'un dictro I'altra, il tempo (uturo non ufci-;
ra mai dai termini del finito, ed intantofi dic’ cterno, in quanta non a-
vra fine, ma non perché fia per fare il gran (alto dal finito all'infinito.
Ci6 polto, egli ¢ onninamente impofiibile, che il noftro Univerlo bello,
ed intero {1 reftituifca; mercé che la copia delle combinazioni a quel-
la degli anni venturi ha una proporzione di qualunque data eforbitamen-
te maggiore . Mi tiro un paffo indictro, ¢ giacche fecondo Epicuro il
Mondo € nato in tempo, a cagion d' elempio cimquantr, o cento fecoli
fa; 1 (Luali fono una precioliffima cofa rilpetto quei, che verranno; 1o
dico, che find' allora non era poffibile , che fpuntaffe, militando in con-
rario le lepgi irrefragabili della porfibiliti.

Quinc’io ricavo un importante corollario. Se ¢’¢ Dio, {ono ficuro,
che mi € {tato preparato un domicilio ottimamente colliutro, © depno
della Sapienza del fovrano Architetto. Se poi mi raccomando al Lo, o
alla fortuna, afpetto d'ceffere petlimamente alloggian, ¢ quindo o per
buona forte ¢i foffi ,lo che non ¢ verifimile, dr meglio non potrer pro-
mettermi; ateefoché a favor del buon ordine ¢ ¢ una infinitchina, o vo-

liam dire nulla probabilicd , e piti che infinitamente infinit per -
fordine. Lppure nel decorfo della mia Opera i i fono muntielbite pa.
recchie maravigliofe particolaritd , che adoraano il Siften, m Culom -
trovo, le quali i danno wna piena teltimontanza delly incomprenhibile
indultria di co]u], che 1'ha fabbricaro. Inferifto illl!u!!l(' di bel oo,
che un intelletto, il quale non ammorzi in fellelli opnr Tume di o
ne, non fa quictarfi fe non fe in Dio, riconofeendoly ficcone T unio
Autore di tutto il creato.

VI

Afcoltiamo i, che fogliono dir gli Avver(arj . Vanno efageraido
a piena bocca, che (e arrivaffero a capire, cola i Div, non vicuter b
bero di ammetterlo; ma che reputano una feempiageine i redere o pui-
fa di fanclli €18, che non s'intende. Cosi protetbivali guel Cavaliere,
ch’cra 1n commerzio di lettere col Conte Lorenzo Magaloti. 11 doro
dell’ antico Simonide, fu cui fi ¢ compiaccinto di tratneli a luneo il
Signor Bail nel fuo gran Dizionario, ¢ 1l primo artvoln nel hinholo
dell” Ateifmo. Interrogarto il Filolofiy, che coll otle o, dotando res
plicatamente tempo a rilpondere, o alla fin fine com loule, che guanto
piti meditava fopra il quilito, tanto meno ne antendeva. ‘
Bramerei, che gl Oppofiori {i fermallore hen i o i unt mathma
dedl ultima perlpreuithy Aliro ¢ Pintemdere un Gibilict g mitina della
noltra capacitd, ed alero I efaurirlo, cd i1 compn ndarlo e la fua
cltenfione . Su quefts avvertenza, che rureo di viene ad nfo, il fapere n-
mano unicamente i fonda, ¢ chi la neglige, s arroly ot e infopne de
Scttici. La (cienza per noi s"acquifta fto per dire a liwlo g I“".”.‘v . =l:1
una proprictd della cofa confiderata allalera i fa pallaggio , ¢ cosi fiwcel
Gcie liva-
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fivamente . Quante piii fe ne fve]ano,_r:!nro piti le npﬂre cognlzioni ﬁa_c.'
crcfcono: anzi fiamo cosi corti, che bifogna raccomandare alla memoria
le conclufioni principali; attefoche il giro, con cui i fono dimoftiate ,
bene {peflo [vanifce , e forfe non ritornerebbe a palefarfi, fe non fi con-
fervafle 1 ilcritto. i

Non ci ha figura geometrica, non prodortto fifico, cflcl non parteci-
pi dellinfinito, ¢ non parti con feco I'impronta del grand’ Artefice, fic-
come guarnito 4" innumerabili paflioni e affolute, e relative. Per quello

appartienc alla noftra maniera di ragionare bafta, che fene conofcano al-.

quarte, ¢ fpezialmente le capirali , che la cofa dalle altre fi diftingua ,
che ad effa fi afcriva €id, che le conviene, ¢ le i neghi cio, che cire.
pugnas quintunque fiamo all ofcuro d'infinite particolaritd , che le con-
yengono. Una (cienza (quifitifiima, che niente lafcia indictro di cio, che
puo negarfiy, a Dio folo ¢ riferbata. Si rendercbbe ridlcol_o quel Mate-
matico, il quale opmafle di non aver alcuna idea per efemypio del circolo,
perche di tui i fuoi aceributi non ha una compiuta conteaza: Ora fein-
torno qualfiveglia {oggetto, che danoi fi piglia ad cfaminare, di vantag-
gr1o non {i prefume , e ci appaghiamo di quelle poche notizie, che ci vien
fatto tviluppare, le quali fono una molto menomiffima parte delle altre,
che i i nalcondono; non & egli un indilcretezza, o meglio una infoffri-
bile pewilinza degl' Inersduli, che pretendono di efaurire unma Natura
trafcendentemente infinita, ¢ perche a lor modo non I afferranno, sfaccia-
tamente Ly negano,

A lutlicienza dupque s'intende Dio, febbene non fi comprende, ogni
qual volta fi coneepe dotato di wurte elcogitabili perfezioni in grado al-
folutamente eiinentitfimo , in cui I'effenza ¢ una cola medefima coll' ¢fi-
flenza, ¢ che ha per natura effere, ed un effere fommo, efclufa qualun-
que limitazione. Da quelta primitiva, ed originale idea fluilcono {ponra-
neamente le legictime illazioni , che Dio ¢ fornito di Sapienza, di Poflan~
za, i Liberta, e d"alere infinite prerogative, che poggiano ad un infini-
w lupremo, al quale per follevar I'intelletto ¢t fervon di feala gl infinicd
relutivi, che ¢i propone la (ublime Geomerria. Invito i Milcredenti a
dimoltrare invincibilmente, che le menzionate proprietd epilogate in una
perlettitfima unied ficno talmente repugnanti, che vadano a terminare in
una infanabile contraddizione : lo c):c non fi ¢ fatto finora, e non fi fard
in avvenire ; artefuche militano in conrrario delle dimoftrazioni inconcuf=
fe, cul non fi dard mai adequara rifpolta.

_Intanto i noflri rifpetroli difcorfi intorno la Divinied alle premefle
noziont fiappogeiano, e gli fleti Avverlarj, quando lor torna conto, le

fan valere. Benehe 6 protefting, che non intendono Dio, ¢ che quelto & -

un nome milleriofo fenza foggetto , che ci corrifponda; non pertanto co-
nafcono chiaramente , che per annientarlo fi d'uopo fpogliarlo delle fue
perfezioni: nel che mettono ogni sforzo , addoMandogli I ignoranza , e I’
tmpotenza per aver tollerati nella mal fatta lrutwra 3 mali fifici, e mo-
rali. Ma fu quelti punti alirove i & favellato, e i & affolro dalle ;naligrlc
calunnic e I'Opera, ¢ I' Opericre.

Io

8
To ¢onfeflo, ché nefl’abifso della Divina Effenza fi cela un foncg'.a?;n-—‘
cemprenfibile d'attrsbuti onninamente incogniti, e me lo infegna la Fede,
che di alcuni impenetrabili dalla ragione umana mi di conrezza . Molril-
fimi fi rifervano alla vira futura, quando Dio ¢i fi {velerd faccia a faccias
¢ ce ne porge un {aggio S. Paolo, che aflunto al rerzo Ciclo vide arcana
werba , qua won licer homini logni. Ma cio non ha che fare colla prefente
ifpezione ; imperciocche fo di certo, che le perfezioni occulte colle co-
Enitc eflenzialmente fi legano: laonde le ignote mi ammonifcono bensi
clla mia ignoranza, ma alle note non opponendoli, in nillun conto per-
turbano 1 mici ragionevoli divifamenti. E vaglia il vero: dopo avere
fcoperte, ¢ dimoftrate alquante paffioni d’ una linea curva, verbigrazia
della quadratrice di Dinoflrato, non mi caderd mai in fofpeto, cllerci
delle proprictd recondite, o almanco poterci effere, che le vitrovate di-
firuggano. Se cio ci folle poffibile, trionferchbe il Preronifmo. Per la
qual cola volgendo a Dio Je noftre meditazioni, ha luogo la llelly rego-
1a di raziocinare; da cui non dobbiant dipartirer, perche ad efly L noltra
ficurczza s'appoggia.

VIL

Poco dird intorno i pid ritenuti Deifli, ¢ non patlo gid degli Avia-
ni, ¢ de Sociniani, che riconoftono I'autaritd delle facre carte, febbene
a lor modo le interpretano. Ma la piglio con coloro, che [coflo il giogo
della Religion rivelata, per non incorrere nell odio, che fi tiva addoflo
I’ Atcifmo, non negan Dio, ma e lo fingono a lor genio mite, cortele
non curante d'altrui, e {oltanto pago di (e medefimo: i una parola vzio-
fo, ftupido, ¢ fimile a quelle fognate Deitd che ne'luor Intermondy avea
collocate Epicuro s indi conchiudono, ch' Egli

Nee bene pro meritis capitur, neque tangitnr int.

anno in abborrimento il Dio de' Crifliant Autore della pena, e del pre.
mio, ficcome quello, che fi prende troppi faftidy . Poral primo capo
I'odiano in figura di crudele, ¢ per il fecondo il difprezzanos quatihe
fi renda {overchio familiare alle fue Creature, ¢ voghiv amare, ol efler
amato .

In tal guila fi forma un fGnealfma di Divinitl, che fecondo me ol
tro non & (e non una mafchera, che copre I' Awilmo. 1 vero ol
atto [teflo, che colla bocea fi condella un Din modellaty 4 capriccnn, m_ill
intimo concepimento dell'intelletto irr parabilmente fi annienta s artely
che i fpoelia de'fuoi effenziali attributi proveidinza, gll-ll_:‘u,l y clun-
cordia . Ha forfe prodotte le anime umane forniic di confiienza, dicna-
gione, e di libertd per poi non curarline, ¢ lalcrarle in .'thr._nm!uuu a {o-
miglianza di que’ [pictati genitori, ch’efpongono i oo parti 2 Perche ha
follevato il noftro difcorlo a conolterlo, fe non a fine, che I anuilino
come Padrc, il temeffimo come noftro Giudice, ed il vingraziaflino <o
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me noftro Benefattore? A ché opgetto ci ha dotati di libero arbitrio, ed

ha inneftato nella noftra mente un fenfo interno di rertitudine , mentre
non ¢ aveva ad effere alcun divario fra le buone, e le ree operazioni 2
Un si fatto Dio farebbe afai da meno degli Uomini, i quali diftinguono
le virtu dai vizj, e lodano, ¢ rimunerano quelle , e ql:cl?l blmllrn_ano, ¢
caflipano. A Tui, ch'e rutto ordine, non pud aggradire il difordine, ne
put comportarhs Egli con una indiﬂ‘rrcpza fra i1l bene, 'r:c'i 1l mal morale;
Jaonde alle probe azioni fi debbe il guiderdone , ed all improbe la pena
di giuftizia Umana, ¢ Divina . Jo volo a mezz' aria, ¢ non mi follevo:
altre 1 confini della ragron naturale , che fi ¢ facea fentire a Socrate, a
Platone , agli Stoici , ed a wurnn i Legislatori, ¢ che fenza rimorfo in noi
non pud cancellarfi, e ne meno in coloro, che fi prendono a gabbu lfl.-
Divinith . Mi ha moflo orrore un cafo rapportato dal Signo Nicvvenzit
nella Picfizione del {vo famofo Tratrato, in cui i dimoftra I efiltenza di
Dio per mezzo delle Creawure. Intanto il Siftema fuperiore aella Gra
zia, che trafcende la prefente ifpezione fia rifervaro ai Macltrl di Di-
vinitd.

To non mi piglio la briga di confutare [eriamente I' 1dolatria, la
quale popoli il noftro Mondo d'un efercito non fa (e di mottrs, o di Di-
vinith . Elpone all’adorazione del volgo Dei univerfali, e muntcipali,
Dei givvevoli, ¢ nocivi, Dei reali, ¢ fantaltici. Eltolle al fublime pofto
le Stclle in Ciclo, ¢ Pianeti, ed in Terra gli clemenn, gl Uomini ,
gl aninali, a eni s'aggiungono le cole infenfate, cioe i fumi, i fonti,
i bolchiy ¢ perfino gli aglj, ¢ le cipolle :

O finllas gentes, quibns hac wafcunger in bortis
Numma . . . . .
!

M fi poteva immaginare piti fravagante eforbitanza ? Del puro nulla,
viene a dire delle mere privazioni, a cagion d’efemplo delle tencbre, del
filenzio, dedlv moree, e diwrre 1idolopee ultice dalla fantafia de'Poeti,
tuis ealato corpo, ¢ (pirite, fi fono fatte tante Deitd. Non verrei mai
a capo della mia inchicfta, fe mi facelli a tefler il catalogo de’ Numj
veechy e recenti, ai quali dalle diverfc Nazioni in varj tempi s ¢dato,
¢ titavia daifi culto. T {oli nomi empirebbero un gran Dizionario.

_ Inquefto mentre & pid fra Greei, ¢ fra Latini, rimproverati {pe-
ialmente da’ Criftiani delle accennare feiocchezze al {enfo comune diame-
tralmente contraric, per tener in credito la ridicola fuperflizione da lor
profeflata i fona ingegnati a titro potere d'inorpellarle. T giacché i fut-
terfugy agli Uomini di mente non macan mai, ¢ madime a1 Filofofi gente
contenzioha, e folillica, 6 fono egline immaginati, che fotto il denlo
velo depli aflurdi, e delle feonvenevolezze affatto ineredibils ¢i Raflero
naleolti de’profondi mifterj. Ma ficcome non ¢ era orma di verifimile ,
non l"it"lll‘\'('ll'l'l.‘ cosi non ¢ maraviglia, che coltoro abbiano battuti dif
ferenti fentieri . Mclm]‘.m_nn. fpacciate delle lontaniilime allegorie 5 ¢ per-
che con wli interpretaziont i dice o quel, che fi vuole, e fuccede

{em-~

: o R Eoa " : / 3%
fempré mai, che tra fubbictti onninamente difparati fi trovi una qualche
ombra di analogifmo, an pretefo di darci ad intendere, che le fivole
contengano in feftefie appraceati i principj della Metafifica, i legren del-
la Natura, le maffime della }\florulc, e 1 dogmi della pin fublime Teolo-
gia . Manco male, che non ci anno comprefe le matematiche dimoltra-
zioni. Aletri poi, e forfe con miglior apparenza fi fono indottr a credere,
che 'e vifioni de’Gentili foflero tanti fimboli derivari dagli ancichy Lgi-
zj, per cut con geroghifici appropiati ¢i venifle rifvepliata la rimenibrin-
za de’ fegnalati benehizj, che Dio liberalmente ¢ conforifve per mosza
delle fuc fattnre, ed animate, ed inmanimate: ¢ cotali fono Apollo, Dia-
na, Cibele, Gunone, e che (o io, che ¢i rapprefentavano iy, che pro
del pencre umano, operano rtutto di il Sole, la Luna , la Terra, ¢ Facre.
Penfiam noi, che il comune degli Uomini badafle a s finre fofiflichere?
To 10, che imitavano con compiacenza e azioni infami conlicrare dai
Numi, e rprzinfmcntc le diffolurczze di Giove, ¢ me ne G teflimonin-
za quel giovine sfacciato intradoto fulle feene di Romadal Comnn Te-
renzio. Per ultimo raccorda coloro, chie vogliono, chie Jall Efler Supremo
fiano ftare prodmtc le Deitd minuri, ¢ fubalterne jper valerlene nel poverno
delle cofe inferior 3 che ficcome di manco imlmrl:m?.i ad una (wbordinata
Provvidenza fi fortopongono. Quefta fentenza vien da Platone, ¢ ne ab-
biam vn rifcontro nel Timeo. Fa d' uopo teflere delle curiofe gencal wie
per abbracciare una Democrazia di Divinid, od ¢ di pran Tunga man-
cante la famofa Teogonia d ' Lfiodo, ne i capifee da chi, ¢ come fenn
ftati procreati due Numi onnipotenti il fito, ¢ la formma . Orsii vepgali
€16, che an {aputo idearfi Marco Varrone, il Mealico Celfo, 1l Filotols
Porfirio , Giuliano I' Apoftata, e dopo coftoro I'Afticano Apulepo.

Ma dove lafcio 1"antichitima ipoteli dei duc principy dio pari pol’
fanza dotati uno buono, ¢ I"altro cattivo infieme perpetuamente pugiinti
colle arme del bene, e del male? Opinionce, che nara fra ple Ovienali,
e di cui non i puo accertare I'origine, piti tardi in Occulente fi ¢ pro-
pagata dai Manichei, Sctea oltre ogni credere aflurda, ed mfime, o he
andata preflo noi in totale dimenticanza, dal Signor Bayle, ol quale mr-
lita forto ogn’infegna, fi ¢ fatto un grande sfiza per villorarke. Nonfo,

ualmente un si ftrano paradoffo fia caduto in mente " Unming di rapnine
orniti, ne come, mefli da canto molo argomenti vt che il comibaee
tono, una rea, ¢ m:llign:l Divinitd pnﬂ-.l aver parte m oun ben :'r‘g_r.nl.um
Siftema. Adunque 1 mali fifici, e morali, che fecondo gh Avyerting -
fettano il noftro Mondo, ¢ che circonleritti dai Toro lmie nafcono dall
impvrﬁ‘zinﬂc delle ercature dowre di fenlo, ¢ di Bibero, anno ad gecie-
feerfi all” infinito, raccogliendoli in un Oceano immenti, che non hu Ll
ne fondo, ¢ da cui fgorgano a rufcelli per derurpire b prefente cofling-
zione. Ap'prcﬂ'o fe in un prinrip]n di ua natura p{'illimn, macrrno ".'i
immenfo Itanno cpilogate tutee le imperfeziont cziandin non cleograbili,
ed ¢ il centro di titei 1 mal, e di tueth @ difordimi, cgli ¢ tanfeendentomncn-
te imperfettifiimo, ¢ tale non pud cllere, fe non i riduce ad un niero

nulla, o meglio ad un' affoluta impoflibilicd , di cui cola pin diftitola,
C
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¢ mancante non pud concepirfi. Chi non s avvede, che mentre i menzio-"

nati Setearj i sforzano di crearfi in mente un fantafma fenza foggerro,
coll’ addoffare ad effo lui una infinitd d' imperfezioni irreparabilmente
I'annichilano, ¢ fan si, ch'equivochi coll’ impofiibile 2 ]

VIIIL

Liberati dall’cfpofte ftravaganze veggiamo, qualmente dalle alere
Sctte pitt riputate venga trattato il Siftema Mondano. 1l fenomeno finora
non efplicato della reciproca unione fra I'anima, ¢ il corpo ha fatto
nalcere delle curiuﬁ: npin]cni, le (Il.t:lli in cio ﬁ ﬂCL‘Dl"dM‘ID, d'ie fpo.
gliano I'Univerfitd delle cole d'una qualche notabile parte'integrante.
Gli Epicurei tolgon di mezzo gli fpiriti, gl [dealifti la materia, ed al-
cuni Carrefiani la forza. I primi convinti dall'interna {perienza del vi-
cendevole commerzio fra duc foflanze onninamente difparate, ¢ perfuafi,
che cio non poffa far(i fenza un mutuo conratto; ;

Tanuere omm, & tangi fine corpore wulld poteft res,

f: fono indotti a (piritualizzare la maceria , accozzando infieme atomi
menomiflimi, lilcj, rotondi, ed agitati da_tali movimenti , onde fi for-
mafle una mente capace di fentire, di penfare, e di volere: giacche per
non defraudarla del privilegio della liEcrth fi fono immaginati un ral
quale deviamento d'atomi introdotto per appagare altrui con una pa-
rola, ¢ di cui dicea Cicerone, ch'effendo ritrovata d’Epicuro, ben mo-
ftrava Uimperizia dell inventore. ;

lo confeffo, che il {ubbictto porta per un verfo, e per I'altro delle
gr_-:v_llﬁnw_ perpletfitd . Ma finalmente la dificold incontrata dagli Ato-
mith confilte ncll"incorporare due foftanze affawto difgiunte, che fenza

ripugnanza non poflono unirfi; laddove giufto la comune fentenza cade -

femplicemente {ul modo dell’operare, il quale quantunque ignoto non
fi tira pero d!crm incongruenze tali, che vadano a terminare in aperte
contraddizioni. Quinc' i Cartefiani ricorrono alle caufe occafionali , ed
il Lebinizio alla fua preftabilita armonia. Sono quefti due gran pc;['tu-
l:u!, che da molti, cred'io, fi adottano, perché finora di meglio non
fi ¢ trovato, onde loddisfare in qualche maniera allaftrufo fenomeno .

Jo per me giudico, falva fempre la pid accertata opinione, che
tra I"anima, ¢ il corpo ci paffi un vero reciproco influflo, e non me-
samente ma':lﬁqnnlc, e che fieno reali, e fifiche le azioni ::lc reazioni
a4 vicenda clercitate. So, che dovrei aftenermi dall’ ardua ’pcr uifizione 3
con tutio cio non mi {ia vietato di proporre una mia coﬂqctmra o
l1.|R:lt:=ﬂt3 una non repugnanza, tal quale fi poffa cffere . Chiglm d!.:ﬂo
g'.n.-":,?;“;;'“n' y che non fi dd azione tra le cofe componenti il noftro
o cm::a(\.rlc{'t_.; per ‘ward un 1mme_di:tt9 toccamento ? E' infallibile,
i e ¢ corpi a_fuo benc;:iacn? in una manicra onninamente
44l Iilvi;': ﬂilf“h li:t‘r cut un corpo all'alero il movimento comunica.

rifpondera, che dee neceffarsamente (epuire I' effetto , qualora vi

s im-
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s'impicga a produrlo un'infinita Poffanza, ed un'infinita volonti. Ot-
timamente: ma mancano forfe a Dio aleri mezzi reconditi di partecipare
agli {piriti creati una tal facold colla debita limitazione? Che cosi fiafi
fatto, hon me ne lafcia dubitare la quoridiana efperienza .

Qui mi fermo per poco a contemplare in qual modo un pezzo di
materia imprima il moto in un altro pezzo, che in fe lo riceve. La
materia & per fe fteffa inctriffima al moto; imperciocche ficcome ™ dotata
&'inerzia repugna a qualunque cangiamento di ftato. Bifognava dunque
vincere la fua ritrofia, ed animarla colla forza, per cui fi rendefle abile
ad agire, € a patire, ¢ nafcefllero tutee le murazioni, che in Nawra (i of-
{ervano. Ora la forza non é certamente materia, ma un non o che di
{piritofo, una virtd fuperiore inneftata fullx trina dimenfione inerte, ed
impenctrabile, che ne poteva flar fenza. Ed ccco la forgente, onde (ca-
turifcono i movimenti locali, ¢ generalmente gli efferti, che non cfcono
dai confini del corporeo. . ;

Porto un paflo avanti I analogia, ¢ foggiunzo. Avendo Dio deli-
berata di copulare in una fola coftituzione differenti genert di ereature,
era convenicnte, che fra le poffibili fceglicfe quelle, che meglio alla
(ua intenzione fi confacellero. Veggiamo, che per una parte all’cltenfione
folida ha cgli addoflata la forza: reftava dunque, che per Faltea le fo-
ftanze immateriali i provvedeffero d'una potenza analoga alla lor natura
appropiata; per guifa che, mi fia permeflo di cosi cl']frimrrmi, cid, rllnc
c'¢ di pid fpiritale nella materia, 6 collegaflle con cid, che c'e di pin
materiale negli fpiriti; laonde s'introducefie apporcunamente una fpezie
di continuitd, e fi verificalle il pronunziito che fiommiuns infime artinit
infimum [upremi. E perché & confono alla ragione, che I'entitd sncor-
poree fi feparino nelle loro clafii per via delle intime percezioni, da cut
ponno effere madificate; ci fi prefenta nna feala, per cut fle dr gra-
dino in gradino dagli animali d' otfillimo fenfo guagniti alle [pezie
in ferie de’ pid (vegliati, ¢ perfetti, indi alle menti umane , ¢ per uls
timo alle angeliche diftribuite nelle lor Gerarchic.

Chi pon attenzione alla noftr'anima, fi avvede, cfler lei un com-
pleflo di_affezioni, le quali benche¢ foftenute dalla fteffa fetiilima con-
{cienza fono twrtavia di due ordini tanto differenti, che non ¢ 6 feorge
qualfifia barlume di analogia. Non an punto che fare le nozioni pure
colle terbide fenfazioni, a cagion d'efempio I'intendere, ¢ il dubitare
coi fioni , e coi colori. & fecosi &, convierie dive , che fv non altro
nel modo di fvegliarfi nel noftro interno da un principio cftrmlico trag-
gan ' origine, ficcome {entimenti di tal indole , che da not in neflun conto
dipendono , ¢ non ifla in poter noftro il formarfeli , ol rnm'('_ﬂ:rll 2
Vengonoe dunque al di fuori dalla materia corredata di forza, " infinuano
neglt orgnnilen'difpoﬂi, che ne ricevono le impreffioni , ¢ vanno a
terminare nell'anima, che a (offrirli contro fua voplia & coftreta. All
incontro un atro pitd, e meno efficace di voloatd mette in movinento
le noftre membra, ¢ per mezzo d'efle i corpi, che ci circondano, con
maggiore, o minore velociti; ¢ per confeguire I"intento il Libero arbi-

tio,
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trio, conforme altrove fi ¢ provato, non crea gid nuova forza, ma fo

ufo di quella, che vificde negli organi, e ]'ubbligfx ad agire a_fuo fenno,
Ben & vero, che le affezioni in paffando da {ubbietto a fubbietto mutan
naturai imperoccheé un comando [i converte in moto, ed.uno‘ ﬂ:?ramem’o
di fibre in fenfazione. In quetto mentre non fi vuol lafciar di riflettere ,
che le menzionate madificazioni (pirituali, e corporee in qualche maniera
fi accoltsno, ¢ maflime quelle appnrtcneuti alla- vifione, ed 'al_ tatto, che
fi accompagnano coll’effenfione . In cio, che fi tocca, ft diftinguono le
wre dimenfiont, ¢ gli oggetti colorati fi mirano circoncintt dalle figure.
Tid in ordine a cio giudico nfolto probabile,, efferci una qualche proprietd
inerente all’anima, atra nata a connetterla, ¢ ad aflociarla colla forza

inferita nells materia. Di tal requifito, ficcome confacente ad efplicare

la Mretta unione fra due foftanze tanto difparate, ebbe contezza Pla-
tonc , il quale collocod tra la mente, ed il corpo un non fo che di mezzo,
cui dicde il nome d'anima, o di veicolo. E quéfta (entenza & ftata ab-
bracciata non folo da’fuoi feguaci, ma dai Filofofi Criftiani, ed cziandio
Jdai Sinti Padri del quarto, e del quinto Secolo. Yo non ne {ono alicno,
purché non fi metta una real diftinzione fra la mente, ¢ 'anima, ed un
attributo in una foftanza non fi trasformi. Pare a me, che la difficolth
con cio piuttofto fi accrefca, dovendofi iftituire un doppio combinamento
Jdella mente coll anima, e dell’anima col corpo. Oltre che fo di certo,
che la mia confcienza unica, ed indivifibile [oftenta ugualmente le af-
firioni pure, e le mifte, le intellettvali, e le fenfibili; ne fon io un
altro 10, quando mi fi prefenta una veritd, o quando mi fi affaccia un
colore. "

IX.

Comunque. vada la faccenda , in un punto si delicato io nulla ci
metto del mio, e non ardifco decidere. Affermo bensi , effere aperta-
mente falfa " opinione degli Epicurei. Non fi difputa, fe ci fieno in Na-
wra corpi, € confcienze ; i cerca , fe poffano congiugnerfi in un fol
fubbictto, onde non ripugni, che il penfamento alla materia congrua-
mente organizzata i appoggj. L' identitd , ¢ la diftinzione fira le cofe.
an dato fempre da piatire a1 Filofofi, e da quefto fonte parecchie equi-
yocrzioni fluifcono; mercé che fe ne defumon gl'indizj piuttofto dai no-
firi concepimenti, che dalle cofe medefime. Quante volte fotto una fola
ilea vgeerni difparatifimi fi comprendono, ed altrettanti ad un oggetto
unico, che forto diver(e apparenze ci fi prefenta, differenti nozioni fi
attribnilcono ?

; Per isluggive gli ervori pur troppo familiari un generale criterio
1o propongo, il quale ci fervird di (corta in malte perplefle ricerche .
Bifogna prima ben affortire le particolaried , fu cui il paragone s’ ifti-
tuifce. Alcune fono tanto aftratte , ed univer(ali, che per abbracciare
innumerabili fubbicui non fe ne cava coftrutto; ¢ tali fono le idee ‘dell’
ente, della foftanza, del modo, dell’atto, ed altre di fimil tempra nel
ma=

‘Fhaneggiare le quali i Metafifici fi logorano il cervello a forza dispgrfzci-
fioni, e fi trovano alle moffe, quandofi credono d'effere pervenuti alla
‘mera. Cooviene.dunque difcendere al particolare, ed aflumere quegli at-
tributi, che pitt da vicino fi accoftano “ai foggetti, che fi contemplano,
e che fi confrontano. Dalle proprictd ben avverate, efclufe le ofcure,
¢ le incerte, fi deducano con attenzione le legittime confeguenze, che
Iyogliono: accuratamente {cpararfi in due ferie, onde non nafea la con-
fufione, ¢ quante pilt {e ne caveranno; tanto meglio riufciremo nell'in-
chiefta. Cio fatto; fi muova I'ultimo paffo, ¢ fi combinino infieme le
illazioni, che all'una, ed: all’altra claffe appartengono, avvertendo, che
le pill remote dai principj affunti fono le pia importanti, e le pitt de-
cifive. E fe avyiene, ch'effe fempre pit fi -allontanino, e paffo paflo fi
vada aumentando la difcrepanza , abbiamo un_contraflegno- infallibile,
che una cofa non ha che fare con 'altra, e“che deggiono fra loro di-
finguerhi. Per I'oppolto qualora le confeguenze fi avvicinano, ¢ nello
fieflo fcopo cofpirano, per modo che finalmente i unifcano, ¢ per cost
dire 8 incorporina, fiamo certi, che a due concetti appyrentemente diverfi
una fola cofa rifponde. Ed ccco il criterio irrefragabile della diftinzio-
‘ne, ¢ della identita.
" Per dilucidare il metodo cogli clempj fappiafi, che gli antichi Ma-
tematici dubitavano, (¢ le fezioni, che ragliano i duc lati del cono, ¢
del cilindro, foffero curve della medefima {pezie Il cono verfo I'apice
fi va fempre riftrignendo fino a_terminare in un punto, laddove il ci-
lindro s alza uniformemente, ¢ finifce in un cerchio parallelo, ed uguale
a quel della bafe. Pireva dunque a prima vifta, che le curve indi na-
' feenti doveffero viputarfi d’indole differente , ¢ fornite di diverle pro-
rict) . Come fi comportd il geometra Sereno? Si fece ad elaminare le
pailioni d’ambo le figure ad una ad uma, c dimoltrd, che puntualmente
fi accordavano. Ne pago di cio I'una all'altra le {ovrappole, ¢ vegpen-
do, che perfettamente coincidevano, ne conchiufe In geometrica iden-
titk, Per abbreviar la ricerca baltava giufto la pratica de'moderni Ana-
1ilti, che conveniffero nella: equazione locale ; fegno primario di ri;n:
nofcer le curve, che fotto. varj afperti ci fi prefentano, fra le quali fi
conta_{pezialmente la cicloide , che fovente nello fcioglimento de’ pro-
blemi dinamici ha farta quafi direi in mafchera la fin frequente com-
parfa. ) .
Applico il canone al mio principale propofito. Ed in prima fvolgo
I'idea della materia, ed oltre Ja trina dimenfione, I'impenetrabiliad , ¢
Vinerzia ci ravvifo partimento nelle fue porzioni o piti matliccie, o pi
Eicciulc, ed una innumerevole copia di fipure, di pofizioni, e di com-
inamenti . Ci aggiungo il moto, ¢ mi i affacciano azioni, € reazioni,
caufe, od effetti moderati dalle forze continuamente applicate. M'innol-
tro alle proprictd fiftematiche , ¢ trovo corpi rari, e denfi, Auidi, ¢ duri,
molli, ed claftici, trafparenti, cd opachi. Non fi trafcurino le refiltene,
le forze compolte, i conati centripeti, ¢ centrifughi, od in fomma rutto
cio, che c'¢ di attivo in Natura, ¢ nelle l{-ggi . che danno norma al
Ddd no-



—

no?ﬁ?, Siftema. Quanti prodotti fifici fi contano, i quali guarnici delle
sccennate affezioni della lor efiftenza non fon confapevoli ?

Intanto la mente umana & turta confcienza, dal cui fondo featuri-
frono l¢ intime pereezioni, e gli ati riflefi. Quinci nafcono le idee,
i giudizy, i raziocinj, i merodi: requifiti, che ¢i gnidano alla cognizione
del vero, Dall'altro canto fi fvegliano gli appetiti , che avvalorati dal
libero arbivio ci portano al confeguimento del bene, ¢ per ultimo le
impreflion derivate dai fenfi, che degli obbiceti efteriori ci dan con-
tezza . "Apprello non mancano 1n not concepimenti ancor piti {ublimi, che
wleendo fuori de confini del cfeato, fpaziano per le regioni del poffibile.
In quefle modificazioni della mia cofcienza unica, ed individua nulla
ci ravvifo di materiale, nulla di figurato, ¢ nulla di partibile: anzi fo
di certa, ch'ella perfevera fempre la ftefla, che non fi muta al cangiarfi
delle affezioni, ¢ che congiugne il prefente col maffato, e coll'ayy nire.
Le proprictd dunque delle anime, e de’corpi polte a confronto oznora
piti fi feparano, ¢ (cambicvolmente in vece di accoftary i dilunzano, a
tal che in tn folo fubbictto non ponno fenza repugnanza coularfi.

Fa di mefticri aguzzar I ingegno fino a fpunrarlo per cftoller Ia
matersa al di fopra delle fua natura, e de’fuoi eflenziali ateribuci , onde
a peafare fi abiliti, ¢ gl atomi, di cui ¢ compofta, che da feftelfi non
fanno d'cfiere, col mefcerli, e coll'accoppiarli {i rendano confappienti
della lor attvale efiftenza, e col difcioglierli nella primiera ignoranza
di bel nuovo ritornino. Voglio, che particelle feelte a dovere i ridu.
cano ad una {quifitiffima organizzazione, e che fe ne formi una macchi-
neta oltre ogni credere artifiziofa 5 foggiacerd effa alle vicitfirudini def
compolli organici, i quali fono in un perperuo moto di diffiparfi per
via della trafpirazione, e di ritrovarfi col nutrimento. Per la qual cofa
gli atomi, che di tempo in tempo (vanifcono , ceffano di cogitare, ed
una tal prerogativa fi accomuna a quegli, che opportunamente fotten-
trano Capifca chi pud, qualmente 1 nuovi elementi, che fucceffivamente
Jinfinuano, vengano ammoniti non folo delle fenfazioni, che paffo paffo
fi van deftando, ma fieno fater confcj de'divifamenti anteriors , che in
un lungo corfo d'anni ci fon paffati per mente. Quanto pitt vado efa-
minando la cofa, tanto pitt mi confermo , che I'anima ¢ una foftanza
{pirituale, indivifbile, un io permanente, ed immutabile , che non ha
punto che fare colla materia.

CAPI-
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CAPITOLO SECONDO

St continua lo fleffo argomento.
L

PEr non interrompere il filo-delle mic difcuffioni ho prefo da prin-
cipio configlio di affumere con una (pezie d'anticipazione aleunt pro-
nunziati, ¢ fono, che in Natura ¢ ¢ materia, ¢'¢ forza, ¢ che le orea-
tre ragionevoli fon dotate di libertd: requiliti, ¢h'entrano a maodificire
la coftituzione dell' Univerfo. Sapeva benitfimo, che quelli principy non
fi adottano da tutti i Filolofi, ¢ che fi combatte con pit calore contro
il terzo, da cui trac I’ origine il mal morale, ¢ che portando con feco
il premio, e la pena pid dappreffo appartienc alla Religione . I tempo
ormai, ch'io fgombri la ftrada regi da cotali pietre d'inciampo, ¢ mi
faccia a provare, che le maffime, di cui mi fon vallu, fono vere, od
incontraftabili. Voglio fperare, che gl intelletti ben difpolli, ¢ non preoc
cupati guftino i miel raziocini, ¢ ne traggan proficto. Degli altei o nulla
mi prometto, effendomi noto, quanta fia rara ha le perfone i lewere
la virtd della docilid, e quanto fia caparbio I'impegno di ditendere
tutto coffo le propric opinioni.

1L

Me la piglio da prima contro certi Filofofanti, cui fi dd il nome
d' Tdealifti , fra cui £ ¢ diltinto il famofo Velvovo Trlandete Bader,
quali cacciano fuori dal Mondo la materia 5 ¢ la forza, ad -.ana]ul:_u}
il Siftema corporco, ci fofliwifcona il folo ideale. Nulli dunque ¢ ¢
& eftrinfeco, nulla da noi feparato, e diflinto. Lo apparenze de fenti fo-
no illufioni, i corpi, e le lov proprietd funo fantaling (nza fogguio,
¢ tutra ' univerfid delle cafe, che confifte nelle fomplici wdee, nella
noflit anima @ foltanto comprefa. 11 bello fi ¢, che coflora a pai depli
altri ftudiano le feienze 5 ¢ fpezialmente le matematiche 5 ¢ Lo hilicas
ma ey difcorfi, ¢ wite le pt-rqu:inuni Vano G TEFInAre non micd
negli obbieuti efternt, ma nelle wnmagini , che pare, che e gl vappies
fentino, alle quali debbe unicamente ateribuidhi wie do, che v Naturd
¢ ¢ di reale. .

Non puo metters'in dubbio, che 1l Mando intero ha nclla mente
umana cpilogato, ¢ che in efla, come in uno fpecchio, appaany pli cven-
ti, che fuori di noi fi efeguifcono. In Guti 1 anmma non abbandona il

Ddd = Juo
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fuo corpo per fars intimamente refente alle cos’efteriori, md ne riceve

in fe medefima le fpezie, per cui le difcerne, ed ¢ ammonita di quanto
paflo pafio va ficcedends. Quindi le Difcipline, che {i apparano, di-
pendono folamente dalla noftra apprenfiva, e dalle intime nozioni, che
in noi fi rifvegliano, alle quali ben difpofte, ¢ combinate a dovere, il
fapere ymano {i appoggia . E qui fi rifletta, che vengono ad ufo pa-
recchie ideey che ftanno concentrate nell’anima, ¢ che al fuppofto Monds
matcriale in neffun modo convengono, per efempio quelle, che ci cf-
pongono il numero, I'ordine, il tempo, e generalmente le relazioni,
che fono le bafi de’ noftri giudizj, ¢ de'noftri raziocinj. A che pro
dunque per urtare in difficolra infuperabili, concerncnti maffime 1'unione
dello fpirituale col corporeo, moltiplicare i “fubbictri, e fingerfene de’
veali , ch’ efercitino con effo moi un perenne- inefplicabil -commerzio,,
mentre gl intclictwali baftano , ¢ la conftienza ci detra , che tutta la
grand” azione ncl teatro della mente fi rapprefenta 2 Aggiungo polfo,
¢ lena per quanto fo, ‘e poffo alla vifione degl’ Idealifti , e noto, che

vengono i lor foccorfo alcuni rigidi Cartefiani, i quali non segano af--
) 5 14

folutamente cfferci corpi in Natura, ma profcffano, che manchino gli
accertati criterj per dimoftrarne evidentemente Iattual efiftenza . Ed a
cio, che fuol opporfi, che Dio c'ingannercbbe , rifpondono, che da-noi:
proccde ln deluficnes perché affafcinati da una nud’apparenza fenza ba-
dar di vantaggio preftiamo Iaffenfo ad un fatto, che da qualfifia prova
convincente non € Mmupito. ;

1IL

Certe conclufioni, ch'an faccia di paradoffi, fono tal fata malage-
voli ad Impugnarfi, e di tal farea fi ¢ quella, fu cui ho prefo a difcor-
rere. Gli Avverfarj ritiratifi 1n un ricinto immateriale temono poco gli
affalti, e fard difficile lo fnidarli dal pofto occupato colle ragioni, che
fogliono dirfi a priori. Da noi non fi contende ci6, che da loro fi af-
fume, cio¢ una univerfitd ideale di cofe nell’anima compendiita: ma di
cid, che per parte noflra s'aggiugne intorno la materiale, pretendono,
Fhe non ¢ fix mezzo per certificarfenc invincibilmente; non per via dell’
interna confeienza la :r.!ale non ci manifefta fe non fe quanto faffi dentro
di noi; non per via del raziocinio, che non ha princip) originali, fu
cui pm]mrﬁ: laonde tutto cid, che non fiam noi, i dec trafandare fic-
come [uperfluo, e di cui non’ci & conceduto d’aver una infallibile con-
tezza.

Piglio dunque il partito di difcutere a pofteriorni, fe I'addotta fen-
T:an Pnﬂ:ld.mlncilinrﬁ coi fenomeni , e colle fenfate (pericnze, che mi
afficurano d'alcune parricolari appr i i i
fi affacciano. Qunml \mi;l'eI :ni‘lel?:llmfiom’ rhr. it e dl'a“‘} A
b _ i ¢ accaduto di farmi a fciogliere un, pro-
lema, che mi pareva effermi ftato propofio : fcbbene giufto la men-
zionata opinione io folo era colui, che a me medefimo il proponeva. Mi
ricordo d'averlo replicatamente prefo per mano, e per quanto ftudie

io

i 397
S0 ci meteeffi; € per quanto tempo _c:.imp‘legafﬁ,- non mi ¢ riufcito mai di
venire a capo. Quand’ ecco mi___caplra apparentemente anzi gli occhj una
differtazione, un libro,, in cu1 i conticne la compiuta foluzione [lr:l qui-
fito; e per impofleffarmi della \_.rr:_mis- indarno ceycata altro fon ci vuole,
che una breve lettura. Io dunque in poche ore fono un imperito {co-
lare s ed un valente maefteo di me mcde{imp,_e non arrivo ad intendere,
qualmente io paffi fc.nza I'ajuto d’una eftrinfeca iftruzione da una pretta
ignoranza ad una {cienza fquifita. _ Wil P ; :
Appreffo io fo , qual -fatica, cquali meditazioni mi coftino alquante
Poche fcoperte da me pubblicate, e quai sforzi ci voghano per afferrare
la veritd. To mi riputava un mefchino geometra, ¢ pure mi veggio alza-
to ad un grado di. perfezione, dove per me non ¢ poffibile, che mai giu-
neffi. Tutte le cognizioni, che malamente mi perfuado, altronde venir-

' mi comunicate, feawrifcono dal mio fondo, ¢ fon debitore a me fieflo,

e ad una fagacitd {eonofciuta, che in me riﬁr.-dx_:_, dc}lc rip-awc drgli
antichi’, ¢ moderni Marematici . Non bifogna, ch’io m :f[fmchr in penfa-
re; perché ne trarrd pochiffimo profitto: bafta, che m’immagini di af-
coltare , e di leggere, od allora all' impazzata mi fi prefentano belle, e
compiute le piti {ublimi teoriche. A mc, ¢ non al Leibinizio (i aferiva
I invenzione dell’algoritmo delle grandezze infinitamente picciole: a me,
¢ non al Keplero , ¢d al Nevveon le leggi, che menano in giro gl orbi
celefli : ed in fomma a me, ¢ pon alteui £ dia la lode delle invenziont ,
chiio giudico fparfe qua, ¢ Id in una farragine Ji volumi. .
Arroge, c]:' jo fon quello, che chﬂ'r.mq _da ne mcldcl—\m‘o. Ora medi-
to come Plaronc, ed ora com' Lpicuro, ¢ m'ingegno di g:uulcrnurt le lor
fentenze. Do il nome a qualunque filofofica Setta, ¢ poi me ne penta .
Sin a tanto che ho. fotto gli occhj il Cartclio, 10 _I'rmu 1 Archlm-[:u de'vor-
tici + muto pofcia parere, ed adotto le Nevytonianc attrazioni , _lmh_lc
monadi Leiﬂinizianc. Quinci entrnm!o m_rncﬂt:ll'u,_uu fembra di razio-
cinare cal mio intelletto, ¢ non coll'altrui, e ripudio quelle aflerzioni,

che forto i nomi alicni m’eran piacciute, ¢ di bel nuovo ficcome partd

miei le ripiglio.
1v.

Metto in non calere molriffime f_conv.::n?vnlczzc, cT_w dall’ mmcﬁ me-
morata f{pontancamente Auifcono . Non mi farcbbe mai vcr]jum xrn C.nl|m‘f
ch'io appena abile a comporre un mediocre foncrto, 'ﬂ)l“] fenza faperlos
pitt bravo Pocta del Mondo. Sono opere mic i Pocmi, 1o, foglio at-
tribuire ad Omero, a Virgilio, all’ Ariofto, ed al Taffo. Mia la Com-
media di Dante, ‘e-mio il Canzc_mierc del Petrarca. Quando (-lpnn{gu_ i
mici particolari {entimenti, ¢ gli accompagno calle 1‘“'(‘[“‘?0 cclajln clrl_r—
tura , che parmi, che mi fuonino all orcc::h:o, o mi colpifca ¢ il nccl 10,
ho il mio {tile a parte, che in cento maniere trasformo , tutea volta chiio

mi creda di recitare i verfi altrui . Le forme del dire mifone cgualmen-
te



te ?ﬁnilinri, ed ora mi efprimo colla femplicid di Catullo, ora collz
maefta Virgiliana, ed ora colla gonficzza di Lucano. Adeflo favello col-
to, e fra poco parlerd barbaro: in quella guifa appunto, ch'eflendofiim.-
maginato |" Arduino, eflere ftati gli Aurori antichi fuppofti da que’ buoni
Monaci, che fiorivano verfo il duodecimo fecolo, non ha meflo attenzio-
ne, che mentre coftoro fi fludiavano di contraffare 1 vecchj, ferivevano
con puritd, ed eleganza; laddove nelle opere propic dominava la barbae
ric de'baffi tempi.

To mi rallegro con meco, che in grazia de’ miei Avverfarj fon di-
venuto un non (o che di eccellente ;¢ di fuperiore a me medefimo. Io
macltro di turre le [cienze, inventore di tutte le arti, riftoratore di tut-
te le difcipline, ed ho conleguite cotali trafcendenti prerogative con po-
chiffimo difpendio. Se ci aveffi dovuto impiegare i miei confuteti' talenti ,
non {arebbero (taci baftanti pitt fecoli per ifviluppare ad una ad una' le
cognizioni, di cui fono in poffeflo, ne per dettare la metd de'libri da me
trafcorli . Buon per me, che fenza logorarmi il cervello, e con ifpender-
ci breve tempo, immaginandomi foltanto di comportarmi da fcolare , mi
¢ venuto fatto non gia d' imparare, conforme mal ho fin qui {uppofto,
ma di allumere la qualitd di maeftro, anzi di creatore.

Ecco a quai Lmradofﬁ ci conducano le fantafic degl’ Idealifti, e¢d io
non comprendo, che forta di anima fi fieno ideata a capriccio, la quale
delle cofe, che in effa fi fanno , per la mapgior parte non ¢ confcia. Ed
in vero ella rende a fe medefima una perpetua intima teftimonianza di cid,
che in effo lei non fuccede . Si penfa d'efferc, e non & in commercic coi
corpi, che in Natura non efiftono, ¢ ne pure cogli aleri {piriti , coi c!u:lli
non ha mode di comunicare i f{uoi fentimenti. Del contrario pero é in-
wrnament® perfuafa, ¢ quantunque folitaria fi finge tuttavia una focietd
finaltica di- perfonaggj, cui impone i nomi, in cui diftingue i carateri,
¢ con cni converfa, e difcorre . Quefti {perrri fono gli obbietti ‘de’ fuoi
defideri, ¢ delle fue azioni, o meglio de'fuoi fogni, e de’ fuoi delirj: in
fomma ella fi trova unicamente occupata in contemplare un Mondo im-
maginario, che fi va fabbricando, e mentre fi crede d' effere un picciolo
membro d'un reale Siftema, s'inganna a partito, e per deporre il radicato

preegradizio, dee rannicchiarfi in feftefla, e rifleteere , che 1'intiero Uni-
verlo le ne fta in lei concentrato.

V.

Alla ipotefi , di cui ragiono, molto i avvicina I'alera del P. Mela-
branche, i1 quale intcrnatofi profondamente nella origine delle noftre
idee dl‘!'|.1‘ﬂ..‘]\'("[' data I efclufione a tueti i modj efcogitabili immaginati da’
N:i(‘t.lﬁlll:-l intorno la loro genefi, ha finalmente conchiufo dietro la fcorra
dl_S. Agnﬂmq » che le ideef vegpono foltanto in Dio come in uno fpec-
cf:nu volontario, che di tempo in tempo cc le prefenta, e fa, che fcrl:a'm
d'obbictti ai noftri divifumenti. A Lui dunque uni,co nuhra Mnr{t‘ro

delle

Relle noftre iftruzioni fiam debitori, e da Lui primo, ed inefauﬁos?izue
del vero {gorgano alcune ftille di verird pa):tccipata 5 ch_c anpaffiano, ¢ fe-
condano gl intelletti creati. E fc cosi &, dira il Barclei, non ci ha bifo-
gno d'introdurre un Mondo corporeo, a cui non fi volgerebbero , quand’
.anco ci fofle, le noftre vifte; e dovea I' Autore della Ricerca della veri-
2 muovere dopo il primo paffo il fecondo, ed appagarfi d' un Mondo
puramente. ideale , eterno, infinita, ed immutabile, che wrwo in fe e-
minentemente contiene, ¢ che a tutte le ment benignamente fi comu- .
nica. : : )
Qui mi § apre un largo campo di filofofare . Lc_nol!:rc idee da tueed’
altra forgente, che dall’additata fluifcono, ed i lor difecti me ne porgo-
no un ficuro contraflegno . Io non voglio prefentemente indagare la pri-
mitiva origine dell’ idee tanto intellerruali, quanto fenfibili, ¢ mi con-
tento per ora di farci qualche avverténza. Quando apro gli occlij, mi fi
affaccia lo f{ietrro del Sole fotto 1" afpetto d'un cerchio palmare, lucido,
¢ tinto alquanto di giallo, ¢ talvolta di roflo. Riputerd forfe il P. Mcla-
branche di mirar in Dio un'immagine cosi contraffatta, ¢ tanto lonta-
na dall'efporci le germanc proprietd del Piancta, immenfo di mole, di
figura sferica, feminato di macchie, e chegira intorno il fuoafles Una al
idea & forfe fmile a quella imperfettifiima, che in noi f dipinge , ciot
priva di moto”, colorata , piana , ¢ da una picciola periferia circon-
cinta? _ a 4 W ‘

Di piti ci fono in noi delle idee, che ripugna, che in Dio fi rin-
vengano , ficcome di Lui affatto indegne 5 perché (puntano dalle noflre
imperfezioni . Dall'ignoranza nafce quella del dubbio, e della probabili-
2 .-Ora ci fard chi ardifca di ateribuire ad un'infinita Sapicnza | ambi-
guitd , ¢ I'ircerrezza? Si fatre nozioni a_not r:.lmllf.ll‘l fi formano nelly
noftra mente, pighando per obbjetti gli atti riflefi, che accompagnino
indivifibilmente le fucceffive interne affezioni, i quali accomunati {enza
rifchio di errare alle cole , che fono fuori di noi, ci fommimitrano una
copiofiffima miniera, donde ﬁ. cavano le noftre apprenfioni, che bene
{ieflo con nuove rifleffioni voglino purificarfi, ¢ maffimamente quelle ,che

i {enfi. ) )
. Wnli?:;'{iab'cﬂ'erc, che fulla cfpofta dottrina del Metafifico Francefe [t
faceflero forti gl' Idealifti , che portano 1:|_cn{':1 all'ultima clﬂrrnmﬁ - Pro-
fefferanno forfe , che la nofts” anima ¢ indiffolubilmente unita con Dio da
cui ¢ Mara. creata , che fempre rimira Dio ficcome fio centro, ¢ che pro-
cedon immediatamente da Lui gI.i f:pumc?l'l ,_cljc (Lo tratto Ie fx
prefentano. Non & dunque maravigha , ch’Egli fi prenda Ta cura diam-
macflrarla, e per lo pitt fenza ftento palefandole in un batter a.l. acchio le
piti recondite veriad , ed abilitindola in figura di difeepola d”un Mac-
{tro, che fta nafcofto all'intelligenza delle pit perplefle quiftioni.

Mi fembra evidente , che mal i rifugge ad un fupremo Precettore,
mentre io fono intefo ad udire le lezioni di ]mrc.cch: Filofofant) fra loro
difcordi di’ Setta, e di opinione. Parmi altresi d effer a parte di turee le
difpute critiche, morali, teologiche , ¢ che {0 io, lec quali :cngt;{: in
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pc\i'letue difienfioni la Repubblica de’ Letterati. C-on‘.‘cf‘-;aﬁrpsl_'. poco; che
quefte fieno illufoni , e che ttto ci6, che ada altri attribui €05 a me folo
appartenga s qual con[‘egﬂen;a fe ne dmliuce.l _Non altra certamente, fe
non che miei, e non d"altrui faranno gli errort, le’Falﬁt?l, ¢ le contrad-
dizioni. Ora approverd le fentenze, che per avantl ho condannate , &
ora mi pentiro ' eflermi troppo inayveduramente dildetto. In_'t?l guifa
tra il si, ed il nd mi anderd continuamente ;}ggtr:mdo._: facendomi autore
di tute I'eforbitanze, che fono agli nomini venute in penfiero, e che
dal mio fondo, ¢ non altronde procederanno. Egli & un patente iffurdo
I' addoffare a Dio le feonvenevolezze , e le ripugnanze, che alla giornata
m’ingombrano , e che da Lui mi s" infinuino ogimonl‘dl_:_lfn'erraiﬁ?em:s
contrarie ; quafiché fi prenda gioco di deludermi, e di cliconvenirmi.
Dalla mia mente dunque, che non trova dove quietarfi, e da’ fuoi irre-
olari divifimenti, che a* niffuno {copo diriggonfi, ¢ non da Dio trag-
gon Iorigine le perpleflicd , ed i paradofli indicati nell’ antecedente: arti-
colo, da cui fono fopraffatti gli Avverfarj, ed a quali toccherd loro di
foddisfare con una adequata rifpofta. s :

VI.

T fiutori delle caufe occafionali fi guardano”dal metter mano nella
materia, tolgono perd dal Mondo la forza, {pogliando I eftenfione im-
penetrabile , ed inerte di qualunque attiva propricta. ‘Secondo 'co&oro
I"agire ¢ ralmente proprio della Divinied , che alle ereature o [pirituali; o
corporee non fi comunica. Sin a tanto che fi trarta della mirabile vnione
tra I'anima, ¢ il corpo, non mi ftupifco , che ai paturali mieccanifmi fi
fieno foftituite delle regole arbitrarie , che dalla volontd del Sommo Fa-
citore unicamente dipendono, in cui tra la quafi cagione, ed il ‘quafi ef-
ftto, che cost mi piace d'efprimermi, non fi ravvifa fifica ‘corrifponden-
za. Anco gli uomini dotati di libertd, frequentemente fi vagliono di co-
thli fegni, che fogliono chiamarfi ad placitum , ¢ che dinotano la cofa
lﬁgniﬁcau, non perche con effa fiano in qualunque modo connefli, ma
perché cosi fi ¢ ftabilito, ¢ convenuto. Mi fervan d'efempio i filoni ar-
ticolati, ¢ le feritture, che in realtd non an punto che fare coglinterni
fentimenti altrui, che in virtd del patto precedentemente iftiruito ¢i f
palefano. In fimil guifa ¢'¢ una granditima {proporzione tra un coman-
do della noftr'amma, ed il movimento d'un membro, che prontamente
ubbidifce; tra la diftenfione delle fibrille organiche, e le fenfazioni, che
in noi fi fvegliano, verbi caufa fra la puntura , e lo fpafimo indi na-
feente. Tn ordine a cio facea di meftieri andar in traccia di qualche vin-
cc.in_, che legafle infieme foftanze, ed affezioni di genere totalmente di-
verfo, od appreflo inveftigare le leggi della feambicvole comunicazione.
ﬁ_\lgunnltl ‘Filnﬁ\_ﬁ C-:L.rtcﬁ:lni dopo aver puardato I'afturo {ubbierto da wit-
ti 1 et fono rimafti convinti, che il mutuo paflaggio formonti di gran
lunga le forze della Natura, e che quafi un continuo miracolo indifpen-
{abilmente richieda, che Dio vi fi adoperi alle occafioni , movendo Ja ma-

teria

Reria ai cenni dell’ anima, ed ai moti della materia imprimendo ncﬂ?atui-
ma le fenfazioni. 11 mirabile magifterio i efeguifce per via di canoni fin
dall’origine delle cofe opportunamente preftabiliti , 1 quali pajono natu-
rali, febbene ad un ordine fuperiore appartengono.

1o non voglio piatire fu quefto punto , avendo in altra congiuntura
detto tutro cio, che ho faputo. Prefentemente foggiungo, parermi, che
mal fi concilii I ipotefi delle caufe occafionali colla fomma maeftria : che
i ravvifa nella coftruzione de' fenfory. Ad un Fifico non (ono ie:nmjt gl
artifizj frupendi, con cui fono ftati lavorati gl occhi, le orecchic , il
cervello, ed in una parola la macchina del noltro corpo. Ora (e Do u‘ni-
camente s impiega a mantenere il divifato commercio, ¢ {e i movimenti
de'corpi , € le affezioni dell'anime f{ono efferct immediati della fua onnia
potente volontd 5 bramerei, che mi fi dicefle lo perche abbin Egli poito
uno ftudio a prima vifta fuperfluo nel fabbricare i noftri organt con tan-
ta indu[_lri:l. Aveva forfe bifogno di prepararfi le molle, ¢ gh ordigni
per venir a.capo de’ fuoi difegni ? Baftava a capion d'clempio alla prefin-
za del Sole ftamparne nella noftra mente I'immagine fenza che 1 rapgy,
facendofi ftrada 2 traverfo gli umori dell'acchio, la dipingeflero fyuifia-
mente nella rerina, indi nel fenfo comune, ¢ polcia nell’anima. Qual
motivo c'era, per cui Dio nelle fue operazioni fi prefiggefle una leepe
inviolabile &i andar del pari colle imperfezioni degli organi, per guila
che quefti o ben difpofti, o difguifari deffero a Lui la norma di produr-
e in noi le apprenfioni ora diftinte, ed ora confufe, ¢ wl volta tornl-
mente ce ne privaffe, come fuccede ne' fordi , ¢ ne’ciechi rifpetio i fuo-
ni, ¢ icolori? Mi fovvienc una curiofa offervazione del Signor Mariot-
te, ed &, che dove il nervo ottico s"inferifee nel fondo dell’occhio, ivi
manca il fenfo della vifione ; laonde una qualche parte dell’obbiciio fens”
accorgerfene fi perde di vifta, ommettendo Dio d™imprimerla nella mon-
te, attefa la notata circoftanza. Quinci fi moltiplicano fior di moda, ¢ fi
accumulano le caufe occafionali; perché ogni picciolo diferta del fenforio
¢ un requifito, per cui Dio fi dilpone ad operare diverfamente , ¢ a fir
ufo di regole 2 qualunque cafo particalare adattare. Te premefle con.
ghietture mi confermano nella mia opinione, che per quanto fia recondi-
to il congiugnimento del corporeo, ¢ dello fpirituale,, tuttavolta fi faccia
fificamente per via di reali azioni, ¢ rcazioni.

VIL

Ma di ¢id non paghi alcuni Seguaci del Cartefio danno negli cecefli,
e profeffano , che le menzionate caufe occafionali entrino nel tranfito u-
fuale de’ moyimenti da maffa a maffa. A detra di cofloro non <'¢ altro
agente fuori che Dio ; ¢ la materia per {cflefla inerte non ¢ camce (e
non fe di patire, e di ricevere nel (uo fena le azioni, che vengono dall’
alto, cioé dal fupremo potere , ¢ dalla fovrana volonta. Quanda dunque
un corpo in moto urta nell' altro coltituito in quicte, ¢ dapo il congrello
procedono entrambi, o fiano perfettamente mol!i,lc:\d claftici, 0 flg_u.n-ui(i

Al o Ut
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d‘ﬁ?m jfiperfetta virtd di molla, con quelle vc[ucft_i » ¢ con quelle forze;
di cui {ono note le leggis io dimando, qualmente in tal’ incontri Dio /f
comporti.- A Lui ferve di occafione il moto prececlcllwemer_ue' comunicate
al mobile, e la quantity della materia, che in ambo i corpi rifiede; onde
tolto di mezzo il primiero movimento, Egli i determini con canoni fer-
mi a metter in eflere una novella economia di tra{portamenti. ; :
Le creature, pertanto {ono affatto {veftice di forza, ¢ cofredate) fem
licemente deloro paffivi attriburi, e tutto cid, che diattivo fi rinyiene
in Natura, procede immediatamente dal Creatore. o qui non;ci veggo
la vantata {proporzione fra le cagioni, e gli effetti , ¢ chiaramente com-
prendo, che inncftata da Dio la forza {ulla materia fin” dalla prima origi-
ne delle cole, hanno a nafcere di legittima confeguenza i feromeni tueti,,
che alla giornata ci fi prefentano, fenza che i debba metafificar di van-
taggio, ¢ ricorrere alle caufe occafionali. M’ingegnero di porre in buona
veduta il fubbictto, difcorrendo nella feguente maniera: Il carpo A cams
mini per linea rétta con moto equabile impreflo da Dio, ¢ vada a. colpi-
re dircrtamente nel corpo B, che fi fuppone in ripofo, ed amendue fieno
di pari {quifita mollezza forniti. Affumo, che Dio nulla ci merta del fuo,
e lafci le cofe nello ftato , in cui fi ritrovano , aftenendofi dal produrre
nuovi moti, ¢ dall’annientare il precedentemente partecipato, e mi viene
in mente d'inveltigare , quali cffeeti fiano per - fuccedere in via di mera
Natura, y et
Ld in prima io noto, che I'impenctrabilitd , e I'inerzia fon due, 0
piutiolto una fola proprietd paffiva della mareria , e talmente ad effa ef=
fenziali, che non ne pué reftar priva, fenza che vegna onninamente di-
firurta. Quinet ne fegue per una legge di precifa indifpen(abile necefsina
dipendente dall' eflenza del fubbictto, che la sfera A non puo profleguire
il fuo viaggio, fe non caccia di luogo la mafla B, ¢ nel tempo fteflo
generi una reciproca contufione, Diremo forfe , che la palla A nell’ atto
della percaffa di botto fi ferma, e perde tutto il {uo movimento ? Ma po-
tendo io accrefcere, quanto mi piace , la quantitd ‘della materia ncl mobi-
le A, mantenendo I'altre B invariato, ne nafcerebbe I aflurdo, che que-
fto foffe guarnito d'una infinita repugnanza al cangiamento di ftato.  Di-
vemo forle, che dopo I'urto amendue i globi progredifcone colla velocitd
primitiva? Allora non effendomi vietato d' aumentare ad arbitrio la mal-
fa B, ed cffendo afsioma inconcuffo, che quanto ¢ pit grande la maffa,
;’ll'_:l:_{cltlf"f;;tﬂtil’nlrs larfc[lrrz:_\ (I;?:_m pari celeritd , fi dCdllrrf:bec , che ' ener-
Chifnonidh 1 senc o oo Tquelis'CEA piopla Gagjoner. .
denza, e non :|H1r1!|:ci na_lalpprom!an di ‘meeafificn ;e geoniserich evie
picnm‘, e c::oar'a i1 Pirronifmo tanto 1ng!urmfp.lml]:'l 'I;)r\r-m:!--Sa:-
L e b rc;ag:on[e‘volg, cd.h;l' fparfi in TIDIl!dEl‘Jml’ {emi del
locitd | e le forze Vivc 5 lo Tff’ t‘glllrta laFO]l:ﬁonc i e :_ﬁchmo s
Tl Ted anits oo itaii e nron 1 confeguira mai, fc. non {i tengono
fecivonn 1o apitali, e non {i feoprono le leggi inviolabili , che pre-
rtveno la norma al meccanifmo dell caufe feconde. '
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Diamene un breve faggio, non parténdoci dall’ efempio propoflo. A
buon conto fenz'affumere qualfifia principio dinamico concernente 1 mi-
fura delle forze mi ¢ venuto farto di dimoflrare a tutto rigore per via
della fola teorica de'moti traslati, che denominata V la velacity, du cui
¢ animato il globo A, le due maflc A, B dopo il congreffo camminano

7 . ) AV s
di.conferva colla comune celerith efpofta per m, che molciplicaca per

la fomma delle maffime medefime m’ infegna-, che la quanticd del moto
AV indi rifultante fi mantiene illefa, ed alla primitiva s'agguaglia ; e
di pitt mi {i palefano alcuni teoremi fpettanti al moto invariato del cen-
tro di gravitd, cd alla confervazione delle velacith relative.

Ora dove ho parlato delle forze, fi & fatto vedere, che quella, fa
quale nel cafo noftro unicamente rifiede nella ]!:l““l‘ﬁ , In qualunque mo-
do fi efprima, ¢ che fi pud contrafiegnare per la fpezie F, nell' arro del
colpo fi parte in due, ed una porzione paffa in morta, ch'io chiamo g, ¢
fi {pende nella reciproca ammaccatura, e I'altra = f i conferva viva, ¢
promuove il movimento de'due corpi A, B procedenti colla velocitd tro-

vata = Quinci effendo un aflioma fuperiore ad ogni cceezione,

AV
A4B'
che I'encrgia della caufa ¢ uguale all'aggregato degli cffert, nella pene.

razione de' quali totalmente fi confuma, avremo la canonica cquazione

F=g+f. )

Aggiungo, che la forza viva f,che _ﬁ mantienc dnp‘n "urto alla mor-
ta'g, che nella doppia contufione s'impicga, rifponde in qualche muanie-
ra colla relazione, che pafla fia le maffe A, B. Stia coftante il folido A,
e la velocid V', ed appoco appoco (i vada minorando I"altro B fino a di-
ventare una magnitudine infinitefima. Allora L velocith V non i dimi-
nuifce {e non fe per una quantita inn!fcg_nnbl]c, e di confrguenza perfe-
vera adequatamente intatta , finita.I'azione. Ma non alterata prno la
maffa A, ed infenfibilmente la celerita V, la flefla forza viva flifle;
dunque la morta g col vie pitl minorarfi fvanifce. In queflo mentre la
Natura non opera a falti; dunque aumentandofi paflo paflo la_forza viva
f» paffo paflo altresi fi eftenua la morta g. Ed in ordine 2 cid quamto &
piﬁ grande la proporzione della maffa A alla B, nhrrr{.n‘nm ¢ magpiore
1l rapporto della forza viva f alla morta g. Per lo contrario crcfeendo 1l
corpo B fino a pervenire ad una grandezza nfimta, ambo le seve dopo
il congieflo fi fermano, ¢ la forza totale F {i converte nella morta g, ¢ la
f onninamente i dilegua; perche, come vedremo in appreflo, la forza vi-
va, che fuflifte, terminata la comunicazione del moto, & una quantiti in-

finitamente picciola: dunque quanto ¢ pid menoma la ragione di A= B,
altrettanto fcema la forza viva £ rifpetto alla morta g Per la q;:_.]ll ol
Ecc 2 abi-
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I' a?:i?‘udine tra le due forze f;, g prende in qualche modo norma dalfy res
Lazione fra le due mafle A, B. ; -

Inoltre I'analogia fra Ja forza viva f, e la morta- g vuole efprimerf
relativamente alle maffe A, B con funzioni tali , in cui molti elementi
non ¢ entrino: lo che §i ottiene , elevando generalmente le forze f, g ad
una poteltd indeterminata da determinarfi polcia nel progreflo delle ope.
; [

razioni, ed iftituendo I"analogifmo A: B:: f r: g ", ovvero frg:: A: B?
affunta la maffa A ficcome unitd. Se cosi non va la En:cqnda, facciamo
ufo d'una funzione di pitt nomi compofta , e fia vegbrgra‘zih freg::
A7 4 A7 : B' o= 17, ¢ Vindice » maggior di z. Se la mafla B decrefce fino
al minimo, ftando ferma A=1, la dignitd Br [vanifce a confronto dell’
altra 17, ed alora avraffi f: ¢:: 2 A B%. All'incontro fe la mafla B pog-
gia all’infinito, la poreftd B* fi dilegua, ¢ fta falda la.B’:dunque frge:
2 A: Br. E perché da un eftremo all” alero fi procede di paflo , e non di
falto, accaderebbe, che la Nawra i moltrafle incoftante nelk offervar le
fuc leggi, ¢d avrebbono a flabilirfi due differenti canoni, uno quando jl
corpo B fcema, e I"altro mentre fi aumenta. - :
Ma polte nguali le maffe A, B, e ripetuta la proporzione f: g::
A=1: B, attefoche fono cguali gli ultimi duve termini A, B’, ognuno
de'quali fa figura di unied, fard altresi f=:g. Quindi la forza primitiva
I fi divide per meed, ed una parte, cioé la morta g fi perde in contufio-
ne, ¢ Paltra f, che viva fi conferva, 6 addoffa alle due mafle A, B pro-

AP S
cedenti unite colla celerind =

Refta, che fi (egni con una congrua, ¢ general efpreffione la for-
za originale F , che fi rinviene nel corpo A affetto dalla velocitd V.
La mafla A elpofta dall'unitd non ammette alterazione ; alzo dunque la
velocitd Voalla poteftd dell'efponente incognito 7, onde fia F=—A V=,
ma non mela raperefento per una funzione pid compofta, per efemplo
mertendo Fe= A V# o= A V”uf= ec. perche di Eel nuovo s'incontra nel di=
fordine tefté avvertito . q

IX.

Tenute ferme e premeffe pofizioni, i cerca, qualmente abbia a
decerminarfi |a forza viva Favanti il congreflo, ed in che modo ril-
pondulaforza viva £ alla morta g, compiuta ia collifione, ed appreflo qual
valore debba affegnarfi agli cfponenti », 7 affunti ficome indetcrminati s
ed ignoti. Conciofliaché F—:A V7, ed inoltre come A: B’:: f:8,o0v-

vera come AspeBT: Az fopg=FAVm:f, Grif = A2 V"
AT

Vm — < < p
" cflendo A=1. Perche poi conofciuta la forza viva f d'ambo

1 =f= lir
le

lé mgﬂé}-}- B, che congiunte eamininano dopa il colpo, f {I-;n‘l};:;f la

'}or’q comune velocitd, divido in prima la grandezza V™ et 1o ot

LN . % + Br
ma delle mafle 1~-B,e mi fi prefenca la quantin ____V”
_ ) 14 B X 1B~
Pofcia eftratta la radice denominata dall' indice 2, mifi rende nota la ve-
locitd cercata = x

.:T' Ma la predetea velocin , pre-

1~ B b X' 1= B'
fcindendo da qualunque confiderazione di forze , fi efprime  eziandio

per l; frazione AV | dunque fiamo pervenuti all’ equazione
: A-4-B o
A7

N % Vv
1B " X j4B” =148> la quale dopo le debite ri:]iw.inni’

dividendo prima per V, indi alzando tutti i termini alla dipnied m,
e per ultimo iftituita la divifione per 1= BB, pafla nella pin femplice
m_1

I+B — 1= Br.

Pongafi ora eguali le maffe A, B, e cialcuna in particolire all’ uni.
® (imperocché egli & manifefto, che la forza viva I, la quale rificde
nel corpo A avanti la percoffa in neflun modo i diverfifica , o fa el
fo corpo per cozzare con una mafla pari, o di qualungue grandezza )

ed accomodata la formola fuperiore al prefente caliy, cffendo che Br=1,

me 1
nafce la femplicifima equazione2 =—a:. [ qui fi nati, che non  pud
mai verificarfi I'egualicd , fe 1" efponente m non ¢ ugnale al binario, ¢ (e

le forze vive non fono come le maffe ne'quadrati delle auuvali velociti, In

=1

fatti fia m=1 giufto I"ipotcfi de' Cartefiani; dungue 2 ==, &l

i tal guifa i cade nell’affurda cfpreflione 1+ == 2. Fingali m= 3, ¢ con-
3=1

feguentemente 2 =22, cioé g=1. Cosi vadali difcarrendo, ¢ fi con-

chiuda, che chi non vuole urtarcin formole ripugnanti, abbracci, clclufi
tutti gli aleri, il canone del Leibnizio.

Riafl-
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Risffumo I' equazione A4-B =A=Br,ed avvegnache fi ¢di
o l'efponente m=12, fard A-B=A Br, e percio I'indice »
i:o.-rgr;:ur;giin :Ll'll-"umri: dalla qpal determinazione né feguc,mc‘he 1:? _FOI'Z:!.
viva falla morta g fta in ragionc come la mafla .A_al_la_- mafla: B, le quali
futte cofe crano da dimoftrarfi. Apprcffq la forza iniziale a quella por.
sione di forza viva, che depo I' UI'rO_rU_ﬂ:lﬁl_Z‘_,?l_&gl come 1?1‘ __ﬁ?{‘]ﬁ"’!i del_ilf
jalle A=4=T alla maffa A coftituita in movimento , ed all'altfa; chenel:
la coftipizione fi fpende, come I aggregato delle ‘mafle A =B allfl mafla
Alv’:

B fuppofta in quicte, ciot A== B:A::KV,‘:A+B — f,ed A= B:

B AV "\;3_‘:3* — g ?n due m:lr}ierc' {?:cfprir'ni la ‘r.nnﬂ‘alv.:rfva'dcllf
mafle A, B, che feguito il c‘oIpn' progredifcono colla, velocita comung

e =y AV .
U, primicramente per A= B X Uz =f, indi per m =f; dllnquf
\ T A i | Leit;iniziano fen-

fard A BX U= Avh Quinci col folo canone I

42 1 sjuto del moto traslato fi ha intorno la comunicazione del Irm;\ri-'

et de' corpi molli wtto cid, che fi andava inveltigando. E. pcrghl la
2y e AR

forza morta g {pefa nella vicendevole ammaccatura , elpofta per A_’-T-_B'

ne’ corpi dotati di perfetta virtd di molla intiera f reftitilce , pr'emeﬂ‘o
il tcorema, che fi comparta in ragion reciproca delle mafle A, B,_CI met-
te anzi gli occhj le leggi, con cui la Natura regola la comunicazione
del mowo fra i corpi elaftici.
=1

Cffendofi nella formola gid trovata A4=B == A-4=Brfata A
collante, od vguale all' unitd, fi prenda B in qualitd di )f'.lt‘l?.])l_lu‘.‘, ed in
tal guify correndo fra le mafle A, B qualunque proporzione di maggio-
rey o minore inegualitd, vado indagando cio, che ne fegue. Sc_pongo
m=1, r—1, fra i due membri dell’ elpreflione ﬂ:l_ fempre falda l'u-
guaglimnza, comunque la mala B gradatamente feemd, o rlr:n"crcn . _Ncll_c
altre ipotchi cit non [ verifica, nelle quali, acciocche (uflifta 1 cgualitd di-
pendanie du’ princip) ftabiliti , il valore della nuﬂ'a. B dr:.c_ nqc{farmmm-
we Iimitarfi. Meteo per fervire alla fentenza Cartefiana U'indice m=1,¢

——q-—_o » i "
conlvguentemente A 4B —= A-4=Br: ma il primo membro ¢ uguale
all'umiedy, o fiaad A dunque A== A =17, ¢ preferica la legge, che
le finze vive fieno come le quantitd del moto, le palle A, B non ponno

avan-

L e o ¥ 51 AV o
?vanzar camr:n:mO &opq_l’ur_ro c<_;ila celerith AsB’ fe la grandezza B-
non ¢& infinitamente picciola, o meglio nulla la porzione della forza pri-
mitiva, che nelle ammaccature s'impiega, e cosi s' abbia un cfletto f‘c[;za
cagione . Aggiungo un fecondo efempio. Sia m—=r— 3, od in ordine a
ci6 A* 2AB 4 B*=—=A - B?, ed efpurgata la formola, :A— B*_R-
la.' quall_: equazi'O_ne affetra maneggiata colle regole note ¢i dd due vIl-m-‘;
di B, uno ncgativo =~ A, che a nulla ferve, ripugnando, che ci fia
una mafla negativa; I"altro pofitivo =2 A , nel qual unico calo {eguirch-
be la comunicazione del moro giufto i canoni prefiffi .
Ci6 non pud effer ignofo a’ Géomerri, che fanno far ulhy delle cur-
y e m=1
ve locali. Valendofi pertanto dei luoghi A B =1, A 4 Br—
¢ defcritte le due curve del genere delle parabole, o delle iperbole, Ie
coordinate variabili, delle quali fiano nella prima B, v, ¢ nella feconda
B, 7, ftando coftante la quantitd A, fi noti, in quali, ¢ quanti punri fi
tagliano ; imperocché le interfecazioni ci daranno Fugnaglianza fra e ap-
licate x, 7, conforme richiede Ia noflra formala, ¢ fegnerinna wno, o
pitt valort dell'affifla comune B. Cosi verremo in cognizione de’ cafi par-

=1

ticolari, in cui puore aver luogo la premeffa cquazione A=} == A4=Iir.

"L perché effa i verifichi univerfalmente, ¢ ienz’ aleuna cecttinazione,

d'uopo, che ambo i duc luoghi i unifcano, ¢ le due corve uma fi-
pra l'altra ricadano. L ¢id non fi ottiene, e amendue non collitnifconn
una -linca retra ripicgata ad angolo pari, ¢ I'efponente » non fia upgnale
all'unitd , ed m al binario. Allora le due rete naftentd dall’ efpreitioni
A< B=ux, A4-B=y {cambicvolmente {i {oveappongono, «l in una
{ola fi confondono. In tal pofizione il problema dells commicazione de
moti fra corpi molli ammette un generaliimo feioglimento , ed i ot-
te le altre la Natura i troverebbe imbarazzara = perché tattone qual-
che incontro fpeziale, ¢ privilegiato , non [aprebbe come adoperartine
far paffare le forze da corpo-a corpo fenza incorrere in afliedi, ¢ in
contraddizioni.

X

Mentre i due corpi A, B animati dalle veloeith Vo= U, 0 perla
fteffa , o per Tappofta ftrada i muovono , debbe avvertinfiy che nella pir-
tecipazione de"movimenti non fempre opera tuta L forza viva, dioon
ambo e sfere fono  feparatamente fornite. Qualungque volia o palla 13
pit pigra fi fottragge in parte al colpo dclla pia pronta A, che La per-
fegue , fi debilita 1" energia della percofla , ¢ per lo contrario 11 rad-
doppia lazione, quando le due mafle con appofty dirczione 8'incontra-
no. Qualora poi la mafla B in quicte viene invellita dalla mafla A colly

loiza
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. i { infy )]
o tya AVE. fiamo in una circoftanza, che fta di mezzo [l'ra d'l_'le.
Shw e 5 dee confiderarfi la forza , che realmente nell’ urto

Per la qual cofa vina , elevando al quadrato la fomma , o
;mpliféﬁt-énii ﬁﬂecgcfﬁgﬂ\‘; = U, ¢ moltiplicandola nella maffa A, ov-
a ¥

; e i
o B. lo che ¢ indifferente; per guifa, che la virtd agente a cagion
vero B,

2
& i predetti. due cor-
! io fie il prodottn A X V= U. Se 1 predet !
sl e st Yl hie 1o, che cammini colla velocitd V,0 U,
P C‘-"';“j‘;:i?;?(‘ mc'ﬂz IVLIT: " c: 'alifa delle due palle Al,l, Bf' ftia for-
ionc , _ :
::n:o:".li{::t[n allo fpazio inuroto, (i feoprird , qual fia quella forza, a

i i imento 1 riferifce. .
comunicazione del movin . i
- ];"u la forza viva avanti 1 congreflo AV BU=, ¢ la

d[ terminatriae (1{ ” ione — A V * H 1'.](( .l'l come la {("[lma dei-
: : x U 1 I
I | 1 1“!. A +I I ;l”:l I l'l'l:lﬂ:l B 3 ‘hc {i lﬁgllﬂ. I]CCOI“C 1‘.‘!2!&‘1‘1& I CGSI 1&- ‘Ol"
{ L }
)C = lJ Jl l'-’UJ to termine = A B x Ve U dln{}t-lllte (lllﬂlla por-
7 A V I Cr

i i ell'ammacca~
zione diforza , che nell'acro della collifione paffa in ?t\r;;‘t}e: il
ve yimpiega. Quefta fi foreri dalla primitiva A V* 4= BU,

2
i i tmBUP—ABX V * U=f
forzs viva, che dopoil colpo fi manticne A V2= s
=f. Ma la forza
cd cfpurgata la formola A2 V2= 2ABV U 4= B2 U =f ala
Gl A+4B
v [ i i per i delle maffe A 4= B nel quadrato
diva f i efprime altresi per il prodotto : el
:’;‘I'-lel {I"qlvi-]Fncn?n , con cur ambo 1 corpi, feguita la percoffa, congiunta
i 4 i 2
mente procedono ; dunque fiam pervenuti all’ equazione A 4= B X r; _.E
ATVE= s ABVIU 4RI oyvero #*=A2V2*Z :ABVU4- B2 112, ¢
g A* A B4 B2
fleatta la radice prima, p—= A V = BU, dalla quale efpreflione fi he
dtriatia b il i) 1
-~ A+4B . . ;
it i, che concerne la comunicazione del mota tra 1 corpt perfetta-

I aceflt i : i ten-
mente molli. Se poi la mafla B facefle figura di agente, ed A i}:l par.; >
te lo che dall’ wbitrio noftro dipende , converrebbe ufar ) analog

3

2 2 '
Ad=D:A:: DY V =U: ABX V + U, indi tener dietro al filo dell'a-
~ A+B
nalifi; che ci guida alla medelima conclufione .

Om-

Ometto i corollar quinci nafcenti, & m;
werith capitali, che illuftrano ¢is , che da me
I'cconomia del prefente Siftema mondano . E pr
d'ogni dubbio, che le leggi regolacrici delle
{fono di precifa neceflitd , e non di arbitrio, ¢ dj convenienza, ¢ lo fteflo
dicafi dell’altre dinarnichc, e {pezialmence della principale d;llc azioni
dappoicche il celcbre Signor Eulero ne ha dimoftrat; Ia conneflione. [
in vero qualunque altro canone f; foftituifca a piacimenta al 1.
no, che mlfyra le ﬁ:lfzc vive dalle maffe moltiplicate ne' quadrati delle

ratteri dellaffolutamente impoffibilc.,

In fecondo luogo, che bifogno ci ha di ricorrerc alle canfe occa-
fionali, ¢ fpogliar il noftro Mondo dj forza, mentre ¢'¢ ranto capitale
nella materia folida per efplicare i giornalieri fenomeni, ¢ Per matencre
indenni le azioni, ¢ le reazioni, ¢ I'amalogia fra le caule, ¢ gli efferri?
Se un corpo ¢ fornito d’un dato grado di forza da Dig procreata, quand’
anco egli piti non i metea del fuo, e non operi con volonta pariicos
lare, come pretendono i Cartefiani, baflando 11 fola generale di confer-
varlas non per tanto, conforme ho provato, deggicno indifpenfs hilnn e
fuccedere e mutazioni, che in Natura fuccelivamente i offervan, . Py
toglierle di mezzo farebbe di meftier] > ¢he il Creatore diftruggefle 1
forza una volta impreffa: altrimenti fin 4 tanto che filtifte, i warory
¢ dotata d'una proprieta pafliva, ed effenziale, viene a dire doll, Heer
2ia, la quale quantunque non generi, ¢ non annicnti I fory Lol peid
la facaltd innata di diftribuirla con leggi inviolabili fra mafi, « il
Ad un mobile -corredato di forza, che continucrebbe 1 fuo viaggio pui
il vano con equabile celerita, vi i oppone I" impenctrabilicy de’carpi,
che lo circondano o folidi, o fuidi, i qualt deggiono ciccineli Wi
luogo, ed a quefto cangiamento di flaro ripugna Iu lor incrzia, la qua-
le i lafcia vincere da una forza proporzionata alla i ritrofia. Por la
qual cofz la forza primitiva fra le mafle aficcce comparte m guifa
che ftia faldo il gran principio dell' uguaglianza 1ra 1y cagione prowlu-
cente, e gli cfetn prodotti; onde quanto la cauls perde di fowzi, sl
trettanto gli effetti ne acquiftano. 11 meccanifmo ¢ palefe, ed 1 canuni,
a cui fi appoggia, fono d' incvitabile necerfitd . Fal ¢ dungie o cr-
chio, e fuor di ragione il chizmar Dio in macching al operare cio,
che da feftefa pud far la Natura:

Nee Dews interfity nifi disuns vindice yodes .

XI.

Ho detto altrove, che la noftra coftituzione i Wl e mido
di peceflario, ¢ di libero. Qui mi 11 faano inconoo § Faurori ded fa-
it LSS



toj.lcem:lfﬁmc i feguaci dell' Obbes giurati nimici della liberad . Co2
ftoro fi lalciano legare tanto ﬂrcrrumcnt.e dalla catena delle cagioni effis
cienti, che non {anno (cioglicrfene, e Ior{o tah_'nenrc_accccan _cla'l_m fl-
fo lume che rinnegano per fino gl’ interni fel:mm'em:_, da cui di ope-
gar a lor [enno fono pienamente convinti. E ﬂprabilc, comcf-ﬁ aggi-
vi il citato Autore per ifnervare, fe foffe pofﬁb,lle!'url‘.:l_ tcﬂlr‘.“_loman:
ya radicata nella propia confcienza, ¢ ‘ﬁ lufinga d ulgn' d impaccio r:oll_
efempio dell’ ago C:ll:lmil.‘ll’()! c_hc fi finge dorato. di fenfo, e chc_ f
crederebbe di diriggerfi verfo il palo liberamente, e con fuo compia-

cimento, mentre farebbe coftretto a metterfi in-tal pofitura da un fi-.

fico infuperabile meccanifmo. To giudico, che i menzionati Filolof [_la-
no flati fudori dal non aver ben accertate le proprieed della ‘materia,
¢ dal non aver faputo difcernere, come, fin a quanto, ed in quali cir-
coltarze effa confirvi la fua indifferenza. : A T

A buon conto non {i pud negare a Dio il pregio d'una infini-

ra liberth . Nel mio primo Capitolo ne ho addorta una prova convin-

centiffima ; concioMiacké chi ha determinata 1" indifferenza della materia
di fia natura indeterminabile, fe non fe un Agente fupremo, .c'llbc-
vo da lei diftinto, e valevole a limitarla nella mole, nell:_t partigione,
¢ nel tempo della fua comparfa? Non fi & perd tolta di me2zo con
quelle prime determinazioni Ja fua rotale indifferenza; imperocché fe.
euita ad clfer rale per cio, che concerne gli nrr_ribgt: maflimamente
patlivi, a cagion d"efempio le figure, e le pofizioni. Se dunqae in
Do ¢ ¢ libero arbitrio, mi {embrang oltre modo coraggiofi coloro, i
quali nen vogliono 5 aver Lui comunicata alle creature ragionevoli
una st nobile prerogativa. Bella fi é I avvertenza dello Scolaftico Scoto,
che le proprietd delle cole ad una delle Divine R:rf'gz;om ?ecc{_l'arla-
mente (i appoggiano, attefo che Dio ¢ la forgente inclaufta d'ogni rea-
liti. E [c cosi ¢, cgli ha pomto farci liberi, ficcome ci ha refi con.
fipevoli di noi medefimi, e toccherd agli Avverfar) il render ragione,
perehé non abbia voluto. '

Per decidere la quiltione convien dare una feorfa ai fenomeni. A
lingo ho (picgato, quanto influifca nclla faccia della noftra Terra la
libertd umana , come abbia faputo fervirfi a fuo pro di cid , che ha
trovato d'indifierente nella materia, ¢ qualmente fia giunta a far ufo per
fna delle leggi neceflaric, a'fuoi difegni opportunamente applicandole.
Non mi refta dunque falvo che di aggiugnerci alquante rifleflioni .
Non o conciliare 'andamento di quefto fantalma , cui fi di nome di
uecellitd coll’economia del Siftema , ¢ con parecchie particolaritd , di cui
{i ¢ fatra menzione. Dovrebb' eflo procedere con unma fatale uniformicd,
ne interrompere né punto, né¢ poco il {olito corfo delle caufe feconde
operanti giufto le leggi fin ab arerno, non fi fa come, prefile; per modo
¢he le picciole varien, che di quando in quando pare, che §i frammet-
tano, aveflero a comparire con regolati periodi, de'quali fi verrebbe in
cognizione, fe da"noftri maggiori ci foffe Nata trafmefla vna efitea fto-
ria della Nawra . Ed in facd la cofa non potrebbe altrimenti fuccedere;

mer=

mercé che.dove domina il neceffario, I'ordine de'prodorti fifici ¢ iiull-
rabile, ¢ coltante, e ne abbiam innumerabilj 2 g
corpi celelti; nella fucceffione: delle Itagioni, n
cid, che piti importa, nello ftile uniforme,
degli animali irragionevoli ,

. All'oppofto qualora io volgo lo fguardo alla condott degli Uop-
mini, ¢i ravyifo da per tutto una perpetua incoftanza, che non puc il
in lr_:ga colla facalitd, ¢ che da un altro principio infallibilmente dipende
Ogni fecolo ha le fue mode, ¢ di tempo in tempa i muta feena. Ci
fi canglano.{bgto gli occhj le arti, le (cienze, le legzi, le coltumanze
e perfino gl'idiomi, mentre agli antichi, che muoioto, i moderni foc.
tentrano, che in avvenire daran [uogo a ‘quegli, che nafceranno . Ag-
giungafi, che In differenti pacfi [a maniera di vivere, le religioni | i riti
1 governi, le lingue fono nffatrg diferepantis atcalche pare, che In"'r'n-n.a‘
fia nbl,rata da tante diverfe (pezic d' Uomini, quante fon e regioni: lo
che de’bruti ncn fi verifica. Ora che forta di neceifiry & mai quelta
che va alla foggia, ¢ che alla giornara cangia vezzo? Fa d'unpo o’
efla i {cordi d"cﬂ'i:'_:' immutabile , ¢ pafty i non calere 1l fuo ‘cun-
fieto tenore, abolifca i canoni vecchj per fofticuirne de nuovi, ol a
{uo difpetro alle umane ritrovate fi accomadi, ed al noltro arbitio yh-
bidifea. Tale i ¢ la neceflich di Stratone, di eui (i fi tanto rumore: ne-
-ccfﬁt?& , che ripugna a fetteffa, mentre ogni di muta ficcia, ed a rice-
vere innumercyvoli modificazioni & neceffariamente collretta. C'¢ dim e
un E{Fn fuperiore, e fignoreggiante, che introduce I varier) , ¢ che (Cio-
glic il concatenamento delle fatali, annodate cagioni. L quello apenre
poderofo altro non ¢, che 1l libero arbitrio atto nato a vincere 1'indif-
ferenza. .

2gi nelle rivoluzioni de'
cl generarfi de'vivend, ¢
che di norma alle azion;

XIL

Un forte argomento a favore della libertd fi ricava dalle aperazioni
dell’ intelletto,, mefle per ora da canto quelle della volonti, le quali non
¢ fomminiftrano una prova del pari manifelta. L anima viene frequen-
temente {timolata dalle affezioni fenfibili a tal fegno gagliarde, ¢ lufin-
ghicre, che non fappiamo appena difcerncre , fe il noftro affenfo fia
volontario, o forzato: e {ut quefto punto non rifinino gl Avverlary di
far valere le loro fottigliczze. Ma il libero arbitrio, che domina con
pit quiete ‘nel progreflo delle noftre cogitazioni, fopra cui abbiam agio,
¢ tempo di pofatamente riflettere, i convince appicno, che non ¢i pud
aver luogo la decantata neceflid. Qui dimando, f¢ poffa mai crederfi,
che fiano parti della fua cicca flopiditd 1 raziocing, le dimaftrazioni, 1
metodi, e le ingegnofe ritrovate degli Uomini. Siranno forfe furte dal
fuo fterile fondo rtante bell opere, che fono ufcite, o cfcono giornal-
nalmente alla luce , per efempio gli Elementi di Tuclide , i Conici di
Apollonio, i Poemi di Omera, di Virgilio, di Dante, le Storie di Tu-
cidide, e di Livio? Chi non vede, che insi faeed mentali producimentd
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c 4ﬁ::;-‘u:l-nie:dono Tunghe rr'ncd.itaz'roni', maturo configlio, provvida elezio:
nc, e confeguentemente pieniffima liberta ? ¢

Provoco all'interna efpcrlc_nza di qualun_qr{e accurato §cr1_rtm:e, ‘e .lo
{congiuro a dir'rpi con iqgenuuh , quanta fatica , quanti pent:mt:{nn,'
quanfe correzioni gll_co_{hno pc'chs foglj di carta, a cui raccomanda le
fuc fudiate perquifizioni. Fa d'uopo frandagliare il {oggetto, penfare
al metodo, bilanciare i difcor{i,. ¢ poi {c‘crre le parole, ond efprl’mcrc
nettamente i conceputi fentimenti. Ma cio non bafta: bene fpeffo ci tro-
viamo delufi, ¢ dopo avere (coperti con noftr’ ammirazione gli crrori,
conviene rifarfi da capo, cancellare cio, che i ¢ {critto , mancggiar la
materia per altro verfo, ¢ al fata dedurre le gfu&_e .cor]cl_uﬁom da pin
yimoti princip;. To, che fo a prova il gitto de mmﬂd:wfament:; mi
rido, e mi ftupifco, quando mi fento a dire,’ che m’inganno, qualora
parmi di liberamenre operare. _ ’ : :

I vaglia il vero: deriva per avventura dalle impreffioni mmtlltp\a-
ric d¢'fenfi, confufe, contraffatte, ¢ procedenti fenza ordine tutto cio,
che nelle feienze fi ¢ fcoperto e di buono, e di bello, e le veritd, chtz
a noftro prolitto fi fono refe comuni ? C}u‘r yuol dire, che dalla ferie de
penfamenti d'un pazzo, d'un delirante, d*uno, che fogna, non fi tragge
coltrutto? GUimpulfi cfterni, e le interiori irregolari orﬂlla_zlom delle
fibre, da cui coftora fon dominati, non (i combinano mai in una tol-
lerabile difpofizionc. Per la qual cofa fa di meftieri, che I'anima efer-
citi pore(td fopra i fuoi organi, e che quefti a’fuoi comandi ubbidifcano
Lee dunque a fuo beneplacito ripudiare le affezioni mal confacenti a
fuoi difegni, richiamare al fuo colpetto quelle , che fanno a propofito,
purificarle, correggerle, accoppiarle, ed efaminarne la dipendenza 5 € la
conneflione . In fomma ha da comportarfi in maniera, che ne' fuoi la-
vori ¢ fi vegga un cfatto metodo, ed una ftudiata corrifpondenza. Ne
mi {i opponga, che nulla fi fa fenza ragion fufficiente, e che ogni ef-
fetro ¢ indiffolubilmente legato colla propria cagione ; per guifa che fi
urta in una palefe contraddizione , quando fi pretende , che pofta la
caula, fi generi ad arbitrio un altro effetto diverfo da quello , che in-
difpenfabilmente dee generarfi. Chi non fi accorge, che qui s’ incorre in
una manifclla petizion di principio; perché gratuitamente fi affume, non
darli in Natura alere cagioni fuorche le neceffarie, ne altra ragion fuf-
ficiente, falvo che la farale? Ma nel noftro Siftema vogliono fare la lor
comparla le caufe arbitrarie, conforme c¢'infegnano i fenomeni tefté in-
d‘m:m i ¢ lindifferenza, che fi ravvifa nelle cofe ereate , non pud effer
vinta fe non f¢ da una ragion [ufficiente appoggiata alla libeyed.

CAPI-

1 i
CAPITOLO TERZO

D’ alewne particolarita , che mal da’ Fific:
al Siftema [ attribuifcono

L

IO non mi_fono mai immaginato di coftruire un
L no: mi fono femplicemente accinto ad aceertare alquante parricoly
ricd, che a formarlo concorrono , ed ho nei due premeti Capirolisin.
pugnati coloro, che de' fuoi principali requifiti renravane &i Ii'»nrliu-
lo. Il vreftante fi & da me lalciato n. I abiffo della divim t’)n:| :m:n-;
2a. Prcfc:;tg-mc|1t.c ho da fare con Filofofinei pit Diberali ) che Iil wen-
dono la briga di arrichir I' Univerfo di certe immagin zioni :.'l]}rl .
dal cupo della lor fantafia, fe quali ey

facendofi pafiare i
! : ¢ f alfare dal concepimento
all' arto, deturpano il fiftema in vece di perfezionarlo . Eoli & uno

ftrano divifamem? addoflare alla Natura turro cio, che ci
mente, e convertire in vere, ¢ reali foftanze e noftre allr,
parccchie idee torbide, e confufe, che con vocaboli generali, ¢ non
ﬁgn{ﬁcanu fi efprimono, ed a cui neffun foggetto eliflente Ii:m‘-i di noi
corrifponde. Cosi ad un Mondo da Dio prodotro (e
da noi creato, e tal fiata molt aerci » ¢ lantaftie
della retta ragione fi dileguano,
Di cotali no§ioni metafiliche i ¢ formato il linguaggio di coloro,
che prefumono di fapere, ¢ di foddisfare ad ogni quifito con una mi
fteriofa parola. Se ne puo fare un buon ufo in duc cafi:
la cofa ¢ baftantemente dilucidata, e fi contrallegna con una
fpiegata, ¢ libera dagli equivoci per abbreviare il difcorfi: ovvers
uandn. v effa fi dinota un cffetto cognito di caull fimolemita. Per
altro bifogna gum’darﬁ di mefcere coi magilterj meceanici dells Natu-
ra le noftre vifioni , vienc a dire lc qualiti occulte, le forme (oftan-
ztali, e plaftiche , gl ittint, le fimpatic, lo antiperiftaliy, ed  alire
facold di fimil fatea, che fono tanti afili d' una ignoranza, che da
fcienza 6 abbiglia. Non ¢ quefto il metodo con cuj procede  la Na-
tura , né quelte fono le leggi, che danno norma a' fioi producimen-
t1, 1 quali non fi lavorano a for di altrazioni. Nel pallato fecolo 'in-
comparabile Galileo avea cominciato a purgare la Fifica dai pregitdi-
zj invecchiati 5 ma la (ua rigorofa manicra di filofofire appogiata ai
f&no‘mcm fi e tiraca dietro molti ammiratori , ¢ pochiffimi (tgoaci.
Le ipote(i Cartefiane ann’ inondata turra ' Luropa, e ne fono {hati in
parte ammaliati fino i [uoi pit fedeli difeepoli. In tal guifa il Mondo
reale, parto d' una infinita Lipicnza, fi ¢ divifo m pia Mondi filofe

licl ,

Mondo a mio fen-

viene in
wioni, e

ne folbitmifes nno
» che ad un fuiho

o quando
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ﬁcidr,fcd ogni Fifico di riputazione (e n’ ¢ F.lbbricato' in_te{h uno a
fuo genio. Oltre la ftruttura di Renaro adombrata dallantico Leucippo
fono ufcite in luce quelle del IVViHon, e dlﬁ_'}. Burnct,_ delle gual:'ho
fatro parola, ¢ ne trafando altre parecchic , che pon fono ftate rice-
vute dal pubblico con pari applaufo, ed appena furte fono andate in

dementicanza . 3
1L

A’ giorni noftri fi ¢ mutato file, ma temo, che in vece di avan-
zar cammino a gran paffi fi torni indietro. A buon conto, cacciate in
bando le qualitd occulte de’ Peripatetici, fi ¢ dato ricovero alle Nevvro-
miane attrazioni . To non ne abborifto né il nome , né l:u{_'o fapendo
benitlimo, che in molte aftrufe ricerche fervono a maraviglia, e che
{pefic fiate cfendo noi all’ofcuro de’ naturali meccani{imi , con profitto
le chiamiamo in foccorfo. In quefto mentre conviene ridurre le cofe a
dovere, ¢ non lafciarfi deludere . Qui mi fi offre all’ occhio della mente
un fofco lume, che non i vuol trafcurare; perché ci fa feorra ad ifve-
Jar le pit recondite veritd . I Geometri nel giro de’loro difcorfi ce ne
anio dati alquanti {aggj a luogo ,-e a tempo, ma non fi fono curati
di moflrarci a dito la forgente, da cui derivano.

Sappiafi pertanto, che I'ingelletto umano & feraciffimo. di concepi-
monti, molti d¢’ quali, quantunque pajano falfi a prima vifta, ¢ difgui-
fati, fono pero utilifimi a chi fa valerfenc alle occalioni, ¢ convertirli
in proprio vantaggio . Non i creda , che le noftre interne affezioni i
fveglino a fpropofito , ¢ che ben adoprate non vengano a fefta o per
arricchirci di novelle cognizioni, o per dilucidare le antiche. Bifogna
tener conto perfino de’ noftri sbagli, {uccedendo frequentemenite, -che per
una feric di errori fi pervenga alla veritd. Ora c1 gioverd diftinguere
(pezialmente due generi di percezioni. Alcune fono le pit legittime, e
veraci, ficcome quelle, che vanno d'accordo colla Natura, e ci rappre-
(entano fedelmente le cofe, che fuori di noi attualmente fuffiftono ; e
tali fono le idee dell'cftenfione impenetrabile, delle figure folide, delle
forze, della durezza, della fuiditd, della virtd elaftica, e di cento al-
tre proprictd, che modificano fa materia inerte. Altre poi nell’ intimo
d(-]l'lanima_ induftriofamente fi- formano, ed avvegnaché nulla in feftefle
abb_lann di reale, ¢ di fifico, rifpondono peré con relazioni apl:ropihte
agli obbictti efterni, ai quali- con profitto fogliono attribuirfi, e cadono
In acconcio per agevolare i razincinj, e le dimoftrazioni . Immaginati,
¢ non natwrali fi reputino i centri di gravied, e di oftillazione , ed inol-
tre le forze fuffidiarie, e Ie_ mafle alterate, che alle vere ufate dalla Na-
wra opporiunamente fi {oftituifcono: ed in ordine a cio io chiamerd le
prime nozioni di cofe, ¢ le feconde di merodo.

III.

415
IIL.

01 Mi'.ﬁc_c'ro ad efaminare fotto quale delle due clafii vadano ripofte
le attrazioni Nevvtoniane. Se mal non mi appongo, parmi, che quefta
filofofica Setta pigli un grand’equivoco, quantunque volte addoffa alla
materia una facoltd atrrattrice , e repellente: anzi perché non fi creda ,
che i tornino a far rivivere le qualitd occulte, i ¢ promulgara ficcome
una legge gencrale, e dominante in Natura, la muta azione, ¢ reazione
delle maffe corporee. L'illuftre Macftro ha proceduto con piti canela;
concioffiaché fofpettando ragionevolmente , c}u: tutti gli efferti naturali
tracflero la lor origine dalle cagioni meccaniclie, febbene frequentemente
il magifterio ci fi nafconde, -ha propofta la fua nuova ipoteli come una
idea puramente matematica, piuttofto che fifica, e di confeguenzi come
un lavoro di metodo, coll*ajuto del quale molti fenomeni i fjiegino,
e molte leggi della Natra fi feoprono. Ben ¢ verof, che incorapgito
da felice c%co ha trasferito nell’ eftenfione inerte 1 fuoi mentali divify-
menti, ¢ mefla da canto ogni dubbietd, 6 ¢ dato a credere, che Ly virs
atrraente fia un attributo infeparabile dalla materia al pari della impe.
netrabilitA, e che i morivi, che ce lo perfuadono, fiecno pit forti a (a-
vore della prima, che della feconda affezione .

"B’ una fmaraviglia con qual univerfale confenfo, e con qual impe-
gno le recenti vifte fiano {tate abbracciate quafi da wtra I' Europa. Al
fai ci ha contribuito la facilitd di filofofarc, ¢ molto |liﬁ, che ai fup-
polti ,dati vi fi applicano agevolmente i teoremi geometrici , ed i compuri
analitici. Intanto oggidi non fi parla dalero, che di attrazioni, ¢ i ri-
fpingimentis ¢ cio, che'pit mi difpiace, fi ¢, che fi trafanda il germano

rogrefio della’ Natura, e non fi penfa ad ifviluppare gli artifizj recon-

iti, con’ cuiclla ‘fi’ dirigge nelle fue operazioni, né fi bada punto all’
ufo, cheé faffi dc’ canoni derivati o dalla neceflitd, o dall’arbitrio, ¢ ne
meno ai fini intefi dal fommo Tacitore. To non fo lufingarmi , che da
cotali fpecolazioni fia per trarne un grand’ avanzamento la Tificas per-
ché ¢i arreftiamo a mezzo il cammino, e paghi, che ci fieno manife-
ftate le regole, che modificano le forze traenti, del modo, con cui le
cagioni influifcono meccanicamente negli effetti, guari non ci prendiame
penfiero .

3 V.

Metto fotto gli occhj il novello ftile di difcorrere . Ci fi aflaccii
un fenomeno, e fe ci ricfce o per via di replicate {perienze, o di certi
indizj talvolta proffimi, ¢ talvolta remoti di accertare qualche partico-
laritd, che I'accompagna, fi vada in traccia di quella legge fpeziale di
attrazione, che ci corrifponde, ¢ fia idonca a foddisfare al quifito. Fra
tnti, che ci i parano innanzi, non fard difficile il farne la feelta, €
dopo averla adattata al fubbictto, ¢, fe fi puo, appiccatici i computi ,
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fi metta ogni ftudio in cavarne le confeguenze, ¢d in teflere una lungs
ferie di dimoftrazioni . Vegno agli efempj, che da me con afcuEe
brevi annotazioni {aranno illuftraci. '

Il K-plero poftofi 2 delineare organicamente I' orbita di Marte
collocando il Piancta ne’ fiti dalle diligenti offervazioni di Ticone in-‘
dicati, i avvide, ch'effo nel fuio giro defcriveva un elliffi Appolloniana
in un foco della quale era il Sole. Baftd il picciolo lume per farct
venire in cognizione di tre fmportanti tcoremi, che i tempi parziali
fono in proporzione delle aje deferitte dai raggj conduttort, ed i pe~
riodici in ragione fefquiplicats delle Tontananze medie dal comun cen-
o, e che le forze f(ollecitanti decrefcono a mifura, che i aumenta-
no i quadrati delle diftanze. Lo terza legge, che determina i conati
centrali in proporzione duplicata dei rifpettivi  difcoftamenti d' ogni
Puncta dal Sole, ¢ che fi cltende ai Satelliti relativamente ai primarj,
¢ la regola capirale delle artrazioni, di cui fi fa tanto ufo nel]a'nuov;
torica Nevvtoniana. Si offervi perd, che il predetto canone viene ubbi-
dito dalla Natura fol per meed ; concioffiaché eflendo i corpi attratti to-
talmente indiflerenti 2 camminare per I'ambiro di c]unlunqne'f'ézionc co-
RILHI) n;m fi vede lo perche fia ftata prefeelta Ielliffi, che ritorna in fe
in‘i]naj::t ﬁc{lcllll:llrllone d_cIIa 'l_mra‘bcrla,'e dell'iperbola , Cl-ll? coi loro rami all’

| gano: anzi nell'ultima legge fi rayvifa una. proprieta

che la forza centripeta puo cangiarfi in centrifuga. Conviene dunque o
correre alle caule finali, e dire , che il fopremo Artefice, acciocché il
Siltema non fi diflipi , ¢ coi pit rimoti non fi confbnda',.}la— {aputo li-
mitare le feal delle impreffioni acceleranti, onde non fegua il difordine
I.'I.'l i gloki cclefli abbraccino il comun centro colle loro replicate Tivolu-
:‘1:::‘ I{ mirabile fenomeno non vuole aturibuirfi alla Natura, ¢ mokto
I'a 'ic“:; ;Jcrllarg.cumc‘trlcg. neceffitd, che qui non ha luogo; ma bensi alla,

pienza del Creatore, il quale, quand’anco fi foffe prefiffio di ftatuire

L premeffa legge, avrebbe d indil] i i
la notarta mdilgl%wnza. ¢ dovuto indifpenfabilmente toglier :dl'_ mem.

V.

B t;i:lllf’ljgrfccrnzar.:oﬂuln.altro foggetro. Ad ognuno ¢ noto, che la den-
S e 1 preflore proporzionale al pefo aggravante; e cio efat-
coltanze, el 'ri',]:.n',’ 9:?"‘1‘) non i mettano in conto alcune minute cir-
l‘rin\.l:nu:j n-ll"cciil-ﬁl i.vm..ﬁ gradi del calore. L'azione della mafla com-
gl fliuido 2];([}%:]“:]::; chedvcr_fb i_l centro la (pigne; mala rea-
delle particole , che Vifcnd:‘\lrz?me:ihrs?m- repellenti o centrifughi -
nella propolizione 232 del 1ib ite i feaccrano. J.l Cavalier Nevvton
fe le particelle ﬁ."\n:b'- 1 tbro fecondo de’ fuoi Principj dimoftra, che
porzione delle difintm:u;:: niwlrj)trix {;I:erltlfigal{o con forze in reciproca pro-
co, la cui eI ot antri, compongono un fuido clafti-
b cdenl[‘:lac cl_p‘mpnrzlmnnlr- alla compreffione . Qui i abbando-
ge  generaliflima pidy tabilita, ¢d alla ragione inverfa dupli-
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ata fi foltituifce la femplice, eppure la prima domina del pari ﬁ:lic
forze ceotripete, e centrifughe, come ¢ infegna il citato Autore alla

ropofizione 124 del libro primo. Il mouvo di tale incoftanza ¢ pa-

Fe'fc; imperciocché per andar d' accordo colla [perienza fi dovea mutar
canone, ed appigliarfi a quello, che fi confaceva all’ intento, obbli-
gando la Natra ad operare a noftro beneplacito. Ed in fatto pofti i
nifi repellenti inverfamente come 1 quadra delle diftanze, i wova,
che i cubi delle forze comprimenti fono come i quadrato-quadrati delle
denfita . Il punto fta, che non & neceffario di rifuggive ai mifterioft ri-
{pingimenti, ed alle azioni in diftanza , merce che coi principj purd-
mente dinamici fi puo foddisfare alla quiftionc.

Non veggio, che fiafi mai facto ufo delle forze centrali in ragion
reciproca delle lontananze dal centro, perche le curve indi naltenti fono
inettifime per effere applicate agli etfecei fifici, ficcome quelle , che fo-
no infinite parte analitiche , ¢ parte tranfcendenti , le qualt o per un
verfo i accoftano al centro fénza mai giugnervi, ¢ per Faltro i difeo-
ftano all' infinito , ovvero per I'uno, ¢ ' altro verfo i avvicinano al
centro. Non cosi dee dirfi della proporzione inver(s quadruplicata, dal-
la quale prendano norma le attrazioni magnetiche. To prima d"ogni al-
tro me ne fono accorto, ¢ ne ho ayvertiti i Filofoli, pubblicandu mol-
4 anni fa nel Giornale d' Tralia la mia novella feoperta. 1. ho defunta
da un indizio, che non poteva ingannarmi. Offervava, che Ly himatura
di ferro fparfa all intorno d’ una calamita sferica i affvettava ad unir-
fi in copia ad un polo, ¢ a difcoftarfi dall’ alra , per guifa che i di-
fponeva proffimamente in una curva fmiliffima alla piv (Cmplice fra Pepi-
cicloidi, che fi genera, quando un circolo mobile i gira fopra uno -
bile, ed uguale, e compie un’ inticra rivoluzione . Prelo dungque il po-
lo tracnte per centro, mi diedi ad inveffigare T Jegge delle forze fol-
lecitanti , e le trovai in ragione reciproca quaderphicita”delle ditanze.

Ed ecco in campe un terzo canonc di forze attrattrici carredato di
fingolari proprietd, che da me fi giudica matemarito, g non fifico . 1La
menzionata determinazione & di limite, cui ¢ fiavvicing nelle prro-
bufte calamite fenza mai gingnerci , non' che alieapaliarlo, come i ha
dagli {perimenti de’ Signori s Gravefande, ¢ Mufchembrock . Per altro
giufto le offervazioni dell' Inglefe Taylor nelle pin debali i muta flile
almeno in apparenza ; concioffiachg talvolia la Natura [y aruene all” in-
verfa de' cubi, o de’ quadrati delle lontananze, ed a parcechic propor-
zioni intermedie. La caufa dipende dalla varla imperlezione del magne-
te, ¢ parc, che la gran Macftra fia ambigua , qualmente abbia 4 valerh
delle (ue forze. T1 bello fi &, ch’ clla coftante nelle fue operaziont del-
la legge fondamentale , e primaria tefte flabilita ungua non (i dimenti-
ca. Pud feemare {ccondo le circoltanze il vigore attracnte ord pii, ed
ora meno, ¢ diverfificarfi di confegucenza Uindole delle feale determima-
erici delle follecitazioni, che cid non oftante, vedremo (empre mai 13
{cobe ferrea a conformarfi in una epicicloide. Per la qual cofa o cre-
derei , che il fenomeno foffe regolato ds un anteriore ltonofuiuto mec-
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catﬁ'ﬁin, che non viene punto turbato dalla varietd :lccidental'e.delle ata
trazioni. L quefto notabil efemplo ci nm::nomf‘?e,’quanto dob.br?mo ane
dar cauti nel non perder di vifta le legai l_:amtzlll > € nel d]ﬂ:mgl_:erlg_
dalle accefloric ; perche le prime, e non le fcconde diriggono i magifterj
della Natura .

YL

Intorno le forze elettriche jo nulla decido. Non mi fi & peranco pre-
fentato un fenomeno manifefto , che me ne dia un ficuro comra!f:.'gnu,
Lafcio pertanto i Fafici in libertd di fervirfi di quella legge, che piti loro
torna in acconcio: {ebbene io non ci porrei molto fludio per inveftigarla,
parendomi, che quefto non fia un miEerio tanto recondito , che, fimo un
buen ulo Je'dati, non ammetta una meccanica {piegazione; ¢ maffima-
mente leparati i cerpi in due claffi, parte eleterici di lor natura , e parte
atti a ricevere in feftefli 1 elerricitd , la quale finalmente in altro non con-
fifte e non (e in un gioco della luce moderato da alcune’ fpeziali condi-
2ioni, ¢ che ne' cafi particolari, chiamateanche in ajuto le attrazioni, ei
vifpingimenti, ¢ malagevole da {piegarfi.

M'innoltro ad un genere ftraordinario di attrazioni, e rimango tan-
10 pit [ofpefo, ed incerto in veggendo, che vieppit fe ne moltiplicanq
le differenti (pezie, quanto pit i accumulano gli efperimenti. Ne' tubi
capillirr i fofientano i fluidi fopra il livello del liquore ftagnante all’ in-
torno, ¢ tiluno d'effi, ciod il mercurio invece di alzarfi fi avvalla. 10
areo metre una cecertuazione al reorema Idroltatico dell'equilibrio de’ li-
quidi, o della ftefla, o di diverfa (pecifica gravitd, ¢ finora 1 Fifici non
fono venuti a capo di darne una dilucidazione, che a tutte le apparenze
pifpenda. Ma i Nevvtoniani non (i moftrano fopraffatti dalla difficolta .,
Non mancano raai le forze attrattive, e repellenti, che {ollevano 1" acqua,
¢ deprimono Pargento vivo. T fe per forte, lo che nonripugna, i deffe un
Ruido di mezzo infia due, che non poggiafle in alto, ¢ a baffo non dif-
candetie, converrebbe dire, che le (uddette potenze dormiflero.

In quelto menere la milura di efle forze vuole defumerfi dalla fuper-
fizie nrerna del cannello, ¢ non dalla fua craffizie: e perché fembra un
pavadofio Fateribuire un efferro fifico ad una quantitd puramente geometri-
iy 1azione naleard dalla minima crofta interiore del tubo vitreo , e con-
lat'gm'nli'muut I"aterazione i riltrignerd ad operare per un brevifimo ['pn-
210 Altre poro quantunque (uperfiziali, e della ftefla indole ad intervalli
maggiori 1 fkendono s e ne abbiamo I'clempio nelle goccie d'olio di tre-
mentina polate fopra le lamine da fpecchio ottimamente {pianate. Mol
Autori l.‘lt'il‘l'l\"t\rfﬂ I"clperimento con turte le fue minute circoftanze, ed in
ipezic il Cavalier Nevveon nella fua Oteica. A me bafta d' averlo accen-
nato , ficcome altres ne raccordo un altro, che pare pin decifivo . Que’
valentioming t'hf' h fono portati in vicinanza dell"Equarore per accerta-
re la ﬁlgura _df!ln I'erra, attfﬂano, che la montagna chiamata Chimbo-
rago di vaftiffima mole, od ifolata facea deviare il pendolo per poche fe-
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conde dalla linca del vertice. Dalle accuratifiime offervazioni , ch: nella
lor relazione fi leggono, fiamo aflicurati, che 'attrazione del globo ter-
racqueo non era cosi ﬁ\rte,lche affatro cancellaffe quella <1¢1I:|_ gran .ma!'-
fa, per modo che del fuo vigore attracnte non defle qualche picciolo indi-
zio. Orsii convien ammettere attrazioni centripete, attrazioni {uperfizia-
li., attrazioni mn diflanza fenza che alcun mezzo vi fi frapponga, atcra-
zioni, che nel folo contatto elercitano il lor potere, e pii olere non i di-
Jatano , attrazioni magnctlfhc 564 (:l(:tl:r!cf'fc, el attrazioni di doppia
faccia, che ad una detcrm.m.it:l lontananza Il'.l\lm':'.\.mnl " r;ivljllmn_i .
Dei canoni poi, dai quali cfle [jrc‘ndonq normi , nl_:p:._mtl e ne fono in-
dicati, e molti reftano da {coprirfis ed io fon peritiafo, che fvone am-
lierd 11 numero a mifura, che fi adatterd a nuovi fenoment L eorics
elle forze attratrici. C'¢ ancor di vantaggio : lamo allretnr ad ulirle,
conforme ci torna meglio, nulla badando alla incovrensa della doterina.
Un cffetto richiede;, che fi ftendano a menomiflimi difcoflamentis un al-
tra, che le ftefle fetlitfime particole materiali operino a pochi palmi di
diftanza; un teizo , che I'azione i prl)p.!_gilli daun capa all’ alog del
Mondo: fi adotta la piti confacente fuppofizione, od a guifa degli archi-
tertt di Lesbo la norma all' Edifizio fi accomoda . >

1o non ci trovo altro divario ua le qualitd occulte de’ Peripaterici,
ele moderne artrazioni, fe non che e prime fi proponevan affatto nude
ed cfprefle foltanto con un vocabolo ﬁluﬁ\ﬁ(‘l:l, per cl'cnllp_in di fimpatia :
laddove alle feconde i appiccana alcune leggi cavare dai fenomeni, mdi fy
prende motivo di flabilire in Natura un canone (pacciato per generabifli-
mo , con cui non fi fcorge finora , qualmente per la maggior parte i con-
netrano i (ccondarj. E (e in amendu.c‘i metodi aliro non e i mette {ivr-
to gl occhy, falvo che cffeuri conoimutf_dlpum'.:'ntl da canle incopmie ,
pare a e, che {enza introdurre nc]ln_ fcienza l1:|ltl.||u11(: concepimenti im
maginarj , le leggi, che ci riefce tal fiata di feoprire , avelloro fuor Fopgni
cfitazione ad aturibuirfi ai veri, e reali dmpulli delle potenze fuccethiva-
mente applicate, di cui non ¢'é per anco noto il meccanifine.

Mi viene in mente uno sforzo poco ditfimile del Galilea. Fgli non
s'era liberato dal pregiudizio, che la Nawra abborriffe il vacuo, ol am-
monito da un Operajo, che l'acqua A{'u‘cci‘m da un antlia prrumaticd
poggiava fino ad una determinata_{ublimiti, ¢ che ginnta & tal fugne non
feguitava pitt 1" embolo, od ivi fermavafi, fi avvide, che il decantato o 3
rore del ‘vano aveva i fuoi limiti, ¢ (i mile di propolito ad pvelligaine
le regole. Sc aveffe faputo, che i fluidi monrans ad aliezze taliy | h:] [!n-
no in proporzione reciproca delle loro fpecifiche gravity, gli fi Laeb il
no affacciate due confeguenze : 'una , che 1 liquidi quanto fono i e
fanti, e fra quefti I'argento vivo, tanto manco i cllollono, ¢ pi pre:
fto ceffa I'abborrimento del vano; 'altra, che lo ﬂ'llﬂ_l"-]““‘f g
diftanza della fuperhzic terreftre ugualmente & i_nn-.ll?_:. oy 1l Im-llul\‘,
e che 1'effetto non dipende né dalla capacita dei wbi, ni dalla lor ’I'_‘L g
nazione , ma pigha foltanto regola dal pogeiare ad una coltante I.H|--m'll‘
td verticale. Se poi fi fofle accorto, che acqua nelle cnne de'mant wane
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canil folleva, che nelle baffe pianure , ‘e che coll'allontanarfi dal céntro I*
odio del vuoto va gradatamente {cemando, ¢ ne :we{fc accertata la leg.
ge ; nonci {arebbe (tat’ apparenza, di cui con un principio falfo non gli
foffe andato fatto di render una plaufibil ragione , che da turd’ altra cau-

fa deriva, dovendofi giufto la bella fcoperta del Torricelli afcrivere uni-

camente alla preflione , ed alla vird elaftica dell’ aere. If’ formo un
pari giudizo delle favorite attrazioni; perché ﬁnalmentcl rinviene allo
ftefso, o che la Natura operi in grazia del vacuo, o che il vacuo fia il
veicolo delle fue azioni. -

VIL

E vaglia il vero: quanti fenomeni fi offervano in Fifica , nella (pie-
gazione di’quali ne meno i Scguaci flefli del Nevvion alle potenze at-
trattive, ¢ repellenti ricorrono? Chi fi ¢ mai immaginato di farne ufo
nella comunicazione de’movimenti, nelle forze compolte, ed equipollenti,
negli equilibri, ed in cento aler’incontri, che alla giornata ci fi parano in-
inanzi? Nell'urro de’corpi il moto fi trasferifce da maffa a mafly per via
d'impulfi, ed io {uperiormente ne ho fatto parola, D1 pini in altra occa
fione dal coltipamento de’ mifti, ¢ dalle forze morte, e dai nifi, che ineffi
sificdono accoppiati colla quiete ho dedotta I'energra delle molle, e cre-
do, che il fecondo principio ad aleri fubbiecti del pari aftrufi pofs’ appli-
carfi . In una parola quando fiam giunti a diciferare coi canoni poti l'oc-
culto magifterio, non fi tien conto delle aterazioni, le quali i fervono d'
un pronto rilugio ne' foli cafi difperati. E quefte, che non an né punto,
né poco che fare coi lavori della Natura, adoperate in via di metodo ci
fanna feorta a fvelare bene {peffo alcune {ublimi, e recondite veritd, Ne
abbiamo degli illuftri efempy, ¢ fpezialmente il fingolare del celebre Si-
gnor Clairaut, che per duc [trade, cioé per la teorica della gravitd, e per
mezzo delle mutue aterazioni ha dimoltrata la figura sferoidale della
Trra.-

St vuole dunque inferire , che fe per ipotefi gli elementi materiali
foflero corredati di forze atrratrici direete negli eventi particolari da cer-
te leggi appropiate, fi produrcbbero quegli effetti, che in fatto ci §i pre-
fentanos e che in ordine a ¢io delle inafpertate confeguenze indi nafcenti
verranno a palelarfi, le quali " accordano punwalmente coll’ efpericnza .
Ne le cofe ponno alerimenti fuccedere ; imperocche ad una potenza reale fe
ne foftitilce una ideata, ma equivalente : in quella guifa appunto che i
Geomeiri alle forze, ed alle mafle naturali le immaginate, ed cquipollen-
U furregano. Un Prancta fa {pinto verfo il Sole da una feala d° impref-
fiom follecitanti , nulla rileva, che ftando ferma la legge da cui piglian
:mrmn,h t!.li-.‘mll‘l‘(‘r, oli_ml';uiﬁ » 0 attrazioni. Ne poflo cflere ragiopevolmen-
¢ raccato, e mi vap fella fi r . i
ad un fippollo,, ed aﬂ{-mllt{"n‘d(;!l'rg };ci;zfgljlp:cgl(]m e ('T':ia [F ap?og_glandoﬁ
o conitlh oo e In po Iuam',_ mrl ilobbliga dal ren-
"li"c;‘} i ”I i 'I. - ) L d C.lg](:ll"lf ,\ﬂl"f,i F‘IIZR (‘L{l-,'u-{ﬂc!'!e CO:

adaal cammino. 11 male fi ¢, che i nuovi Filofofanti
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paghi della legge univerfale dellé attrazioni, dominante fecondo loro nei

lavori della Natura, non fipiglian penfiero divolgerfiindictro, ¢ di mon-
tare alla primitiva origine delle caufe, riducendo ile cofe alle fondamen-
tali proprictd della materia , e della forza, ed ai germani princip) della
Dinamica. T

Molte fiate non confeguiremo I'intento , ed in tal’ incontri abbia-
mo a contentarci d'una fcienza dimezzata. Ma non bifogna perderfi d'ani-
mo, e non conviene guardar con difprezzo gli sforzi de’ Fificr meccanici.
Confeffo, che i prenderanno innumerabili sbagli, ¢ pur non difpera, che
unavolta; o 'alera éfea alla luce qualche fegnalaca (coperta; e gl efenpy,
¢h’ ho fotto gli occhj, mi dan coraggio. Intanto guardiamer dall”abuii-
ci della teorica delle attrazioni, che non vuolfi chiamare in fuftidio, (e
non fe quando de’pilt accertati principj fiamo “all’ ofcuro: anzi o dico
che quanto pitt la Fifica diventerd perfetth, tanto meno avralli 4 rifioei-
re alle forze actraenti. ‘A che pro introdurle, qualora fiamo ficurs, che
U efferto per via di foli impulfi fi compic? .

VIIL

Il Cavalier Nevyton me ne porgé un efempio. La luce, che feri-
fce uno fpecchio , i riflctte con un angolo uguale a qudllo dell” mar-
denza, e con tale aggivftatezza, che nel lucimetro, flromento, a0 cui
fi replicano le rifletfioni, nen i fi feorge aleuna mancanza, come accade
negli altri corpi, in cui I'angolo rificflo ¢ fempre minore dell%inciden:
te. I Cattotrici convinti dall' amalogia fi fono dari a cradare, che le
partico!e ]unfino{'c urtino nel C'.']ﬂ':l“(‘l, e che ll\]]vuhlt di |T!l:I‘I‘1Il't l‘m-
cedere dall’ opacid della foglia, ed cflendo maffime dotate d” una fyus
fita virtd di molla, tornino indictro per quella fbrada di mezzo, che
viene ad cffe fegnara dall’obliquitd della forza primiviva, che i viful-
ve in due, una normale , e I"altra parallela alla fuperfivie el varo.
Ma fecondo il citato Autore la cofa non va‘l.'nbi 5 € |‘<1-ttlf'1ll-i Ip_u-;:.;‘-
zione meccanica mal corrifponde ai fenomeni 5 conciofiache nun i dd
uno (pecchio tanto fquifitamente pulito, che non fia feabro, vd un
compolto di minime prominenze diverfamente inclinate . Prr o quil
cofa gli atomi lucidi , che in effe colpifcono, deggiono irrcgolarmione
rifletterfi, e difpergerfi per ogni verfo. Ta duopo dunque rifupgir ad
un. magifterio piit recondito, per cui il raggio in vicinanza del a_n.lhl_.
lo, e prima di toccarlo foffre un ribattimento, che Tabbliga ad ircur-
varfi, ¢ a deferivere una curva di duc rami vgmali col vertice profh-
mo alla fuperfizie del vetro, che lo ributta. Quinci liberato in piccio-
la diftanza dall’azione della fuddetra forza continua il {vo viaggio per
linea retra, cioé per la roccante della curva, u}l in tal guifa I'.Pr_rf: n
de di dimoftrare I'ugnaglianza fra ghi angoli d incidenza, ¢ di ri -I‘-'
fione. Veggafi il Cavalier Nevvton nel primo libro de’ Principy alla g6
propofizione . N
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To non ripugno alla deduzione, ma mi fembra ftranoj, che ad un

meccanifino femplice , ¢ fchietto e co:;Fm:m;:_ al genio dell‘_a'Na'tura_{'c
ne furroghi tin altro appoggiato a fuppofizioni, che'fi adottavo in gra.
zia del fitema generale delle attrazioni , le quali fifanno entrar da per
wtto, quantunque nel cafo in quiftione non vengano a fefta, €.né meno
in via di metodo; perche coi principj noti facilmente fi foddisfa’-al. pro-
blema. E'forfe nuovo in Fifica, che i-corpi, efercitando un ‘mutuo com-
merzio , vengano a percuoterfi, e del contatto ¢i diano! legno colle reci-
proche contufioni? Gitto contro il noftro fpccc]_nn delle menome sferette
di vetro talvelra tinte d'inchioftro , e mi accorgo dal fuono. fievole , dal-
le picciole ammaceature, ¢ meglio dalle macchictte. imprefle, iche il moto
rifleflo dal tocco, e dalla collifione unicamente.dipende: anzi tal fiara fe
I"impeto ¢ gagliardo, ¢ Ja lamina fottile ; il criftallo non refilte, e fi
fpezza. In tali cffetti né puntoy né poco an che' fire gl'immaginati ri-

{pignimentr. Ora chi f(a dirmi lo perché, trattandofi: della ‘luce; s* abbia -

a porre-alla regola unjverfale-una cccettuazione? Titubava il lodato
Scrittore, fe il lume fofle per avventura un non fo che d' immateriale,
ma che rifentifle del corporeo : Interea de natura vadiorum , utrum [t cor-
pora, nee uey nibil omuino difputans, fed trajelorias corporum trajetforiis
radiorum perfimdes folummodo determinans. Con fua buona licenza ‘si fatte

controverfic ai giorns noftri non fono pitt difftagione,  +7f 1
Cio, che fi pué paffar per la mente, fi'¢, che T'eftréma picciolezza
delle particelle luminofe faccia si, che gli urti convertdnfi -in. repulfioni.
Ma fard fempre incfplicabile, come la Natura, che non procede dj falto,
fi difponga 2 murar legge, e qual miniamento di corpiccivoli vi fi richie-
das el inoltre come prima che le due leggi totalmenté fi difgiungano ,
vadanti I'una coll'altra contemperando, onde in un folo effetto. medio un
doppio mcccanifmo cofpiri. Per me giudico, che col ‘mefcerée ‘magifter]
tanto difparati fi ofcuri la fcienza fifica in vece di rifchiararla, : '
Refta , che fi fciolga la propofta difficoldd , la quale milita egnal-
mente contro ambedue le fentenze, Se le fuperfizie irregolarmente ripie-
gate rimandano il lume, che in c{['r} fa colpo, per turte le direzioni ; e lo
diffipano, un parj fconcerto dee nafcere nella virtd attrattiva , € ribut.
tante del vetro; perche ad ogni piano mutandofi 1'angolo dell’ inciden-
za, vuolfi adartarc una curva (peziale. In fatto fono rtariffimi i criftalli
ottimamente {pianati , e le incgualitd, da cui fono deformati, difguifane
pit, o meno le immagini. Gli Specchiaj ufano I'artifizio di collocare lo
fpecchio in manicra , che non poffa guardarfi fe non fe in mediocre di-
ftanza, onde il diftto , che ne’ maggiori difcoftamenti i § palefa , al
fenfo non apparifca. Ma fa d'vopo avvertire, che nelle rifieffioni de’flui-
di le menzionate anomalie in parte fi correggono; concioffiaché inveften-
do cffi gli oftacoli folidi con un filone di particelle flaccate, ognuna delle
q}t:nll da fe fola per la fua ftrada particolare progredirebbe , avviene,
Comui 3 et 1t A et ¢ o ofbligete
e : 7 Pb a media direzione, la-quale {e il corpo »-che
ppone, ¢ quanto bafta lifcio, e pulito, dalla nota legge Cattotri-
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a fificamenté non fi allontana. Oltre 1 raggj del lame, di cui favello , me
ne fan prova le onde acrec ripercofle dalle muraglie , e dalle rupi, che
iimaqdano 1 ﬁ'lOTl‘I articolats 5 €7 formano I’ eco Ph\l fiate l'CPIiCCIIZJ ;i oed ap--

- preflo le correnti de’ fiumi, che rodendo una fponda fono {pinte verlo

I' oppoﬂ*a; e riflertendofi cngionaﬁ‘n la feconda corrofione. )

" Io mi fono adoperato, non fo con quanto profitto, per imprimere
ne'miei Lertori, qual ufo dbbia a farfi delle attrazioni , e de' nfpigni-
menti. Quefte nozioni di metodo fe ne ftiano nella mente, ¢ negli {eritd
de’ Fifici , dove fon nate,ed an fortito il lor domicilio, e dove con aleri
fimili ideali concepimenti fervono talvelta a dirviggere , ¢ a facilitare i
nollri raziocinj; ma non efcano al di fuori ad ingombrar la Naturi, o
non fi mefcano con i reali, ed integranti requifiti, che €ONcorrono a co-
flituire il mondano Siftema. Lungi dai nacurali lavori le azioni in diftan-
2a; fenza che alcun mezzo vi fi frapponga, tanto abbarrite da’ Filofofi, ¢
lungi il.vano, che le foftenta 5 ¢ ficcome veicolo le trasfecifce da corpo a

0. .
i Per ultimo fe parte de’fenomeni fifici debbe aferiverfi agli urti, cd
agl"impulfi, e parte alle attrazioni, io non fo con quale ftromento tirare
una linea di divifione, tra le- due differenti manicre di flofofarc. Non
iftard perpleffo , qualora comprenderd chiaramente , che I'effetio nalce
dalle impreffioni efterne, ¢ mi valerd de’foli principj meccanici, come in
alcuni efempj da me fnpsrior::nemc confiderati, cd_a‘ contrattempo chia-
merei in ajuto le forze attratcive, qualmente oggidi fi tenta , ad ogni
foggetto , dove non an luogo, indebitamente applicandole. All'imcontro
quando quefto,metodo principale mi abbandona, ricorrerd al fecondario,
e mi fervird fecondo le occafioni delle varie .!ng_l, che ad una feonoltiu-
ta virtll attraente, € ripellente fogliono ateribuirfi, ¢ talvolia con :)mltn
profitto; Mi refterd pero fempre fifio nella mente uno ferupolo, e per
avventura I'effetta, cui fi al:co_mpda una unpcl:l"crra , ed iporetica [picga-
zione, tiri la fua pid alta origine dai canoni fondamentali della fcienza
dinamica. Veéracemente cosi richicede la m[lnn?;a della ?\Tarurn ). che proce-
dendo ne' fuoi lavori con regole ferme, non fa ufo di due difparati ma-
gifterj, e non mefce, ¢ confonde infieme duc generi totalmente diverfi di
meccanifmi. Per la qual cofa il feparare in due clafi le naturali apparen-
ze, fottomettendone una parte alla giurifdizione L}cgi impulfi ellrinfeci,
ed un'altra al dominio. delle internc attrazioni , ¢ un futterfugio , che
proviene foltanto dalla noftra ignoranza.

IX.

1l celebre Leibinizio ha arricchito 1" Univerfo d"un altro genere
d'entitd , che flanno di mezzo tra lo fpirituale, ed il corporco, a cui ha
dato il nome di monadi. Ed appunto le ha cavate dai concetti aftrau, e
metafifici dell'unitd, e della femplicita. La matcria fecondo lui inquanto
eftefs non ¢ femplice, ¢ non & una, inquanto & divifibile. Per la qual cola

in cotali attributi fecondarj, ¢ di confeguenza il noftro lmcllcuud non
cc
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acg_fjrmrﬁ: ma proceder oltre coll'ultima nngli‘f_I,‘ {in a tanto che peps
venga all'uno, ed al femplice. E da que;ﬂ.o principio fi & dedotta la’ne-
ceffina d' introdurre in Natura le monadi, foftanze primitive ,- pure, ‘ed
indivifibili, le quali fervon di ba{'!:\ alla materia f{enfibile, e ne conten-
gono cminentemente le roprietd pit compolte, che dal loro fondo in una
manicra impercettibile caturifcono. e ;

To mi credeva, che 'unitd, e la f'gmpl:_cnh , idee, che al_ln noftra
mente f{oltanto appartengono, ¢ fuori di noi realmente non fuffiftono,
follero nozioni relative, e non affolyte. In fatti la Natura non numera i
fuoi prodotti, n¢ fi prende cura a qual grado di fempliciti fi follevino,
Tffa intela unicamente a' (uoi confueti lavori piglia norma da quelle re.
gole, che dal fue nnn_ipmemc Fnts‘itorlc; le fonc.t ﬂa:s: prcfcrir_l‘c, nelle qua-
Ii per difcernere il migliore, «d il pit femplice ci vuole difcorfo, e bi-
fogna 1fltituire i confronti col peggiore , ¢ col piti complicato. Per la
qual cofa T'unitd, e la femplicity deggiono corrifpondere alla fpeziale
indole delle creatures ¢ fe la materia ¢ di {ua natura quanta, e partibile,
fi reputi nel fuo eflere a baftante perfetea , ¢ mal le fi addoffa quella firee-
ta unitd, ¢ {emplicith, che conviene ad una confcienza. A che pro dunque
aflottigliarla , ¢ per cosi cfprimermi {piritualizzarfa, onde per ultimo nel-
le monadi fi rifolva, ed all’individuo pervenga ? '

A quefto paffo io dimando cofa fieno si fatte monadi, di cui per
quanta io mi flm logorato il cervello , non ho mai faputo formarmene
un diftinto concetto. Sarcbbero per avventura punti geometrici privi di
parti? Ma {o d'aver dimoftrato, che la trina dimenfione a tal eftremo
partimento non giugne, che fi tira feco la contraddizione. Certamente le
monadi non {anno deffere: almeno 1 Leibiniziani finora non ann’avuto il
coraggio di artribuire ad efle una cosi fegnalata prerogativa. Saranno
dunque un non fo che ne fpiritale , né corporeo , a cul pud afcriverfi
tutto cid, che ci viene in fantafia. Diremo, che ognuna da per fe non
ammetee divifione , ma che unite infieme compongono i corpi divifibili.
Diremo, che non (ono corredate di forza, e ne tampoco d'inerzia, ma
che, cid non oftante, regolano i cangiamenti di ftato. Diremo col VVol-
fio, ch'cffe fono I'uniche foltanze diréttrici del Siltema materiale, e che
Ieflenfione inerte, e la forza, che fra le vere foftanze non yvanno anno-
verate, deggiono piuttofto appellarfi fenomeni foltanziati,

_ Quinci chiamando nella fcena del Mondo la rigorofa ragion fuffi-
ciente tanto inculcata dal Leibinizio, che lega del pari con vincoli indif-
fu‘[nhl[l la Natura, ¢ I'Autore, ¢ che togliendo I'indifferenza , e 1 arbi-
trio, dal fato di Stratone non & guari diver(a, delle flupende cofe fi nar-
rano intorno le monadi. Ciafcuna da per fe ¢ in commercio con tutte le
fire compagne, ¢ conticne in [efteffa cpilogato turro €19 , che faffi nell’
amie i Al U, « coply i el cl i, ¢ con Far
biamo r]u‘n(Iu‘c a diﬂil ‘;n ntf:‘re .n;{‘mﬂp, Chc‘_ll‘mnvn 1 fuoi ﬁntpcc]. Ab-
i ori rguere duc fiflemi, che in un folo i congiungono :
il primo compofto di m]ﬁcrxo\‘e_ unitd fornite di mirabili prerogative,
che Ia mawra delle cofe-create di lunga mano trafcendono ; il fecondo,
che
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che ci mette anzi gli occhj le apparenze fenfibili, le quali intanto Fn‘:tné la
l.or Eo:_'npar{':l » Inquanto ﬁ_)no dalle mo‘n_adl‘ f_oﬂ:t:nratc, ¢ da efle traggon
I'origine. Ma fe la materia quanta dall'indivifibile, non fi fa come, fca-
turifce, io non ci veggio ripugnanza, per cui dal medefimo fonte non
poflano {gorgar le confcienze, e le [oftanze {pirituali, che colle menzio-
nate monadi; pitt da preffo convengono nel comune attributo della indivi-
fbilita. Per laqual cofa I'addotta fentenza mi ¢ flara lempre folperts in
linea'di Religione ; concioffiaché portata un paflo avant va a terminare
nello Spinofilmo, cio¢ nella confcienza univerfale, che da taluno potreb-
be appoggiarfi alle prefate unird.

Dalla teorica delle monadi io.non ho-mai tratto coltrutte né in via
di natura, né in via di metodo. Qualora mi accingo a (volgere un qui-
fito coi principj meccanici, i canoni capitali dinamict delle azioni, e del-
la confervazione delle forze vive non mi abbandonano: ¢ quando fonn
aftretto a fervirmi delle fuffidiaric attrazioni, almanco dai fenomeni ¢a-
vo le Icgg':i’ ferme, a cui 1 miei raziocinj fi appoggiano. Ma rivolto all’
entid Leibiniziane non mi fi prefenta aleuna regola, che diriggs le loro
azioni, e che mi palefi la debita corrifpondenza fia le cagioni, c gli of
fetti. Veggio tutto di nuove mutazioni di ftato nella materia, urti, col-
lifioni , comunicamenti di forze, e di moti fra malla, ¢ mafla, ¢ mi vien
detto , che da principj fempliciffimi traggon I origine. Tn queflo mentre
niuno mi addita il'modo, qualmente cio fi efeguilca , n¢ come ['azione,
fenza cui nulla fi fa, pafli da monade a monade, ¢ [i rasfonda ne'corpr:
mifterj onninamente impercettibili , ai quali non rifpondono filvo chg
parole affacto vuote di fenfo.

Qualunque volta io dimando cofa fia una monade per formarmene
una idea diftinta, non alpetto, che mi fi aflegni una propricti lloluta,
e pofitiva, che me la determini, e da tuui gli alted fubbictd me L di
ftingua. Fard d'uopo, ch'io mi content di fapere cio, ch' efli non ¢,
viene a dire né corpo, né mente; ed al pitt fi produyranne certt artibut
generaliffimi d'unitd, d’indivifibilich, che niente conchiudono, al czan-
dio alcuni relativi riguardanti la materia, ¢ la forza, che fono ranre fip-
pofizioni arbitrarie ne dimoftrate, né dimoftrabili. I vaglia il voros i
Seguaci del Leibinizio, ¢ fpezialmente il VVolfio fin valere le monadi
nella Cofmologia, e con aftrazioni puramente metaliiche s imgegnano (i
darcele in qualche manicera ad intenderc: (ehbene non an mai potuto ai-
trare nel mio ottufo cervello, non oftante il grand” apparazo di vagioni,
con cui {i propongono. Ma quando difcendono alla Fitica, T'inr.lfmuinn:
no cglino per tuet’ altro fenticro, ¢ poftele totlmente in dnncr.nu.m'u <
ficcome inutili, ai merodi comuni fi appigliano. Ratla dare un occlinat
alle belle Differtazioni del Leibinizio fparfe qui , e i per cflerne appiene
convinti. Ed io fono perfuafo, che per quanto avelle mancgeiate le fue
predilette monadi, non farebbe mai ufcita in luce I _u].lr.w:[ﬂm(.-i feo-
perta, che le forze vive de’corpi in moto deggiono mifirarfi dalle mal-
{e moltiplicate nel femi-quadrato dell’ ;u'm.ll(-I 1‘; l!nm). . Intorno hicri‘rv-
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detta fentenza fi & detto baftantemente per efcludere Te immaginaté ena
titd dall'cconomia del noftro Siftema.

X.

Nc'divifamenti ‘umani, che non an freno, fignoreggia I'incoftan-.

2a, ¢ percid non & da ftupirfi, che le nuove reorithc fi I'c;:lye![ifcnno, e
che le veechie riforgano. Negli pliimi tempi i ¢ tentato di richiamare
dall”obblivione almeno in parte la famofa omeomeria d” Anaffagora, cui
hadato pollo, elena il celebre Medico, e Chimico Sig. Boerave feguirato
dall' Autore dello fpetracolo della Natura, che quafi ad ogni pagina la &
valere. Diftinguono cglino i corpi naturali in dueclafli, cio¢ in femplici, e
compofti, ¢ ficcome i fecandi i rifolvono ne'lor principj, e tutto di forto
gli occhj ci fi cambiaro, e pigliano diverfi afpetti 5 cosi i primi fin dalla
prina_origine delle cole fono [tati creati tali, qualiin farto (uflittono inal-
terabili, ed immutabili, ed affacto differenti nelle intime Propricth {o-
flanziali. Fra quefti vogliono annoverarfi i quartro clementt di Empedo-
cle, od inolre parecchj alerd prodotti, per clempio i meralli, il vetro, i
fali, ¢ gliolj. Per difcernerli dai mifts fi propone il criterio, che di lor
natura non fono arti né a generarfi , né a corromperfi, per modo che una
Jlilly d"acqua , una particella d'oro, o di ferro, che abbiamo alle mani ,
¢ nata a pari col Mondo, ed intarta turtavia perfevera, e durerd nello
ftato , in cui fi ritrova, fino alla fine de' fecoli. Di si fatte foftanze, che
non fopgiacciono a variazione, alquante finora fe ne- affegnano nella no-
flia Terra, e forfe col tempo fe ne amplierd il numero, @ mifura che 6
multiplicheranno le offervazioni. Ma che direno degli altri Pianeti, che
grirano intorno al Sole, ovvero anno per centro comune una Stella fiffa ?
L'anlogia m'infegna, che de'loro indiffolubili producimenti non voglio-
no certamente fpogliarfi , e conviene ammettere in effi del pari {ubbietti
cterni, e corruttevoli di genere onninamente difparato; laonde viene ad
introduri in Natura una dimezzata omeomeria .

. Iefpofta opinione i fonda full’efperienza. Per quanto ftudio ci ab-
biino pofto gli Alchimifti intefi a tramucare i metallr, per quanto abbia-
no tormentato il mercurio, il rame, I"antimonio, e cento altre materie
per convertirle in argento, ¢ in oro, non an mai confeguito 1" intento :
idizio nunifefto, che cit non pud farfi, perche I Arte ayvalorata ezian-
dio da qualunque robuftiflimo agente non arriva a trasformar ["una nell’
alra le foftanze eflenzialmente immutabili. Dy tal mortivo io non relto
pagos imperciocche mal i mifura 1'induftria umana con quella della Na-
tura, ne fi debbe inferire, che cid, che finora non ci ¢ ftato conceduto di
:c=t1‘.:‘nﬂ::'}cmatll.iu:{-‘[cn]:lluru-:nc-, lnon pofla una volta, o I’ altra ilnr?prcndc‘]‘{i

buona 4> ¢ molto meno che fuperi gl sforzi fegreti de’ fifici
magiltery.
er'ISI‘I quc!'_fn. ]jllll:ltn eli efperimenti iftituii in Parigi colla fimofa lente
ricans mr avevano polto in quicte , ne dubitava, che la materia crea-
ta

%
ta foffe di fua natura omogenes, e che tra gli clementi, che la com;Zm.'
gono, non cifPotefs' e{['ere_ la fuppolta effenziale diverfitx . Collocaro un
pezzo d'oro fu qualche corpo macro, come la porcellana, o la pafta in-
durita, di cui fi formano i crogiuoli, ed efpofto al Sole nel foco cocentife
fimo del gran verro cauftico in giorno, e ftagione appropiata, fi offer-
v6 , che in un batter d'occhio il metallo fi fquagliava,, indi (cioglievaliin
fumo, dileguandofi le particelle fulfuree, che ftrectamente unite, ¢ colti-
pate per la maggior parte il coftituifcono. Reftava un poco di terra, che
finalmente {i tramutava in una f(pezic di vetro alquanto tinto ' azzurro-
Sc poi I'oro pofava fopra una bafe impregnata di zolfo, a cagion d'efem-
pio ful carbone , I'oro fi liquefaceva ,, ma non ifvaniva, mbnuandofi lo
zolfo vegetabile nella matrice terrea, e fupplendo in tal cafo alla perdi-
ta del minerale. Per la qual cofa conchiudevano i dotti Sperimentatori,
che gli zolfi quantunque eftratti da varj foggetti erano tueti della mede-
fima indole, nullaimportando, che I'uno fifoltitwifca in cambio dellalero.
Aggiungo, che trasferito I'oro nel piancta di Mercurio, ¢ lo ftello dicali
degli altri metalli, non reggercbbe, e diffipandofi fi convertivebbe in mi-
fli totalmente diverfi. Ma 1l citato Scrittore dello Spettacolo della Naw-
ra nega il fatto, ¢ dice, che in altr’incontri non & rinfeito, ol io nf-
pondo, che dipendendo I'efito da certe minute circoltanze o non avverti-
tc, o tralcurate, i dee preftar fede a quegli, che ci aflicurano d'aver ve-
duto, puttofto che a coloro, che fono ftati defraudati nella loro alpee-
tazione. E poi c’¢ il Sole, ¢ la lente d'Orleans, c'¢ oo, ed i valent
Accademici di Francia non mancano di fagacitd: dunque i pud replicare
1' offervazione, ¢ del fucceflo accertarfi.

XL

Intanto afcoltiamo cid, che la ragione ci detra, e per camminar
con pi¢ fermo fi iftituifea una rigorofa amalifi della materia, ¢ .'h.““
fue proprietd. Ed in prima convienc fpogliarla di quegh  abbigha-
menti, che appartengono all' anima, ¢ le vengono indebitamente an-
doffati, accomunando ad effo lei le affezioni {enfibili, che nclla noftra
interna confcienza uicamente rifiedono. 1 corpi dunque non {ono nc
freddi, ne caldi, non lucidi, ¢ colorati, e non di fuonr, o di fipo-
vi, e di odori forniti. Se quefte particolaricd foflero inneflate nell” e
ftenfione inerte, avvegnaché ficcome cftrance non la n‘u-.hh_c:nm_, i po-
trebbe ragionevolmente fofpettare, che tra mifto, e mifto ci paflaffe una
efenziale differenza. Ma liberati dall’ error popolare non abbiamo a
trattenerci falvo che alquanto fu quegli ateributi, che dalla natura della
materia quanta, e corredata di forza immediatamente dcrn::mn.l L ot
fono le grandezze, le figure, le pofizioni, a cui fi accoppina il raro,
ed il denfo, il fluido, ed il duro, 1" opaco, ed il trafparente con cen-
to altre qualicx di fimil fatta, per le quali un prodoto dagli altrs fi
diftingue. E fc cosi piice non fi mettano in non calere 1 conati, 3
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movimenti, le azioni, 1¢ réﬁﬁ;’nze, la Yirtﬁ elaftica, l‘elc_t,tr;ca--, la ma=
gnetica, ed in fomma tutto ci6; che di puramente meteriale fi ravvifa
in Natura, Sin qui io nulin__c: trovo, che mi obblighi a {l_cunorrcen:'. ne’
yarj producimenti un foltanziale divario, pjuttol}o'che_acclclluntn,]?; con-
cioffiach¢ le notate difcrepanze ponno r_:a‘fcere dl:l-p:m‘ da un diflimile
combinamento delle particole elementari, che mutate di fito, di figura,
di denfird, che feparate dalle comtigue, ¢ con altre > che altronde ven-
gono, opportunamente copulate, deggiono fenza fallo comparirci fotto un
diverfo afpetto. X R o
Certamente la forza, che alle maffe. fi addoffa, non introduce un'
eflenziale difparicd; imperocché fenza punto alterarle talvolta le abban.
dona, ¢ s'impicga foltanto nel farle paffare da ftato a ftato, cio¢ dalla
quicte al moto, o al contrario. Parrcbbe, che alcune proprietd pii no-
tabili, di cui ¢'¢ ignoto il meccanifmo, fi: radicaflero nell’eflenza delle
cofe, a cagion d'efempio che avefle a porfi una totale diferepanza fra'i
corpi molli, ed inertiy e gli elaftici, e rifentiti.. Ma chi: non. fa, che
colla gagliarda compieflione, e con un forte coftipamento la: virtd delle
molle fi genera, e colla rarefazione fi toglic. To vorrei, che mi i ad-
ditfle, in che la immaginata differenza fra le foftanze precifamente con-
fita? Altro non fento intuonarmi all'orecchio, fe non che l' oro & fem-
pre oro, ed il ferro fempre ferro: e qui direbbe Anaffagora, che il vino
¢ fempre vino, ed il fangue fempre {angue. Ma ddito, e non conceduto,
che I'economia del Siftema richiedeffe, che certi prodotti, i quali fi {pac-
ciano per fempliciffimi non {fifciolgano in elementi ancora pin femplici,
ne fegue forfe, che il fommo Facitore non gli abbia cavati dalla, me-
defina pafta, viene a dire dagli atomi primigenii varj di grandezze, e
di figure, ¢ non tutti lavorati ad un tornio, ne’ quali fi ¢ ftabilita la
partecipata divifione della materia creata? Ne abbiamo un.-chiaro indi-
zio nella Genefi, dove fi narra, che Dio, pofto in effere il Cielo, e la
Terra nella prima giornata, da quelte mnﬂg indigelte ha- eftrato ne’ di
feguenti tutre le crearure, di cui fi & compiacciuto di adornare fuccef-
fivamente la fua grand’ Opera, ’ -
Appreflo fe i corpi i diltinguono fra loro per mezzo di attributi
fondati i differenti (oftanze, cgli & confentanco alla rerta ragione, che
ad cffi fiano ftate prefcritte leggi onninamente diverfe, ficcome dipen-
denti dall’effenza, da cui neceffariamente fAuifcono . Eppure i canoni ge-
nerali della Dinamica in qualunque incontro perfiftono invariati, e non
mmporta, che fi affumano pezzi di materia duri, o molli, folidi, o li-
quidi, ed eziandio di quegli, che fi reputano femplici; imperciocché non
fi mura file nclle regole della comunicazione de'moti, né nella teorica delle
forze morte, vive, ed cquipollenti. Olere che abbiaf alla mano o ac-
qui, o acre, o vetro, o metallo, fempre i verifica, che |' inerzia, at-
tributo cffenzialmence coftitutivo dell’ eftenfione impenctrabile , ¢ propor-
zionale alla waffa, la quale quanto ricrefce, e fcema > fenza pigliarne
altronde le mifirre fi aumenta , e fi minora la ripugnanza al cangiamento
di ftaro. L quefta inviolabile uniformitd convince di falfo ['opinione del
Boer-

Boeravé, e mi perfuade, che la materia fia in tutte le fue parti To[gan‘.'..
zialmente fimile, ed omogenca. i

! XIiI.

~Qui mi fi apre I'adito di ragionare degli atomi primordiali, che
ridotts a dovere dal prefeelto congruo temperato fono It bafe del pre-
fente corporeo Siftema. Tra Fi!'{ci io_non trovo, chi abbia mancggiato
meglio- quefto foggetto del pari difficile, ed importante , quanto il Ca-
valier Ifacco Nevvron. Impariamo dunque fotto il valence Macllro une
dottrinale lezione, con cui chiuderd tutto cis, che ho faputo dire in-
torno le fingolaritd, ch'entrano nella noftra mondama coltituzione. Se-
condo lui Dio ha prodotta la vafta mole della materia divila fin da
principio in_'q:orp:cciugli folidi , duri, mafficcj, cd impencerabili, di wli
grandezze, ¢ figure, in tal numero, in tal quancitd, od in tal propor-
zione collo: {pazio vuoto, che meglio fi confacevano ai difegni, per cui
fi ¢ difpofto a crearli. Quefte particelle fono incomparabilmente pi
confiftenti- de’corpi porofi, che dai loro accoppiamenti rifultano, ¢ wl-
mente dure, che non ci ha agente, giufto il corfo ordinario della Na-
tura, che pofla fciogliere, e logararle, dividendo, in parti piti minute
quegli -elementi, che fono flati dal fommo Facitore procreati fmplici
nella lor origine. Sin a tanto che i mantengono inters, ponno formare
ne] progreffo de'tempi compolti della medefima f(pezic, ¢ teffitura. Se
poi per ayventura {i (pezzaflero, o appoco appoco fi confumalfero, ver-
rebbe a cangiacfi infallibilmente la natura delle cofe, che dal variamente
combinarli immediate dipende. L'acqua, e la terra farte di frammenti,
o di particole vecchie , e logore non farebbero oggidi 1" acqua , ¢ la
terra, che fono ufcite dalle mani del fupremo Artefice, che o aveva
impiegati materiali intatti, e non goafti, o corrofi. Per la qual cofa af-

finché 1'Univerfo pofla effer durevole , e nel fuo ftato confervarli, le

alterazioni , che i offervano;, deggion confiftere foltanto in difunioni, in
{eparazioni, in nuove copule, in "uov.i moti d_cgll atomi primitivi, che
a qualfifia variazione non fono foggerti. Quinci i corpi compofti fi rom-
pono in que'fiti, dove i primi elementi fi unifcono, ed appena fi roccano .
Ed il noftro Autore ha ben ragione di foggiugaere, che tutte Ie cofe 1na-
teriali delle menzionate particelle ficno [tate organizzate da un Agente in-
telletruale, mercé che a Colui, che le cred, toccava ordinarle, ¢ difporle.
Non procede dunque da fenfato Filofofo , chi da altri princip deriva
Porigine del Mondo , ¢ pretende , che le leggi della Natwra abbiano
potuto trarlo dal Caos, febbene non ripugna, che meflo una volta nel
fuo effere continui in virtd delle fuddetre leggi a durarc per mold
fecoli. ' ; )
Sin qui otrimamente il lodato Tnglefe, ¢ la fua dottrina va di
conferva colle maffime da me ftabilite , ¢ fpezialmente colla indifpen-
fabile neceffita d'un ben regolato temperamento. Per vieppint iliulfra-

rc il fubbictro G rifictta, che le particole primordiali diffimili nelle ma-
1_1':!”-
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gnitudini, ¢ variamente configurate fono i materiali, di cui fi formy
il grand’ cdifizio. Fin a tanto che fe ne ftaone mifte, e confufe, nyl.
la di buono, e di compiuto fi afpetti; ma quando da un intelligenzg
fomma, ¢ da un potere fupremo nelle lor claiii fi fegregano, e ma.
giltralmente infieme fi accozzano, e collocando ognuna a fuo luogo,
con uno ltupendo artifizio dirctto dai fini prefifi i congiungono, ¢
diftributfcono, (punta un ordine ben concertat0, ed una perfetta eurj.
tmia : in quella guifa appunto che un hr.w_o Architettp, appreflati prima
1 pezzi di marmo, ¢ lavorati a difegno, li mette uno accofto I'alero ne
fiti premeditati, e cosi s'innalza una regolare {truttura.

Non occorre dunque maravigliarfi, che dagli elementi primigenii
diverfi nelle figure, e ncelle grandezze, e diverfamente accoppiati nafeang
innumerabili prodotd d'indole differente, dall’unione de’quali & (urea
la prelente coftituzione di cole , parto d'un’ infinita Sapienza. Intanto
I"acqua non ¢ acre, ¢d il vetro non & oro, inquanto che i minimi com-
ponenti fi diverfificano; ed invano ¢i promettiamo per elempio un dia-
mante da quegli, che fono unicamente atti a generare il mercario. Se
poi olre alle propricad paffive della materia grandezza, figura;, ¢ pofi-
zione fi pon mente alle attive derivate dalla forza, ch’io foglio chiamar
fiftematiche, di gran lunga fi accrefce Ia difcrepanza de¢i mifti, effendo
alevi Muili, ed aleri folidi, aleuni molli, ¢ pigri, alcuni rigidi, c fors
it di virtd claftica, ed in tal guifa vadafi divifando.

XIIL
Non voplio ommettere una fingolare particolaritd, ch'io ravvifo nel
noftro Siftema. Non fi fa il gran paflaggio dai primi femi componenti
ai_ corpi compofti {e non {e per via di certi producimenti, che ¢i fanno
dit mezzo, ¢ che quanto pit fi accoftano alla primiera origine , tanto
meelio fanno figura di elementi (econdarj rifpetto a que’ mifti, ne'quali
entrino ficcome ingredienti parziali, ¢ gia preparati, e che perfeverano
Hlefi, quand’anche il mifto fi corrompe . Nello {cioglierli de’ prodorti
fifict non ﬁ. perviene mai alle particole primitive, ed in effe non va a
termimare | llltl‘lll.l. analifi, che i ferma a mezza ftrada piti prefto, o pit
tardi fecondo Iorditura dei compofti, e fecondo I'efficacia degli agenti .
?Il'tt.rdc pertanto,, che alquanti corpi fieno cosi contumaci, che non fi
ﬂl ;mn ,Ial_g,cvol-ncmc wF?Ecrc, e che ad onta de’chimici tentativi nel lora
1t coitantemente perfiftano, Ed j : ilparit:
iy fp e din tal fenfo, efclufe le difpariad ef-
i Ml #forle alteno di fofcrivermi all’opinione del Boerave.
i i(IC[(‘“.I ¢» vicne opportunamente a (efta la mafima degli Arifto-
* d, ;1( ¢ azlont appartengono ai fuppofiti, e non ai princip). Si vuol
ire, che pli atomi primigenii, in cuj f; & i il i

gruio el Calita, S > N 1 ¢ terminato il partimento con-
(b ol eltenbione, non fono Mati creati da Dio, perche fi (ol-

ceitaflero con vicendevoli azioni , ma ché ai i uni L
Villim Tooeh o ziont, ma perché ai compnfti unicamente fer-
Ul di maternali componenti. La lora femplicitd, che non

ammetee una pia minuta diyi o >

I 1 divifione, la lor fermezza clcludente il vacuo,

cle

€ le lor figure, € grandezze determinate; ed inalterabili ci manifeﬁzio,
a qual u{'o fieno ftati fin dalla prima origine deftinati, ¢ non ravyifan-
doli in eifi falvo che il moro di traslazione , impicgano la lor forza
viva non feparati, e I'un contro 1" altro, ma bensi unitamente ,ed in
{olido. !

Non verrei mai a. capo delle. mie perquifizioni, fe dando wna frorfa
alla ftoria preflo che infinita delle opinioni, mi prendeffi Ia briga d1 di-
{cutere ad una ad una tutee le firane fantafic, di cui é fato infiafeato il
mondano Siftema. La fola Setta Peripatetica me ne fuggerifce wna ca-
terva, viene a dire e forme, e qualitd, ¢ accidenti, a cui § agEinnzang
gliftinti, gli orrori, le fimpatic, lc antipatic, ¢ le antiperiftafi, cd un
popolo di facoltd , e di potenze, alle quali” fi fono impofti nomi filefh.
fict al bifogno appropiati per velar I'ignoranza, ¢ per non confellire con
ingenuitd, che i vedono gli cfferti, ¢ non fe ne intendono Te cagioni.
Ma dove lafcio le impronte ideate, la luce plaftica, ¢ la benemerita pu-
tredine d'innumerabili viventi fecondiffima genitrice? Se poi mi rivolgo
a coloro, che d'immaginazioni fi pafcono, mi fi para innanzi um Fi-
fica mifteriofa, di cui non capifco parola. Qual concetro poffo in for-
marmi dell’archco degli Alchimifti, del latte virginale, dell'aquila vo-
lante, e della quinta effenza del Mondo? Ne mi viene a grado la (piira
univerfale, e fotdiliffimo inventato dal Cavalier, Nevvton , che peaetr
wrtl corpi craffi,; ed in elli occulto foggiorna. Delle gran cole i nar-
rano di quefto fpirito oltre ogni credere attivo, e pollenre . Da cfio
derivano le attrazioni, ¢ le repulfioni ora in minore, o ord o nag
giore diftanza, ed altresi I'adefione delle particole mareriali, In durezza
de’ compofiti, ¢ la loro vired di molla. Lgl mette in moto T luce,
reflette, 1a refrange, la torce, ed ai milti il calore comunica. Me ¢ ¢
ancora di pit: per {uo mezzo & Ivegliano le fenfazioni, ¢ le nu'!nhm
degli animali i muovono a'cenni della volontd; perche ciod le vibra-
zioni del detto {pirito dagli organi cfterni de’ fenfi per i folidi fili dc’
nervi al cervello, e dal cervello ai mufeoli fi propagano. :

Ci ha una fecvola di Chimici, che fi lufinga di (picgare i @ fe-
nomeni coll'introdurre in Natura due generali, ¢ contrarj principy I
cido, e I"alcali, ma nel collocare i prodotti fifici (ot I'una, e I"altra
claffe non van d'accordo: e la ragione fi ¢, perché mal i confonde il
relativo coll'affoluto. Se un liquore s'infinua ne’pori d'un corpn pervio,
¢ lo fevore, ¢ tal fiata fciogliendolo , cagiona una fermentazione , hc-
come attivo, ¢ pugnente fi conta fra gli acidi. Ma fe da un meflruo
pitl fpiritofo, e mordace vien penetrato, fi reputa un alcalis per guify
che la variabile denominazione aleronde non fi defume, fe non (e da
un rapporto: ed in cio confifte il trionfo degli acidi tanto vantaro da
aleuni Profeffori d'Alchimia. Quefta ipotefi fe ne ftia rra l\lm:mlh ne.
ali elaboratorj, conciofiaché quando efce all”aperto, ¢ per cost dire pren-
de aria, fi rinviene oltre modo mancante, ed incapace di {“'“"“_"‘—‘ ap-
pena alla millefima parte i que'fenoment, che in Natara i ammirano

Cofa an che fare gli acidi, e gli aleali colle forze, colle vefiftenae,
IR
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movimenti, e colle cefelti rivoluzioniz E fc pare, che nelle fermentas

zioni, ¢ nello {cioglimento de’ compofti poffano aver luogo , fappiafi,
che tali efferei da piu alti principj traggon I’ origine.

Finalmente non mi fia difderto il conchiudere, che avendo io mefii
in vifta i principali requifiti, ch’entrano nella formazione del prefente
Siftema, fl:ha tanto aﬂc mani da fgombrare le illufioni, e gli {peteri,

che fono ftati a guifa di tanti caftelli in aria fabbricati dalle fantafie de’

Filofofi, o che per I'avvenire verranno coltrutti.

DELLA SEPARAZIONE
DELLE INDETERMINATE

Nelle equazioni differenziali del primo
grado, €

DELLA RIDUZIONE
DELLE EQUAZIONI DIFFERENZIALI

- Deél fecondo grado, e d’altri gradi ulteriori,

) PRE-



PREFAZIONE

D EE I EDIT OR B

Uella parte del calcolo integrale, che ha per og-
getto la [eparazione delle indeterminate nelle e
quazioni differenziali, é flata cosi felicemente col-
tivata dal noltro Autore, che 1 metodi da lui fto-
perti {i contano fra i migliori, ¢ pia generali, di
ccui fi ferva I Analifi. Ei compole il prefente Trace
tato, dividendolo in tre parti, ed in due appendi-
dici , per iftruire il Signore Abate Giufeppe Suzzi, ¢ Lodovico da Riva,
che ftudiarono fotto la fua direzione gli anni 1922, 1723, «l otrennero
poi nell’ Univerfita di Padova le cattedre, il primo di Fifica, 1l fecondodi
Aftronomia, e di Mertcore.

Le due Parti prima, e feconda contengono i metodi per ifviluppare
le incognite nelle formole differenziali del primo grado in guifa tale dif-
polti, che nella prima il Conte Jacopo fpicga i metodi altrui, ¢ nella {e-
conda quelli di fua invenzionc. Fra i metodi da Iui trovari i diflingito-

no i due; della dimezzata feparazione; e dei coctheienti, ¢ degli clpo-
nenti a principio indeterminati, ¢ da determinarfi poi nel progreflo della
operazione. Non fi puo dire precifamente quando egli abbia cominciato
a verfar di propofito intorno alla feparazione delle variahili. Gli dide
forfe motivo I'Opera famofa del Signore Gibbricllo Manfiedi , De Con-
flruflione wquationum differentialien primi oradus v feita in Dologna anno
1707. Due lettere del Signore Bernardino Zendrini, che afcefe poi al
grado di Matematico della Serenifs. Repubblica di Venezia, diretee all?
Autore pr. Giugno, € 7. Agolto 1709 ci infegnano, che allora cerramen-
te meditava fopra tale argomento. Ma quali progretti avelle egli fatrn , ¢
1i12 fudn-
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quanto avanti fentiffe in cosi fatte materie apertamente il dimoftra la foz

luzione gencrale del Problema inverfo intorno a’raggi ofculatori ftampara
I'anno 1712 nel Tomo XI del Giornale de'Letterati d' Italia. Per quello
concerne i, primi differenziali fi pud in efla offervare la riduzione della
formola dp-+dy V py = 7dp—pdy al metodo pubblicato dall’ incom-
parabile Signor Giovanni Bernoulli negli Atei di Lipfia dell' anno 1697.
Qui per altrp non fi fermarono le mire del Conte Jacopo intefo a nuovi
difcoprimenti : ed in fatti 1'anne 1714 gli riufci d' inventare il mietodo
della dimezzata feparazione. Spicgatolo in una Diflertazionc, la invid al
Signor Zendrini, ¢ quefti per mezzo del Signor Bourguer la fpedi al fas
mofiffimo Signor Lcibnizio. Non fard f'orfc.difcaro a chi legge, che di
quell’Uemo fommo 6 regifter qui la rifpofta (critea in Hanover nel mefe

di Decembre dell'anno or or mentovato. ,, Le difcours Analytique de yo- |

» tre Ami, fur la maniére de {éparer les inconnues dans les Equations diffe-
5 renticlles, me paroit ingenieux, & fes méditations meritent d’étre cultivées
» & cclaircies plus amplement. Je compare ces fortes de méthodes avec
5> les differens tours d'adrefle dont on fc fert dans le calcul de Diopfmn-
» tes, quand il s'agit de réfoudre les Equations en nombres rationaux ,
» Je ne fai fic'elt M.* Zendrini ou quelqu’ autre Ami que vous avez en
» Tualic . Quelqu’ il foit, il paroit capable de donner quelque chofe’ de
5, confiderable, & je vous lupplic, Monfiéur, de l'exhorter d pourfuivre .
» Cependant il fautqueje dife qu'il y ades féparations des inconmies dans
» les differenticlles , qui ne fuffifent point pour en tirer les quadratures:
» quoiqu'on ait coutume de prendre I'un pour I"autre. ,, Premefii I’ anno
ftello due faggi di quefto metodo, I'uno.nello Schediafina, data in qual-
fivoglia modo per la curva , che dee deferiverfi, I'efpreflione del raggio
combaciante, determinare la curva medelima, il quale ufci poi folamen-
te ["anno 1747 nella terza parte del Tomo fecondo dei Comentarj dell?
Accm_lcmi.: di Bologna; 1"altro nella Rifpofta ad alcune oppofizioni fatte
dal Signor Gioyanni Bernoulli alla foluzione del Problema inverfo delle
forze centrali nel voto in ragione reciproca de’ quadrati delle diftan-
¢, pul)lilic‘nla dal Signore Jacopo Ermanno nel fecondo Tomo del
(;ta::‘zwutl:{icdtflc::::;: Id' I[a|%;|‘, la ‘qm{c 'Ri!'poﬂn cgli fece inferire nel
' I ale fteflo; delibers I'anno feguente 1715 di comu-
nicarlo .:.I Monda Letterato nel Tomo XX del nominato Giornale . Per
mettere in picno lume I'ueilind del metodo della dimezzata feparazione ,
ot Lacciamo leerto di rapportare la particola di un foglio , che l'anno 1720
il Si-
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il Signor Gabbriello Manfredi per mezzo del Signore Euftachio fuo Fra-
tello, che i ritrovava in Venezia, {'pefli al Conte Jacopo. ,, La [oluzio-
,» ne data dal famofo Signor Conte Riccato del Problemg propofto dal
,», Dottiffimo Signore Jacopo Ermanno in Agoﬁo_ 1719 [rd . —=axyda
» bxey, & ftata da me veduta con tanto maggior mio piacere, quanto
5 pill uniforme I ho ritrovara a_cl una f{oluzione del medefmo Problema
mef fono da me dedotra dai Principj dal medefimo Cavalier pubblicari
nei Giornali d' Tealia , dei qualt principj mi fono molte volte anche fuort
di quefta occafione fervito utilmente , ¢ fenza de’ quali forfe non avrei
fciolto né quefto, né altri Problemi, onde all’ Autore di talt repole fo-
no debitore di quefta foluzione da me mandata a Venezia a mio Fra-
tello I' Agofto paffato con un mio M. S., quale [pero a quelt ora fark
giunto alle mani del predetto Cavalicre. ,,

L’ altro metodo de’ cocfhicienti , ¢ degli efponenti indetermiinati 'ave-
va il Conte Jacopo gid inventato 'anno 1717, mettendolo in opra nella
foluzione del Problemas determinare nella cicloide il moto d"un pendolo,
a cui fi refifla dul mezzo in ragione della velocith , il quale problema
diede alle ftampe cinque anni dopo, cio¢ a dire Panno 1722, Gl rivlc
pofcia di cogliere un copiofifimo frutto da quefto metado, mancggrando
Lanno 1720 col mezzo d' cflo quella formola refa poi cclebre per aver
fopra d’effa verfato 1 pitt profondi Geometri dell” Europa, che Riceatia-
na fuole chiamarfi. Verfo la fine dell’anno feflo la propole al Cliarifli-
mo Signore Niccold Bernoulli figlio del Signor Giovanni, cnnlurmF ap-
parifce da una lettera all' Autore 31 Genmajo 1721 del meddfimo Signor
Bernoulli, il quale in altra lereera 26 Agolto parlando della mentovat
formola cosi fi efprime. 5, La tanto ftimerei (¢d & di quefla opinione an-
5 che mio Padre) che VS. IlL™ farcbbe una cola molto utile per I in-

, cremento delle matematiche, fe volefle proporre quefto prablema pub-=
’,, blicamente negli Atti di Lipfia, mentre con quefla occafione fi torne-
» rebberoametrere in emulazione 1 Matematici, che perla |na.nl‘tcdri.l_u|1-
5, nizio, ¢ di acluni altri anno cominciato a I.mgmrc-._ Non dico poi "L'IC‘
» quefte forti di problemi contribuircbbero .11|';1(crt'||:|mcnu'1 .d{"“.'l. di let
» gloria, la quale gid appreflo di not aleri Oltramontanm ¢ in ltn:]‘.pn
» gran lume . 4, Accettato il configlio del Conte Jacopo, propolt I‘ an-
no feguente 1722 nel Tomo VIII Sczione 11 de” fupplementi deeli At-
ti di Lipfia il feguente Problema. Determinare nella formola aa™d v-4=

cy*a* dx=dy gl' infiniti valori dcll'c[ponente 72, pofti i quali le in.\h'ttr-
nina-

»n

»

7
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minate rie fcono feparabili . L'anno medefimo diede 1" Autore un cenng.

al Pubblico del metodo, di cui fi difcorre, nella Differtazione fopra le
leggi delle reBltenze, con le quali i mezzi fliidi ritardano il moto de'
corpi folidi imprefla nel Tomo IT de’fupplementi al Giornale d' Italia
Articolo VIIT, nella quale fi contiene’ la {oluzione del problema non ha
molto nominato feoperta dal noftro Autore I'anno 1717. Ecco le fue pa-
role: ,, 2 me, Flli non tanto cale della foluzione quanto della fua elegan-
5 7, € implicitd , fia permefo il battere una firada diverfa, ¢ di idos

% prarc una mia particolar maniera di fviluppare le incognite, per cui fi '

» Itendono i confint del calcolo fommatorio, e con I'ajuto di cui in certi
» cafi pilt ardui infinite feparazioni s’ ottengono, che ftancherebbono ‘per
» altro la pazienza di qualunque indefeffo Analifta , come penfo di far
,» vedere a miglior occafione. ,,

La Parte terza tratea della riduzione delle equazioni differenziali‘del
fecondo grado. Stimiamo efpediente il dir qualche cofa di que’ merodi
della anvenzione de'quali fiamo al Conte Jacopo debitori .

Aveva il dorto Analifta Inglefe Taylor fatta Uoffervazione,' come
fiMaea in una equazione per coftante la fluffione dy, e per variabile lad x,
pofly trasformarfi in altra, in cui mutate le vicende, fia coftante dx, e
viiabile dy . Non vedendofi qual ufo fia ftato fatto dal Signor Taylor
11 quefta i'uf [pecolazione, il noftro Autore la rende pitt univerfale, e
tondandoci fopra il Metodo IIT, avverte poter effa cadere a fefta per in-
wgrare con franchezza I'cquazioni differenzio-differenziali, e poter ferv i-
ve di preparazione per aleri merodi . : =

Il Metodo V altro nen ¢, falvo che una applicazione alle feconde
differenze del metodo della dimezzata feparazione.

‘ Pi;‘: Trole fpenderemo intorno al Metodo VI Nel Tomo XTI del
Giornale de’ Letterati d' Tralia ilc ili

5 [te le differenze delleé coordini::v(:' lllllr;ocr:::viai:l:::l?aabIx’hm, Pl

5 dx dy,

» la prima come coftante, effendo variabile la {econda,

v qualfifia cafo, fe i combincranno in qualunque forma

» dezze date per 7, ¢ le differenziali dx,dy, ddy,
» Enith, o prodotti,
» 0 lequ

e prefa
il che pud farfi in
poffibile le gran-
e di pit le loro di
: purché nella formula non v'entri I'indeterminata x,
antitd per effe dare, {empre I'equazione differenziale del fecondo
= grac.{n rotrd ridurli aduna del primo, valendofi delle normali, e funnor-
5 I‘l\.l‘II.'t.‘II‘lE(‘n[‘i, e futtanaenti, o d'altre rette anologhe conforme ri-
» chicderd la facilind del calcolo, e la maggior femplicitd della foluzio-

» DEL 5
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¢ fiev Molto pitt ampio fi & il Metodo VI, il quale c'infegna, che ,
quando in una equazione di fimil forte manca I'una, o I' altra delle
indeterminate finite con tucre le fue funzioni , e non entrano nella for-
mola , {e non le fue differenze prime, ° fcco.nde in q.uaifivoglia !'nan.]c.
ra complicate , ed alzate a qualfifia dignita, l‘mtcgraz‘mnc‘, ola Tldllll(.‘_l:
ne delle feconde differenze alle prime fuccede fempre felicemente. Cia
i ottiene col prendere la prima differcnza, che fluifce, ¢ porla cguale
od una nuova incognira moltiplicata nella coftante affunta, o che i al-
trio, in cafo che non fofle ftata fillata lcoﬂanf:.‘,, Con-
ghic:turimp, che I' Autore abbia trovata I cﬂ:cn.ﬁonc del 'nfcm.u me-
todo I'anno 1721, leggendo in una lettera del rinomato Signor Conte
Giovanni Rizzetti in data de’ 21 Decembre: ,, ‘Ho molta fmh’.lsi.l:f.mnc
» delle fcoperte motivatemi circa le feconde differenze, che leggero vo-

»

» fume ad arbi

lentieri. =2
. DA compimento alla Parte III con quattro feolj nel TI, IIT, ¢ 1V

. s . o AT
dei quali manifefta varj artificj per ridurre dalle feconde alle prime ‘lfi
renze molte equazioni, in cui anno luogo ambe le indeterminate finite,
oyvero le loro funzioni. . _ e

Segue |' Appendice I, in cui fi fpiega la mantera di ﬁ:anfarc' ¢ fe-
conde, ¢ le ulteriori differenzc, introducendo opportunamente nell” Analif
quelle quantiti , che virtualmente nelle loro prime differenze COI‘I.tc;‘lp;url;l

e, ¢ COs1 fucoel-
le feconde , ed altre, che contengono nelle {'ccom_’;c le ﬁtcr? , il 2
3 oniengd
fivamente, o pure quelle grandezze, che nelle prime fluflion < ﬂg ‘

i i a gid meflo m
le terze , ¢ cost di mano in mano. Il Conte Jacopo aveva §
vifta un tal metodo I'anno 1712 nel Tomo XI del tante volte L(I‘I‘JT.U

io i i a ftato da verun Geo
Giornale, nella quale invenzione non fifa, clul: fia [t i e
metra prevenuto. Cosi ' cfprime I' Autore nell’ Opera dei ].Hm:.] 3% |
i Fi i orfe prima d ogntal-
Metodi della Fifica Libro IIf, Cap. VIL ,, A me | rle p o oy
¢ d'avvertire, che le toccant, ¢ le normali, oy
,» vero le futtangenti , ¢ le (unnormali delle curve, ed :Ilrrcrlttttd‘lnf;llr
i rali i : ¢ flul-
» ghe ricrefcono, o {cemano con clementi tali, che in fc le ccan
’ i implici la qual cofa col valerlia tempo,
» fioni implicitamente contengono. Per la qual g Hidtey
» € luogo di cotali lince, i fanno (parire le differenze del fecond o
5 ne, ed io me ne fono fervito nella foluzione del Problema inves nl-‘ ¢
ot i i i idi ‘o ofcu-
» raggi combacianti ,cio¢ dato in qualfivoglia mod(.) il .fcm;dmmcln; -
5, lante, ovvero il co-raggio per una funzione dell’ ordinata, o della
» Va cercata , defcrivere la curva medefima. 5,

s tro ¢ caduto in ment

L'Ap-
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L' Appendicé YT contiene qualche rifleffioné intorno di térzi differens
ziali, affine principalmente di non lafciar indietro un Metodo dell’ acutiffi-
mo Signore Jacopo Bernoulli, di cui fi pué far ufo anche nelle formole
differenziali di grado inferiore.

Conciofliachd dopo gli anni 1722, 1733, nei quah I Autore ha.
compolto il prefente Trattato, la feparazione delle variabili é ftata arric-
chita ¢ da lui, ¢ da altri di nuovi ritrovamenti, ha ftimato cofa oppor-
tuna I'Lditore di aggiungerli qui, e 13 col mezzo di alquante Annota,
zioni al Tratrato fteffo, onde riufciffe compiuto, e potefle fervire d’ inte-
ra iftruzione a chi al giorno d"oggi avefle in animo di ftudiarlo. Faremo
menzione di quelle fole, che anno piti relazione all' Autore, o che con-
tengono qualche cofa d' inedito.

Nella Annotazione X fi pongono tre diverfi metodi, coi quali dal Si-
gnore Abate Giufeppe Suzzi, dal Signore Danicllo Bernoulli, e dal Si-
gnore Niccold {uo Fratello ¢ ftata maneggiata la formola fopra mentova-
ta propolta dal Conte Jacopo nel Tomo VIII dei fupplementi agli Atri
di Lipfia. Quantunque tutte e tre le foluzioni fieno d'eleganza fornite ,
pure la prima, in cui il Signore Abate Suzzi adopra il metodo degli
clponenti, ¢ de' coeffi cienti indeterminati inventato dal Conte Jacopo,
vuol effere alle alere due preferita: perciocch(‘. quelte utili fono per dimo-
Itrare una veriti gia faputa; li dove la prima & atta a difcoprire di nuo-
vo una veritd, di cui non avevafi ne pur fofpetto.

Riufci parimente di fcoprire al Signore Niccolo Bernoulli nell' atto
di fciogliere il detto Problema, che a rurte le formole , che ‘ammettono
la feparazione delle indeterminate , corrifponde una curva , ed equazio-
ne algebraica, da cul perd non reftano interamente claurite. Vedr il

Lertore nella Annotazione XI due foluzioni di quelt’ ultimo Problema,_

um del Signor Daniello Bernoulli, e 1" altra del Signore Abate Suzzi, il
quale con molta induftria affegna le fue formole a tutei 1 cafi -

Sullo flefMs foggetto dandoci delle formole il dotriffimo Signore Gold-
bich nel primo Tomo degli Atti dell” Accademia di Pictroburgo, fenza
munirle di alcuna dimoftrazione; i termina ' Annotazione col dedurle
immediatamente da quelle del Signore Abate Suzzi.

Prefentafi la prima volea al Pubblico nella Annorazione XITI il mes
todo di ritrovare gl'infiniti cafi di feparabilid in una formola affai ges
nerale inventato non ha molto dal Padre Vincenzo Riccati.

L' An-
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1.’ Annotazione XV contiene un’ ampliazione dj metodo fcoperta dall’
Autore I'anno 1739 colla occafione, che rivedeva lo Schedialma compo-
fto I"anno 1714: data in qualivoglia modo per la curva, che dee de-
feriverfi, I efpreffione del raggio combaciante, determinare la curva me-
defima. Arricchita lo Schedialma della nuova invenzione, lo diede alle
flampe , ficcome abbiamo detto fuperiormente, nella parte terza del To-
mo fecondo dell’ Accademia di Bologna. Infegna egli nel prefente Trat-
tato in qual guifa I'equazioni differenziali del fecondo grado, in cui una
delle due variabili manca, fi cramutino in equazioni differenziali del pri-
mo grado. Nel luogo citato aggiunge varj canoni per la viduzione del
le 'equazioni differenziali del terzo, del quarto, ¢ degli aleed gradi,

K kk INDI-
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PARTE PRIMA
Dei metodi inventati da varj celebri Aurori per‘fepamre-ﬁle

indeterminate nelle equazioni differenziali del primo
grado.

PARTE SECONDA

Dei metodi invenrati dall’ Autore per feparare le indeter-
minate nelle equazioni differenziali del primo grado.

PARTE TERZA )

Della riduzione delle equazioni differenziali del fecondo
grado.

APPENDICE PRIMA

Della maniera di evitare le feconde , e le ulteriori diffe-
renze.

APPENDICE SECONDA

Dt:llad riduzione delle equazioni differenziali del terzo gra=
ol

PAR-
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PARTE PRIMA
Pei metodi-inventati da varj celebri Autori
- per feparare le indeterminate nelle
equazioni differenziali del primo

g grado.

1. .# D.ogni Analifta & palefe, che nello (cioglimento di parecch;

© aftrufi problemi ci fi affacciano dell’ equazioni, in cui le in-

determinate ,ede loro fluflioni fono infieme mifte, e confufe.

Quelto ¢ uno feoglio dell’interior Geometria; perché fin'ora

non s'& feoperto metodo fermo, per mezzo del quale poffa confeguirfi la

bramata feparazione; effendo per 1l pili impoflibile integrare I'equaziont

“differenziali ‘con  I"incognite fra di loro implicate ; onde fpcfle volte

IAnalifi c1 abbandona, e depo daver impiegata I"induftria nell inveftis

gar ’equazione, fiamo per anco da capo, mentre non fi trova la ftrada,
che <i guidi alla coftruzicne geometrica. : )

In due maniere poffono {vilupparfi I'equazioni differenzials fmhu‘o-
gliate dalla miffione delle incognite, o col fommare i membri dell” equa-
zione non oftante la confufione delle variabili, o ccl feparar le mde..
terminate, e ‘cosi aprirfi I'adito all'integrazione. La prima s ndo‘pra ne
cafi pin femplici, quando la fomma compofta dalle due ignote ¢ Alge-
braica’, e principalmente quando nel prendere le differenze non fieno
{pariti certi termini dell’equazione: ma alla limitazidne del primo me-
todo dee fupplire 1'eftenfione del fecondo; effendo cofa troppo ardua fl
fupplire i termini, che fi fono vicendevolmente diftrutti, ed il ridurre
alle ‘quadrature quelle grandezze, in cui le variabili i {uppongeno 1m-
plicate. _ e e

Egli ¢ ben vero, che dall’equazione differcnziale fi viene in cogni-
zione di qualche infigne proprierd della curva, cio¢ a dire i rende ma-
fifefto o il valore della furtangente, e dell’ aln:c analoghe, o la clu'_'L.’“'
diatura, o la rettificazione, o qualche altra funzione chlla curva, c I'n
da defcriverli; ed alloppofto data la funzione, ¢ la propricti della curva
medefima fi fa paflaggio facilmente all’equazione 5&1ﬁcr_cnzn.1]e: con tutta
.cidonulla fi é fattoy fe prima non fi metterd in chiaro il modo, coR £
poffa dall’ cquazione derivarfi la coftruzione. M {piego con un elg.‘f-o-

Kkk = £x=
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Ccrfo la curva ADC di tal natura (Fig.1.) che ileurvilinee ADC com:
Errl‘n dalls curva ADC, e dalla corda AC fia [empre uguale ad quadraro

ell’ordinara BC. Giacche il ‘mifilineco ADC & vguale allo fpazio ADCB
,meno il triadgolo ACB, faranno parimenti uguali i loro elementi: ma
la ditfererza dello fpazio ADCB & =rdx, chiamando conforme il co-
ftume x l'affifla, ed y I'ordinata , ¢ la Auiione dgl triangolo ALC &

= rdx 4 xdy: dunque la differenza del curvilinno ADC = ydx

—ydx — xvdy = all'clemento del quadrato BC conforme alla condi-
2

zion dcl Problema, ciod = 27dr; onde nalce I'equazione ydx ~ xdy

= 4rdy.

Dulla preméffa §i cava un'altra proprietd della curva cercata: im-
perocche condotta la tangente CE, fara fempre I'ordinata CB quadru-
pla dell'intercetta AE: ed infatti effendo yd x—xdr=4rdy, ?arh al-
trcsl}_:f.r —x==4y,maydx vguale alla fottangente £ B dunque

dy dy
EB— AB, ciot EA = 4BC.

Quefte notizie ¢i danno bensi indizio, che proprieta debba avere
la curva defiderata, ma non ¢i manifeltano abbaflanza la fua natura.
Non fappiame {c fa algebraica, o meccanica; fe foddisfaccia una, o piu;
né fono note Ialtre fue proprietd, quando prima non fi fcopra il modo
di fviluppare, o d'integrare 1'equazione conlecuriva della curva.

1I. Abbiamo detto di fopra, che I'cquazioni differenziali, in cui i
trovano confufe le indeterminate , non ponno maneggiarli con canoni
g{.'ntrin, o almeno fin ora quefta & una quiftione, nel di cui fcioglimento
i primi matematici del noltro Secolo anno indarno impicgata la loro in-
duftria. In mancarza della regola univerfale altro non puo farfi, che
furrogare alcunc regole particolari, che tanto faranno migliori, quanto
faranno pin (emplici, ed, abbraccieranno pitt cafi, ron effendo da tra-
feurarfi il poco, mentre non fi poffa confeguire il tutto. Si pud dire con
veritd, che rare volte fuccederd doverfi abbandonare come difperata la
foluzione di un problema per la fola caula, che pervenuti all’equazio-
ne, non fi trovi la frada di feparar le variabilis e quand’ anche cio fofle,
il conterro di foddisfare ad infinite quiftioni compenfa abbaftanza lo
sforzo, che inutilmente s impicga in certi incontri particolari.

Procurerd pertanto di raccogliere i canoni piti gencrali pubblicati
fin ora in queflo propofito, di difponerli, di metierli in tutto il fue
lume, di firvi fopra alcune opportune rifleflioni, e di aggiungervi certe
maniere di operare da me felicemente fcoperte. Scrvird tutto ciG non
{olo per intendere quanto @ ftato dato alla luce du pitc eccellenti Geo-
metri, che per il piit delle loro invenzioni anno fitto mitkcro; ma in
oltre, perche i meno verfati in quefte materic cosi profonde camminino

con
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con pi¢ franco, € $'internino negli arcani della Matematica pia fu.
blime.

CANONLE FONDAMENTALE.

111. Quanto maggiore & I'efperienza, e l1 pratica fatta nel calcola
differenziale, tanto pit i maneggiano, ¢ fi fuperano le difficoltd del com-
puto integrale. Certe equizioni, che fembreranno difficili ad un princi-
plante, faranno integrate a prima vifta da un pid provetto. Ma perché
in (imili incontri ha pitt luogo l'ufo, lx pazienza, la fortuna, che il
metodo, bafterd che i Geometri (appiano, che 'integrale di xdy 4= ydv
¢ xy, cquello di ydx—xdy fi¢ x.

»” J

Quando le due variabili fi confondono infieme, le pidi femplici for-
mole fono le due allegnate, alle quali fi debbono ridurre tutte ["altre
pitt compofte, per procedere con regola ficura, e ferma; giacche anche

uclli, che in certi cafi non avranno neceficd di ferviclene, in aleri pid
ithcili faranro convind della loro wrilitd.

Sia per clempio L formola pidg 4= 3052 dg 4= 392*dp 4= g3 dp =dz,

* plgdgip

e fia di data in qualfivoglia modo per I'una, o per I'altra delle ordinace
P, 4. o fono perfuafo, che ogni pilt fperimentato Analifta regiltrerd
la premefla efpreflione fra le difpurate , quando tenti di fommarla a
prima vifta ; ma facce le dovure rifleffioni , ritroverd, che lintegra-
zione & piu difficile in apparenza, che in foftanza, epué ridurfi aila for-
mola femplicifima xdy 4= ydr=dz

Diamo dunque un faggio come abbia a procederfi: tentiamo di fvis
luppare la formola in diverfe maniere.

Primicramente facciafi Vpiq4-qip =1, o piq == aip=ut,e
prele le difierenze pidq = 3qp*dp == q'dp = 3p9*dq=12undn,
m s =V piqg+ ¢'p, dunque pidg = 39p°dp 4 ¢'dp 4= 3pqtdyg

Voigrap
—=du=dz, ed intcgrando # =z, o fa Vg4 g p=z; il chele.

In fecondo luogo I' equazione propofta pud difponerfi nel feguenté

modo Vprerg* X qdp + pdq 4 pdp 4 qdg X ¥V pq=dz. La
Vrq Vot g

fom-
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fdriimtor]a di adp J=pdg & \/;_g., e 1ai‘01‘nma di pdp -'qué%l
: Vg N " \/W
V pi4=g*. Pongo vV pg =1, e V p* +9>=y; dunque pdq 4= qdp—
e VAR
dx, e pdpd=gdqg = Q_)f., e foftituendo in cambio dt/m
T T
il (uo valore y , ed in vece di V/pgq il I_ﬁ:o va[c%'re.x,. a‘vr_elﬁo ydx
™= xdy=dz, ed integrando x = xy=Vpg X V. -
In terzo luogo per procedere con un Ix-}ei_.crdo -.pil;l‘ﬁcuro;e p’i)u.‘; ;Pi'iéofdi-
vido in due parti la formola propofta, ciot pldq-l-;qp‘ Hg’)l,_:‘;
. T
97 dp 4= 3pg*dg. Prendo per mano il primo membro, ed offervo, che
Vg ar | 4 e
la quantitd p3d g == 39p2dp & _in_tegr:ibilc, & EBE_-;IQ:Eﬁm (ommatona &
p3¢, che io pongo = x; dunque pidg = 3¢p*dp = dx, e
pidg + 2qprdp dx ' 3
Veitsr Vitor
Paﬂ'o_al fecondo membro, e trovo eflere I'integrale del nurﬁéfatc_re‘
della frazione p, che fi ponga = y, dunque g3dp = 304> dg=dy,

ed in confeguenza la formola fi trasforma nella .feg.uclire' dx = dy
| | " 1;/;39 +gip
=dx 4 dy = dz, f*itucndo in luogo di pig, ¢ ¢3p i valori fco-
2V xey . i

perti x, 75 ed integrando \/x+y = \'"I'vp.!g-i-;glp ==,

IV. Spianato con quefto efempio il fenti i ies
ganlone 485 miesit 9 p ntiero, m'inoltro alla {.'plc..

Me-
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Metodo 1.
- Quefto mé;bd; abbraccia tutti que’ cafi 5 che ponsio rifolverfi con
T'ajuto. della femplice Analifi, ‘combinando , e tra{{:oncndo viriamente
i termini , che compongono ! equazione: ma perché quefte regole vengo-
no abbaftanza’ {piegate nell’ Algebra volgare, altro non fard, che addi.
tarne il loro ufo con un qualcke efempio.

Efempio I

: - .
o Siayxdx -:._—...__,x‘d.r_.-'-_-_ x*dy , e dividendo- per Xy rdx = xdx-
X2

w=xd7, oppure ydx = xdry = xdx, ed integrando x 5 o= b* =

‘Se .'la coftante b aggiunta fari = o, I'equazione fara alla linca

retta , ¢ generalmente all’iperbola Apolloniana.
- Efempio IT

‘Sia ydx = 3dy Fr*dy 4= xdy, o fia ydx —xdy=jldy s
92dy, ma il primo membro dell'equazione non ¢é integrabile, (¢ non &
divifo per il quadrato y* , dunque fatta la divifione Jdx — xdy

. pr-

ydy == d7, ed integrando ;-: '?; sy =b,o0pure x

—_—

3
=L+J"‘_: by.
+

Delle curve efpreﬁ’é dall’ equazione locale fi di facilmente la coftru-.

i . H T
zione, e la quadratura. Facciafi 2 = m, 7*=p, = by =% g ed

-

i tre luoghi, il primo fard alla pirabola cubica, il fecondo all’ Apollo-
niana, ed il terzo al Triangolo, e quello, che pit importa x—=m 4=

%rendo I"affe AB (Fig2.) e chiamate y le affiffe A B, defcrivafi [a
Parabola cubica A C-col mezzo dell' equazione 3 = 2m, indi 1" Apollo-
niana A D con I'equazione y*=—=p, ¢ finalmente tirifi la retta A E, che
rifponda all'equazione by==¢g . Pongafi I'ordinata BF = BC - BD = BE,
ed il punto F fard alla curva cercata.

Ne fegue, che lo'fpazio ABF fard uguale allo {pazio ABC4-ABD =
il triangolo ABE, e quando foffe nulla la coftante aggiunta b, cguale
alli due f{pazj parabelici.

Con-
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Confiderando di bel nuovo fa formola ydx —xdy=1Idyde y24y,
vedo, che la flufione yda — xdy ¢ I'elemento del curvilinco A D €
(Fig.1.) compolto dalla curva ADC, e dalla corda A C; dunque in-

tegrando f,;d' x — xdy, vale a dire il curvilineo ADC = 2* | »*
4 3

od aggiungendo il triangolo ABC fi fcopre la quadratura dello {pazio
ADCB.

1

Efempio IIL ¥

Sia yxdx= ydy 4= dy % \/}'—-fdy, e farta la divifione,
pery, xdx = yag4, 4 72dy X \/J — 7dy , ovvero xdx == ydy

=V X v + 7*d? , e di nuovo dividendo per x* 4= 52,

xdx = ydy

= - £ xdx Jaydy
o dx , ed integrando f ¥

X3 +J,z

Per avere la fomma del primo membro pongo x* e y* = p2,
dinque adx & ydy = pdp, ed in confeguenza "dx_"'_’_d_?
X wfnog2
= pp_d_p .—_—-g’ e la fua fomma fard /p.

Efempio 17.

. Propongafi di ritrovare la curva ADC (Fig.1.) in cui I'area ADCB
divifa per una data coftante fin fempre uguale alla curva A DC. Avremo
la feguente equazione bds == ydx, ¢ quadrando b*d x* o= b2dy>
= j*d x*, ovvero bdy* = y*d x* —b*d x*, e dividendo per j*— b=,

b= d ;= :
;___'x_;: = d x*, ¢ cavando la radice prima i:_ﬁ‘_y____ dx. L' integrale
Vyi<h

del primo membro dipende dalla quadratura dell'Iperbola.

SCoLIO

V. Dagli efempi premeffi chiaramente fi
ftrada per integrare I'equazioni differenziali
trovano confule, e particolarmente non e
termini in differenti maniere,

fcopre doverf; tentar ogni
nelle quali le variabili fi
fi dee omettere di combinare i
mentre {pefle fiate accade, che una’ Refla

equa-

equazione difpofta in una forma non fia integrabile, ed all’incon:-ig fi
faccia tale, alterata femplicemente la: combinazione de’tekmini . Alcuni
confiderano gnefta veritd come un paradoflo, ma a mio credere fingone
difficoltd , ove non &." In fatti & pur cofa chiara, che di duc grandezze
immaginarie fi pud componere una reale, ¢ di due incommenfurabili una
razional By e perché dunque dall'unjone di due trafcendenti non potra

.na.ﬁ:_cre un’ Algebiaica? Per efempio le due fuffioni Viax—zn dx,

xdy — xrd A ; ;
ardy — x prefe a_parte fono trafcendenti, ¢ la loro fommaroriz

v 2ax—x*t

s g M =, .
porta alla quadratura del cerchio, ma congiunte in una fomma danno
integrate una quantitd algebraica, ciog v 2 a x3I— x*: ¢ per porre il mi-

Rtero fotto gli occhi, deferitto il quadrante di cerchio EDB (Fig.3.), e
chiamata x-1'afliffa ECj ed 2 il femidiametro AE, egli ¢ certo, che la

fom_mi di v ;_mr-l-.&. dx, altro non &, e non il femifegmento cir-

axdy —x*dx

WY — 22

colare EDC e [integrale di altro non ¢ fe non il tri-

lineo EDF. Orp-¢hi“non fa effere trafcendenti i predetti fpazi, e pur
uniti infieme compongono il rettangolo ED, quantita puramente alge-

braict = x. V 2ax—2xx = V 2ax3—2x* come fopra.
Metodo II

| VI Sin qui I'equazioni propofte {i fono lafciate intatte , ed altra
non fi ¢ fatro fe non prepararle, e difponerle. Ma cid non bafta, men-
tre {pefle fiare ¢ neceffario.introdurvi arcu;u' termini, che fervano all'inte-
grazione ,. ovvero moltiplicare, e dividere 1i membri componsnti per una
funzione dell’'una, o dell’altra delle variabili. N¢ qui fi ferma ['artifizio,
ma debbonfi in alcuni cafi maneggiare le formole nella ftefla guifz, che
nell’ analifi ordinaria i rifolvono I'equazioni compolte, ¢ maflime le qua-
dratiche affette dal lato. Né i deono tralcurare le varie combinazioni
de’termini, che quafi in ogni incontro fono indifpenfabili.

Efempio L
Sia 1'equazione ¥*y™dy = 2xdy—ydx. Se non ci fofle il coeffictente =,
la cofa farebbe facile, Potcndoﬁ ridurre la formola alla fegucate y7d»

xdy—ydx o . .
= ———. Non riufcird nemeno I’ operazione trafportando il membio

Fx
Ll xd?
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xtly nella parté oppofta dell' equazione, e fcrivendo .!’”cf)'-i—; '.-._-'ft:dxi

perché ne’primi due termini le variabili fono piti imbrogliate di prima.

xdy—ydx

Prendo i, e la Tha fluffione fi &
: {

cangiato il numeratore y nel fio quadrato sy, offervo , che la differenza

, ch’¢ affatto inutile, ma

2 axvdi—yd : ] 2

Zs '-E-;‘_—_-:l—r, la quale non & diver(z dalla propofta, fe:non in quan-

X X o

to che 1 termini fono moltiplicati per.7: per render dunque integrabile Ta
2xdy-yd. Sl ; Rt Trns

quantitd %i, bafta moltiplicarla per 7, ed a fine di confervar

'cgualita fi dee moltiplicare per la ‘ftéffa » il membro cﬁrrifponderm:

2x7dy—ydx w2 3 g
™ m'bx“' P S —— : s g i =
o™dy. Dunque )”™idy=——>——, ed integrando Tt

mefle le coftanti: dunque x)™==m-je2, equazione ad una delle iperbole
infinite, o ad una delle infinite parabole, conforme il valore di m pofiti-
V0, O negativo.

i

. nxdy~ydx J . AE
Pitt generalmente fia J'”_JJ:T. Prendo 5 € differenziando

X Iy=)"dx ; ] ; : X

E o da che fi raccoglie, che per rendere integrabile la quanti-

nxdy—ydx
X

ta

€ d'uopo moltiplicarla per la poteftd 7, ¢ per la fteffa mol-

A z N : nxy" " idv—y"dx
tiplicando I'omogeneo di comparazione avraffi =¥+ —3dy.— v oS 5
xx

dunque integrando erc. A
In oltre fia dx = nxdy —7ydx,e s intenda 2 data inqualfivoglia modo

E?r. 7. Primieramente i’fi’;’tfl‘ fommare la feconda parte dell’ equazione
Hognercbbe , come s'¢ #&uto, moltiplicarla per 3", e dividerla.pey
xx, ¢ perché una fimile operazione dovrebbe farfi anche con I'altra parte
dell’cquazione, fi fcopre reftar le variabili maggiormente confufe, non

effendovi firada di fommare la fAuffione }n—:‘h‘
v

formola, & di fomma importanza la feguente rificfione. Del differenziale

. Per ridurre la predetta

xdy—ydx divifo per xx, | integrale & T ma cangiando i fegni col tra-

{por-

fporfarlo' ﬂaila parte oppofta dell’ equazioné fi ha ydx ==xdy , in cuj ﬁg; fi

dee farc la divifione per xx, ma per 52, ftante chef ?,‘i.._._.‘i’:f.‘_
: : 7 7

Lo ﬂefrp artifizio trova luogo in turte le fAuffioni di fimil natu-
r2; quale &'ld propofta nxdp—ydx. L'equazione pertanto fi- trasfornri'

nella fegueﬁte‘ —dx==ydx—nxdy. Prendo la differcnza di- f-, cioe
. }'I

l ydx—nxdy

_',["dx -—_-‘ﬁ_x)n_."-t’ " . 5 e
——————, ¢ fatta_la divifione per 3"t avremo o dun-

Jllln

que dividendo —d% per %1, fard =iz ydx—nxdy

,»4‘: — yrr t

- Ora ,?fl'r:ndo dz dita per y avremo almeno trafcendentemente [a fua
fommatoria , e gid fi fa cffere la fomma del membro corri{pondente

X,
=3 il che etc. P
Efempio IL
Sia x2dx*<exrdrdy= a?dy>. Per rifolvere quelta m}uazionc io confide-
vo, che il primo membro altro non &, che una formola quadratica affet-

ta dal lato , _come farebbe la feguente y*4=xy, in cui per poter eftrarre
la radice prima furebbe di neceffitd I'aggiugnervi il membro , che man-

ca,ciod % »* Nel noftro cafo alzo al quadrato 1" efpreffione xdvj= ‘:' ¥y, e

trovo xxdxtet=vidxdyef= -';- y3dp?, in cio folo differente dalla propofta,
che vi.¢ di pitt I'ultimo termine. Aggiungali dunque dall'una; e dall'al-

tra parte dell’equazione , di modo che fia x3%d2x® oo aydxdy 3= 2 y2d)2
)
=a3dy? -i--:-y*d,r‘ —atefe :-—ﬁ . dy*, ed eftraendo la radice dall'una , e dall’

altra parte xdx -1-5-,%0 =yard 1. dy 1l primo membro ¢ integrabi-
: 4

le, ed il fecondo dipende dalla quadratura dell’ iperbola.

Lil 2 Efen-
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Efempio L.

Propongafi 1 equazione x*dy == 2aydy <f=y2dy =adx, ed citraendo la

radice, x4 . /d=a/dx. Sia xdr—2; dunque z/d==a,/dx, ovyero
dy=udy , ma dy=dz~dy ; dunque 2*dy=n> dz—dy , oppure 23dy<=ady
"‘Jd e . - . $ .
—a*Jx,, € finalmente dr= -ﬁ-ﬁ;. L'integrazione*del fecondo membro
fi riduce alla fluffione dell’arco circolare per la fua tangente.
Altrimenti aggiungafida una parte , e dall"alera la quantith 2%dy, e fia

dxdr

Xy xydydey? dy deatdy—=a*dx 4eady ; dunque dy = 4", ey o]

Sia xefy=2, ed x>=e2xyfoy’=x7, ¢ drfedy=dz, ¢ fatte le opportune "

frg g a*dz .
fofticuzioni, d= Toggs COME Prima. 7
SCOLIO.

VIIL Al prefente metodo fi riducorio tutti que’ cafi, ne’quali & ne-
ceéflario di fupplir qualche termine per paffare allintegrazione. Siccome

nel prendere le differenze bene {peflo alcuni termini i diftruggono, cosi

fi vede la neceffitd di aggiungerli, quando fi voglia integrare la gid prefa
differénza. Ma per dir il vero fi prova tanta perpleffita nell’aggiungere a
propofito nuovi termini, che fi pud collocare quefta operazione fra le di-
iperate , almeno generalmente parlando, Bafterd un folo efempio ; men-
tre nel progreflo {piegheremo un metodo - non foggetto a tante difficoltd.
2xdy—aydx ,
S1a ————=4d=z, data in qualfivoglia modo per x, o per »
=7

Chi fi fognerebbe mai, che fi Jotefle ridurre. all'integrazione il primo
membro coll'aggiungerci li quiiro termini xdx — xdx = ydy =>ydy , che
fono fpariti nel prendere le differenze, ¢ che la fomma cercara fofle
g U : : i
1y =% Prendanfi le differenze, ¢ i metterd in chiaro da qual fonte
nafca fa difficolta.

Egli ¢ vero, che fi pud ottencre egualmente I’ intento coll’ aggiunta

2

di due foli termini, cio? 2xdy—axdx, che di I'integrazione

» OV-

x=J

“-
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x=

vero de’termini 25dy=—2Jdy, onde nafce la fomma —=.

Sembrer ftrano, che ad una medefima formola differénziale corri-
{pondano tre diverfe formole d’ intcgrazione. Ma chiunque abbia a men-
te, che nell'integrare fa di meftieri-aggiungere la coftante , comprende-
rd ; che cotali trasformazioni vengon prodotte da diver(i valori della me-

defima."Di farto fe nella prima integrazione aggiungafi la coftante, fi ri=

x4y 1AL xefe1—ALY ’ ax
troverd T + A= ——. S¢ A=:1, abbiamo — ¢

SN T
——1 —
fe A 5 nafce b

Quindi i {corge, che generalmente fi otterrd ['integrazione aggiun.
gen&o 1 feguenti termini 1ef=A. xdx . T-A. 7 whe Aydx —Axdy —. 1A
xdx =1 ~A.ydy i—-;kya‘x-t- Axdy, colla qual aggiunta rifulterebbe la
. m xd=1=A.Y P

g

{fomma

Ecco lo feoglio in cui hanno finora urtato ratti gli Analifti anche
di prima linea, i quali d’altro maggiormente non fi lagnano, quanto
dell’ oppofto inconveniente.

Metodo II1.

VIII. Non fi ¢ potuto far di meno di non fervirfi , per una fpezie
di anticipazione , del metodo, ch’ora fiamo per efponere ; onde {i racco-
glic, che i metodi fi danno mano, e che per il pid un folo non bafta),
ma fi ottiene Iintento col eombinarli infieme, ed alle mancanze d uno,
o di piu gli altri fupplifcono. o

Egli ¢ manifefto, che fa feguente formola pdx, in cui p fi (uppone
data in qualfivoglia modo per x, pud fempre coftruirh almeno per le
quadrature. Ora fe una efpreffione compofta di due variabili con le loro
differenze in qualunque farma confufe col mezzo d’una congrua_foftitu-
sione i trafmuta nella formola fopra mentovata non ci ha dubbio, che
feparate le indeterminate con turta facilicd fi fa paflaggio all’ integrazione,
e confeguentemente fi manifefta il valore della quantita finita, di cul e5a
noto 'clemento.

dz.
Sia per efempio v/ 53—z, du=J =" Facciafi g = xy, e 2 =

Vi, avremo du = xdy o vdx, e V atw =y@x—)

dunque
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dunque Vv a* —n* Hdn = \/u" ~x2 7% xdy == \/4‘—:\“3" xydy. Inoltre

efendo 2 =/ 37 4= g2 > dunque dz = ¥dx-~= 1y, ¢ / 2 =

§ —

v oxter®
G 25 , ¢ confeguentemente: dx. = ydx =4 sdy e nafrery’
R TR Y : —
v VA XV ey

la feguente cquazione Var—ys = ¥ iyl xdx o ydy.
. J _ .

G — —
22 R/ xoep?
nclla quale le incognite fono fra loro mefcolate.
Per ottenere la {eparazione. bafterebbe. porre xy = %€ y/ PrIRTR
— 1=, mentre tornerebbe in campo I'equazione da principio propofta,

T
ciot Vai—gt. dy— L e-l'-int'egraiéf;:_";; Seode =12z
\/Z E] ik

IX. 1l punto fta, che non riefce cosi facile, come altri penfa, l'ufo
delle foltituzioni, imperocché o bifogna procedere fortuitamente furro-
gando varic quantitd con incertezza dell’efito , o ritrovar qualche metodo,.
che ci agevoli I'operazione. L'efperienza mi ha infegnato, che la. divi-
fione ¢ la mutazione della caratteriftica in molti cafi ¢ di un grande ajuto
per feparar le variabili.  Per quello apparticne alla divifione fi fa , che
1 analifi volgare & mancante in queflo punto. Si devono mettere in pra-
tica tutti 1 {uoi, precetti, che talvolta non faranno fufficienti: ma lafcian-
do da parte tutto quello che fi potrebbe dire in quefto propofito paflerd

al lecondo artifizio. Nel prendere le differenziali per il pid fi moltipli- -

czno i termini ; ande appena fi riconofcono le quantitd integrali, maffime
uando vengono moltiplicate , e divife per qualche funzione compofta
Rallc due variabili. Gioverd pertanto ferivere le differenze in maniera,
che fenza altra fatica fi abbia forto l'occhio la loro fommatoria : per

X ydx—xdy
e i e (ST et g
elempio la dificrenza ;¢ ™ ;2 difficile qualche valta a riconocerfi,

. ' x
mentre fiz mifta in altre quantitd ;ma fe ferivers 4(7), fo fubito, ch’

x
il fuo integrale fi ¢ 7 e cosi difcorrendo negli aleri cafi,

P'rc[‘entmdoﬁlun'cq}mzionc con variabili implicate, § proeuri {cri-
verla in una maniera pit fempliee, indi fi faccia paffaggio alla foftitu-

zione, che riufcird piy fpedita, e pid ficura. Gli efempj merteranno in
chiaro l'artifizio. p Efem-
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. Efempio 1

Sia [ equazione propofta di fopra / Fom xdy 3 -2,
4 wxda == ydy
ﬂx:\ﬂr"-&-ﬁ‘: Vg, oo Vo =5 rgexdy e 2dr —

wd¥ = ody '

a : Z e
VAt V2 ey . 5

Nel primo me‘mﬁ;ci trovo , che l'integrale di ¥ dy o} ydx & %y,
{ferivo dunque Va—xtyidxy, e perche offervo , che I'integrale xy
alzato il quadrato {i trova nella quantitd v 2 x%5%, fono certo, che

P"ié rivnire la feparazione delle indeterminate.  Sia dunque dxy —
du 5 ed integrando xy == #, dunque x* 7> = &*, e foftituendo

Va*—u>. Adu.
] y Xfe 32

Ncl fecondo membro la fomma di xdx =f= ydr ¢

2

; onde in

, € perche nel denominatore della fra-

et . dx*s ]
vece di xdx =feydy ferivo— j‘ 2

ziohe fi trovano quantitd fimili alla fommatoria trovata , m'inoltro con
ia fofituzione. Sia SX¥X A gn | od'intégrando x4y =2z, dunque
E 3

xdx 4= yd) dx
':/xh-h o f X 2 :/:.z v 2%

il che etc.

Efempio I

: a* dx <= dy :
Sia come nell’ efempio det{egondo metodo dy = Fo " i
L'integrale di dx o= dy & x <=, fcrivafi dunque la {ua differenza
dx =75 ia il quadrato di ¥ =~ 7 fi trova cfferc 12 == 2Xy 4= 32
dunque fatra la foftituzione , quando ¥ ==y = % , avIemo dy =
erdy
a2 e g%

Efem-
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Efempio I =

Propongali I'equazione mentovata nello feolio del fecondo Metodo,
axdy — 2ydx :
cio¢ ___-._._Jx' = — dz data in qualfivoglia modo per x, o per .
x— -
; s =4
Abbiamo detto, che I integrale del primo membro & y—y 5 tentiamo
di rifolverla con la maniera fopra efpreffa. A
L'intcgrale di xdy =—ydx fida, quando fi divida la differenz, per

. i xdy — ydx
il quadrato x%. Supponiamo dunque ;T =P, © R = o =
d e d d :d ot ey .—z_f...d’—P___ .
p, ovvero 1xdy 2y7dx = 2x*dp, e.percio o0 -{-_y‘.:"'dz"
Divido il primo membro per'x*, e ttovo a*—2yey* = dz i-ma 2
Tx. o xt X
=p,c 2= =p*, dunque Mp =z Ed ;
’ =, B ey = d=z. Ed cccofepa’

a* = 2ap == p*
cate le variabili. -
Ma per inoltrarfi di vantaggio fia 2 — P =g, ed 4% — 24p

o pt = g*, ¢ :dp = — 2dy; dunque _..._;.;3 = ¢z, ed integrando

T; = b = =, ¢ foftituendo in cambio di g il {uo valore date

_ ' ax 2x taby — by
per & , ed y avrafll e <t b = %, oppure ey T =
Che fe foffic b = = 1, potrebbe l'equazione effere . A o %

X —7

come dal metodo diretto rifulta, e fe b =0, =%

= %, e¢ final-
X —y X

mente fe b = =2,
x=-7
Prendendo poi in Juogo di @ —p —
g = pP—a= fi fco-
prirebbero altre fomme, ma tutta la diverfica confifterebbe ncg{?cgn!i. o
SCO-

= %.
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SCOLIO.
X. Succede frequentemente, che fatta la foltituzione refting nulla-

dimeno implicate le variabili, ma che poflano poi fepararfi con una fem-
plice divifione , o col replicare la foftituzione medefima, Supponiamo,

che nell' equazione del terzo efempio la fluffione 2341 — 224X fofe mol-
' x—

tiplicata per x”, ¢ che dx fofle data per x , fi pervenircbbe alla {eguente

efpreffione __2¥™dp gz dunque e
a* — ap == p* a*— zap 4-p* i

Ma fe z fofle data pr.:r ¥, in quel cafo effendo 7 = p, oppure
i )

I = x, fard altresi 2 = 1" ; dunque 2dp
?

F s m el mee
p—zap P

p— Az La cofa & facile per [e ftéfla , ond'io non mi {piego di
w»

vantaggio.
Metodo IV.

XI. Quefto Metodo ¢ ftato pubblicato dal Signore Giovanni Ber.
noulli negli Atti di Lipfia 1697, e non oftante la fua limitazione & dun
grand’ ufo n¢' cafi particolari . Sia la formola adr = ypdx == byrgdx
nella quale le quantita p, ¢ ¢ntendono date in qualfiveglia modo per
X3 a, e b fono grandezze coltanti, ¢ propongafi di fcparar le va-
riabili.

Offervo in primo luogo non poterfi ridurre una data equazione alla
formola Bernulliana , quando non fi adempifcano le {cguenti condizioni,
ciot che la differenza dy pofla reftar da fe fola in una parte dell'equazione,
o al pitt moltiplicara con wna coftante ; che nell'altra parte dr.l\i:cquazt‘on(‘ zl‘
primo membro contenga la differenza dx moltiplicata per qualfifia funzione d
x cfprefla perp, e per I'indeterminata 75 che nell’ altro membro la quan-
tith gdx data per x venga moltiplicata per una dignint della {cconda i
cognita 7. In una parola facta la divifione per 7 5 fi richiede, che da

2 i n d , ' 5
una parte refti la flufione. logaritmica A% & nell’ altra parte dell’equas

-? 2
zione il primo termine fia libero dalla indcterminata 7 , ed il fecondo
M mm ha
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mo?tip]icam per la dignitd y*~1. Mancando uno da premefii requifiti non

ha Fj;‘; luogo l'artifizio del Signore Bernoulli, come nelle feguenti equa-
ziont i
ady = »*pdx <= bygdx ; ady = ypdx == ay* == 3. qdx

In {ccondo luogo alcune formole fi riducono con tutta facilicd alia
premc(la, {olamente col prepararle. Per efempio fia ady = ypdx -

by<=;*. gdx, ovvero ad;y = ypdx == brgdx =} r3qdx. Fatta riflef
fione , che la quantitd pdy 4= bgdx viené moltiplicata per 7 , e che il
binomio p w= bg & dato per x, di maniera che fi puo in fua vece fur-
rogare la quantitd n data ugualmente per x, ' elpreflione i cangerd nella
feguente ady = rudr == r3gdx, in cui trova luogoil metodo del Signore
Bernoulli . Baftera quelt’ efempio per indicar il modo di operar in
calt fmili. "

Cio prefuppofto, replico la noftra equazione ady —: ypdx =f= by*qdx,
Facciali 7 = z#, c differenziando dy — 2dr == w#dz, c [oftitvendo in
luogo di d, >, 77 li valori 2de <= udx , %, #°2*, perveniremo ally
feguente cquazione a. zdr == nd3 = wzpdx ~= bz® 27 qdx, nella quale
ritrovandofi quattro termini, ¢ neceffario a fine di feparare le incognite ,

\

che due fvaniftano, e per fare ci6, & neceffario determinare il valore

dell'una, o dell'altra ignota affunta, per efempio di z. Si confeguifce .

I'intento col fingere l'equazione fra duc membri andz = nxpdx; dunque
TP LA integrando Iz =fP§£’ ¢ paflando da. logaritmi
o a o
alle quantiti ordinarie, ed efponenziali 'z = sf-l—’-d_x » fupponendo ,
a
che g fia quel numero, il cui logaritmo eguagl'ia ['unit3.
L'ultima cquazione m'infegna il valore di 2 dato per x , e nells

fteflo tempo mi moltra, che per ridurre I equazione propofta a due foli
termini, ¢ fare, che gli aleri due i diftruggano , io doveva porre y=u.

/"pdr , Cloé = ff.ﬂ‘f, ovvero 1 2= 1y = lu :f_f_’d_{
g i 1 £ a % g oy

diﬂ'crcnzimdo ‘.l.? — ‘.i-“ — ‘i’r M oppure d_} — P___.'(' + d_:.‘ €
7 n a & a n

d) .= 1P_d‘+ rdu Softituifco nella noltra formola in luogo di dy
a i

aydu

il valore trovaio, avremo ypdx =fe =rpdx = by"gdx,etol-

- D=1
LA, o by gdx, o fia de_by qdx
n B a

ma

tidi mezzo i termini eguali 2
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=1 . b= O=E

may=—uz,exs ¢ fcoperta data per x; dunquey = u =z , onde

e . s . “ iy o @ R ' ' b n-t ..

finalmente l'squazione {i riduce alla feguente d_': = 2 qdx » incui [e-
; u“ a

. no feparare le variabili.

#i baiwr e S R )

Cororrario I.

i

Quando fiamo pervenuti all’ equazione !z = f ﬂ%{ , egliécerta,

che fe [ integrale fp d x vidur fi poteffe ad una femplice cfpreffione lo-
garitmica, farcbbe algebraica la relazione tra le due z, v, ed in ogni al-

tro cafo tralcendente. .
Efempio I

Sia ' equavione 4 dy = b—yfi o= y2dx. Pongo y==xn, dunque

dy = %d# 4= udz, ¢ fatte le debite foftituzioni a. 2dn Ao nd 2=

-M--i- 23y, Sia audz:bm'dx , Y o b._d_‘}' , ed integrando
1o X v x - x

b
alm=blx,oppure z¢ == x*, 0 fia x=x*.

Se la coltante é {ar un numero razionale o rotto, od intiero, ab
a

»

firmativo,, 0 negativo, z fard data algebraicamente per x . Sia per efem-
pio z.'. = 2, coficcché % == x*; dunque dileguandofi i termini and

d __

- "
bu2dx referanno gli alori due axdy = x7u*dx, ovvero —o
5
. - ('c—
adn ' y2g4y, ed integrando

adx, maz = x*; dunque ——
“

®)a

: ' X 'T)‘ ¥ g - - A
— X3, T4 i Y o ; dunque £=aXX — ., cioé 36y — 34XX
? % Xy 5 ) 3

Mmm:z =
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=ﬁ.r:‘,v, ch' ¢ I'equazione algebraica nafcofta fotto 1a differenziale pra®
po d.

Efempio II.
. dx idvy . :
Siady =71x i o — i
= = = 1a come fopra y =z, ¢ fatta come @

pra I' equazione ‘f.E = %,prima di paﬂ'ar‘olrre offervo, che ta

R N dx % . . "
quanfita s fi pud ridurre ad una fluffione logaritmica . Pongo
a n . .
a=a.2 " cfiteele operazioni, dx = n = a"_.z. 5 dunque 2=
a=-n X3=g* N %

= = a Y=, collocando in vece di # il fuo valore dato. pér 2.

=g
2 ad 3 T3
Stando pertanto fermi i due termini 2 dux — dx = Muidx , 0 fa
xd x3
du ridx = ———
== = ed effendo 22 = 4. % “-,'dtmquc 44 = ¢, xd x—adz,
. xi X et us e et
- Xtepe axd
il che ec. i

Cororrario II

Non devono dare alcun faftidio i fegni d' affe i .

ono dare alc gni d'affermazione, che poteffe-

ro eflere prefilli a’termini, mentre fuffifte il metodo e folo fi dl!\?: aver
qualche riguardo nel prendere gl integrali maffime logaritmici.

Efempio,

\ s o gl = .
S, dY = —x-—-}-,r dx. Sia dy = 2dy o ndx , e

f: P 2 . — uxdx
atta I' cquazione sdx o= 2d gy — — . wmdx, G2 udy =

nady dz
— o e e BX i =2
=, 2 — ed integrando z — i ed effendo
- d - . ma=t
altresi & = &7 gy — 4 4%,
= — i

xdu = ;" dx = ym 2™dx, fard

il che ec.

' Co-
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Cororrahio IIL

XTI. Qualche volta & neceffaria una doppia opérazione, come in
certe cquazioni, che anno piti ‘di tre membri. Sia xdy 4~ ydx = ad s
o xdn, e s'intenda ¢ data in qualuoque forma pery. Difpongo 1" e-
quazione nella feguente maniera ad # == xds — xdy = ydx, oppure
adn xdy _ xdy

i~ —" T =dx.

7 - AR
-pongo ¥ =2L s ¢ dypima BILH 4P oy adn 4 pads
.8 a ¥ ay

S L Lo — P49 940 chi volefle ridurre con una fola operazia«
ay a

o il
ne la formola, bifognerebbe porre qud:; — ‘?._j_df —pdq, ciot .;f‘ —_

& = d._f, onde fi fcopre effere ¢ data per y, ma pid clegantemente
A q
nel feguente modo .

Facciai — rads . pdq; dunque __;f_y_ e , ed integrando
Y .

.l = g. Prefi pertanto gli altri membri ’—’-‘-j-{ff. - pqdy__qdp , ef
¥

= ay a
2 ,od d 2
in vece di g pofto il fuo valore &, fara i 4= &i_r iy RP , ciot du
] 7 b 7
Pdu _ yp. Siap ="", dunque dp P A s :' 7% e fara la
Y a

mndu _ mdndendm o o mrdu _ 5.
ay 4 ’

{oftituzione , du ==

dnnqued._’.‘ = ‘.f_fi, fard dunque n data per 7, e nell’ equazione reflante

¥ n
ndim

dopo effere fvaniti i termini, cio¢ du = S faranno feparate le vae

siabili 29% == g¢m.
B

Meto.
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Metodo V.

. XITL §'incontra non ordinaria difficoltd nel iabili
in quclle equazio_ni » in cui ledifferenze delle'due u:ct)[;'c ii:::: a’l;: Er:ab:l:
tano a qualche dignitd di grado pid elevato'cioé a da3, dy+ cc. e m(ﬁb
fteflo tempo fi trova la poteltd dell’ una moltiplicata pc’r quella.’deli]'e 'lo
tra,come dxidy, dx*dy ec. S$énell' equazione propofta: {i trova o
fola delle variabili x, » efprefla per quantitd ordinarie, e dcll'a;lr::

fupplifcono le veci alcune quantitd cofltanti, d1 modo che non 6 trovi
5i:

{e non modificara dal fegno della differen
r f-’qll;ziogc |[l n[mm:g:@;eg nella fcgu}:nre' Z;;ﬁff: ? fpell _?Cf-'ades S
rendo ' efempio, ed il i i i 1 ] i
chg;_nﬁlgﬁ s dE)Li’pﬁa ;;Dr:'erodo del Signor Giovanni Bernoulli.
12 I" equazione ad una curva ydy¥dx = in cui ’
lemento delln curva. Giacché dij{r:—f;;:-d;:; l?arc;’df:iclf E«r-
= dit 4= ad y? dy* i durfque_ ydydy = adx% 4= ad"ﬁ 4= =1d_~r;a‘a-‘-
In quefta cquazione non riufcira la feparazione delle variabili pe l'jf '
Fr.azmnc delle radici, ma bensi ella ¢ foggetta al noftio Canone Pe:n 4
i_c:. r_ncn:ri vi fi trova ben;si I'incognita y, ma non la'x, o qualﬁvocﬁ-
‘;.‘lemr;‘c dix, trto che vi fia la dv, o le fue funzioni . Se in cam%:il
rLI a ‘cmplr‘:e quantitd r & trovaflero le fue funzioni in-uno, o '3
ternini dell” equazione, cio non turberebbe I'equazione. Pongo’ PCI'E]::‘I

to d.\':f_d;?,zéum uantitd i ita,cl i
- q ncognita, che fi terminerd nel progreflo

dell operazioneg, P(Jﬂi dunque in ILIOgO di d.\‘, dx‘,dll.\' + i {uoil valori 3.';"].'3-
E]
Fadys ; 2,“‘({}" ‘ Z'X.’d‘)‘q‘

. - A=ady*, e facta la divifione per

d 34,0 {copririla {eguente equazione algebraica 42y z =% 4= 24222 4o at,
P — . T 2 " :

coficché fary y= % J,-‘ e 2, ed in confe
“ e =Y % —_— i
L > m ¢ ‘:n{'_guenza z dara pery.

Prendo le differenze dy — 3% 9% 2
dif nrd;__“;m+ 2dz — ‘iﬂ”"i dunque z:i{
= s G
=daie= -L’sz‘ 22dz d i
= == 2°% ,ed integrando x = 32* %

4al a

-]-If,cd ecco feparate le ind i
= p ¢ indeterminate, onde facilmente fi pud paf-

fare alla coftruzione .

AN-
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ANNOT AZIONE L

5, 11 prefente metodo del P. Vincenzo Riccati Figlio dell’ Autore
pel fecordo Tomo dell’ Accademia di Bologna ¢ ftato ampliaro, ed e-
ftefo a tutte quelle equazioni differenziali, in cui le due indeterminate
x, » non afcendono a potcftd maggiore della lineare, né fi trovaro
infieme moltiplicate, comungue fi moluplichino, ¢ a qualunque pote-
fta afcendano le loro fluffiont dx, dy. Cotai cquaziom poflfono ridurfi
mai fempre alla (eguente forma ¥ = 3 M = a N, nella quale leM, N
fono date in qualunque modo per d x, dy. Chiara cofa ¢, che la di-
menfione delle due d x, dy prefe infieme nelle quanutd M, N deve el-

»
»
»
2

-

23
»
»
»

,, ere nulla. Cio pofto §i faccia la foftituzione x-_.*-/z,d} ,edx==zdy.
,, Surrogando nelle quantitt M, N fvaniranno le dx,dy, e folo vi
s introdurrd la z; onde nafcerd un’ equazione finita di fimil forma

_fzd} — yPfea Q, incui P, Q faranno date unicamente perz. Sipren-
dano ledifferenze xdy = Pdy=4=yd P=4= adQ, efatte le debite opera-

n

2
»
240 B 24Q; neila quale ¢ col metodo quarto, ¢ con
z~P z—-P >

altri , che in appreflo fi fpiegheranno, delle indeterminate la fepara-
5, zione {i gttiene . 5

» 2ioni dy ==

Efempio L

rdx %= adx®  poa Lo foftituzione di

dy y
f@_d_)‘, G avrhjzdf — yz o 22, ¢ differenziando 2d7
a

,, Sia I'equazione x =

P

. e xdy e ydz o= 22d%. Cancellati i termini, che dil"rrugg’-’“ﬁ.’ ri-

:: mane — 7 dz = 22d . Effendo quefta divifibile per dz nalceran

,, due equazioni dz ==0,—7J =2%» »
. y
»» Integrando la prima ayremo z=—A : dunque ¥ = f =33 e di

, nuovo fommando x = A2, o B, ch'¢ alla Jinea retta. Poiche le
a

X
,, due coftanti A, B fonofi intrufe, e la formola d::tﬁrenzi.:l_e del primo
5 grado non pud ammettere, che una fola, fard di meitier: determina-

Ady

Y=

» re 1'una per l'altra. $i differenzi l'ultima formola, ¢ nalced
]

HI
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'» Ivalori di x, dx fi pongano nella formola data ¥—= -E_""q..‘“’
- A T ; dy dy?

]

G e B g g A7 o B ST,
5 1 formera = ~f= 'B_T = =4 dunque B‘: .oj__: peircia la for-

» mola vera d'integfaiic;ne fard p= AFAL T e i
; a e A

ervendomi LalF) PP i TR IR
3 i dell’ altra equazione ==y == 22, Ottengo x ==

—-_yd)f iy A_,z vh P e P ek L o 3
» f e ;;- . A determinarfi l.a co[?:_mte::A: -0 t:ciﬂoch i _.va__[_g:ir
5 dix; edi dv nella propofta eq;;a.ziori.c; ¢ rifi] i A _..3'_’ '_+ o
Ut e T

dalla quale ricavafi dove ﬁ'. PR BB TR
» refler A—=—og:d — IR Y
» la parabola Apolloniana. SeTR unque y 4‘:".—-" ’Ch ]

Efempio II. L

Sia propofta I’ . = 7dx -a:‘d'xa s e
5 prop | tquazione x= .E.;.—-_E}T —ady? Pongox=—

"xdy rz3 -' WS o
»J i dunque f z.-,dyz-. —2z**—q?, edifferenziando xd7 =_1"53’ .
; 2 STVl g

a

yxrdz ! BT 1k A e
3 e 3 — = 2xdz, ed efpurgandola .d_Jr— 3'X"dlZ‘-_-_=_:"“‘=d"t"
a . s o AR L Uy g

» la quale col metodo precedente fi pué ride AL
op nte fi puo ridurre ad una compita fepara.

zione. i i i 3 : 2 3% ¢
» zione. Per farla con ifpeditezza mi fervo della foftituzione @~ 3% 9%

P e St L Py
5 :_é_ > ed integrando [y = i larza -_:.13, O\F\"Erc')_;'= AT
: ; ‘ ! Fmrl

- . 'l . | N ——p ]
» edopo le neceffarie foftituzioni 41 — —2adx. aa-2x . 20702/ 232%
¢

t

’ t aaax
un. —_——
e d:;_,_ 4% /aa-2%, la quale dipende dalla circolar quadra-

» THra . o,

» Con

s €
%

__?['_ $

: " 1
/5, Con quefto metodo fi ottiene la feparazione in tutte I cqlraii&:isni,
5 ove le variabili, e le fluffioni loro non anno alera potefta , che’la li-
., neare, e fono contenute nella formola generale axdx <= bydy =cydx 4o
5 gxdy == fdx == hdy=o0." Con maifima eleganza poi [e ne viene a capo,
» quando {i verifichi la condizione , che fia ¢g=Dba, come fi pud vedere
5 nella differtazione ftampata nel luogo citato.
,» Se una delle due indeterminate x, y ortenga nella formola la {em-
» plice dimenfion lineare, col metodo prefente fi trasformerk la noftra
» cquazione in un’altra, in cui.le fluffioni non avranno altro c[ponente,
,» che I'unitd, Potrd cffere {peffe volte, che quefta ammerta la fepara-
».-zione delle variabili, ed in quefto incontro il prelente metodo f{ard
5, 4" una maffima urilira.

Metodo VI

XIV. Affai pitt utile, ed univerfale (i ¢ il metodo propofte dal Si-
gnore Gabricllo Manfredi nel 18 Giornale d' Tralia. Con cffo abbraccia
tutte I"equazioni differenziali, nelle uali, pofte x, ed » le due coordinate ,
in tittii terminile incognite aﬁ:en?ona ad un1poteltd dello fteflo grado,
ed & fempre uguale la fomma de’loro efponenti. Per cfempio nell’ equa-
Ziofe 33— xy2 — x3 4= 722, 1 membri fono della ftefla dimenfione , effen-
do che gli efponenti di ciafcun membro fono =3 ‘verificata queftacon-
dizione pocoimporta, che l'equazione venga com ofta da termini irrazio-
nali, o pure da ferie, © che ogni membro ab ia prefiffe quantitd co-
ftanti. : -
In tutte quefte equazioni poftoy=:vz, ¢ dy = xdx =j= 2dx i per-
viene ad un’altra equazione divilibile per tanta potefta dell’ indetermina-
ta x, quanta era la fomma degli efponenti di x, edy in ogni termine
dell’ equazione propofta, e fatra la divifione, la lettera x non oltre paile-
1 la prima portetd, e {ard {empre moltiplicata in dz; onde fi ridurrd
I' equazione, che da vna parte vi fiz dx divifo per x, ¢ dall” alra d con
le {ole funzioni di %, e cosi faranno f{eparate le variabili. ]

Sia la propofta cquazione tdx —udy, ¢ le due 2, x fieno date in qua-
lunque forma algebraicamente per x5 ed 7, od in effe frale dimenfions di
x , e quelle diy fifaccia in ogni termine la fteffa fomma, _che fia n. S
ponga conforme la regola xx=7, fard I'equazione divifibile per x™. Fi-
gurizmoci dunque, che dopo la foftituzione di xz in lvogo di » nella

uantitd #, e dopo la divifione per x¥, ne rimanga ;e che fimilmente
opo tale foftituzione, e divifione nella quantitd # ne refli <, I equazione
tdy = udy, diverrd rdxy = sxdz 4= szdx, e lc quantit 7, cds {aranno da-

te folamente per 2., ficche L - .idf_, ¢ cosi le indcterminate co'loro
x

ar—sz
differenzizli {aranno fra loro feparate, ¢ I'equazione fari coftruibile al
meno per le quadrature.

Nnn Efein-
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Efempio I

St yidy = ydx ~peyxdx. Sia 1:'— =y; e xdz':"'“: dy ; dune

que Yidy <4 vizdy= xi§f£+.t’zdx. La divifione pud farfi per x%:

ed in fatti fecondo la regola la fomma dégli efponenti ne'premefli termi.

a ;
ni & = 2. Avremo pertanto xdz =f= 2dy = eilx 4= 2dx, e perché due
a
termini G clidano, avdz = z*dx; dunque adz dx
=2 x

CoroOLLARTIO.
E' indifferente il porre X% — y, oppure ¥ = 72 ; mentre nell®
a a
unz, e nell'altra maniera fi perviene alla feparazione delle variabili. Af-

{unta la feconda ipotefi, e fatta I'operazione {i trova '_‘;Ly—‘.."—ﬁ—& fadp..

E' bene perd {egliere quella foftituzione, che ci d} meno termini; co-
me nel noftro cafo, perché in un termine folo fi trova dy, ¢ in due dx,

pit femplicemente (i fatisferd all' equazione col porre ¥X —y, piuttofto
a
che col foftituire ’%P in cambio di x. Non & pero inutile il tentar la cofa

per tutte le ftrade; mentre fe non altro fi vede come le quadrature le
pitt compofte poflano ridurfi alle pit femplici.

Efempio 1L

Sia x*dvr=y*dx4ex*dx. Poftay mﬁ,ed} — M {ar2
a >
ldr =z atdx 22x2dx
: = == x*dx,oppure a xdx=2d x == a’dx=

a

467

hsz,cioé’if = 4% " Ma fucendo x = 7L fi fcopre
a

x e aa—a%

dy _ adp e prdp.

7 ap-atp-p
' Efempio ILL.

Sia V77, dy = ydx. Pongo y=: %%, e dy =xdx - 2d2
a a 3

PU——
—e

iy / 23
d yroda T xdx e XX xdr =zxxdzx, e
runque X == = +\/ = o 3
fatta la diviﬁone‘ p_r:r x, azdy — V4 2. 2dx = Vv atde 2.

——
xdx, e finalmente '!f = Vo 422 . dx

ax —xy/ a* 4= 23
d d N E——
- Pongo x =J:;E, edyr = JJ—%-‘U, dunqué /3 pr 4e a2 5.

‘{J,:J:dp.-y-py-dy,edividcndoyer 7, Va4 pr. dy=ydppdy;
dy dp -

e .
z ‘/ aiefm p*—p

g oL e ik

Di un -gran ufo & il premeflo metodo, mentre non ¢ circoftritto
o dal numero de’ termini, o dalla aliezza delle dimenfioni , n.d.\ll\
afimetrie, anzi per eflo fi fciolgono ttte I' equazioni , che efprimon
qualunque immaginabil rapporto di ttte le funziont della curva, chefi
cerca, purche non vi fieno mefcolate coltanti, o fe ve ne lono, {icno
quefte foli numeri, o fole ragioni. In quefti cafi I' equazione, alla
quale fi arriva, ha fempre le coordinate {ollevate fra tutee duc ad un
egual numero di dimenfioni. Nello fpiegare il metodo da me {coperto
Afaxd ‘vedere I' origine di quefe equazioni, ¢ per qual caula vadano
maneggiate nella forma fopra efpofta.

Nnn = An-
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UNNOT AZIONE IL

,, Non devefi ommettere I'avvertenza fatra dal Sig. Giovanni Ber-
noclli nel primo Tom. dell'Accademia di Pietroburgo che a tutte 'e-
quazioni di si fatto genere O razionali, od irrazionali, [loddisfa la
linca retta. Di fitto §i faccia y= Ax, e dr= Adx , e furrogari cotai
valori nell'equazione, in ogni termine la x afcenderd alla medefima
dimenfione. Dividendo dunque per quefta potefta di x, e per dx,
rimarrl un’equazione, in cui oltre le date entrerd la ‘A, che devefi
detérminare. Per tanto quanti faranno 1 valori di A, tante lince
rette alla noftra equazione foddisfcranno. Pud avvenir perd qualche
fiata, che turei i valori dell’ A fi ritrovino immaginarj, nel qual
calo non vi avra linca retta , che foddisfaccia . r

., Con altro metodo la ftefla verita i comprova . .Concioffiache
le nofire equazioni dopo la {oftituzione di y =%z, ricevono f{em-

dz

pre la feguente forma dx __ 4% oye 7 ¢ data unicamente per z. A que.
x

»n
»

-
=

»

»
»

»
»
N

fta formola foddisfa I' equazione finita Z ==o ; per la quale vien¢ a de-
terminarfi la z, e pud avere tanti valori, quanti richiede il grado dell’
cquazione. Sieno quefti A,B,C &c. dunque x = A, 2= B,z =C,

maz= 2 :dunque = == A4, X =B, = C & le quali fono
x b ¥ ¥ )

tante linee rette. ;

ANNOT AZIONE IIL

,» Lo fteffo Sig. Bernoulli nel luogo citato dd un metodo d’ inte-
grar 1" cquazioni, di cui parliamo, fenza la feparazione dell’inde-
terminate, quando fieno libere di termini irrazionali . Chiama del
primo ordine quelle, in cui I'indeterminate finite non montano fe
non alla prima dimenfione, del fecondo, quando la dimenfione & qua-
drstica, e cosi di mano in mano. Egli & manifelo, che e 1'e-
quazioni faranno contenute nelle feguenti Canoniche dell’ ordine

I axdeby.dy dcx—cy. dr=o

II sxord-brxrdcrr didexid=fyy ¥ g)-;. dy=o

I a0 bt ydeex) dreyi. dy o fa3 -il-.gx‘)' Fehxy? iyl dy=0
& -

Si

7

» Si formi una quantitd compofta di pit fattori binomiali 459&1;1
» numero fuperi d'un'tinitd il grado dell'equazione canonica, e,ﬁ pon-
» ga eguale ad una qualunque coltante M nella feguente maniera

b L )
» X Ay x4 B x4 Gy’ &c. = M. Si paffi dai numeri ai loga-
» ritmi, onde abbiafi m [ x 4= 87 == #lx 4By e p lx oo Cr=IM, ,

o

e prefe ledifferenze m_‘_if_t.A_.“{l_ = dx 4= Bdy +PT§1‘_—§£¢E —b
X == Ay x 4= By i -\_"+C)r'?

»n

,, Ridotta la formola alla fteffa’ denominazione , ed ommeflo il di.
,» vifore, avremo un’ equazione, che fi potrd paragonare termine per
,, termine colla dara: dalla qual comparazione fi verranno a determi-
,» nare i valori tanto.de’ cocfficienti A, B, C, quanto degli ¢fponenti
p BP0 . ' . :
5 Diamo I' efempio nell’ equazione canoaica del primo grado. Sia
. ™ t

» POTTANI0 7oAy | X By"=M, ¢ paffandoa logaritmi, indi prenden-
» dole differenze, fiayrd come fopra m. dx - Ady ~- nm,z P
X 4= Ay X 4 By

» Iil_u‘.ugenc_io ali 'medcﬁ{no denominatore, e compite le debite operazioni,
5 ritroveréma’ 1’ eguazione affatto fimile alla canonica

- -—

S X4 mB qen Ay dxde mA--u B.x sm~nABydy=o

,, Paragonando i termini troviemo le quattro equazioni 1%, m 4= p==q
—_— 3

» 2%, mB 4= "'A:b’ 3%, mA 4= nB=1¢, 4%, M 4. AB=e¢. Divi-

”' dendo la quarta per la prima nafce 5=, AB =5

= : aggiungendo la fe.

,, conda, e la terza fi fo;mam_-i—n. Ademaen. B=b-=¢, ovycro

mettendo « in luogo di min vigor della prima proverrd la 6.2

A% B= btec ed alzando al quadrato AA of= :AB <= BB =
a
bac : . e
==t levando dall’una parte 4A B, dall'altra 2%, per 12 5.4 5'ot-
3 . a.

p terrl AA=2AB == BEB= b¥=e ., A
aa

, ed eftraendo la  radi-

a

» CC



ato Y

: 'Yy pe—d .
»ce 7.4 AeB= ‘/.’54""-' — %¢: 1a qual tombinata con la &¢
aa a )

=R
5 di :A:{lﬁq‘_{.\/b-l-c—w; zB:%f-l—
a a

T =3
“g\/&+ ¢ = 4.

5 Dalla feconda paragonata colla prima ritrovanfi i valori degli

L5

5 efponenti,ciodm=A4*—"ha; == — Ba* 3= ba ovvero pofti i

\/b+c~4.ae ' bt —4ae, 3

» valori di A B, m = = ab*ét'ﬂ-a\/ﬁ+r{%~_4qa

"-_‘Z/-b_-l-':——-q.aé' '

2 '
5 n:ab—nc+a\/ sfmc — aae. 1 valori determinati ¢i danno

:\/m,#4ae i ; ™ . .

» | equazion ricercata.

» Bifogna avvertire, che fc Ve fia maggiore di bdec, ' ine
» fimuno ne'coefficienti , ed ancor megli efponenti, eccettuato il cafo
» di b = ¢, le quamtitd immaginarie; che ci additano non gid I'im-

» poffibilitd delle curve, ‘le 'quali foddisfacciano #lle noftrfa equazione, -

» ma bensi 'inutilicd del prefente metodo. La qual inutilid incomin-
» f12 acomparire fell"ultimo confine delle quantifd reali, clog-quando

e

» 4ae =Db4=¢ > ncl qual cafo rifiilta un’equzione identica 1.= 1.

5 Cosi fatto metodo d’integrare fenza la previa feparazione delle
» indeterminate, ch'é d' invenzione del Sig. Giovanni Bernoulli & fiato
» con felice fucceflo del P. Vinctnzo Riccati a tutte quelle tequazioni
» applicato, ove le variabili , e le lor differenze non oltrepaffano la
5 dlmenﬁon .!]nrare, come fi pud “vedere nel fecondo tomo dell’ Ac-
» ¢ademia di Bologna nella differtaziene altre velte citata.

SCO-

di dy collocare il fuo valore

. 47%
SCOLID IL

XV. Ma perche alle volte nell'equazione i differenziali medefimi
dx, dy afcendono a dimenfioni pit alte, effendovi per altro la condi-
zione fopra efpreffa, ricorreremo al fegucnte artifizio , ch'io applico all’
efempio .

Sis *dyr fe xydxdy = x*dx fay = XX | ¢ collocato
TR ‘ a

quefto valore nell’ equazione in luogo di 7, avremo x*dy* oo Xt xdvdx
e L a

= y2dx*, e fatta la divifione per x=, dy* <= xdydx
a

= d x*; onde

ﬁ fcopre , che x , e le fue funzioni intieramente {parifcono , reftandovi

folo 2., dx, dy con le loro funzioni. Ma perche chi voleffe in luogo

zdx 4 xdz
a

nell' equazione la quantiad x, faccio xdx = ad¢, coficché fia dy

s introdurrebbe di nuovo

%2 dx*

24X 4 4¢; dunque

4o 22dxdt 4= ader =27 dx?
a

a
h

b 2 dxdt=adx*, e contraendo I'equazione 222 dx* 4o 3% dxdt
4o a* dt* = q*dx?, in cui cl entrano %, d ¢, d x con le loro
funzioni.
Di nuovo fupponiamio’ad t = rdx, e fatta la foftitvzione perve-
niremo dlla feguente efpreffione 2x* d4% <= 32.rd x* <= w2dx* —a2da*
Ciod 2%* o= 3 T ou™ = a* Sard dunque il valore di # dato algcbrai-

- d .
camente per %, ma adt = #dx = xdz; dunque L e R
X 7]

nella quale equazioﬁe effendo 7 data per 2, abbiamo feparate le varia-
bihi, e coftrutta la curva , non fard difficile determinare il valore diy,

fante I'cquazione y = = .
- a

Altriments.
Replico I'equazione 2* dy* == xydady = x3dx* aggiungo
H:{Il' una, edall’altra parte il quadrato 7 j2d x *; dunque x2dy? ==

X7
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xydxdy 4a 75 d xd = Xt o = 2 dity ed eftrattele radici xdy
o Lydy =[x <= L yy - dx, ed ecco ridota I equazione al
canone generale di quefto metodo.

Altrimenti.

Ma pitt fecilmente nella {eguente maniera. Trafpongo il termine
xydady, e fia 23 dy? = x*da* — xydxdy, aggiungo da ambe le
parti il quadrato ' y2dy*, dunque 32 d)* o )2 dyt == xdyxt —
xrdxdy = - 22 dr*, ed eftraendo s radice dy V4% 4 1 s

1

— § 2dyciod dy ‘/4“ = 3y = 2xdx =— ydy, al metodq
come fopra. y
Metodo Z1I.

~ XVI. Nel maneggiare |'cquazione differenziale della curva , quando
vienc difficile la feparazione delle variabili col fervirfi delle due folité
co-a;-d;{;me > fard bene mutar pofizione , ed introdurre due altre nuove
coordinate , mentre fi trasformerd in maniera ’equazione , che forfe
fomminiftrerd un’equazione di gran lunga pitt femplice. Non fi dd perd
regola coftante di prefcieglicre le incognite per aver una formola meno
compolta 5 con tutto c¢id pare , che fia regola ferma d' affumere per coor-
dinate quelle lince, che attefa la condizion del problema anno fra loro
una relazione pint femplice 5 mentre cosi fi perveniri ad una equazione
piti trateabile.  Se bene quefto non ¢ cosi affioma generale, ad egni modo
troveremo , che la cofa.per il pitt fuccede felicemente. Pro ongo il fe-
guente efempio, che dard turto il lume alla materia. ?
cun—f;f;c-ab la‘(‘IJ‘Ii\'a ACF ( Fig. 4.) di al proprietd , che prefo nella
rbitrio il punto C, e tirata la rangente C D {ia fempre la tan-
gente fudderra all'intercetta DA in ragione coftante come a : b, Ora

chiamando ABy, ¢ BCx, la tangente C D fark = X/ dxr e dr,
dx

e U'intercetta AD = 74%¥ — xdy
e R R

Ty facendo I'analogia conforme la

condizione del problema x,/'r!.r" 4 dy': ydx — xdy 2 a: b; nalce
dx dx

1 equazione libera da fegni radicali. a*

aryrdat e a2 xtdy? == 20 g xdadi= bbyxdx* b‘gzs,v’.r
Quefta equazione dal Sighore Gabpriello Manfredi, prima che da lui ri-
trovato foffe il metodo, che nella mia raccolta tiene - il fefto luogo, fu
nel libro De Conft. Equat. Dif. \primi Gradus, mefla nel nnmero delle
difperate. : . |
... Paffa_pertanto avanti, ‘ed offerva , che la condizione del problema
&' clie fia in ragione coftante CDa DA. Prende dunque DC per una
deTlé variabili , perche & fempliciffima la proprietd data della tangente
CD. Chiamata CD = z; fara AD = n=z. Ma per fillare il “punto
C non bafta il fapere , che fia AD = nx, e DC ==z, le non fi
determina nel tempo fteflo I'inclinazione all'affe della rerta DC. E ne-
ceffario adunque affumere un'altra indeterminata , che nella maniera pid
femplice determini la_pofizione della retta DC ; Chiamo dunque BC
= #, ¢ BD = /22 — 5, Fatte quefte denominazioni , la condi-

* zione che ci guida all'equazione fi ¢ , che DC fia f{empre tangentc,

dunquie fa differenza_dell’ ordinata CB = # , alla differenza dell’affilfa
BA — nx o V 2° — #*, come la ftefla ordinata » alla futrangente

BD — V 2* — un, e fatta ' operazione fi troverd un'cquaziene non
meno implicata , cioé '

v dy = npdx. 23— @2 wndz

Bene & vero, che fe chiameremo BD = # in luogo di BC avremo
un’équazione un poco meno compofta, cio¢ nzzdx — n# dz = 23ds
-" . W - . . . g
= 2udz, incui non {i f{copre il modo di feparar le variabili, fe non
col metodo fpiegato di fopra, quantunque ve nefia un pid facile, come
vedremo a fue luogo. )

. -Sard dunque meglio lo fcanfare le quantiti irrazionali denominando
in-maniera, che v %z — nn fia una grandezza razionale. La formola
pitt femplice per ottencre I'intento , fi € il porre ¥z — wi = 2 —
2xnup < #*pp, ed in confeguenza V 27 —n? = T = P, ed

— _2%?  Nominiamo ora DC =z, AD =u=x, e CB =
PP

2% p
PP H

, la di cul differenza fi trova eflere

2p3d2 4o 2pdz A= 22dp — 22240 G inole DB =
P 2p* 1

T —p

s che aggiunto ad AD = nx, fa 1"intiera A B =
I3

NDoo npr
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npiz o #x A 2 T PR G g ocui differenziale fard
D —
préde = 2npidz — prdx == ndx o= dz — 4z pdponde fa-
ol 2 L £ 1o,
rd lanalogia della tangente 2p3 dx == 2pdx == 22dp — 22p*dp:
' Pt == 2p* o= 1

nptdrenprdy — prdz o ndx d= dx—4g2pdp:: 27p
rineap e 3 g ]

z 4= 0z
2P =12

— zptdp— 22p*dp — zdp = o, la quale divifa per ;;f-l- 2p®
o 1 do npdx — dp=—=o0, cioé¢ npdz = xdp, o fa

che fomminiftra I'equazioné npfd z =f= 2npi d2 == npdz

. &b ed integrando %" = p, ma CB = _2P* _ dun:
% ? PP+ 1
. - ‘-'l-: ; ==
que pofto per p il valore 2* , fard CB = .2%
zﬁﬂ+1 .

E' pertanto evidente , che ['integrale dell’ equazione %* dy = nndd

/2 — 4t dazndy fifcopre effere & —/ 22 —u?* = 1, il che fe fifolle
nx® :

avvertito al principio, non fi farebbe proceduto per tante ambagi per
fillare il valore della linea C B, mentre # fi2 un numero razionale bafta

azu"'r

aflumere AR — ==
1 + 2."“

quantitd trovata, la quale fard algebraica;

ma fe » fofle un numero irrazionale bifognerebbe ricorrere alla logiftica.
Affunta adunque A E eguale al valore trovato, per il punto E fi tiri EC
parallela ad AB, e prefa AD = 5z, dal centro dall’intervalle DC
= % {i deftriva un arco di cerchio, il quale tagli E C nel punto C, il
punto C fard alla curva cercata, ¢ DC ne fard la tangente, a cui come
pete la propried efpofta nel problema.

A-
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Altrimenti.

'Ma fenza tanto raggirari, @ ripeta ' equazione ritrovata di fopra,
cioe z* du = nudx /s — g2 4= zud% , la quale conforme a quanto di
fopra é ftato ‘fpiegato nel metodo fecondo , i prepari nella maniera fe-

=—

guente zdu;ﬂdz iz Vxx — L'integrale del primo membro &

x)
*_ , che pofto == p, dard Rl —#dx _ 4, ed w—=zp. Faue
z 2%

ko dzy/2* —p*x* __ Wpdx y/ t—pP
pertanto le foftituzioni trovo dp = E_z_‘_/._u_e— e 2

¢ finalmente _4p o MR pella quale equazione fono feparate

i %

le variabili. Refta di ridurre ad una quantitd logaritmica la prima parte

- pd : iy BT R
dell’ equazione __dp___ ofis —PL__. Sia/ipp= L4 M,
= pvV1—pp ppv PP
> 3 — pdp —adm pdp s __:"‘ii___ Ma
diffe 35—t = = F
edifferenzian o 2/ 1—pp 1 =fe 2
ey A g TR W
eflendo vV —pp = oot dunque 1—pp P L
—akm—mm W gunque P2
1efm 272t T ade2mdemm Py —p
dz =
. JSHEL s, (L0 , e finalmente m —"{— ;0 s
4. 1204 I 2 2l
+ e rmt-mm

o T o integrando tolti di mezzo 1 logaritmy m = 27

dm___ ;
7

O oo 2 Fatte
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sz poi in luogo di m le debite foftituzioni, fi pafferd alla coftruzione
della curva. _

Ecco tutto cid, che ho potuto raccogliere dai pid celebri Analifti
intorno l'arduo negozio delld feparazione delle variabili. In un alira
parte di quefto trattato fpicgherd un mio metodo particolare, che folo
abbraccierd pitl equazioni , ¢ pitt cafi di turti gli alui infieme,

PARTE SECONDA
Dei metodi inventati dall' Autore per fepa-

rare le indeterminate nelle equazioni
- differenziali del primo grado.

tematici di prima linea per ifviluppare le equazioni dalla con-
fufione delle incognite, e fatteci fopra le neceflarie rifleflionis
refta a vederfi, fe nulla pofla aggiugnerli a cid, che fin ora ¢

I SPiegati tutti que’ metodi , che fono ftati mefli in pratica dai Ma-

ftato fcupe_rto dall’ altrui induftria.

Metodo I

Priniferamente ¢ ingegneremo di rendere piti generale il Metodo del
Signore Gabbriello Manfredi, per cui fi {a fuccedere la feparazione del-
le indeterminate, ogni qual volta gli efponenti delle incognite afcendo.
no in tucti i termini ad una pari dimenfione . Ora fpefle fiate accade,
che una propofta equazione, quantunque non paja 2 prima vifta {oggerta
a quefto canone pofla nulla di meno ad effo ridurfi con rutta la facilita,
e c10 in due maniere, vale a dire o con l'alterar gli efponenti, o col
fervitfi d’ una opportuna foftituzione .

CASO L
1L Sia generalmente propofta I'equazione di tre membri
2@ dx < X7 )7 dy = y'dy

Se m=n<far=7s allora fiamo nel cafo fciolro dal Signore Manfredi:
ma fogpo&o che non ci fia fra le fomme degli efponenti la neceffaria e-
gualitd , cerchiamo almeno in quali cafi con un poco di artifizio pud
venir fitto di trasformare la formola propofta in una equivalente, in cu
6 verifichi la condizione prefcritta. Cosi fe non potremo feparare gene-
ralmente le variabili, determineremo perd nfiniti cafi, ne'quali la fepa-
zione fuccede felicemente .

Pon-
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47 ; ypon ap me mpae P ¥
Pongo ¥ =%, ¥ =%, X = 5 € prefe le differenze
m==1 =1
e mp 4= P—1

dx = mpdep % dz= p% dx . Fatte le debite foftitus
_m*'_ I' ] i

WY P 1

npor L !
zioni p% dz 4=z y dy =y dy. Ma per il Canone del Signore
Manfredi & d' uopo, che fi dia uguaglianza fra le due vantitd efponen-
2iali, cioé mp = p=1 == np =7 dalla quale equazione fi ricaverd il va-

el 1
m =f= 1—1

nenti mp e p— 1 ==np =7, avremo per 1'uno, eper Ialero la medefima

lore della aflunta p—

, e foftituendo quefto valore negli efpo-

quantitd vale a dire ”:;'_:.—"*'?i , la quale per la regola del {uddetto
1-n

Signore deve altresi effere uguale alla grandezza efponenziale s ; dunque

mreter =i e da quefta equazione fi caveranno altri tre Canoni,
Mmefal-n . ;

cloe

s ds s—s—1 =y MSAeS=Mr—r =0 ; nfaus—s~dr —=m
mef 1 Sef= 1 S=r’

che ¢ daranno tutte le determinazioni neceffarie .
SCOLIO I

Se in cambio di porre x==2! , io avrefli fatto y=mu1, facendo le de
bite operazioni col metodo di fopra efpreflo fi ci prefenteranno le medefi-
me formole ; onde non eccorre dir di vantaggio..

Efempio L

- : §

Venga propofta I'equazione x™ dx =f=x3dy =3 dy, in tal cafo pre-;
Nefe s —sof=r

s=T

f2 per mano la noftra formola =, eflendo chen=3,

g— —_T e — 1 v H
7=o0, =1, troveremo m=8, e p=1, e per ridurre 1' equazione
1

alla formola del Signore Manfredi dovremo porre x==%°, con che ec:

Efdm-
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Efempio IL

v 3
Sia 7 dyfex™ »5 dy== dy . Per vedere fe quefts equazione appar-
tenga al noftro Canone prendo una formola ad arbitrio come la feconda

MEAS =~ oy o perché nel prefente cafo s=o0, avremo~n=mr =for,
.m ..+- 1 .
ciod 2 _%efeluz .?g , il che non ¢ vero. Bifognerebbe dunque che fof-
-8 b -f 2
fe n="°, onde ne rifultaffe I equazione z1 dxe Xy Y dy =dy. Cosi fi
vada difcorrendo in tutti gli altri cafi , che ponno ridurfi al Canone del
Signore Manfredi.
SCOLIO IL

ITL. Si pud ottenere pit facilmente I'intento, ¢ ftendere la regola 2

" quelle equazioni, che contengono molti termini nella {eguente maniera .

=1 [ T

Mi figuro l'equazione generale ridotta cosiz  dx=p x*y  dr=y dy.

b i wW—t
Pongo r==1% , ¥==x , e differenziando trafcurati icoefficienti x  d

B—1 n p g r qr s
— " dxz, ed in oltre x==1=2 : Pongo di pil y==1u ,y =t 5}
qs = r—1 qr—r —1 gs—1
— & , e prefe le differenze 5 dy—=un du,y dr=n die, e

fatte le opportune foffituzioni non negletti i cocfficienti, {e cosi place
pu—1 o gr—1 gi—1
bz dzefecz n de = gu du.
Facciamo in primo luogo eguali gli efponenti del primo, e del ter-
zo termine, ciod pm — 1== gs—1 ,0VVEro pm=gs, ¢ confeguentemente

PR g,0p= %% | Facciamo fecondariamente uguali gli efponenti
s m

del primo, ¢ del fecondo, o del fecondo, e del terzo termine ad arbi-
trio, € fia pn == gr— 1 =gs—1, oppure pn == gr=9s collocando 1n cam-

bio di p il fuo valore *2_, avremo S ga qf=g¢s, € dividendo per
m m

q, Sh=f= Wr=ms.

Lo
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Lo fvanire che fa la quantitd ¢ in forza della divifione ci dimao?
fira, che tutte le formole generalmedte al Canone del Signore Manfredi
pon ponno ridurfi, ma folo quelle i cai fi verifichi I'analogia
Srmis-prRcrim—n. } ¥

Efempio.

:H*(

Sia propofta I' equazione —as  ds <= custds=udu, la quale nafce
dallo fcioglimento del feguente Problema Fifico. Difcenda il mobile {ol-
lecitato dalla forza , ch’ é come la porefd 2nm <=1 della diftanza dal
centro = s, e impedito dalla refiftenza, ch’€ in ragion, compofta della
velocith = #, e della denfitd la quale fi fuppone comes”, fi cercano le
proprietd del movimento. Per ridur la formola fotto il Canone del Man-

Hop T o e Vi3S WoT . BT
fredi pongo n=x , e fattele foftituzioni ritroyo —as dsfocz, 5%
ds= nefe1 2 dz., che ha la condizione richiefta.
[ 1O ¢
1V. Se nella formola fi fofle aggiunto il quarro termine 2 y  dy,
oppure y X I _d,r,}a riduzione {i fara fempre q\ifando:‘::ﬂi:-: 's—-;: e'.;_':s‘:'m—e,
il che fi applichi a tutti gli aleri termini, de’quali I' equazione fofle
compofta. ;

Efempio
2 i
Sia 4 dy o xidi-fex ng)':-“.?’dyi avremo me1E=i ,i=1==3;
=<, r=1==1,5-1==3, cloc M= :, i=4, n:.__';,r:z,r:;,

¢=o0, ¢ riaffunta la noftraformola s: 7 :: s—s: niz iz m—e54: 1:p2?
1::4 1, le quali analogie effendo vere, e giufte ci dannb indizio, che

I' efpreffione propofta dipende per quello riguarda la feparazione delle in-
cognite dal Canone del Signore Manfredi ,

CASOIL

V. 1l fecondo cafo ha luogo, quando una qualche formola fi riducé
2l Canone del Signore Manfredi con una congrua foftituzione. Ma quale
quantiti abbia negl'incontri particolari a {oftituirfi, nonfi pué dare rego-
la ferma, lafciandofi tutto cio all'induftria dell” Analifta . Metterd in chia-
ro con qualche efempio anche quefta maniera di operare.

Efem-

481
Efempio I.

Sia la formola /a? ==27 . dy=123dz. To ficcio z!.::,r‘, e diffes
renziando 22dx== 7 ydy, ¢ foltiteendo /' X2 ==)* . dyv =" 7dy efprefiio-
ne , che puo trattarfi col metodo del Signore Manfredi.

Pongafi anche / x> =23 = 2, 0 fia 3% ofs 23 =32, 1xdy = 327dx
=2udn, e fatte le opportune fofltituzioni sdxr = 3 wdie =+ xdx.

Efempio 11

Propongo la nuova formola x$dx «f= x*dy —d.Faccio a-r=—=.
Vadty
aver =%, dy==1xdz, ¢ foftituendo x3dy = 2x*dz =—=12dz, la qual
equazione ricerca un'altra picciola riduzione col porre x*=—wn, r+=1%
e finalmente 233 dy—udx. Quindi furrogando i valori, wdy == 4udz —
4%d% , il che cc.
Bafteranno quefti due efempi feelri fra wtd come i pin {emplici

per dar un faggio di quefte riduzioni, le quali ne’ cali piu complicati
riefcono dificiliffime.

Efempio 1ML

V1. To prendo per mano una equazione differenziale generale,che ab-
braccia tutti i cafi poffibili, ne’ quali le variabili finite non afcendono ol-
tre la ?rima dimenfione, o fia axdx 4= bydy=i= cydx = gxdy =4 fdx <= bdy = o.
I cocfhicienti 2, b ec. ponno effere affermativi, o negativi , ed anchenul-
la , conforme portano le circoftanze dell' equazione particolare, in cui fi
profefia di feparar le variabili.

Offervo in primo luogo, che fe fpariflero li due ultimi termini fdx,
bdy la formola farebbe ridotta al Canone del Signore Manfredi; ftante
che negli aleri termini I'unitd ¢ il comune efponente delle variabili.
Tutto lo ftudio dee dunque porfi in far {vanire gli accennati due termi-
ni. Eccone la maniera.

Pongo x==p-f=A; 7 =qwB; 2=p*r=2Ap=ta A2; 7= qq ==
2Bg 4= B*: ¢ prefe le dificrenze a norma delle foftituzioni farre
dy=dp; dy =dq ; xdx=:pdp 4= Adp ; ydy=qdp == Bdq, ¢ collocati que-
fti valori nella formola principale, un' altra ne rifuleerd in apparenza pill
complicata, ma in fatto pid femplice cioé

apdp 4= aAdp <= bgdg =t= bBdq == cqdq <= gpdg =0
== cBdp =f=2Adq
o= fdp PR hdg
P pp Ora



8. 5 . — d d.' il l:'.ar-:
eNa prefente formola (i pud far ifvanire il fecondo, ed ilq
to te:::::ian: Tlr?dizlcendola al Canone del S-lgni)‘n'e:i Manfredi c?l{‘f‘?::effﬁi;‘:
= of A<= h=0, con le quali due equazioni i -
B 4-f=0 bB =g A = H bf_ib- b
cg—ba ' !

ranno i due valori delle coftanti affunte A, B, ciog

ab—fg —_

ca-ba

i i e iA ollocheremo i loro valo-

S cambio dunque delle cqftanru\., [:. colloch 3 lofo
i .-.clli iguazioni fuffidiarie, {pariranno_que’ termini , che ¢ 1r§;ﬁ~d;va$o
il maneggiare la formola col metodo infegnatoci dal Signore Manfredt.

s ¢ 0L 10
VIL Se fuccedefle, ‘che fofle bf=ch, ovvero ah=fz., di. modo

<he o I'una , o I'alera delle coftanti affunte A, B Fo[]:e ugu‘ale a nulla ,
{arebbe indizio poterfi ottenere I'intento con una fola foftituzione . Sia

per cagion ' efempio bf—th _— A—o,in tal cafolafciata intatta la

cg—bha . ;
quantitt x con e {ue funzioni, e diﬁ_'erenze, ba[ter'h in luo%_o\ ?1:; ,}0{‘0;
fHituire il binomio g == B , ¢ profeguire a norma di quanto &i € di 1opr
praticato,

Che fe foffero eguali a nulla ambe le grandezze A, B, in si fatta-
. eh. o il 4
jpotefi avremo bf=ch, ah=fg, ed in confeguenza paa =f;dun-

que ¢g==ba oppure ¢g~ba=¢d. Con ¢io firenderebbono nulli i duc-denqniia '

natori delle frazioni il . =A; “b__"g: B, coms} lofarebbero per l'ipo--
c2—ba cg—ba _
tefi anche 1 numeratori . In quefto cafo foftituendo nella formola in luogo della:

fil fuo valore ‘.‘.é , ed in luogo di E:i il fuo valore b, nafcerd I’equazione
£

sxdehby. dy+a.gx+b+f;_1.-dx:o, la quale & divifibile per

S .
Zx=beby, ¢ fatta la divifione, i ha dy 4= adx =0, ¢ed integrando
g 1
7 4+ ax = C quantitt coftante: dunque all' equazione in quefto cafo

g
cor-

&
. Se.poi il denominatore cg—ba=:0, non annullandofi i numera-
tori bf—ch, ah—fg; poiché¢ A, B divengono quantitd infinite, il me-
todo prefente riefce del tutto inutile: onde penferemo in appreflo a qual-
iche -arcifizio ‘per toglier di mezzo ‘quelta difficoltd.

Torrifpondono .due line¢ rette, ciod gxwje bafebym=o,j s ax 48 3(:"

Metodo IT.

. - VIIL Qurefto Metodo tutto di mia invenzione & ftato da me piib-
blicato nel Tomo 21. del Giornale de"Letterati d'Ita
e feguenti. ]
' Fra le infuperabili difficoltd che s'incontrano nel feparar le variz-
*bili non ¢ forfe la pill picciola il poter reftituire all' equazione que
termini, che nel ;pvengere le differenze ordinariamente {vanifcono . Il me-
todo, che prendo a fpiegare & eccellente, perché va accompagnato da
due circoftanze importanti. La prima, che arriva (peditamente 2l fto
fine, quand’anche nell’atto del differenziare fieno {pariti alcuni mem-
bri dell’ equazione: la feconda, che valendofi delle foltituzioni, nel tems
po fteflo c'infegna-quali fieno le legittime, e quali le inutili.
“Ecco tre Canoni, fu cui fi fonda. Si dée primieramente difpoire

lia Arc.8e. Pag-311,

“I'equazione propofta in maniera, che le quantitd differenziali reftino ac-

compagnate refpettivamente dalle loro indeterminate,, e fi faccia, per cos
dire, una dimezzata feparazione, rigettando ne' comuni moltiplicatori,
o divifori quelle grandezze, che turbano I’ operazione; indi prcfl; la fom-
matoria della differenziale cosi preparata , compofta di due ignote, 6 dec
porre uguale ad una variabile affunta , e col mezzo d' una equazione
aufiliaria dare una nuova forma alla-principale. Finalmente fatta offer-
vazione a ¢id, che fuccede, dee iterarfi I' opefazione fin a tanto che fi
confeguifca la bramata feparazione, o fi veda effere la formola contuma-
ce, e fuperiore alla noftra induftria.

Si oflervi in quefto mentre effervi alcune formole, che non amme:
ttono la noftra preparazione, altre, che non I' ammettono, fe non pri-
ma preparate, ed altre in cul tutel 1 tentativi meffi in opera per {epa-
rare le ignote, non fervono, che a maggiormente imbrogliarle. Non
oftante cid, i feguenti efempi ferviranno fe non altre a farfi formar i-
dea di quefto Metodo. '

A

Efempio L

Sia _x3dy eytdx = d % nella quale equazione la

xxry &V xxgyy—rxiy

quantitd x ¢ una funzione arbitraria di x, ovvero di y. Metto da parte
Ppp 2 il
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il divifore xx<4=77 ¥ \/xx-!-y.?—-x‘y’, ch'é una affezione comune 2
due termini, che compongono la prima parte dell'equazione, refterd la
differenziale nuda x3dy = y’dx. Divido dx per x7, edy per 75, ficch®

, dx o d» ;
ryr X o ot < = x7dyy3d x; onde la formola propofta prenda

¥ dx d;l
X o g =

il nuovo afpetto ——— e
xxerr K \/x.r-l-.?J'—.t‘ 2

Ottenuta quefta dimidiata_ feparazione, in cui le due fuffioni dxs
dy fi veggono co:gbmatg femplicemente con le funzioni delle loro fluenti
23,7, e gli altri termini coftituifcono una quantird quafi eftranea, che

—_—

fa figura di comune moltiplicatore , pongo dx e gy L e
xi y3 :

1

tegrando LI = p . Sard pertanto —pdp

P 20

B xx 1) XV 5% 45-2%2
= dx, e {urrogando in cambio di x per efempio il fuo valore dato
=
2pV2p-1

per ¥, € p, avremo =:dxil che &c.
Raccolgafi, che prefa ad arbitrio una quantitd in qualfivoglia mo-
do data per p, comep:—f- = —5-—-}- 6
299 tax ' apy, W e

— g, troverémo — g o= _=dp

Vi-qgq 2pV2p-1

d'cEchi.a fi feoprono le infinite foftituzioni,.che fervono alla bramata
ﬁj:fur:t_z:on‘c. Tutte le altre poffibili fono inutili, e lafciano le variabili
pit di prima implicate.

Si noti di piti, che con la foftituzione artifiziofa gia fpiegata
{pefle fiate accade, che in un membro dell' equazione cigreﬁipqugalche’
funzione dell’una , o dell'altra variabile x, o y, nel qual cafo , fe la

dz foffe data per la variabile, di cui refta la funzi i
divifione fupplirebbe al bifogno R AT Sy e

=4d %; onde in un barter

Efen-
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Efempio IL

Siala formola 224y xdy4rrd X — gz, in cui la grandezza  fa
" arpay -

data in qualfivoglia modo per 7. Prendo I'integrale del numeratore della
frazione, cioé y* == X7, ¢ lo pongo = ap, ¢ fatta [vanire la x col collo-

care il fuo valore 4P —y, ho la nuova equazione _4P _—dz, la qua®
Y Segm P oo
7

le fi riduce alla feguente ydp == pdz == 7dz, ch’io preparo giufta il

mio metodo in quefta maniera p = 47 — 4% = dx:

P 7
Prendo Ip-f’zz' =g, ovvero [ L P #, dunque. effen-
y q J
—do g lu quantivh; it -cui-logaritmo= 1, 2 = g*,edg = 9%,il che &c.
q &"
Efemnpio IIL
xd A= d_)_!

IX. Si proponga 1’ equazione %X di::—: :_ﬂ::d'.-:i_\ = e
Prima di tentar quefta formola fard bene ridurla.
NITS
foramatoria fi [a effere ,/m, ch'io facccio =2.: fatta pertanto fva-

nire la y, attefo che le fue funzioni montano al quadrato, CE?H(‘C.!T\IJG in
cambio di x* =%, z2; in vece di 32,27 —2%, ed in luogo dizdy il {uo

2xadx 4 vzdx — 3y 4 2y - Y — dz,
Aty? + a¥ a*

Offervo, che il fecondo membro ¢ integrabile, ¢ la fua

valore 2.d z — xd x, avremo

rrdrdzidy —dx, ¢

¢ cancellati i termini , che fi diftruggono, -
33 A= at a

e R R .
2r ¥ ydz 4 wdx =dz. Si

giufta la ‘noftra preparazione
A el a%

xdz



1,

rdx=fxdx==zdp, ed integrando xz=ap, e farta {vanire l2 quanti.

0 x, A%dp —dz,e¢ finalmente _2dp =dz,
ppr=aa pptaa %,

Eferspio I7.
Pongafi I' equazione gid preparata )" X xdx 4=y dy=x"X7d x-x dy,
ovyero )" =2 X xdxydy = 1* X 24*¥—2xdy  pongo ¥ =g, ed
77 7

xxdyy = pp,ed in confeguenza xdx Jydy = pdp,ed 78x—xdy
ry
X pdp = dq. 1La di-

]” -z

=— dq. Fatra la doppia foftituzione, fara -

xF.
gnitd y*—2 pud rapprefentarfi nella feguente maniera »** ¢, ponendo
m=—1=n=1¢, fia poi #affermatvo, o negativo poco importa ; dunque

e pdp=dgq: ma effendo ¥ =1, fard aleresi}” =1 ; dunque

3 x q x° qu
2'pdp = ¢qdq. Frattanto in virth della doppia equazione ¥ =yq;
xYx =437 = pp, collocando in vece di x* il fuo valore 724*, avremo
2 g3 2 106 _-—-—'P F‘;r :
31g ey =pp,c:oey:‘/ : ed ) =——— -, ondefinal-
1449 1449
mente fiamo pervenuti ad una equazione libera della miftione delle inde-

terminate, ciod p* *F1dp == g*dg X 1449 _:

. Ho portato quefto efempio per far vedere fin dove giunga 1'artifizio
d’una doppia foftituzione maneggiata con 1" ajuto del noftro Metodo.

Nella noftra formola generale é contenuta la [eguente
V2 xdys=ydy =/a.xdy —ydx propofta dal cclebre P. Regneau
nel fuo libro 8.¢ dell’ Apalifi dimoftrata pag. 765 , baftando fare m —

T
-3
a

n=0.L Autore i =
re procede cosi. Pone y=—= 1%, od y — ¢, Vaa—zzz,
a

a
cid che & vy =v/ 2, dy =2t iy gp = ds, Jromae
a a 3 :

—_

tade
e

> o s 487"
. . Softituiti quefti valori, I' equazione propofta fi cangeri:
ay/ at—x?

nella equivalente atde/t. V. Vaa—2xx=aattdz, o pure

= e e \ de adz
atdty/v./aaz—z3 = a>t*dz, che i riduce 1 = = ———=,
¢ v et -3

in cui fono feparate le incognite.
SCOLIO.

Si vede manifeftamente, che I'Autore non procede per via di meto-
do, ma piuttofto a cafo; mentre non i faprebbe fifar il modo di trova-
re la doppia foftituzione da farfi in alcuni efempi, e da cio maggior,
mente {picca |"eftenfione dal noftro prefente Metodo.

Efempio .

X. Prendo a maneggiar la formola —fds<fean? Ads —udx, ncl-
la-quale f, A fi fuppongono date in qualunque maniera per 5. A quelta
fi perviene, quando date comunque le forze, ¢ le denfita del mezzo per
la diftanza dal centro, e pofte le refiftenze come le denfitd , e i quadrati
delle velocitd, fi cerca con quai leggi difcenda un corpo. Sebbene nella
premefla equazione fi feparane le variabili col merodo Leibiniziano, o
Bernoulliano da noi nella Prima Parte {picgato, pure valendomi del pre-

fente metodo, la preparo nella feguente maniera —fd s=#*. dz—adds,
u

’
Faccio —aAds= 4%, onde z {ia data per s. Avremo dunque —fds
%

— . du.-{-'d_z.
2 Z

Pongafi E‘_-{-iﬁ_—-__‘i_f, ed integrando {a 4= lx = Ip=lc, la
PR P

quantit ¢ & una coftante arbitraria , ¢ paffando dalle grandezze logarit-
miche alle ordinarie, #x = cp, o €2 = «. Soltituiti i valori, avre-
Fa

mo —fds = ¢c*pdp, oppure ~xxfds = c*pdp,e fommando
%%

sz.z.f'd: =ic*pt Dby La
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defcrizione della logaritmica.

Se 12 denfita < fofle coftante , ¢id non alterercbbe I' operazione, co-
me pure per i varj cafi di difcefa, ¢ di afcendimento bafterd alterar 1 feo
gni della formola. y 2

Diamone un’ efempio particolare fcelto fra pit femplici 'nel cafo
della difcefa, ponendo coftante la forza centrale f, e la denfitd in ragio-

ne inverfa delle diftanze , ciot 4 —L%. In tal cafo avremo —fds.

u

—dn —ads  pofta # —=p, fara ':fd-‘::i{?,owero—fd-‘:pdp,
o I $* IPZ::‘ P Izﬂ

cd integrando coll'aggiunta della coftante e ',_-=‘E—+A=
2—al. § %

#* e A, La condizione, che eflendo s=b, debba effere =0, de-

2 524

termina la coftante A ==

28I
24— 1. b i

P
5 paa—1 — gaa—x

hes—1 =

rroveremao

w %

2a-1"

Se fa 24> 1, la formola tal , qual'?, ci addita chiaramente fa cur-
va delle velocita. Ma fe foffe 2 < 1, farebbe bene trasformarla nella

5 b:"‘:u.....s I=28

{eguente maniera———. — 57—

curva (arebbe trafcendente, ed abbifognerebbe della quadratura dell'iper-
bola, o della coftruzione della logaritmica, ad effere coftruita. Imper-

clocché I'equazione non integrata farebbe —fds—pdp , e fommando
s

—ls= P*=1""  oyvero s3. =I5 =#?, per coftruir la qual curva

2 3*

devonfi 1nrcndcrc 1 logaritmi nella logi&ica 3 la cui fottangente =f; per
modo che pofto s =b,—I[s=f0.

Efemn-

La-coftruzione ¢& facilifsima a farfi per via delle quadrature, e della

. Pertanto fatto il calcolo, ri-

“I
= Chefeza=1,la"

48y
Efempio V1. ;
* Mi propengo di feparar leindeterminate nella formola —= adssbe cds
¥ < - t s 4 ' T

c— #du alla qual fi perviene {ciogliendo il feguente problema fificd . Pofta
coftante la denfitd del mezzo, e la forza centrale in ragion inverfa della di-
ftapza dal centro, fia la refifténza del mezzo come la velocita, fi cerchi la

curya della velocitd riferita agli {pazj paffati. _ 2
Prepariamo I'equazione in quefta guifa #. cds—du = ads: pongo cd
-—'-"z_ia:'dp,e'('ommanéo cs~=s=p, 0 cs—p=m, ¢ {oltituendo ¢csdp=apdp
= ads, oppure csdp= ads = pdp. Pongo pdp = dx ; dunque fara zdata per

S s z
psedin confeguenza esdp = ads o= dx=dq, ¢ fommazndo s*% = ¢, dunqué
' 5 Tl AR
<1 . : S
s2= g~ ,efuele foftituzioni,-cdp==—dq_5 il che ec.
"1 | = AT
= 2 ol 2 q *
Efempio VIL

: poﬁ-o m ==c==1 , fi {eparano le indeterminate nella formola —s%ds
e b = i, cds =udn, 12 qual nafce, quarido giufta I'ipoteli del Signore
: : .
Neyvton fia la forza centripeta come qualfivoglia dignita della diftanza,
la denfitd del mezzo in ragion inver(a della diftanza medefima,e la refiften-
74 come la fomma della velocira , e del {fuo quadrato.
Faccio la preparazione — s7ds == bewds — g2, gy — cds : pongo du
. G 2o 8 s s u
== cds == dp , onde {i {copre il valore di == psc, ed us = pps*. Softituiri
e :
épportunamente i valori trovati, ci fi prefenterd [' equazione
— 5% ds == bepse ™ ds = s* pdp , € dividendo per 5*°,
e $73 g o beps—e ds==pdp. Ma pofto m=c—1, fard m =——2r =
= ¢—1; dunque la formola fi ridurrd alla feguente sTET N ds=_ pdp
Y bep=—1
coll’incognite feparate,

Qqg Efem-
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Efempio V1L
X1, Chiuderd quefto metodo col problema propofto dal Signore Er-
manno negli Atti di Lipfia dell"anno 1719- Pofita,, dicegli , area alicu-

Jus curve = axy A-bxyt , ubia, b funt quantitates conftantes, ﬁc_ut etiam ¢, €
[unt gualefcumque numery , invenire curvam, cui hac area conveniat. Dico in-

weniri poffe aquationem cnrvein terminis finitis, eamque curvam [emper fore

Geometricam, wodo ¢, & ¢ [int exponentes rationales’, & infuper quantitas a,

qualefcumque fint de catero five affirmativi , five negativi . Quaritur igitur

aquatio curva : E A ‘

1l Signore Niccold Bernoulli figlio del Signore Giovanni, che fi 8
prefa la cura di fatisfare al quefito, accufa non fenza fondamento il Si-
gnore Ermannro di non aver faputo trovare la foluzione gen_e_raie del Pro-
Blema da fui propofto; perche fi danno alcuni cafi , ne’ quali la_curva &
trafcendente , mon oftante che fi adem?ifcano le condizioni confiderate
dall’ Autore. Io pér me fciolgo la quiftione nella feguente {emplicifii-
ma maniera . /

Sia l'area delle curvein quiftione A= Gdr:aﬁ-{nbx‘f - E prefe _le-
differenze facendo x7* =q ;3dx = aydx 4=axdy = bdg. Preparata I equazio-

ne col metodo a noi familiare, axy. 1—a dx— dy = bdq , pongo 1—2 ,‘.if
' a - R S
—_ ;
L g ‘f‘ﬂ, ed integrando X5 =», oppure = =y,ecfateclede
¥ = B 7 p
I
F 4 s -
bite foftituzioni ﬂiﬁl = bdq. Refta, che la quantii x* i efprima

per le funzioni delledue “yariabili affunte p, ¢. Giacche peruna parte x5

x - Tes
¢ x4
== ¢ ; dunque y=21 , e 9" : maera = =y; dunque
- 4d o) r
[
x
- » e—aet=ac . e
5 e i
AT ac s O
X ¢ = 9° ,oppurex =pg° ;onde x *=p Gl
P L3
xe

1o, e nell’ altro di quefti cafi. Se :

F I-— . : Cgss 49t

3 3 > e 8 .
e—ae == ac 2 w._._."_"'_f —
4 , ¢ fatte le foltimuzioni, ap ' !
hnas . .,
bq Fo ok dg, ed integrando
5 _at-ac ‘ ol L 2
e a6 == ac
e—ae~4=ac » e-aerac _ br hae4=bac . 4 ¥ pe

¢ =1 ~=€-ag == ac

E mamfeﬁo, che la curva fard per ordinario algebraica ;
quando le quantitd a, e, ¢ faranno razionali, ed all’ oppofto tralcenden-
te, quando-unz di effe fard irfazionale. Ma perche alcuns cafi reftano ec-
cettuati, non fard fuori di propofito il confiderarli.

Si offervi la formola prima della fua integrazione, e fi notino i due
v

efponemi delle p, /g, cioé . Se n2!l uno, né

tmatqeca ° e—ae—-ac
P altre di cotai‘efponenti == 1, la curva fard fempre algebraica. Se o
I'uno, ol altro deglt efponenti =-1, lacurva fard meccanica, ¢ dipende-
ra dalla quadratura iperbolica Veggiamo qual fia il valore di e nell’ u-

—_——— =1, avremo € — €&~
. e—ae=ac
—_—1 3
= ac; dgnq.ue e—c. Se __—1  ——1;farie—aemac=1; dun-
5 Bl e—ae == ac
: “ac-t : e , . ;
que e== =—. Se alla fpecic ¢ competa o I'uno, o |'altro di quefii va-
a-1 -

lori, la curva fard meccanica. Finalmente fe amendue gli efponenti=-1,
la curva tornerd ad eflere algebraica. In quefto incontro la {pecice dovra

ac—1

avere l'uno, e 1'altro degli accennati valori, onde fari ¢= o fia

a-1
ar—c=—ai—1. Oyvero ¢=1, e per confeguenza = 1: d'onde racco-
>ep
gliefi , che la quadratura della curva cercata s'efprimercbbe per a-=b. 7.
Se foffe a= o0, converrebbe ommettere la feconda {oftituzione, la
quale involve un’efponente infinito , ¢ con pit femplicita s’ otterrebbe
e

I’ equazione x L P bg < dg, da cui nafcerebbero le medefime confes
guenze.

Qqqz SCO-
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SCOLTO

Facciamo qualche offervazione ful metodo del Signore Bernoulli .
Dopo aver date duc foluzioni, una per le parabole, e 'altra perle curve
algebraiche , paffa a {eparare generalmente le indeterminate nella formola

del Signore Ermanno /,‘J‘dr-:f.\)‘:’:bl“ 3¢+ Prefe le differenze, per aver
una cquazione, in cui tutti gli efponenti facciano [a ftefla fomma, pone
x=¢ —1, ey=2 . Quindicon la formola t=wrz, che prima di
wrti ¢ ftata mefla in ufo dal Signore Gabbricllo Manfredi , arriva ad una
cquazione compoftifiima, imbarazzata di quantitd logaritmiche, ch’ egli
ha necefiitd di ridurre per 1 candni noti con un calcolo laboriofo . Fatta
poi la riduzione, ¢ aftretto a confeflare , che la fua maniera manca indue

cafi, ciot quando 1'uno, o I'altro degli ef] onenti ¢, e==1, e per quefti ~

cafi ¢ obbligato a foggiungere due analifi (eparate. Servird cid, s'io non
m'inganno, d' efempio, di quanto ufo fia il noftro fecondo metodo, e
con quanta ficilitd fi maneggino certe equazioni, che per altra ftrada
{tancano la perizia de’ Geometri pit confumati.

ANNOT AZIONE IV

» Elegantemente per mezzo d' una {eparazione dimidiata fi rifolve
.+ quell’cquazione, che 1" Autore ha trattata nella parte prima col metod o
., del Bernoulli. Ella &la fcguente ady = ypdx — ly*gqdx, in cuip g

»5 lono date per x. Preparo I’ equazione cosi _dy -!f_f = [’»"‘3__’95{’. Si

y a a
x d N CCD :
5 metta PI¥ _ 2 ondex fard data per x ; indi fi faccia L. i
a z L z
dt v o
»'= = dunque y = z¢. Fatte le {ofticuzioni, fi avrd *
b2 1 gdx dt b ’ :
2 -—-——ﬂ—q: ovvero = = " , 2" Igdx, che ha le incognite {epa-
a
. tate ; ed integrando A- 1 - i/;‘:s"r gdx:ma chiamato
—— -1
n-1.t

o o [
5> & quel numero, il cui logaritmo ¢ I'unith, z = g‘[ a : dunque

. b e fpdx
8 : —_n-fg S gdvimat=y = 7y 5 duf-
— =1 — ——
H=1.t % pdx
Pl T
» que

— [pix —fpiix #
.= e T o T
5 que A- § e fg gdy. Come 11 DR.y
—_— ot
n—1 Jn

» Mi fia permeflo di efporre quiin pochiffime parole una maniera d'in-
3 tegrar la premeffa formola fenza ajuto di foftiruzioni ; laqual maniera
» ¢ adoperata dal Signore Eulero in una formola alquanto pii riltrecca.

. ' . O b oo A
»» Difpongo ' equazione cosi = T gdx . Si moltiplichi
e fpdr
-1 4
5> 1'equazione per la quantitd efponenziale g , ¢ fiavrd
) o n=1J "4 ; =1 P
a2 A B o b gdx,
7 2! a
, ed integrando
_..fpdx _ pdy
f=1 & b -1 a
T MR 7 gdx , comg
n—=1
=17

5 fopra. »

ANNOT A ZIONE 7.

,, Non viha cofa, che tanto fia valevole a far conjlprcr}:dere Icr{ictn.‘
5, flone, ¢ la fecondira di un metodo , quanto il n?ol?cmc_, che per mez
5 2o d'eflo fi perviene alle formole piu _um\fertfah i cf:le 11?:;:11 ﬂlxlrrilr&;r?;
i ifti anegeiare col metodo della dimidia
,, vate dagli Analifti. Prendo 2 manegg

e T o T - .
ione la formola xndx 4a™d) . p= fady 4meydy. g, € m].ﬁl:d_lo
:: geipg:tzclrminare il valore dell efponente =2, € di fillare Ic_ gonda?:?nl .
con che devono le due p, g effer date per le x, 7, acciocché la formo
” la Iiberar 6 poffa dalla confufione delle indeterminatc. 5
7 ,» Preparo 1" cquazione nella guifa, che fegue

. .t”dx-i-n;r“’dy:x;.ff_ = ¢dx g, Sia la prima {oftituzione
R 5

4
3 R
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A
» fdx = cdx = Adx: dunqué x ==z ¢ ;e facta fyanir la x, nafce
3 a R i
¥
f nAekA—r nAt=A f:;;
,,lafarmola:\y'z' : d'-t—_):_'z. oy T dy
¢ ¢ -
nf o 2f
¥ [
A~ B
» = a)"dy = Az < dx. g, e riducendo alla ftefla denominas
=L 2
¥ c
Foux
»» zione, indi moltiplicandoper y © ¢ G avrd
f iAdeA~c nAg=A 1t o nf 4= of
Ayen © &-fr ¢ ;7 ddew < dr
» L 3
' nf - f e
A-e e =
o= A% * dz.. g

» A fine di paffare ad una feconda dimidiata feparazione , eguaglia”

» mo l'efponente dell' 5 in que’ termini, ove fi ritrova la Auffione dr, e

5 S avri 0y =i = :L-l_—:_f’ ovvero m=— ﬁ:—i—_’:, colla quale re-
£ (4 c

» fta determinaro il valor dell’ efp

eter 1l v onente #. La prefente {uppofizione
» tangia I' cquazione in quefla

f A 4 A TR i g
= —————— e ¢ c
o dx~ f 2 < ddmay Ay =
L) A r
O e
Eall-

» A~
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A eparata & dovere la noftra formola prende il oudk
; 1 B f t overé la noltra trormola prénde 1l nuds,
v A% dx,qi Préparata p
» vo afpetto X
2 £ AR A Ak, _
(4 L 4 € e Y L z I d.z _y =
ﬂi‘f’. f Zﬂ A
. s - g -a
y g '
Auc . TR} . .
o aiw R Ed ccco una novella dimidiata {eparazione . Si
» =t
P
s> ponga
; nAd= A-c
Ak . E dz — & = Eﬂi , ed inregrando
¢ J 7
nAdeA
i AN =R 2
c
f nA=j=A ) L
5 o l—; 2 ° = a~ly=DBlu, cpallando dai logaritm a3
v
foondx
sy DUmeri,
el
n A=A forar
_f_ - A ‘ —a
€ B s \
7 —u , da cui {1 troverd
L)
PR 1
= wA 4= A ujl
nfdec r i « -+ Introdotti pertanto nell’ equa-
— — e -4 =
2 ="

5, Zlone



L
5, zione cosi fatti valori ; rifulterd

nfB-=cB
-g
v L X Bd e
= e=f = TAn T e gieht
2A o= A nfetf p
-Lg’ [+ — gl
c
o
HfR dar B=¢ A=A :«:f.}-f A=g
Ban ¢ d:;:A.iz. L Xz '-tft-q.,
= -—.—,’

p

» A quefta forma fi puod ridur I' equazione, qualunque fieno i valori
.y dell'aflunte A, B. Per ridurla perd alla mag:giore fegnplicith far;;e(:::‘
s porre A==¢, B= ¢, onde fi trasformi cosi

ufefec

e—~f
n et 1 ”f'l"'f‘;
-a . d%. g3
P

i f—t.

dn =

nf=t=c ¢

5 Siavverta perd, che nei cafi particolari le quanti ik
Gt erd, ch quantitd p, q. potrebbéra
:: ;]fiégl?;, che aleri valori delle A, B, fi fillaffero ad aver la maffima fem-

» Ognun vede, che la quantitd ¢ i pud rifolvere in due moltiplica-

P

» tori, uno de'quali fia dato unicamente per %, I' altro per #, I indeter
» minate nella formola agevolmente fi feparano. *
- {,,-i'fer ritrovare alcuni cafi, in cui la premefla condizion fi verifica,
» fi faccia avyertenza,che le ufate foftituzioni danno i valori dellex , y
2

€
nA<= A ==
»s come feguonoy= £, , ¢ —a e
f H
m 2
7

—_—
nA--A nee 1

3 o della g fia x alzato alla potefta r, ed 7 alla 5, onde, non confiderati
5 1 coeflicienti, eguagli x7'. Introdotti 1 valori delle x, 7, quefto ters

A rfB—scB
3 Z <
»» mine verrd elpreflo dalla formola ——————— rf—sc
SAAPN e e
—Z ¢ il

i

,» Comunque in ciafcun termine delle p, ¢, gli elponenti delle v, 7,
,, Cioé 7, s ficno diverfi; pure fe in ciafeun termine della p, ed in cia-
» fcun termine della g fa rf—sc um quantita coltante, egli ¢ mani-
, felto, che la #in wueti termini ¢ della p, ¢ della ¢ (ard affetta dello
., fteflo efponente: onde agevolmente fi ritrovano i due fattori, 1" un de’
» quali contenga la fola z, ¢ I'"altro la fola #. Ed ecco il primo, ¢
,» pitt univerfale canone, La premeffa formola ammerttera la feparazione

dell’ indeterminate quando m = "__’lf_‘_?f_""_‘ , ed in ogni termi-
,» ne della p I'efponente di x moltiplicato per f, mena Ielponente diy
» moltiplicato per ¢ dia una quantth coftante o pofitiva, 0 negativa,
» ¢ quando lo fteffo verifichif nella quantitd ¢. )
5> Quindi ricavanfi alcuni canoni pitt limitati . Sia f= 1, fard

]

s om= " 2727%, ¢ nelle due p, g I'efponente di x meno |' e[ponente
¢
, della » moltiplicato per ¢ dee cffer fempre coftante.
,» Che fe oltre di cid c=—1, fari m—=mn, ¢ la fomma dedue
efponenti delle x, deve effer coltante tanto nella p, quanto nellag.

b

Efempio L

) ———— — —————————
» Sl xxdx 4 ajfdr. y=—3 xdymrdx. ax,
5, Paragonando la prefente cquazione coll' ccumenica, fi trn}'a =1,
e == —_— cro fa uni
5 M=8, f==3,¢€ =1, P=,s g==ax. Pcrd f..t{_c le oftituz
5> 2 norma della teoria , perverremmo alla feguente cquazione

Rrr » Bt
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-4
-§B-3 TA 1 A-t A -23
2 B dp—=A.—3z —a -z dz., a% # > la qual
14 9
“ix — a
3

-3B-1 2A=1 s

5> efpurgata fi riduce B # du=aA% d % , laqual nondo:

3 A
1y A=a
3

L]

manda quadrature pid alte di quelle delle fezioni coniche

EfempioIl

%, Sia la formola x*dx—by*dy. xy = xdy=7dx . x*=*: onde
;> fatta la comparazione colla formola generale, fard m—=n=2, F=a1,

»£==—1,a==b, e percid I'ultima noftra formola fi ritroverd eflere

Bd#  _ A pemg 3B T A BT s ivalon
£} Be=1 i }

#

g S
delle x,7 ¢ danno xx—4=yy =b—x e %
XYy -A — 1
s b--z,_' 3 A ¢

5 nella quale non.entrando la #,, ne feguita, che fi abbiano le variabili
» feparate. Colla opportuna determinazione delle quantita A B, che {fono
,» arbitrarie, & lecito di conciliar alle formole qualche maggiore {fem-
» plicita. Si ayverta perd, che effer non pofiono = o. -

Metodo IIL

XII. Parercbbe, che nulla potefle aggiungerfi a ¢id, che fin ora fi
¢ detto intorno la feparazione delle incognite; nulla di meno il {eguente
metodo ¢ quello, di cui mi fervo ne’ cafi pit ardui, e con fommo
profitto; mentre cflo mi fa due mirabili effetti: il primo, che mida
una coftruzione molto pitt elegante di quella, che mi fomminiftrano
gli altri metodi: il fecondo che mi ferve a ridurre, ed ifviluppare cer-
te formole talmente oftinate, che in ogni altra maniera riefcono irre-
ducibili .

Per

|

Per mettérlo fotto gli occhi in tutta la fua latitudine , i: ggico
non confiftere il metodo in altro, che in un certo artifizio di far ifva-
nire alcuni termini nella equazione differenziale propofta, il che fi otte-
ne col porre una delle varnabili della equazione, per efempio x, eguale
ad una poteftd indeterminata dell’ altra'incognita moltiplicata in una co-
ftante da determinarfi, piti un’altra variabile affunta, ¢ pit ancora, fe
il cafo lo richiede, un’ altra coftante da determinarfi. Per efempio io
faccio x = Ay™ ==z == B. A, B (ono coftanti da determinarfi nel pro-
grello dell’ operazione; % ¢ una nuova indeterminata aflunta .-pcr cul
fi fa fvanire la x clc fue funzioni, ed m ¢ un' efponeate indetermina-
to, che fi fila fecondo le circoftanze.

Efempio I

Ripeto la formola di cui ho parlato nel metodo primo
S ogs @ F 1 gy e ensds= udn. Sia n== As® 4ep,cut = A% ¥ f1Asp
= p? , e difierenziando wdp ==tA2 s** ' ds o= tAps T ds = Astdp = pdp,
e foftituendo—as*#** ds == cAs *¥7ds = cps”ds == tA**" T s 4~ EAps* T Hds
o As* dp 4= pdp . Si eguaglino gli efponenti de’ due primi termini,
onde f1a 2= 7 = 2n+4=1, ovvero f=1u - 1, ¢ l'cquazione {i rrasformerd
rélla feguente ~as 22.% % ds 4= cAs ¥ rds o pshds= n == 1. A5 ¥ 15
ot 1. Apstds 4= As* T dp<=pdp, nella quale turri i termini libes
ri dalla p anno I' efponente 21 == 1. Per farli fvanire dall’ cquazione,
fi faccla—apcA=n 4= 1. A2, da cui fi ricava il valore della A=

¢ i b et o
—_— y

. Farta la foftituzione , rimar-

- a

2.7 =1 " denee)” nde1

R cps? ds = n4=1. Aps"ds= As»*tdp 4 pdp. Quefta preparata col
metodo fecondodella dimidiata feparazione prende il nuovo afpetto s* Fap,

C— A nep1 Ak pdp , in cui per lecofe altre volte dette fi fe-
so. | b :

parano le indeterminate.
s € OL I O0.

XTIT. Allorche nel determinare i valori degli efponenti, o de’ cocth-
cienti indeterminati ci fi prefentaffero quantitd immaginarie, come aceade-

3 o
rebbe nell’ efempio propofto, fe a foffe maggiore di —f__, il meto-
goli=f=1
do riuftirebbe affatto inutile alla coftruzione, la quale in quel cafo non
fi potrebbe ottencre fenza il foccorfo d” un altro metodo.

Rrrz: Efeiin-
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Efempio II.

Affumo I’ equazione —ydy == 2budy=ndr. Mi fervo della foftitue
tzione n==Ay—p, ed #* =A2)y* — 2 Ayp 4 pp, edifferenziando win—
A2 ydy — Apdy ~— Aydp =='pdp , e compite le {urrogazioni ,

— bdy = 2Abydy— 2bpdy = A*ydy — Apdy— Aydp 4= pdp . Stabilifco la
feguente equazione — 1 o= 2Ab = A%, dalla quale {i ricava il valor di A

=br \/b_b—x . Cancellati i termini, che diftruggonfi, refta 2bpdy—
Apdy == Aydp~pdp , ovvero fatta [vanire la b, Apdp = A%vdp — pdy,

1—AA ;
2 =Gl __
la quale {e acconciamente s’ integri, ci dd AA e AA
. : >

Efempio 1

XIV. Ripiglio per mano la formola, di cui ho trattato neel'Efem-
pio terzo Metodo primo cioé E
axdx == bydy =t=cydx == gxdy 4= fdx 4= hdy = o

Faccio ¥==Ay =4=p = B, nella qual equazione fuffidiaria p & u_na. nuova .

indeterminata, a cui non prefiggo una coftante da determinarfi; perché
riefce affatro inutile, come potrd conofcere chi fi prenderd la briga di
fare 1’ operazione. Le due quantitd poi A, B fono due coftanti; che fi
filleranno in progreflo, conforme fi giudicherd opportuno. ;

L’ equazione affunta ¥ = Ay = p = B dard dy = Ady <= dp,
At = A*j* 2Ayp == p* o= 2ABy of= 2Bp == B=;. .
xdx = A%dy 4~ Apdy =j=Aydp == pdp = ABdy == Bdp . Quindi furrogati iva-
lori giufta il folito {ard aA2ydy—=aA pdymeaA-ydp4eapdp=maA Bdy=aBdp—o

bydy, gpdy cydp gBdy fdp
cA ydy fAdy
ZA ydy - bdy

. Sopra quefta formola facciamo al?uante importanti confiderazion; .

Primieramente non ponno f{vanire i due ultimi termini, non oftan:
te, che ci fieno due coftanti A, B da determinarfi, almeno generalmen-

te; imperocché fia nel fefto termine aB o= f = o0; dunque B = :‘f: ma
a

perché debb’eflere aA B o= gB ofe fA =4 b =0, furrogato il valore di B,
"

avremo — Af— f.f “ Afd= b=o0, 0 fa fo—= ab, Non ifvaniranno

pertanto effi due ultimi termini, fe noh nel cafo particolare, in cui fi

verifichi I" egualitd predetra ab= fz.

2% Si

; jor
39, i notl, che i due termini {écondd, ¢ téiz6 non ponno mai {pa-
rire , fe non in cafo , che fia ¢==g: ma pofto ci¢, I'equazione principa-
le erd integrabile fenza I'ajuto di alcunma preparazione. .
-3° Baftercbbe, che poteffero {vanire il primo, e {econdo termine;

" mentre allora fi potrebbero con facilitt feparare le variabili nella fe-

guente maniera.

Surrogato in cambio delle quantid tompofte le femplici fpeéie ks

wy n, o — P ’E“’i::dy-{- 2 oylp=y ¥ g X p=

5 n m L ¥ m

yx @ 4 ‘E‘I , quando facciafi I odp= f{? nel qual cafo g fard dato
9y " %,

dgq

q

e 8 , ed integrandoly == lg = lu, 0 finy=
2

per p- Pongc‘isc -+

Z , ¢ fatte le debite foftituzioni, —-ﬂ% . apdp + kdp =d.
g

“Ma li predetti du¢ termini primo, e fecondo nen ponno dileguarfi
{e non in izim ipotefi particolate;; imperocche fia nel fecondo A <= ¢
= 0, {ard altresi nel primo aA*=f=gA =0, ¢ dovranno parimente i mem.

5 Py T W b g
bri rimanenti, ciot.b -e cA efferc = o; dunque = =—A= =43 prefo

dal fecondo termine il valore -di — A ; dunque ab = ¢g. Ora quefto
cafo & quell’ unico, in cui nell’ efempio terzo del metodo primo non
fuccede la feparazione: particolaritd , che mi fembra curiofa, ¢ che me-
ritava d' effere avvertita.

ANNOT AZI0NE FIL

., Con i’ artifizio poco diffomigliante, ficcome apparira dall’ an-
& no:;zione feguente, penfo che la Signora C'opte!fn {\gneﬁ abbia fif-
,, fata la foftituzione, che adopra nelle fue Iftiruzion! per fepararclle
5> variabili nel cafo di ¢g = ba nella formola axdx < bydy == cydx = gxdy

; _ xm—ax, .
s ofdx =k bdy =o. Mette ax o=y = %, 07 = — — ¢ fatte fparire

» nella formola principale le quantitd 7, € @5 le fi prefenta la nuova

brdz— abxdz — abxdx = aabxdx o zdx — axdx
c =

5, equazione axdx =fe
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gxdz.-—-:gxdr 4 fix 4 hdx. -.—:dex

=o' ciog elidendo il primo
£

»

,, termine col fettimo, e tegliendo di mezzo le frazioni ,

» bzdx— abxdz — abxdx 4= aabxdx 4= coxdx — gexdz — acgxdx <= ccfdx
» = chdx— achdx=o0,_ed attefo. che fi ha ¢g = ab, il fecondo ter-
,» mine clide il fefto, e {i diftruggono altresi vicendevolmente il quar-
» o, ed il fettimo , laonde i rimanenti fono bzdx = chdx —

badz 4 chdz =dx coll'

s @b — cc.2dx &= ach—cif . dx, o fia
ab — cc. x = ach —=cef -

incognite {eparate. s =

4° Pofliamo bensi togliere dall’ equazione fuffidiaria il primo, ed il
quinto termine, il primo cio¢ con I'equazione aA*==c~g. A=~1b, per
mezzo della quale fi ricaverd il valore di A dato per le coftanti’ della e-
quazione principale. Trovato il valore di A , fcopriremo quello di B in

~fA=b __ fA*4ebA

virtlt d' una delie due equazioni B = —
. aA =g cA=b

Cié fatto,

la nuova equazione ci comparird fotto quefto afpetto = apdp = aBdp —=

flp= aA =g pdy 4= aA ~j=c. 7dp, e preparata |’ equazione a norma del no-

adp—aBp~ *dp~{p~*dp
aA+4-g

firo metodo, — == o Bac. dp .

7 Aamg P
— Ax € -
Pongo f,_r. o Ade=c, d_‘? = 'f_z', ed integrando 3 == Ip A"::'g = Iz,
7 Aad=g p %

- A =€ Ae e
Oppurt ¥ == Agq 4=c, e foltituendo— aB~f. p A‘""zdp_ﬂp Arsdp
Pﬁﬂ-h&’

= dx equazione, in cui fono {eparate le incognite .

_ 5% Ma per ouwenere la cercata feparazione bafterd far ifvanire il
primo terimine folamente dall” equazione {uffidiaria, ponendo 7A A == cA
3 A=~ b =o0; mentre pofta la coftante affunta B = o, che nel noftro

cafo ¢ fuperflua refterd I'equazione — apdp — fdp = Aq “+g. pdy o=
fAS=b. dy e aAtec, 3dp, la quale preparata giufta il noftro l_nnerodoﬁ

ri-

o) : 503
riduce — apdp — fdp | =Jady 4= aA 4=c. dp x inlcui
Aap Sgp  fA A+ b 7 aApgpfArh

§ ponno facilmente feparare le incognite. *

[}

ANNOTAZIONE VII

» I dueultimi artifizj, onde tenta I” Autore di liberar I' equazioné
,, dalla confufione deller indeterminate , richiedendo, che fia nullo il
5, coefficiente del primo termine, non poffono effere univerfali. Rifolvafi
» l'equazione g A* d=bf=c A ~f= g A =0, ¢ i otterrd il valore di A =

g B \/f_.hg-_ sab. Seqab< crng , il doppio valor di A ¢ rea-
228

+» le, che ci {fomminiftra una doppia foftituzione al noftro difegno profit-

] s 10 . o
,, tevole .. Ma fe 4ab> c<4-g , ambedue i valori di A fono immaginarj,

5 ed il prefente metodo riefce inutiie_. o
,»» Pongafi mente a ci6, che avviene facendo a_b.-::cg, ch’ ¢ il cafo
5; confiderato nell’annotazione di fopra. Il valore di A viene efpreflo nella

5 maniera feguenté A—=—-c—g= Viee—a cg4=¢2; &' onde eftrarta la ra-

2a
. . M g - e
W dice, raccogliamo i due valori di A, A= =3 A— % . Mertiamoli

o nella noftea formola di foftituzione x = Ay == p, ¢ nafcerd v = Ti: 4o

y_ i A . .

o pir= = e P, OVVEIO gX e () ==ap , ax ==&/ =ap la prima delle quali
a i - ‘

5 € la ftefla con quella della Contefla Agnefi, quando facciali ap =x.

Efempio V.

XV. Dall équazione del primo grado firo paffaggio alla generale del
fecondo grado per dar un faggio della maniera, con cul net cali piti ardui
fi vuol far ufo del prefente metodo. Sia dunque la formola con tutti 1._{'Em1
termini ax?dx == byxdx == cr*dx == exdx ~= zxdy == hdx 4= fardy == Ky ydy

2 d 3y = 0. i piy
T W:{rajﬂt-i tific:;t.rfr({ ?-d?ic[i'! confiderare che tc‘tm§|a1 debbano fvanire,
perch le incognite fieno feparabili con i metodi git infegnati. Se non c
foffero nella equazione i {eguenti termini -Ud.\‘ = gudx hdx == m,n_{,y -t
nxdy 4= pdy , nell’equazione potrebbono fwlupﬂarﬁ le incognite, rnc_nAtnc ﬁl
termini reftanti le dimenfioni degli efponenti fono per tutto cgu.alt:ron' ¢
ha luogo il Canone del Signor Manfredi. L fu-



504 - 4 : s o
L' fuperfluo I avvertire, che mancando i fei termini
byxdx - cr*dx e ydx == fx2dy 4= kxydy == nxdy, I'equazione {arebbe integrat
bile fenz' altro artifizio, Saranno parimente feparabili le incognite anche
nella feguente efpreflione —ax*dx— gxdx —hdx = kxydy == mydy S=cy*dx,

quando la prepareremo nella feguente forma — ax*dx—gxdx—bhdy =

dy dx hr==m
e i

7 kxeem

Ma non occorre andar numerando tutti i cafi ;5 mentre per aver la

{eparazione in forza delle regole ordinarie, bafta, che nella equazione fi
levino i quatero termini ¢3%dx <4=kxydy 4= mydy 4= qy*dy : mentre nei reftanti,
ciod —aridy —gydy — hdx==1x*dy == nxdy == pdy =4=byxdx == eydx fatta la fe-

guente preparazions , (i fepareranno le incognite

n

—axrdy—gxdy—bhdx =y, ‘.i-).' ~+ badx-edx :
fatdenx-p 7. fxrdmnx 4=p I
XVI Premeflocid, fia y=Ax~= 2 <= B; d7 = Adx = du;

si= A2 42 Axn =t 2ABr 2By 4=u* 4= B*;

gdy=A2xdy 4= Axde 4=Andx 4= ABdx 4= Bdy 4= ndu ;.

73 = A3x1 4= 3 A%x 4 JAxn* 4= 3A%B2* 4= bAByu 4= 3AB2x 4= 3B

1Bis? =13 4= B3 ; e differenziando y*dy = AJx2dx 4= Atx*dn 4= 2A%nxdx 4o

Artdy = 2 Axndy == 2 A2Brdy 4= 2ABxdn == 2ABudy <= AB%dx == Bdu ~fa

2 Bude 4= 12dn. . )

__ Faue le foftituzioni nella formola principale, onde fparifca la quan-
it » con le fue funzioni, avremo

1°. 29, 28; 4% 5°. &9, 8.
ax3dy o= buxdy 4= cxtdx d= 20Budr < BBaxdx e cBidx == fxidn
bAx*dy  acAwxdx qAwdy  Eudx  2ABaxdx eBdx  kAx*du

eAcxidy  kAwxdx mArdx eAvdx bdx  qA*x*ds
fAxdy  2qA%uxdx 2gABudx gxdx  mABdx :
kAzxdx kABxdx pAdx
qAix:dy mAixdy  gAB¥x
nAxdx
2gA*Bxdx
8° g% 10% 11% b & T
she kxudr == mudit ~= kBxdy o= mBdie e quide
2qAxudry  29Budy  mAxde Pz
nxdn qBdn
2gABxdn

Ora

. : ¢ of

Ora io penfo di far ifvanire fci termini, ritenéndo folamente Sgli al«

tri fei, ne'quali gli efponenti delle incognite fanno fempre la fteffa fomma,

er valermi della regola del Sig. Manfredi. Devono dunque i coefficienti
di quelli; che fparifceno, porfi egnali a nulla. :

Primieramente confidero il termjne nono, € facciafi m = 2B = 0

dunque - = =B, e cosifi ¢ trovato il valore della coftante affunta B,
2g

!

chrentra nella equazione fuffidiaria y == Ax <= # == B. Per il valore dell
altra coftante A fe ne parlerd a fuo nicchio.

,o. Prendo il termine decimo kB mA<en 429 AB=0, ¢ po-
fto in luogo di Bl fuo valore = i 5 AVIEMO == %— of= A ~f= 1 —mA

29

=o0,0fian= km

£ 2q

32, Sieno li cocfficienti del terminé undecimo mB == p 4= gB*=o0, ¢
foftituito il valore di B, —’lg.;-p.;- M o, ciod 4p9 = m*,
3

ki 44
2/p Vg=m | .
4°., Paflo ai coefficienti del quarto termine 20B oo ¢ o} mA = 2gAB

= o, e fattala folita foftituzione del valore di B fard ~ Mt o o= mA
—mA=o0, dunquee ="

s°. Minoltro ai coefficienti del quinto términe bB =« 26AB == cAs
2 - KAB = mA* p=nA = 2gA*B=o0, ne'quali fatea la {olita foftituzione

del valore di B, ~bm—cmA eeA~g- kmA fomA? =f= nA —mA* =0,

29 4 29
: : : . . oo bm
e collocando in vece di e, ed # i loro valori ¢, km ,avremog = ..';,‘
q 29 i

6°. Rimangono i coefficienti del fefto termine, ciot ¢B? o= B == b

4= WAB == pA o gAB* =0, cioé foftituito il valore di B = - ,

g
o — om o b —m2A = pA =t m?A =0; ma per il numero 3° mu
4 24 T2 44 44
= p; dunque qm*—-m-i-b—'ﬂ-'l-ﬂ‘t_\-i‘ﬁﬁ:ou cios em®—Cm
PYCREEY 29 49 49 44

Sss =t
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o b = o: ma per il n° 4° ¢ = cm, dunque 44%h = ¢m®, ovvero
- q
19/h — .
Ve : e
Si fcopre dunque, che la coftante A, I quale in turti i termini
fvanifce, fi pud prendere ad arbitrio eguale a qualfi fia_quanticd, e me-
glio eguale a nullas coficche I' equazione fuffidiaria fole 7 = » <= B
Gioverd in quefto mentre ripetere turte le noftre determinazioni ,

= gk, 2/pq =, e = cm, g9 =bm, 29y b =
q
m/c. - )
> CoROLLARI, i

1°. La noftra eéquazione principale , perché le indeterminate fieno
feparabili, debbe effere limitata in maniera, che fi ritengano alcune co-
flanti , e per le altre fi foftituifcano i loro valori dati per le coftanti
confervate. L' perd arbitrario lo fcegliere le cinque coftanti da confer-
varfi, e le cinque da determinarfi reftandone fempre ferme due, a, f, le
quali non entrano nelle fei determinazioni préemefle. i
2°. 1 eleggano pertanto da determinare cingue coftanti byc,e,n,p5
¢ fi fcopriranno le feguenti egualil b=12g9,c= 4h4?,e=4hg ;n=
dm mp o m _
km,p==m?, ¢ con quefti valori regolata I'equazione principale, fi (vi-
24 49
lupperanno le incognite.
3° Chi voleffe poi confervare le cinque coftanti b, ¢, ey1,p, limic
ando le altre cinque g,h, k,m,q, troverebbe g == b2, b= cp k=

2 q.
20, m == g ¢p 4= _4¢>p , ¢la coftante fuffidiaria B = _e .
e e e i

4% La cofa anderebbe troppo in lungo, fe io voleffi determinare i
varj valori della coftante affunta B, ritenendo cinque coftanti della for-
mola principale, e limitando le altre giufta tutte le loro pofiibili combi-
nazioni. Rifletterd {olamente, che molti dei coefficienti della- cquazione
principale ponno farfi = o. Prendo in efempio la formola ax*dx == cy*dx
== erdx == hdx == fx*dy = o, in cui bafta limitare uno degli tre coeffi-
cienti ¢, £, h; imperocché ponendo 7 = # 4= B fard '
axidx <= cutdy 4= 20Budy 4= cBdx = fx*dy-— o; Se {vanirh il ter-

o= eudx == eBdx
== hdx
20

., —— ; " 50
25 términe col fare B = =e fi fard fvanire anche il quarto con l'eq7ua.-i
zione ¢*==4¢h, in forza della quale poflo fiffare il valore di und delle
tre coftanti ¢, e, b, conforme mi piace, e la formola propofta fard ri
dotta al Canone del Sig. Manfredi. 3

SEOLIO L

XVIL. Per dar un altro efempio, nella feguente equazione di fei
termini fono feparabili le indeterminate axidr <= gxdx == hdx —
wkxydy = mydy — y*dx . Veggiamo come poffano farfi {vanire que’ termini,

- che turbano I'operazione, ciog il 2° 4% 7% 10% 11% 12°

Quanto all’ ultimo altro cafo non c'¢ fe non porre g=n, e cancel-
larlo dall’ equazione principale. Per I'undecimo effendo gB* =o, ci fer.
vird egli per trovare il valore dell’ altra coftante affunta B=-p , ed il

m
decimo per limitare il valore dell’ altra coftante affunta A: ftante
che effendo kB = mA = n=0, eB = ~p , fard kp-mn = A. Relta
m min
dunque, accid fvanifcano gli altri tre termini 2° 4% 7°, che i deter
minino ad arbitrio tre coftanti della equazione principale. _
Si poteva anche principiare dal fecondo termune facendo A= —b ,
' 2¢ 4k
e paflar pofcia a limitare il valore di B col mezzo del quarto termine,
o del decimo: Pel primo cafo (arebbe B — mb—2ce—ke, ¢ nel fecondo

; 4ec o= 20k
B = mb—~2cn—kn ma tutte quefte particolaritd fi lafciano all' induftria
2ck <= kk
dell’ Analifta.

s coL1loOo IL

"XVIIL. Svanifcano li due ultimi termini bdx , pdy col faré, b, p=o,
e ftiano fermi li quarro termini 2., 5%, §%; 9%, difparendo tutdi gli al-
tri, egli & manifefto, che le indeterminate nell’equazione byxdx == grdx
w4 Kx7dy = mydy =0, faranno feparabili, anzi con una doppia divifione
feparate, In quefto cafo pud farfi la coftante B =o. i

Perché fparifca il termine 12° gudu debbo porre g=o0, ¢ parimente
fparira il terzo facendo ¢ = o. Confideriamo il termine decimo, e perche
i vuole # ==mA=o0, fard 7 === A Similmente nel termine {ettimo a-

e
Sss 2 vre-



08 = e geim b A7 <womie s
vreno f ====A=n. Paflo ol terinine quarto, in cui fi preténde et
& m
mA —o, dunque & ==— A= 17, onde n—¢e. Reflta il folo termine

m n

primo in cui tolte di mezzo ne' coefficienti le quantitd ¢, ¢ = o, haffi

2 bA = fA 4= KA* =0, ¢ meflo in cambio di A il valore  , ed
m
in vece dif, o k il valore deto per | equazione #f = kn ; fard a - bn =
m
kn* <= kn* = o, coficche fard @ = bn.
mm mm i
Nell equazione pertanto ax*dx —= byxdy <= eydx <o gxdx 4= fx2dy
B kody == mydy == nxdr = 0, {e faremo ¢ =n,f—ﬁl_:§,::‘ =ﬁ,
i n
le indeterminate faranno {eparabili. .

CoROLLARIO

Se firemo k=—o, ed in conleguenza f=o, ¢ faremo di pill g=o0.
¢i fi prefenterd la formola di cinque termini axdx <= byxdx &= eydx &
siydy == nxdy =o. In queﬂo cafo fe faremo y — Ax =i, avremo

avidy o= buxdr o= cAxdy o= cudx = mAxdy <= mudu=—o.
bAx*dx mAzxdx mAndx nxds
nAxdx

Se dunque n=¢, efi verificherd la feguente analogia 4 : b:inim, le
incognite faranno f{cparabili.

§$ COL I O I

X1X. Di fopra abbiamo avvertito baftare , che {vanifcano quattre
termini, per fare che fieno feparabili le indeterminate. I quattro termini
gid fiffari furono cyidx == kxydy == mydy = qp*dy, in cambio de' quali
farebbe lo fteflo , che f{pariffero i quattro analoghi fx*dy 4= byxdx <=
o} gxdx == ax*dx. Facciamo pertanto f{parire nell'equazione fuffidiaria
prima i primi quattro, epoi gli altri fecondi quattro, e vegghiamo cofa
fucceda .

Quanto a primi quattro I'operazione riefce affatto inutile ; imperocché
effendo nel duodecimo termine per neceffita ¢ =: 0, fa parimente m =o
nel nono, k—=o ncll’ottavo, = o nel terzo; ma pofte quefte determi-
nazioni, fenz’ alro artifizio erano feparabili le incognite, come di fopra
zbbiame infegnato .

Pex

fono b == 2¢ -Fk. Ade2gA® =0, ciot A=

. - - . L . y q

~ Per ifcanfare quefto inconvenienté facciamo (parive nella equzzi?me
fuffidiaria i quartro fecondi termini, cioé il primo, il fecondo, il quin-
to, ed il fettimo . Quanto al {ettimo avendo per I'ipotefi f4=kA~=gA2 =0, !

o
grvero ki M s = £ avremoavope M K o K

L, o , ed eftratta la radice prima, e fatta una femplice trafpofizione
9

i IS fe \/ K £ Similmente nel termine primo le-
24 499 q

vati i tre ultimi coefficienti fA == k A*4=g A3, i quali fonoeguali a nul-
la, ftante la fuppofizione del termine fettimo, refteranno gli altri a4=bA

»cA*= o, ¢ confeguentemente A— — b - \/Jfl =
- 4:;

_ 2 ¢
1l terzo valore di A Pavremo del termine fecondo, i dicui coefficienti
—ac—k

wfa
41

2

sV 26Fk ) | e paragonati infieme quefti tre valori diverfi della

1699 29

quantitd A, ci ferviranno a fiffare, e determinarc due coftanti ad arbitrio
dell’equazione principale. .

Parerebbe, che il quinto termine , in cui fi trova la coftante B, do-
veffe darci il fuo valore: ma quefta feconda coftante affunta nel noftro cafo
viene a {vanire; imperocché cflendo per quellos éderto confiderando il fecon-
dotermine b4=2cA 4= kA =29 A*=0, {ard altresi bB<4=2c AB4k AB
o} 2g A*B= 0, refteranno pertanio nel quinto termine i coefficienti

grpedn. AdJemA* =0, che ci daranno un’ altro valore di A onde
bifognera limitare un’ altra coftante. Nell*equazione dunque noftra princi-
pale di dodici termini fi fepareranno le incognite col fiffare folamente tre
coftanti delle dieci @, bs € €5 &5 f> Ky M, 15 4, che fi trovano nell' equa-
zione principale, che fi fceglieranno ad arbitrio .
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ANNOT £ ZI0NE VI

» Il metodo che qui fi adopra, fpefle fiate riufcird inutile a cagione
delle quantita immaginarie . J 5

ANNOT LZIONE IX

» Col prefente metodo agevolmente fi {copre 1" integrazione della

5y formola aydx == bxvdx <= o T drge f:'x” s 3 mdx ~dy=o,
s elpofta nel primo Tome degli Atti di Pietroburgo dal dortiffimo Signo-
» re Criftiano Goldbach, incuin fi fuppone un numero intiero. Conciof-

y» fiaché fi faccia y = Ba" --I-C‘:«r“_'l “+Ex virn o Ly =M pr
5, onde fatte le foftitzioni fard

B 2

aBa*dy=aCx” " dx=paEx” =7 dx wo.. aMdx S apdx

L

bxrdy 4= cx" " dx fm ex dx eeies Wy == q,

— #Bx" " 'dy~p-1.Cx 4% seoo..  Ldx —dp

,, i determinino i coefficienti per modo, che tutti i termini {vanifcano;
5 € [i ritroyerd 3

.,,B=——--b-,C°—' nB-c p_n-1 Gt Mo L= -
a a a

» Ognuno vede, che fatte quefte determinazioni, 1'equazione riefce
»» identica pofto p=o0: dunque & manifefto, che all’equazione differenziale
»» del Signore Goldbach foddisfa I integrale

RE g
| =-.-:b_ 2% e gBre x T e i—1.C—8 X eeee- e L-m,
a a a a

5 ove le B, Cdinotano i coefhicienti dei termini antecedenti. ,,

» Ma cosi fatea integrale non efaurifce 1 equazione differenziale, per
5» ché non ponendo p==o, rimane apdx - dp = o, la quale dipende Eal-
» la quadratura iperbolica, ,,

ANNOT £ZI10NE X

» Nel Tomo ottavo de* fupplementi degli Ati di Lipfia ftampato

s I'anno 1722 fu propofto dall’ Autore il feguente Problema. Determi

» nare nella formola ax™dx == ¢y* x*dx = dy gl infiniti valori dell’ efpo’
» 0en-

11

3 nente m , pofti i quali, le indeterminaté riefcono feparabili . S:bbéné
5 fappiam di certo; che di quelto problema poffedeva due foluzioni s pure
,» tra le fue carte non- ne abbiamo trovato altro, che una, la quale non &
, molto diffomigliante da quella, ch*¢.ftata {coperta, e prodotta al pub-
,» blico dal Chiariffimo Signore Abate Suzzi, ed inferita dalla Conteffa
,» Agnefi nelle fue iftituzioni analitiche. Per illuftrare una materia, {u cui
,» anno verfatoi pidl ‘profondi Geometri dell'Europa, al metodo dell’ Au.
» tore aggiugnerem quelli, che da altri fono fati pofteriormente fco-
5 pertiany il : '

» Pongoy = Axt = x"¢. Le quantita A, p, r fono coftanti inde-
4 terminate da fiffarfi a piacere, e la # ¢ una nuova variabile . Quindi
5 fatte le dovute foftituzioni nella propofta equazione , avremo

axdx == cA2x " dy e 2cAFTTF

whe rtx  dx =f= x7dt. Suppongo ora cA*==pA; 2p == n==p—1j
acA = per via di quefta qupoﬁzione io determinerd in modo i valori
5> delle “coftanti’ aflunte, che fpariranno il fecondo, terzo, quinto, e felto

o

tdxdectin  dv= pA:f?_"rix

. . * g d 2 — e T
,, termine, onde arriveremoall'equazione(D) ax™ ™+ ™7 dx ety dax

55 ==dt. Il valoreadunque di A==~ 2 — 1, quello dela p = —pn—1;
¢

,,'-ed pe=—zn==2, ¢ la foltituzione da farfi fard y = — n—1. :5"'""”'

' c

2 e 3
e R O L A
» Ripiglio di bel nuevo la noftra equazione principale
» ax”dx 4= ¢* x*dx = dy, e fatta y=_1_, avremo axiymdy o catdx
z

— — dx. Fo, come nel cafo antecedente z =B 17 4= x* u, e deter-
,, minati collo fieffo metodo i valori delle coftanti arbitraric affunte, afh-

) . . % . 8 m 1
5 ne fi elidano i necefsarj termini , cioé facendo B = 1,9 =
a
n a
’ 2w 11 dr

Gy == M =— 1; h=2m=—2, arriverafli all’equazione (G) cx ;
» awx’ "™ dy— —dy . Ora io la difcorro cosi. Nella propofta for-
» mola fono feparabili le indeterminate quando = n: dunque anch‘e
»» nelle formole D, G faranno feparabili le indeterminate, quando fia
Mo 2= == — 2, ¢ dipill 2mgrnfrr=— M—2J
» 4 onde fi ricavano due valori di m, cioe m = — 3n—4g4; M =

9 =—n—4 , pofti iquali, fuccede la bramata feparazione nelle due for:

3 .
5 IMO-



12 , ‘ N8
5 zmle_D, G, e per confeguenza nella principale, ficcome quella, da
,, cui efle per via delle notate {oftituzioni derivano. Scrivanfi quefti valo-

, rinei fii N, Q..
'N Q

E— ' m=n
me= = =4 m= - "4
|
m=~ su-8 3 m= - 3u—38
S 5
m o= = Tn—12 M= — §n—12
— e sy
5 7
= — gn—i6 m = —7n—16
7 9

;» Piglio ora pér mano la formola D, e ripeto lo ftefo difcorfo. Poix
, ché nella propofta formola fi feparano le variabili, quando fia » =

— n—4 ; anchenella férmola D fi fepareranno quando fia 7 ~je 274 2 =

2

2

3
4 #fea—4 , d' onde fi cava m = — §u—8 . Eccolo feritto nel fito N.
3 3

% Lo fteflo dicafi della formola G, in cui farannv feparabili le indeter-

,, minate , quando fia 2 == n4=2 = M—2=43 onde nafce m=~-
3 ;

s 31-8 , il quale trovafi {critto nel fito Q. Ed ecco trovato un’ altro va-

5
» lore di m, pofto il quale, le indeterminate fi feparano nella formola
., G,e conleguentemente nella primaria. Ripeto lo fteflodifcorfo; € di-
» co: nella principale effe i feparano, quando m= — zn-8; dunque

5
5 anconella D, quandofia mefe2ndrz =324 6—8 , da cui fi ha m =
b

» — 7u—12. Lo fteffofi dicadella G, incuitroveremo m==sn —12

- S 7 —
» Scritti quefti ne’loro rifpettivi luoghi, e fatta offervazione,ci fi rens

» derd notol'andamento, con cui procedono 1 valori di m si dalla par-
te
2

% te della @, come da quella di N, ¥ quali valori poffoné gc-ner:l‘n:enr

» t€ efprm'_lerﬁ n‘l:lla feguente maniera, cio m == 27 1, ~n—4g prefo

'-:g:_" I

» pergun qualunque numero, intiero pofitivo , il quale cominci dal zero

» ‘€ feguiti per la ferie dei numeri naturali. Adoperati i fegni fuperiori ;

- » avremo i valori di m fcritti nel fito N prefi gl' inferiori avrannofy
3. quelli’, che fi leggono in Q.

»» Se pongafi g infinito, cgli ¢ manifefto, che col prefente metodo

» 5 non fi perverrd alla feparazione {e non dopo infinite {ofltituzioni . Vee-

=1

" 5, giamo quale farebbe in quefto cafo il valore di m . Siavriy m —

5 = 2Mg—4¢ =-—n-2. Ma in tale incontro {i ottiene la {eparazione con
g
» altro metodo, riducendo la formola al canone Manfrediano. Conciof-

5 fiache ella vien ad cffere ax™" — dx o= cy? x*dx=dy, nella quale fe

» pongafiy =z ', fi otterrd un’cquazione, ove la fomma de'cocfi-
» cienti delle variabili in trei i termini & cguale .,

s» Elegantiffima {embrami la foluzionc del Signore Danicllo Bernoul-
s li, ch’io non faré altro, che trafcrivere traducencola dall'idioma Lati-
5 no nell’Traliano.

» Il Problema del Conte Jacopo Riccati propofto con poca altera-
» zione pud ridurfj a quefta pit femplice formola (A) ax"dx = widx =
s bdu, nella quale fi anno a determinare i valori dell’ efponcnte n, ac-
5 ciocché fucceda la feparazione dell’indeterminate, e 1' cquazione poffa
., coftruirfi colle fole quadrature. Premetto alla {oluzione i due feguenti

5 Lemmi.
(L EM M A L

5 Se la formola A ammette la feparazione dcll’indeterminate nelcz-
5 fo n=m, I'ammetterd altresi nelcafo n = —
n-4= 1

—_—

5> Dimof. Pofta # =" e du=— 3~ "dy, la formola Afi trasfor-

5 ma in queft'altra ax"dx =7 *dx = — by ~ dyla quale moltipli-

,» cata per y*, e trafpofti i due primi termini , i ha dx o= ax” y*dx
1 e (O -
awr Y
pe==—biy. In queflafipongax =35 - ,edxr=_1 5 @ ¢
Nefe 1
Tt fi avra
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soef gl 1 s dsefs a y*ds == bdy, la qual formola ef.
Wt 1 fnef= 1

» fendo fimile alla propofta A, e traendo da effa origine, egli ¢ ma-
,» nifelto, che feilcafo n = m rende la formola A {eparabile, lo fteflo

5 otterrd ancora nell'alwo cafo — n =m, 0 flan—==— -m

nefel R

Come D D.

3

b

L EMMA IL 3

5 Se la formola A riceve la feparazione delle indeterminate nel ca-
y, [0 w==1a, la riceverd nel calo n=—m —— 4.,

,, Dimoll Peftag = = by '=x%p; e du==ba?dx = 22" iydx
55 =13y, la formola A rrasformafi nella feguente ax?dx 4= b* a2 dx —
s by Tiidy 4o vy dy = bAx Tx — 2baTiyde 4 ba™xdy , ovvero
o, avidy 4= 2433 dy=hx"3dy, i cui termini {e moltiplichinfi tutti perxx,
» i avrd 21"* ady 4ex—2 y*dx==hdy. In quefta ultima formola fi ponga
y X5, edy = ~s—*ds, € fi avrd — as > #ds—y*ds = bdy, la qual
formola effendo parimenti fimile alla formola A , ed una potendocangiarfi
nell'altra, egli ¢ manifefto, che fe la formola A ammette la {eparazione
dell'indeterminate nel cafo n=, |'ammetterd altresi nel cafo-n—g—m,
» 0fan=-m—4.ComeD. D., )

s Premetli quefti due Lemmi, agevolmente fi ottiene la foluzione del
s> problema. A quefto fine confidero, che ftando nellaformola A, n—=o:
5 fuccede la feparazione delle indeterminate dividendola formola pera 4= w2,
» Il primo cafoadunquedella feparazione én =0, che pel Lemma {econdo di
5 un'altro cafo, n=-4, dacui pel Lemma primo un nuovo cafo fi ot-
5 tiene , n==~*, il quale pel Lemma fecondo f{i converte nell’altro n=

3

u o ou
= 29

» = ¥, ecostalternando I'applicazione di due Lemmi all'infinito, fi fcuo-
3

5 prono fempre nuovi valori dell' elponente 7, che teti fi contengono

» tella formola univer(ale n==- 4g , doveg pud fignificare qualun-
21 ,
5 que numero intero o affirmativo, o negativo. Come D R.,,
» Allz {oluzione del Signore Danieilo Bernoulli facciamo fucceder

» quella del Signore Niccolo fuo Fratello, la qualele fta a paro per 'cle-
» Eanza. ,,

» Nell'cquazione (A) ax=dx 4= by*dx =dy,fiponga m=—=o;e {ari adx4a
» brdr =dyovverody=__dr , la cui coftituzione fi ha dalla qua-
a o y?
5y drae

dratuia del dreole, f& smend e : 515
» dratura del circolo, fe améndue le quantita 4, b fieno 6 affirmative, o
5 negative, o dallaquadratura dell’ iperbola, fe una fia pofitiva ,I'altra ne-

» gativa. Ora moftrerd, come dal cafo m= o, alui infinjti dedur i

= T

» poffano. Nell’ equazione A fi ponga x = m-3 e o W¥F L R

Foy ! = m 2
w— wmy my — ey ;:] -1 |
3 =5t 3 P = . mef=3- L p q 5 e cosi otterraffi
b b

™ &
5y Una nuova equazione affatto fimile alla prima, ciot (B) ap =1
» “bgdp—=dgq.,, 2 i X
» Da quefta fimilitudine dell’equazioni A, B fi conchiude, cheogni

45 quaivolta m ¢ cafo di feparabilitd, fard parimenti tle - m—4 , e quin-
il ;;zTS
s di ne nafcono infiniti: imperciocche fe m = o, diviene ~ m~4 =
w=tifem==— 3,0fa =m-4 =-2,ecosidi mano in mano . Turti
] ] st

» queflicafim=—o,m=~ * , m==— % cc. fono contenuti nella formola
3 s

» generale ;= =~ 4¢ , intendendo per ¢ un numero intero. ,,
2841
» Ad ognuno & palefe, che ficcome dall’ eq}lazionc A proviene la
3» B, cosi reciprocamente quefta da quella fi puo dedurre. Laonde fe
» = M4 fia cafo di feparabilitd, lo fard alcresi 7. Naftediqui unnuo-
mt3 -
3 vocafodi feparabilitd, e col mezzodi queftoaltri infiniti. Si faccia~ m-g
m=3
» =0, fark m =4, indi i ponga —m—-4 =-4, e nc rifulterd
=3

» M=~ ", e cosi continuando fi ricavano altri infiniti cafi di feparabili-
f
» 2, che fono abbracciati dalla formola generale m=~ 47 , Ia qual
24~1
» combinata_colla precedente di m = -_ 42 -
g1

Trtz ,, Chiun-
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, Chiunque peferd con giufta bilancia i tre metodi ora diftefamen-
,, te {picgati, di leggeri conofcerd, che febben tutti fono della fua ele-
,» ganza forniti, pure il primo vuol effere agli altri due preferito: per-
,» ciocche’ quefti udli fono per dimoftrare una veritd g faputa;
. dove il primo & atto a difcoprire di nuovo una veritd , di cui né
» pur fofpettavali . 5,

ANNOT £ 2I0ONE X

,, Coll' occafione del problema {ciolto, propofto negli atti di Lipfia
dal noftro Autore venne fatto al Signore Niceold Bernoulli di ritro-
vare, che a turee le formole, che ammettono la feparazione delle in-
determinate, corrifponde una curva, ed equazigne algebraica , da cui
perd non reftano intieramente_efaurite. E cotal problema fu dal Signo-
re Daniel fuo Fratello propofto, e poco dopo (ciolto con eleganza dal
chiariffimo Signore Abate Giufeppe Suzzi . Mertiam f{orto degli occhi
in primo luogo il metodo del Signore Daniello efpofto nel primo To-
mo dell’ Accademia di Pietroburgo, indi delllaltro farem parola, a

,» 512 la formola (A) ads k= bt*ds =dr, dunque ~ds = dt
~a-bt*

=3 ]

»
»
»
2

o

»

5, dunque integrando C-s= 1,/:4 de s ‘/‘?J_- '\/ —a —s/ b, ¢ chiamando
2w ab

_ ] . "~ Cosay/=ab
5 & quel numero, che ha'per logaritmo 1'unitd, nafcerd (B) g .8

5 = ‘/:_»;“4. s/ b. Pertanto la prefente equazione B deve effer identica
V—a—s5y/b
, coll'A. 5,
» Si ponga nell'una, ¢ nellaltra s===x"M, ¢ t= 1 Jayx¥,e
bx
SRR LA ok i el ittt s g
Cm..;x./—w—j;
5 & = xep bxyy 4o/ —ab.
—x=bx*y o \J—ab

o Suppongafi, ‘che la C quantitd aggiunta nell” integrazione fia in
» finita, infinito fard altresi il primo membro dell’equazione: dunque fa
di

i 13 M . I -
v, dimeftieri,cheancor l'altrofia tale, e che per confeguenzail denomirsiaZoré

» ~ x=bx¥y +¢;b:o;dunquey=xtJ-:E =1 = 1. \/—_z'; , la
bx* " bx xx b

55 qual equazion algebraica contienfi nell’ equazione differenziale = ax—+dx
95 ==by*dx= dy . Che fe facciafi C infinitamente grande , ma necga:i.va,{'a(i-;

— A—
Cxee1. 2/ —ab
» & una guantitd infinitefima: dunque il numeratore

» dell' omogeneo di comparazione ¥ == bx%y 4= /—ab =0, 0 fizy =

5 — g D = — gy \/:_a‘, la quale pure dall'accennata e.
bx? bx  x* vy

3 quazione viene abbracciata.

i .'Bcciocché nelle ritrovate equazioni (vanifcano gl* immaginarj, ¢ ne-
5, ceflario, che le due a, b non fieno né amendue pofitive , né amendue
,» negative: nel qual cafo corrifponderebbe all’ cquazione una curva imma-
,» ginaria; cio¢ non efiftente in natura. Poiche rurte le formole ax*dy<4=by3dx
» =dy fi poffono ridurre, come cofta dall’ annotazione antecedente alla
,, forma ax~*dx~4-by*dx = dy , quando ammctton feparazione; & mani-
., felto che ad effe foddisfanno due equazioni algebraiche, fervata la con-
5 dizione tcffte notata.

,» Sebbene il metodo Bernoullizno fia picn d'ingegno; pure a dimo-
5 firare tal verita, penfo, che bifogno non vi foffe di tantt indu®ria. Im-
,» perciocche tutte le formole, ove le indeterminate 'una dell'altrs fi fe-
5 parano, con opportunt foftituzioni i riducono alla forma feguent: ds=

o ¢ g ponga il divifore ajebs* = o:dunque = =~ V=a . 1 due
b

n=jabr?

5, valori di z fi pongano nelle formole di foftituzione f{cmpre ritroceden-
5 do, finche fi arrivi alle incognite x, 7 della primaria equazione , ¢ fi a-
5 vranno le equazioni algebraiche, che a quefta corrifpondono quantun-
» que gon I' eqrauri['ca.no.

» Pill induftria richiederebbefi, quando fi voleffero aflegnar le for-
,, mole a turti i cafi, la qual cofa ¢ {tata con eleganza elegnita dal Signor
,» Abbate Suzzi nella fua foluzione. Gii fi ¢ veduto che nella forimola ge-
5 nerale axPdx 4 cy*x"dx ==dy fi otterrh la feparazione delle indetermi-

5 Date, quando m = 2¢ = L.-n—48, intendendo per g un qualungue nume-
285 1
o
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3, rointero affirmativo. Attenendomi adunque per ora-ai fegni fuperiori ri.
» pigliola formola principale, ed in luogo dim ci foftituifco il {uo valoreora

294 1.—n—4g

» determinato. Avremo pertanto ax 8T dyeeeprxtidy =dy;

» in cui fono generalmente {eparabili le indctcr_rninate, pofto g un qua-
» lunque numero pofitivo, ed intiero, come abbiamo tefté avvertito. La

» [oftituzione da farfi & la feguentey == n—1c x ~77* Tox T gl

c

L’ Lt
» doperata la quale, i giugne alla equazione g4x 81  dx<jecrix--dx
»» = dr; in cui pofto g =1, eflendo in ambi itermini eguale le[.

» ponente della x, rimangono feparate le variabili con una {emplice di.
» vifione. Al valore adurque di g = 1. compete la foftituzione ora ve.

» duta. Rilpetto agli alers valori di g, per avere le {oftituzioni da farfi

2gn—3n~2
» opero nel feguente modo. Nell' equazione ritrovata ay ~ 3g~1  dx
sy = crrx -3 dx==dt pongo t= 1, cd avremo ¢x -*3dx ==

5
28312

pasty 2g-1  dx==—ds. Quivi ufando del folito metodo , e ponéndos=

5 At = 27V | edeterminati i valori delle coftanti arbitrarie, acciocché
» lvanilcano i confueti termini, troveremo che la foftituzione da farfi € Ia

=281~ 28 = 3543
» leguente s ==2gn— 2gv3 1= 3. & 28=1 s .
4. 28-1
—atn=4g - Enlt-6 |
o Vix 28—1 per mezzo della quale fi arriverd a queft'altra
An-5E—4 ~2gn=4g43n 44
» equazionecx  ay-1  dxemaV2y 28—~1 dx =—dV.

» In quefta fono feparabili le indeterminate pofta g==2; come facilmen-
» te fi fcorge offervando I egualitd degli elponenti della x i tutei e due
» 1 termini. Per giungere dalla primaria a quelta varie foftituzioni fonofi
» adoperate, le qualt tutte ad una fola riducendole avremo

1=

y == =dV, e pongo al folito V =

L. ma eweT - an-a 319
Jye——ne1.x =X
S . m2gn—agm3n3 T i 9%
- - 201 T4A=348 4=6n 46

:ﬁ‘-—b-————#————li'.?&z?‘*‘_u*}'r = V. x 2g-1

a. 23-1

5, Con quefta unica foftituzione fi paffera dall’ equazione primaria ad un’
altra, in cui fi fono f{eparate le variabili pofta g=— 2, ficcome abbia-
» mo veduto. Se la g=3, vado innanzi con I'operazione, e riaffumo

24n=sn~4 “1Zi=45=3n-4=4
: : Sae s -1 - X
% la ultima formold ritrovata cx e dxdea V3, x o i &

-

, ed ayremo, farte le foftituzioni

U
—2gn—48t3n 4 2gn—5n—4
T 28-1 -1
5 4% dy=t=cU=, » dx==dU. Adoperato il

5 confueto metodo vedraffi, che la foftituzione da farfi per quefta volta fard

C=agn—ag e sudes
~40n—47~f 10H=}=10
oy U=e2gi—2g=4-5n~45 - X g-1 —-—";gfl—'-"
£28-1 ser.x

» La equazione che indi nafce fard la feguente

28— Tn—6 =20n=4g = sn4=6
3» ax 2B=1 dydecrtx 28=1°  dy —dv. In quefta pofto g

» ==3, le indeterminate fi feparano, come ognun vede. Per giungere
» dalla principale a quefta volendo fervirfi di una fola foftituzione fa-

» Id
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a5

P
p eliy=-n-1. % o ¥
¢ ; b
P i’ o o K
S T BE
&, 2g—~1
: —48n—4g ==En=f=6
e % 48n—4% ;
—28n—28~4=5n4§ r
= 28-1 - —4n—45=f=10%f= 10 ,
~2gn=20m g . X =V.x

€. 3g=1
3 Ora io veggo diftintamente , come procede la Serie. Bafta aver I occhio

» al coefliciente della ¥, cheabbiamo trovato=r—2gn~2¢4- 3743 nel caflo,
28-1

» che g=2, e poftog=3, lo abbiamoveduto effere==—2gn~3g4= s114s.

28~1
» Adunque fe faremo g =4, il fuddetto coefficiente fard ===2gn—2g4= 7147
28-1

» Da quefto coefficiente prendon norma gli efponenti della ino-
» mio, che forma la ferie . L'efponente del prin:l;o termine doir;zlﬁ'eb;::
» guale al fuo refpettivo coefficiente; e I'efponente del fecondo termine
» fard fempre duplo dell’efponente del primo. $i vede I' alternazione de’
» divifori @, c. Attefe quefte avvertenze non riufcira punto difficile il
» formare la feric, la quale competa a qualunque valore della &.

e wiieT winie2 AL,
Je=-n-1.% =x
i 3 ' sagneagh inthy  eqne4phonhs £
e e el o TR -1
=agnezgainhl. & +ox
. —
e agat “EBeITRGIE  wdLmedTre R NS
3 ————— -1 -
-zsnﬂgbbgm-bh x g hx et §
T i
: i
3
3
1
L]
H
i
: ek
' 256
memmamm e e L
en=1 =in=2
i ;gtl ag-r
-m-1a X S Ton
booager

»» qQuefta fard la foftituzione da farfi, qualunque fia il valore dellag, purche
5> perd fia in numero intiero, afhirmarivo, ceme e fuperiori condizioni richic-
5> dono. Quanto alla {pecie b, che divide il coefhiciente dell’ ultimo  rer-
5, mine, avverto , che fe fard difpari il valore di g, vi dovrd andare in
5, fuo luogo la lettera (¢); fe poi fofle pari, vi i dovrd fcrivere la lettera
(a). La{pezie T ¢la nuova indeterminata affunta. Mefla.in opera quefta
» foftituzione , la mia formola principale fi cangia nella feguente

-8 ~1~2g

‘ A = 2x-1 . .
5. 0% % dyef=fT>x ‘g dx—=—7 dT. Seg ¢ unnumero pari, la h—=x;
4 ed f=a, ¢ debbefi adoperare il {egno negativo. Tutto all’appotfto fe-
., guird, pofto g un numero impari, la h—=a, f=¢, ed alla d T com-
» pete il fegno pofitivo. La egualitd degli efponenti della v 1n amendue
,, 1 termini moftra chiaramente effere {eparabili le indeterminate col mez-
5 zo di una femplice divifione. Se ora nell* equazion ritrovata fi fuppo-
5 nefle la T come quantitd coftante, noi avremmo *dT==o0, € pero

-n=2g -n-2g

3 P N __.; . 3
»y bx e dy=fafT2x ¥ e o, donde ficava T = \/?’ Quindi

»» & che fe nell equazion principale fofle negativa una delle due fpezie b, f

Vvv’ » al
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» allora farecbbe reale il valore della T, cioé adire T = ] T—E, pofto

b coq = -c %
» & difpari, e fe g & pari, T = \/ = Nella foftituzione generale vé.

» duta di fopra, ritenuta la T per maggiore facilitd, mi fia lecito di con-

—

—
5 fiderarla come coftante, ed:*-\/—f. Cio pofto, io dico, che tra le
f P

» infinite equazioni trafcendenti contenute nella noftra fornvola princi-
» pale avviene anche un2 algebraica. Quefta fi & y —=allz ferie de’ binomj
» lcritta di {opra, in cui ho pofto in luogo della variabile T il fuo
» Vvalore conftante. Cio manifeftamente apparifce; imperciocché foftituiro
» nella principale il valore di 7, e dy, noi arriveremo ad un’equazione
» identica , in cui tutti i cermini vicendevolmente diftruggonfi. Che cié fia
» vero, bafti il riflettere, che pofto il valore della T neHa equazione

~n-2g —n=-2g

_—

201 2¥=1 - T .
 hx ¥ d¥ 4T3z = de=+dT, tutti i termini l'un I'aliro fi *

, elidono.

o

» Ma € ormai tempo di prender tra le mani il fecondo valore di

» M= 2g=T.—n ~4g. In quefto caflo la noftra formola priﬁdpalr_\faré
28~ ¥ L

—_—

=1 . =p—gz
-_-__—'—-—_

H 1 3 ' n
s NF dx == cy*xdx ==dy. Pongo in primo luoge » = L ;
Z
28-1. ~n-4¢
e
s ¢ fatte le foftituzioni, averemo gz2x =~ S T dit e cx™dx = da.:
5> Si faccia in fecondo luoge
L i et Y 4En ot gg— 3=
St o e il
A=—1. 2 deag—ye—g, » W1 oy WL -
_-_______-—-__ e
a, 28 1

» Fabs

- ; - 52 3
5, Fatté le operazioni, fi perviene alla equazione

20h=i= 20148 == 30 = 1

g1 28 A 1

5 Andx w1 dxsdecy dy = =—du, in quefta fatro

» &==1 , fono cguali gli efponenti della & in ambo i rermini, ficcome deb-
» bono cffere. L'unica {oftiruzione adoperata per giugnere dalla principale
»» 2 quefta fard

y=_

EXUE S ey el 481 4 42 ~1n—2
i 23841
B L e R o ¥ "

& ap-1

5 Ripig’lia!:a la formola ora ridotta
agn-n—2 —agn-4g 4= 342
2541

Ty ARRX G i dxde cx dx=w=du, fo prima fecondo

y il folito # == % , e ne rifulterd
s

agn—n—-1 28148 =30 <=2
o =1 dedeitd: W1 dx==ds. Si faccia quelta volta

28N == 25313 471 == 47—6n—G6
w41 21
s .

9 S==ef= 1. 2gn4=2g-37—3. ¥
£ 284=1

.3 Fatte le operazioni, ci fi prefenterd I'equazione

2n—3n-4 —agn == §1-42 =4
5.cU*. % s dyeax B dx = dU. Apparifce

» eguaglianza degli efponenti della x in ciafcun termine, pofto g="~:.
Vvv 2 5 Der
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3 Per paffare dalla primaria a quefta con una fola foftituzioné, effa do:

p vrd effere y =t
281 == 2 9—p—1

841

=7, 2gid=rg=n=-1. X .
2. g1
4.0 == 38-2n—2
L-=1
= X

w 43;;.'-4;’—6;1—6

281 e T
R S T e T ey ®H+1 o

€ 281

2 grﬂfc%ux&o la c:p?ra-zionc, e cerco la foftituzione conveniente al valore
» della g=3. Ripiglio adunque I’ultima equazione

2gn=1 31—4 —agn == §1—42-4=4
c 281 28
a S TR dyeeax el dx=dU.
291~31-4
X : Ty —agn—4g 4= gn'sfeg
Pongn U= .~ ed avremo cx dx==aRzyx 281
R dx
—~dR.. Foora
. g rg—sn—g Agn == 4E—~101~10
w R==1. 2fn420—¢s—5. x =1 2=l
FFA e P
a. 2841
» ed arriveremo all’equazione
wle 20— =6 ~3n=48 4= Tn =6
- 4 2= 1 2=k 1
» aVix dx e cx dx=~dV. E'{uper:

5 fluo

3 fluo I! quveﬁtire c};f pq&of;f_.—_- 3% ﬁen:; in ambi i termini eguali i;]isef-'
ponenti della x. L'unica f{oftituzione da farfi T:
:: Ui Sy 1 per paflare dalla prima

n =
2970 == 2§ ~i—1 490 4o a7—101—2
. —_— L1 2341
1. 280 = 28—N-1. X ofo v

a.28=4=1

,‘. 1. 2gn<=18-3n—3. _‘-w
o W41

€ 2f= 1

4gn4-43-6n—6
gk

2gnf2g—51—5 4gn=4=4g—101-10
21 gt
of= v ¢

-1.2004=23—5it—§. X
a. 2541

,» Ci {i manifefta a maraviglia I'andamento della ferie, ¢ per confeguen-
5 za le foftituzioni da farfi, ualunque valore abbiala g. Qui hanno luo-
go tutte le rifleffioni, che i fon fatte nel calo precedente : [olo rima-
ne da offervarli, che olere 'alternativa delle lettere @, ¢, vi € ancora
quella de fegni; di modo che fe il valore della g fard difpari 1l coefhi-
,, ciente della x dovrd effere moltiplicato per — 1, ¢ divifo per a fe il
., valore di g fard pari, fi dovra moltiplicare per=1, cdividese pere.
» Ecco adunque continuata la {erie fino all’ultimo termine

»
»
»

wJ =
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» I=t .

A0 g 18 miv=1 L L N A L

0=t "; '_lhm
-1 ':;.-'-"2“ = =h=1. ¥ + y g+
4. 2T : ;
X+ 150 -|-5g-3u-3
e ——— ‘lg+1 " I
wf= 1, 2fit~f=20~37=3. % =

£. 281

450 =p=3¢—61—6

=1
ot
g 2g—5i—5 43?@-4-4.2—40—::-::
—_— 2 I
~ 1, g i=Sn—=5. X i et 2k =
4. 201 '
i
i Gns
1 A1

oy o ey "‘—------I‘-x

N1 1=z
—_— 281 2841
SLnd=I.x w=T,x

boget=1
» Da quefta ci viene rapprefentata la fo

o \‘alml'e della 2. Se cffa & difpari
» termine, e la {pecie b=4 fe

ftituzione da farfi qualunque fia il
¢ anderd il fegno negativo nell'ultimo
¢ pan1 vale il pofitivo, e b = ¢. Fartro

2

—29

—_—

2 We di quefla foftituzione 5 fi pervienc all'equazione hx T+

Og

dx 4=

FI*

527
n—23

=1 ; . . Y rate . .
fT*x dx == 7 dT, in cui fono feparate le variabili con una divi-

» fione. Nel cafo, che g fia pari la b==a, c la f=¢, ¢ compete a!l'cquazio
» ne il fegno poficive: fe poi & difpari, i prenda il (egno negativo, e la b=,

» f=ta. Prefa per coftante la T', averafi d T =o0; T = /7, il
7

»» qual valore diventa reale, fubito che nella primaria equazione fia nega-
s, tiva 0 I'una, o l'alera delle due fpezie b, f. Pafto quelto valore di T
o nella notata foftituzione , cffa fi cangia nell'equazione algebraica , che
»» € nella noftra primaria formola contenuta, dalla quale per alero affac-
»» tO non refta c[l::urita; attefo che in effa formola primaria infinite alere
»» equazioni trafcendenti contengonfi.

» Sin qui non {i & fitto altro, che efporre I' elegante metodo del
» dortiffimo Si.g. Abbate Suzzi e mettere innanzi aeli occhi le equazioni
»» algebraiche da lui trovate, che nella noftra equazione primaria fono con-
» tenute, e che convengono a qualunque valore della z. Altre formole aft
» fatto diverfe dalle qui efpofte, che verfano fullo fleflo foggetto, cida
» il dottiffimo Sig Goldbach nel primo tomo degli atti dell' Accademia di
» G. Pietroburgo, le quali per altro non fono ftate dall’ Autore muni-
4 te di alcuna dimoftrazione, né ci ha egli addirito il merodo, con cui
,» & giunto a {coprirle. Veggiamo un poco fe ci vien farto di dedurre
,, immediatamente le formole del Sig. Goldbach da quelle del Signor
,» Abbate Suzzi, che fonofi ora per noi vedute. Piglio adunque per ma-
» no la prima,ed in effa fappongo la fpezie n==0: lo chie perd non to-
» glie né punto, né poco la generalitd alla noltra equazione primarii;

-4f

5 mentre cffa diventa ax*~' == ¢y*dr=dy. Ed intanto io mi vaglio di

» quefta fuppofizione in quanto che allo fteflo Sig. Goldbach ¢ placciu-
» to di farla. Avremo pertanto
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a. -1 anpy ek
27-1, 28=1
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-1.X + T ¥
: b. 2g—1 .

5, In quefta io pongo la T coftante, ed = \/:—b Dalla ferie ora efpo-
f

5, fta ne fegue, che al valore di g=1 compete la equézione algebraica

9 J="% 24 4= x T. Al valore di g= 2 conviene la equazione 2lgebrai-

¢
-1 ot :
»CAy=—t ex che fatte le debite ope-
43 =86
S 4-1 4-1
—443. X ok T. X
i
=3 A 2
5, razioni, i riduce a queftaltra j=-1x 3-i--T. v3-x ?
jac i .
—1
1=T.x :
34 1a

55 fa equazione algebraica’ per il valore di ¢ = 3, fard i

[}

 § e
ER A B ciot a dirc
c.
e -
5 5
~3.x =x
54 %
e 2
5 &
=Lx o4 T ox
5¢
g e i .
% 5 % s
sk A e =g Wl
z5ac® sac 5¢
-1 -2
5 5
__3_—1"['.\‘ e ¥
25ac 54

=g
R e iP
7 7
—5.1 e x
74 =
——1 —_—
T 7
== 13X o X
7
—-_"_ -— 2
7 =3
—x =Tz
74
Xex » 1
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, la quale, fatte le debite operazioni, fi ridurrd alla feguente

....:_-y = | -1 —_I_ll —TT
7 7 7 T 7
o = 1.¢.Twx —2.3.8.% e 2.4 T.x —_—
Fioergtd 7..ac? 7.7.a¢c 7.€
— 0 4-_:- —-_-L
' 7
1.9 =3¢ T2 sfe 2.3 2 =T.x
. onatc 7,946 74

5 ¢riducendo il primo termine del numeratore libero ! dai cocMicient]
,, numeri, che dai letterali averemo

—

e T
L et e Tox poflog=r1.
a°c
v -
-1 g —
3 3 3
by J = =% 0% X 4o 3a.¢°. T.x —zac.x > poltog==2:
— 1
3
ac=—3ac T.x
— —_t —_7 ok d
- =L el

H 5
Y = =(%a% X desc. a2 Tx —i0uacx

252t Tx : 5

5
=fe15a.ctx

=

2

5
a®.c=—jga% e T.x

I

» polto 2

231
== =t == =t -
7 7 -
o )= %% X 4= 7.0%aT.x —21.40.% g8 Tx =313 a%*x
I e
__i P— - _!‘
7 7 7
a% ¢c—7ac T.2 o= oR act x —ya1afc* T x
3 15

» polto g=4

»» Ecco dunque come procedono & coefcienti numeri tanto dei numeratori,
» quanto det denominatori. I primi fono fernttd in A, 1 lecondiin B

A B
15 ; 1;
13 35 3 I3 3
2 53 105 25 13 53 29
3 >
13 73 23 98: 343 1. 73 95 343
3 15 5 13

»» Prendo per mano i cocfficienti del numeratore, e gli dilpongo nel fe-
» guente mado

13 1.:1._§: 3 potag=z
1=4=0
15 1..}?5; 3.4.-:;.3‘:_1;‘ polta g ==
=0 4-1
15 1. 61 3-0 5._6'-1.3—-1 ; 10. 6=1. :, pofta ¢ =
34=p! 6-1 9-3
1i 1. 8-1. 470 5 7n 8—1. 4-1 5 1. 8-1. _.‘?;—‘9:@‘ §=1 "'_*.‘P{:-l-
4+4=0. 8-1 T 3 16—6
s ) y Am-
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& ﬁ}mmcﬂ‘a quefta. dz_ﬂr:!‘mz.mne » ognun vede qual effer debba la ferie de'
» fopraddetti coefficienti efprefla generalmente per la lettera g. Il primo
5 tamine fard fempre I'unicd; il fecondo termine ¢ il prodotto del pri-

. . - ] LY - 1
,» mo moltiplicato nella frazione 2¢—1. g—o. Cio fi verifica in ogni fe-
g0

» ctondo termine. Seg=1, i termini, che feguono, fono == o, ¢
ol {-L.,.i.c fi dee interrompere. Segue il terzo termine, quando g F:'
» pera 'unitd. Quefto debbe effer ugual al prodotro del fecondo moltia

s b e ;
5, plicato nella frazione 2g—1. g—1. Se la g pareggia il binario, non
2—1 >
» vi anno da effere altri termini dopo il ferzo: fe poi lo fupera, feguo-
5 DO i quarti, i quali uguagliano il prodotto del terzo termine molti-

» plicato nella frazione 28—1. &—2. Cosi {i difcorra di tutti gli altri
383 '

5 Nella mentovata frazione & fempre coftante il mol_tiplicatorc' 28—1 .

» L'altro pezzo del numeratore {cema in progreffione aritmetica, e quan.

» to al denominatore il coefficiente della'g fi aymenta fempre &’ un’unind,

» ¢d i numeri, che da efla fottraggonfi, {eguono la progreffione de’ nu-

» meri tiangolari. Quefte rifleflioni baftano per formare generalmente
5 la [erie de’ coefficienti. Ayremo adunque ;

1; A ?—3”1-3_”_05 B. 25"1-._23«(-'- 1;‘:? —23 D. 2g-1. g3 ec.
i e 28~1 %—3 45—6

» S?_ml"c};cdurﬁa delle maiufcolj fignifica il refpettivo termine anteriore
»» di modo che per A s'intende I" uniti, a per B il i :
mod ¢ 5 1l {econdo
» €osi di mano in mano. X jan-tl
Vengo ora ai coefficienti d i i ¢
- cieni1 del denominatore, quali
» 11 folito faranno e % Yt

15
P — —
1; 1. 4=—1. 2—1;
1—1
T N _—__

35 1. 6=—1.3—1; §. 6—1.

-
o
"

35 1" 8em1.4—1;7. 8—1. g—2; 98, 81 . 4—3

T 8—;3 12—6

» An-

3 Anche quiil primo termine = all'upitd, e fe la g alla medefima un:i‘t% i

» cguaglia, non vi debbono effere pitt termini, ¢ perd la ferie fi dee inters

5 rompere dopo il primo. Se poi la fupera, fegue il fecondo, il quale fark

» uguale all’ antecedente moltiplicato nella frazione 2g—1.g—1. I fuffe-
&1

5 guenti dcbbono fvanire pofta g =2 ; ma fe lo fupera, abbiamoil terzo,

s che fara uguale al fecondo moltiplicato nella quantitd 2g—1.g—=

22—
» Dopo quefto viene il quarto, che cguaglial'antecedente moltiplicato nel.

3y la frazione -.‘g—l-. £—3; e cosi di mano in mano. Nella fuddetta fra-
-6

» zione fi mantiene fempre coftante il membro 2g—1, e il rumeratore
» della frazione fcema in progretlione aritmetica. Quanto al denominaro-
5- re il coefficiente della g fi accrefce di un'umitd, ed 1 numeri, che da efla
» fi fottraggono, feguono la progrefiione de’ numeri triangolari. Avremo
»» dunque la feguente ferie, che ferve per i cocfficienti del denominatore

f o ot —— | — —_— ——
35 A, 23-1, g=15 B ag—1. 2~23. C. 23-1. ¢33 D. 28-1.8-4 cc
£ 243 33-6 L

;» Dalle majufcole A, B, C, D vengono dinotati i termini anteriori, come
» nel cafo precedente . Qui fi vuole ayvertire, che pofta =1, noi non
» abbiamo ad avere altro cocHficiente , che Punitd, come apparifce dalla
,, diftribuzione de’ coefficienti numeri fatta di fopra. Se o efamino la fe.

,, rie generale, trovo, che il fecondo termine riefce = 1. 1. o . Ora fi of-

o
-]

5 fervi, che inquefto cafo la frazione o (che per altro & fufcettibile di

5, molti valori fecondo le circoftanze) bifogna confiderarla uguale 2 zero,
pofta la qual cofa {vanifce il fecondo termine, e con effo lui wueti gli
altri , onde rimanendo folamente il primo, non abbiam’altri coefficien-
1i, che I' unitd. Quanto ai fegni, cifi fono alternativi tanto nel nume-
ratore, quanto nel denominatore , con qucfta differenza perd, che nel
numeratore s incomincia dal fegno negativo, ed all' oppofito dal pofi-
tivo nel denominatore . La fpecie T moltiplica ceftantemente i termini
pari nel numeratore, che nel denominatore. Seg ¢ un numero pari, la

»
23
2
»

H

»
-]

w T

]
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Temy/ e & difpasila T=,/—a. Gliefponénti poidells & nel numers-

a ¢

toreanno quefto andamento. Nel primotermine effo efponenteé==—ag<=1,
20—1

nel fecondo =— —1¢ ; nel terzo = 2—g=7, € cosi di mano in mano,

281 -1
Nel denominatore poi il primo termine ha per efponentedella x il zera,
il fecondo ha —1 ; il terzo —2 ; il quarto —3, e cosifi proceda
28—1 20—1 2g—1

fucceffivamente., , S .

,» Rimane ora,che fi efamini I’andamento de’coefhici¢nti letterali 4,

¢, che nella noftra ferie ritrovanfi. Due cafi {i deono confiderare; o la

¢ pari, ovvero ¢ difpari . Per orami fermo nella prima ipotefi, ed efa-

mino i coelRcienti del numeratore pofta =4 . Effi fona efprefii nella
(eguente forma

cu' 405 fn.. ﬂ']‘. c'l. gli ‘1_ 43;58. al

In primo luogooffervo , che efli coefficienti nulla fi mutano alterando-
il valor della g, purche {fempre fia un numerc pari. Di fartd offervata
la equazione, che compete al valor di g =2, troveremo, che nei termi-
ni analoghii detti coefficienti {ono egunalia quelli , che fi leggono nella
cquazione, che conviene al valor dig==4. La f{erie, con cui effi proce-
dono, chiaramente fi manifefta ;. imperciotche nel primo, e fecondo ter-
mine abbiamo ¢°, nel terzo,, e quarto ¢*, adunque nel quinto, e {cfto
averemo ¢*, e cosifi profeguifca dimano in mano. Nei termini difpari
gliefponenti della (4), e della (¢) deono.effer egnali; ne' termini pari I'e(-
ponente della letrera (a) dee fuperare di un’unitd Ielponente della lerte-
ra (c) . Ecco dunque formarta la ferie di quefli coefficienti.

£% 4% ¢% atPe% avich. ai % a2 6% a3 oh a4l o3 at; et

s, Veniamo ora at coefficient] del denominatore ftando nella medefi-
ma ipotefi, cheg fia un numero pari. Pofta =4, procedono cosi

e elioct a¥piet Aty a®

Confrontati quefti con quellidella formola, che conviene al valore della
==z, troveremo una perfetra egualitd nei termini omologhi . L*anda-
mento di quefti non ¢ molto diverfo da quello degli antecedenti. Nel
primo, ¢ fecondo termine abbiamo ¢*; nel fecondo, e terzo ¢*; adunque

nel quarto , e quinto ¢3. Nei termini poi la (a), e la (¢) anno lo fteflo

3 G~

' I |
5 efponente; nei difpari quello della lettera (a) viene fuperats per lunits
5, da quello della lettera (). Cid pofto noi abbiamo interamente formata
» laferie, che compete al valor pars della letterag. Eccola qui feritea |

=<t g
28~1 B—— — 28~1
P e =% g% X e A. 2g—1. g—o0. % a% T. ¥ e
o &40
a1 i
— :"1:‘:-1 —— m——— H=-1
¢t a= A ar=1. 0100 Toy ofe B.2g=1. gma.c¥a.x _—
" agck 28—=3
—20—7
S 28-1
— B o—r1. g—T1. &€ X
2g~1
et
ad—] cC.

A

— C, ;gﬂl.?;. c2ar. T.x
386

5, Prendiamo finalmente per mano il valor difpari della g. Quantoal

- numeratore i coefficienti litterali averanno queft’andamento

&, ¢®; a°. €%; a% ¢%; a% ¢* ec.

Scorgo nel primo, e fecondo termine 4% nel terzo , e quarto a% dunque
nel quinto, e fefto a*, ¢ cosi fi profeguifca colla medcfima progreffione.
Nei termini impari gli efponenti della (a), ¢ della {c) dc-on‘c:c{]'c-rcl c-
gualis nei pari I’ efponente della () rimane fuperato per I unitd dall'ef-
ponente della(c). Con quefte avvertenze fi pptri Erg['cg_p:rc la(erie ﬁr‘m a
quel termine, che pid aggrada. Rifpetto aicoefhcienti del denominato-
re effi fono efprefii nel feguente modo

a% ¢ a% 625 at. ek

Quefta feric & cosi analoga all'altré tre vedute di fopra, chea prima vi-

fta ¢i f feopre I'andamento. Nel primo, ¢ ftcondo termine abbiamo a%

nel terzo, e quarto avremo a*; nel quinto, c feflo a*. Nei termin! dif-
5 pari
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5 pari 'efponen
» pari di due.
5 della lcttera g

J

-

h) ]
n

w

»
3

3

vy

3

»

te della (c) fupera quello della iettera’(a) di un' dnir&_ ;'m»?
Formiamo dunque la ferie, che conviene al valor di ['p,m

=201 =8
2 ol gy g—1
= —a%c% ¥ s A.2g—1.8—0. a ¢'. T. x —
: g+0
—_1 —lg
29— o 1y ool it |
A%t = A -_-.g-:.g—_:.a‘.c‘.T.x o B.ag-1g—2acty =
£ —1 283

—2g—1
- 28-1
=— Bag—1.3-1.4a0. X
2g—-1

e I
R 28—l
= C. 2g~1.g-3. a*¢}. T. x

38—6

_—

in quefta ferie, in cui la g & difpari,la T= ‘/—-—c—f , ficcome nek

11 ferie precedente la Te= ‘/—_". . Fatta quefta foftituzione in if-
a .

cambio della T, tanto la prima, quanto la feconda ferie, a cui fi egua-
glia la fpezic y, rapprefentano I .equazioni algebraiche contenute nella
primaria noltra formola differenzfale , ed appartenenti a qualfivoglia
valor della g. Di paflaggio avverto, che ritenuta la T come variabile,
le duc mentovate E:rie altro non fono, {e non chele due foftituzioni da
farfi, affinche nella noftra equazion principale rimangano con una fola
operazione le variabili fuperate . Finalmente offervo, che farne = 1,
¢c=—1, tutte e duele noftre ferie in una fola fi convertono, ed ¢ap-
punto la prima di quelle, che di il lodato Signor Goldbach nel luoge
citato: da che apparifce, che le noftre ferie fono di gran lunga pit ge-
nerali di quella. Abbiamoadunque foddisfatto al problema, ciog 2 dire

dalla prima feric del Signore Abate Suzzi §i ¢dedotta la prima di quelle
del Signore Goldbach.

9 Pro-

5§37
;, Profegiamo I’ operazione, e dello fieffo metodo ufando procuriamd
s di dedurre anche lacﬁeconda. La ripiglio dunque, ed in effa fuppongo la
» {pezie n=0, lo che non toglie la generalitt alla noftra equazione pris

.

»» maria, come di fopra ho avvertito, Ayremo pertanto.

= X
28—1 48—
—n 284 41
—t, 2 —1.X ef= ¥
@ 28+ 3
g—3
241
efat.20—3- % v ofa
2 Lag 4 T
s = :
2841
+ x :
| 285 . oy
et 2841
~1.20-5. X =f=x
8 841 H
;
J 6
o pe———]
: S
asfcan dutatamtntn = = pfa ¥
1 2
g g4t
= 1.x T
b. 2843

2 Sfppongo gid coftantela T, ed = % . Dalla ferie ora efpofta

,» fi cava per legittima confeguenzas che al valore di g="1 compcte

Y Yy 2 1'{q1:a-
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% I'equazione algebraica ye= T . Pel valoré dige=32la e

¥
=1. X "i"rrrr
a4

o quazione algebraica fard la feguente.
» che ridotta con le regole ordinarie dard

wd = z
i s
5 v
— 3x =
jg ¥ 3
P o
x = Tx |
je -
-
) s
o) ==1=Tg Quando poi g=: 3 ,n0iavéreme
j¢ \
4 L )
5 s 3
¥ e 3T.x = g
25ac sa
by = g ehe dopo le debite riduzionidard
5 10
7 7
=35.x opx
?3 vy
_.L [
7 Ei
¥ = x
7 : =
7 7
—3x T, X
74

A —

$3¢

2 2
S T s e
ny =====-_3_l=§- 1T.x =g
4%&' Te
3 = i g
7 7 b 5
3-5. % =3 5 T.x = 6x =T
' 9.49.4%¢ 7.7.46 94

5, Finalmente I'equazione algebraica pofta g=4 fard

T
.

»nJ =
=

-

2 1

- 7Y
94 1 i
@ 2

» la qual ridotta dark

¥
-
9 2

9
pJEm—— 15 =35 T.¥ o 6¥ kT2

R:g 2:% 9.9 ar ac
10

E

wl

S5 -
5 P s
7.15.% o= 7.15.Tx — 43¢ = 10.Tx o

9.9.a¢ 9a

81.81.4%2 9.9.9.a%¢

5 e riducendole per modo, che riefca pofirivo il primo termine del nu-
» meratore, ed eguale alla (emplice unitd, e che il primo del denomt-

» natore fia Lbero da’coedicienti numerici, averafli
Yyy: »t =
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P L i poltag=1+

':"><--—x 7 a 4=3T.x ':'

H
wre=1egeT x5 polts g= 2
3 3 3 s
;><— O.oa . c=5c. & Sedm 25 .a% €. XF
3
0
vz, 2
2= 1=7.¢%a. T.x7=49.ac. x7 poftag =3y
a3
X 2 2 7 o
7 —-x1.c'.a-'+7.r.l°.r:°.T.x?-]-g_ﬂ_-a“.:\x?-g‘}gac.T.x"
b 5
3 3 . 3 7 oftag =
» J=1epga%c. T.x ?~162.0.c.x ~243a.¢%T.x2 . s <
- 5 5 ‘

474 z K ¥ gt ¥
9f d~%atx.® —gc.at T.x *5=243.0.0%% % of=486. (20 Ty’ =21 87.acy’

7 ? 35

,» Confidero ora i coefficienti del numeratore

i 3

T

]’7.?4_-2 ]
3

Fod g4 3655 i
5 §

Ie

vgi
5, To li difpongo fecondo il folito nel feguente modo

1 H

1 5 L. 4l 21

r i h 3+1‘- ;;9. S_-Jp_i.q_—__ 162, B4=1. 4

O\

4=1 b=3 3§ 12—

» Da quefta difpofizione de’ cocficienti vicne generalmente manifcftata la
» lerie da efprimerfi per la lettera £ A buon coato il prime termine fa-
» ra fempre I'unitd; il {econdo fard uguale al prodotto nafcente dal

,» moltiplicare il primo termine nella frazione 2g4=1. 3=+ Il terzo fard
-1

»» eguale al fecondo moltiplicato nella quantita 2g4=1. £—2; il quarto e
23-3

» gual al terzo moltiplicato nella frazione 2g4=1. &73, € cost fi difs
146

» corra di tutti gli altri. Una parte del numeratore della (uddetta frazio-
» ne fard fempre coltante, ed € 2g-1, Paltra purzione feema, come ne!
5 cafi antecedenti, in progreflione aritmetica . Quanto.al denominato-
» re il coefficiente della g fi accrelce fempre di un' unitd, ed 1 numeri da
» efla g fotiratti feguono la progreflione de' numeri trizngolari . Lcco a-
» dunque formata la ferie

i, A, 2g+4-1. g:‘; B. gg-@-;_{-—_—_;-,:; C. zg-q-u.-;—-;; D. 13""";‘;‘}',‘{‘
a1 243 356 485~10

» Noto qui, che pofta g==1, il fecondo termine della feric dee confide,

» rarfi=o, quantunque in effo ci fi prefenti la frazione 2.
a

io



§42 ' z
,, Veniamo ora ai coefficienti del denominasore

X
D GURTE

7 5 1§
o
'g‘ 1;9;34-’!;f8§;"‘87 !
7 7 35

» Si difpongano ora i coefficienti ncl folito metodo , € pér un ]'mcb fi
»» prefcinda dal comune molriplicatore di tueti i termini, che poi in fine
» del clcolo ce lo tornerd ad aggiugnere. Avverto effer egli efprimibi-
» le generalmente per la lettera ¢ ed effere = 2¢~7. Averemo dunque

2841

E——

L 1. 24=1. 1—0
i4e0

I 1 gef=1. 2=—0; §. gof=1. 2—1
2-4=0 4—I

i 1. Gef=l. 3=—0 ; 7. 6=fp1. §3—I ; 93."6-|-I "‘I._.;'_‘__":

3To . d e 5 o—3

Ti 1. Bepmi. 4—0; 9. 8+I 4 1' TEY — AT
= . g 43+ 8de1. g—y ; 436 E—_ iy

'—':- —_— - +1. —

¥ro _ 8—:1 - 7 =3 g _—%&fs

» Qui vogliono farfi tutte quel'e rifleflioni ] ; &
. ! uel'e | oni che fi {on £
» tecedente, che a cagione di br.vitd mi difpenfo dall'oaf:::v::}ecae{fizna;;-

a2 gla noto l'andamento d : 1 i
1 talﬂ fei'le . F m i1
j | or lamﬁla ldunquc agg!untovi l{

2g~

; 543
%‘g—z XI-A- 281, 8—0o3 Boagde1. 2—15 Coagefer. g—25
> &0 % 38-3

D.:g4=1.0—3

48-6
- 3 i i Dy Rl ” . -
5 Ciafcheduna delle maiufcole indica qui il refpettivo termine anteceden~
5 te non comprefovi il comune moltiplicatore , che a bello ftudio ho te-
,, nuto feparato dagli altri termini. Quanto agli efponenti della x nel
,» numeratore, il primo termine ha per efponente il zeros mel fecondo

' effo efponente, = 1 nel terzo=_2z nel quarto = 3 ;e

, 2841 2841 2041
;,'_cosl di mano in mano . Nel denominatore poi Iefponente del primo
» termine==2g-1; l'efponente del fecondo = 2803 quello del erzo=

g 1241
3 2241, ¢ cosi fucceffivamente .
'H—_F:g-i-_x g

,» Rifpetto ai fegni fe la g e pari, procedono alternativamente a due

T a due con tal legge , che nel numeratore i d principio con due po-

o Ctivi, indi feguono due negativi, poi due pofitivi, e cosi fino all* infi-
», nito: nel denominatore poi la faccenda va tutto al rovefcio. Se lage dif:
pari, fi_comincia com un fegno pofitivo,, poi feguono due negativi e do-
po quefti due pofitivi, e cosi fi procede con la folita alternazione . Tutto:
all’oppofito fegue nel denominatofess poiché fi principia con un negati-
“vo, dopo. il quale fuccedono due pofitivi, in terzo luogo due negativi,

.

| e in qucflo modo fi feguita a ternativamente. La T moltiplica {emprei

» termini pari tanto mel numeratore, che nel denominatore. Per ulumo
confideriamo i coefficienti letterali. Sia in primo luogo la g pari. Polta

‘o 1z g—a4, efi nel numeratore procedon cosi a% (% a° ¢; a. € a. .
2 3 p

5,. Effi ‘nulla variano mutandovi il valore delda g, poiché pofta g =: 2, n¢
,» termini omologhi 1 coefficienti letterali fono t medefimi. L'ordine con
,5 cui effi procedono, nen & punto diverfo da quello, che abbamo vedu~
to nell’antecedente cafo, e perd io mi difpenfo dal fare quelle r fl-flio-
4 01, chie in quefto luogo anderebbero fatte. Si produca pertanto la [erie

o (¥ g ¢¥; a% i aboc?;oat ¢¥; ad. ¢3; al. c¥; at (% G

a% ¢%;-a% ¢

3 Nel denominatore poi procederanno cosl
o a=%; ¢ a7 ¢% 4% €% a% ¢t ali ¢l @ty ¢ a4t ec

5 fore



b 5 i -
A rcﬂniamo adunque la ferie, che conviene al valor pari della letterag!
., Av¥remo pertanto

’ o
P S g gt . 21
p y=1.a%c"" A 2741.9—1.a%c. T.x =B.2g4=1.g-2. acx —_—
£—1 5-3
—_— 1§—1 28==0 ¢
s 2g4e1 el 2T
g f \~ecatx A 284e1.8-0.C.at T X o
. |
e 2=t
—C.2g41. g—3.a¢%T.x
3g—6 .
[
2841
s e SN 1
s B. 10==1. 2-1. €.2%%
T
» In quelta ferie la T= ,/_-g_'_ )
¢

Finalmente determiniamo i coefficienti letterali nel cafo, che g fia
,, difpari. Nel numeratore effi procedono nella feguente maniera i

o a®; €% av; % a'; ¢t a*; ¢t a?; %o ads ol &l
»» Nel denominatore in queft’altra
% a—*; % a% ¢h a%; ¢ a'y ¢% a3 ¢t at; o). aF

s, formifi dunque la ferie conveniente al valor difpari della Jettera g

» 7=

543
e 2
181 2=
J= 1.6% %= A. 2841, g—1. £V T.x == B.2sdei. t—1. ar. . ofa
il 243
28— 1 2240
23=t=1 Bt —_— 231
=L e%atx e A 2g =1, 2-0. T.c%a% x i ==
4o
3
274=1
MeC.2g4=1. ¢~3.c.a%T.x
38—6
= &
ac+'|;

s In quefta feric la T= /¢

-
=

»

2%

Bl B.ogd=1. t—1. ac.%

=2

.

a

Non traralafciero di riflettere, che in quefto fecondo ¢ifd da no
<48
29=4=1

trattato, ci fiamo ferviti della equazione ax dyfaoy? dx=dy

a3

la c}ualc & aleun poco diverfa da quella ,dicut fi ferve il Signor Gold-
bach; e peré non & di maravigliarfi, { cou a prima vifta Iz noltré
ferie pajono difcordand da quella, che ha trovar: il lodaro feriero-
re. Per vederne agevolmente la fimiglianza bifegna ridurre la noftra
equazione alla fua, indi farto 1l confronto vedrcmo che e la dil

—4%

crepanza dipende dalla varictd dei fimboli. Pongo adungue 4 & dv
=d =z, dalla quale fi ricava

Zy iy
L2
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48 48
=2 =1 —2g=1 ;
dxm-2f41 D dz . Farta Quefta fofticuzioné ]
48
—28+41

281

,, la noftra equazione primaria fi cangia in queft’ alera

42 48
—28=f=1 —28%=1
adz facy? —agatey Xz dx=d2
48
[T L | oy ool

281

»» 1a quale & appunto ridorta alla forma medefima di quella, che ma:
, neggia il Sig. Goldbach, ed in cui la noftra & lo fteflo, che la fua x.
, Fatto adunque il confronto de’ termini di quefta noftra con quella,

o

u

48
. { —20ede 1
5y trOVETEmMO a=1,¢ CX-2g-=1 —~1; da che io ricavo
T '
—_— =gl
28==1
4
- % 1 S s 1
o 1l valore della ¢, ciod (= —1¥ 2041 i ; e Poiche la
S
AT
~gede 1
oy VR Ve
L= ¢ ovvero = a > fecondo la g & pari, o difpari,

noi troveremmo in quefto calo particolare

{1}
»
»
2
»
2
»

#2

o3

»
»
»
»
»
2
»
»
2
02
L

547
a2y 2Z
_—2g41 =1
Te=2041 ,0\"’&‘0::3:{-1
2 =8
-1 =28 =1
2 £+ 1 —2g=1
goftituiti i valori delle fpezie T, ¢, & nelle noftre due feri¢, e meflo,

in luogo della x il fuo valore dato per z, tutte ¢ due fi comporanne
in una fola fimile in tutto alla feconda ferie efpofta dal Signor Gold-
bach nel luogo citato. Noto qui, che le noftre majufcole A, B, C
fono alcun poco diverfe dalle fue, e pero bifognerd mctter a compu-
to la differenza, affine di vedere la perfetta fimiglianza di quefte due
ferie.

,» Non voglio ommettere un’importante avvertenza,ed ¢ che la ferie
dell' Autor noftro non ferve, che nel cafo particolare , in cui @ = 1

47

(=1 X:g+l =31 11ddove le noftre fono generalifime, ¢
o el S I X
a8

—_—
—n g 1

g

vagliono qualunque fiafi il valore delle due {pezie a, ¢. Di pit i offer-
vi, che fe nel primo membro della noftra equazione primaria differen-
ziale i fegni faranno ambo pofitivi, o negativi, le equazioni algebrai-
che indi rifultanti faranno immaginaric, e folo faranno reali, quando
i due termini del fuddetto primo membro dell'equazione faranno af-
ferti da fegni contrari. B fopra quefte equazioni algebraiche giova ri-
flettere effere effe molto commendabili per le ingegnofe, e fouili {pe-
colazioni che per entro il calcolo fi ritrovano; trattandofi {pezialmnte
di mancggiare un equazione differenziale, la quale ¢ ftata confiderata
dai piti infigni Geometri del noftro fecolo: per altro effe fono di po-
chifima utilita; perché foddisfanno_bensi all' equazione propofta , ma

- non |1'efaurifcono intieramente ;attefoch¢ alere infinite equazioni trafcen-

denti nella medefima equazione primaria fon contenute, le quali di-
pendono dalla quadratura dell Iperbola.

Zzz 2 AN-



548
ANNOT £ Z210NE XxIIL

3» L'equazione »* dx == cxbdy ,{ebbene nongéneralmente par
n

bz 4= ay”ar

5» in molticafiopportunamente maneggiata (i libera dalla confufione delle ind
5 determinate Efaminiamoqual debba effere il valore dell'efponente pad ot-

: g & - o
» tenere ['intento. Faccio ufodella foltituzione bx? Aeayx® =™, Zgeh o fia
2 )
r—r
B ™F Z.d S n = H
» ®P= x""".Z:dunquey=x z * , e prendendo le differenze,
— :
as
y P=r—mn t=r 1-n
a, g2 e — m—
=3 2 » 1
wWI=trg® x dx = 1 X * 2 " dx . Fatte pertanto le foftitus
n n
I
an
+» zioni, nafcerd X
_ﬂ_ ti—rn =8 'I_ I=r—-n - -y 1-n
L] n L — —
2" x dx =T gy Podyele 1x 2z o8 (n,
" mr =
- PR, 3 n
a4’ x 4=t T z
= 2
&

; . . : B
% Affinché fi feparino le indeterminate , fa d uopo , che zu=—iu

n
» = WMt =p=e t—r—n,dunque p = tu—ru—mnt—tdarepn. Chiz
= _

n
» mando tr—ru—mt=K, Iequazione riceverd una pin {femplice forma
i
"
ek - P -
z " xtdx = t-rz ® _-xkd,\-.‘- 1 x x._'ddz;
=% 23 ,

=1
—_—n
ta % " ze=b

”

) Si

: S ot oo 349
,» Sidéé prima d’ogn'altra cofa avvertire, che la % pud eﬂ'er:(una'

3 coftante, che facgia I’ equazione identica ; dal che fi raccoglie, che la for-
»» mola di fottituzione foddisfa alla propofta equazione differenziale . Ma
» & quefto-fine convien fiffare, qual debba effereil valore della coftantex.

L 1
3 Poftodz=o0, fiavid % * =t=—r2 " , Oyvero
-1 "
— i
@ * .x4b
u—1
wk = z = b. Percio quante fonole radici reali di
= n—1
e ™ - .;“T
i
a ™

»» quefta equazione, tanti fono i valori di %, 1 quali introdotti nella for-
,, mola di foftituzione danno un' equazione algebraica, che foddisfa al.
» la propofta equazione differenziale. ,, )

,» Confiderando poi la z ficcome variabile ottienfi ' equazione

T 1I—7 By s 1. m
.t PR — I Fie-leA —
hir=73x 7 de =hn deeat . TED
i —— :
X .’i. 1 ”n z r—t —_ _-;-_bm
e — n
o B +l""t% L4 z 1'*' n ca .
= —1 n
=t -
ca " wx-f=b

u-1
4, coll' incognite feparate. In quefta fe fi pone il divifore = h o r=t

n
#-1
4 €4 ® . 2=b =0, nafce quell’ equazionc, da cui fi ricavano que’ valo-

5 i coftanti di %, che danno I' equazione algebraica poc’ anzi confide-
23 FAt ¢ 55
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, Efempso I

,, Mi pongo innanzi agli occhj una formola femplice , ciog

s3dy = cdy, laquale fi potrebbe agevolmente maneggiare col
by ayix s X
metodo della dimidiata feparazione preparandola cosi dx =~ acdy = bexdy ]

? ¥ 7
¢d ufando Ja foftituzione dy — acdy == —ds, per mezzo della quale
+ ¥ 5

fi pervercbbe alla formola efponenziale C—=s = bey*—*. Ma compa:
dc—1

riamola colla noftra formola g'_enerale, e troveremo m=—1, =1 ,8=3,
y=—1, t=12, ¢ p==0. Pofti adunque qucfti valori nell’ ultima formo-

la feparara fi vedrd a naftere dx = cadz M= cabdz
2-ca. % ~cab %, 2—~Ca.z~cab .

11 primo membro dell’ omogeneo di comparazione & fenz' altro una
quantitd logaritmica nel fecondo cffendo un divifore compofto di
due factori femplici, ogaun {2, che alle quantitd logaritmiche agevolz
mente riducefi. :

Efempio II.

3
;» Laformola y * dx == cxdy fi potrebbe maneggiare cel metodd

——

bx ~=ay

*
-
2

del Signore Manfredi . Pure paragonata colla noftra formola generale
ritrovafi =3, ¢=1,n=1,r =0, m="', p=1, laqualenon ¢ pri-

va della condizione richiefta. Quindi avremo la formola colle incognite

T

T

feparate dy = 2" dz. cazb 2, ¢
x S Jep R .
Zi=ca® aefeb?

N
Z
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.A"I{NOTJZIONE XL

7 Molto generale fi & la formola Rdy7—= T == Vaf. maxdy S=ydzd ,
s nella quale R, T, V fono quantitd date per 7. Convien determinare
» qual ebba cffer la quantitd V, acciocché le indeterminate vengano fe-
,» parate. La maniera non & ancora nota 2l mondo letterario , ed ¢ ftata
4, non ha molto fcoperta dal P. Vincenzo Riccati, ed & cofa molto oppor-
tuna il produrla qui la prima volta al pubblico, acciocchi la teoria della
feparazione delle indeterminate riceva un qualche non difpregevole ac-

crefcimento. Si ferve egli della foftituzione mydy - ydx = tzdy,in
cui z & una quantitd da determinarfi per 7 nel progreflo dell'analifi.

,, Cotal formola fuffidiaria la molriplico per »™=1, onde nafca mxy"='y

» ermdx=t 2"y, ed integrando xy™ =/ #zy”-dy: dunque x =

oy f:za“v—‘dy. I ritrovati valori fi pongano nella formola principale,

Jlﬂ

wefiavARiI=Te=_V f: oy b . t9xdd)T, 12 quale divifa
e

» pér &7, € maneggiata 2 dovere fi cangia R—1? Tl =

V. o
¥ ?e‘f‘”” ik

» Acciocché fegua la bramata f{eparazione, fa di m_efHFri, che I:;.
,» prima parte dell’ equazione fia compolta per due fatrori , I un de'quali

,» fia dato unicamente per ¢, l'altro per 7. Cid s’ avra, quando fia R
A?
o
» = Tx?; A 2una coftante qualunque, onde la z= R 73 onde la zrl-
. T
ATy
3 mane determinata. Frattanto avremo
?

=5 7
» AT—11, R = RV .1 (R ym-1dy | ovverq

A? ALT g™ AP

=z
T?

» Bg-



3 T T ¥
5 mr—:?r T %=1 fr gt =y . Si differenzj,
A iy A X
f 7 T7

| 4

T ¥ 2 i
LT ™ DX v g nrn ¢ . D TPy — R Hr—dy, ¢ tral-

1 1 I

3 o =
Ve g et Ve AT1

» ponendo i termini,

= P E Ve~ X

T tim D.M-;? 7 — R 1y=Ydy—AT—19 F . -DT p.o,
5 2

AT A L v

ar

-
-
=]~

~= [

t

.

ENEN]

,, Cosi fatta formola fard feparabile, ogni qual vela Ry &y =
T?

3™ , effendo f qualunque coftante. Dell’ ultima formola §

lul

-

:JfDT

~

v

‘uiul
~la1

m,

Ly &
sy préndano g!'integrali, ¢ fard fR y dy=fT » ;dunqué

I

T \'s

T
i LI
P

» V= [rTs* . Laonde {e cosifatto valore avrd la V, fard la fors

= 4
f R ? 7" dy
1

» mola feparabile. ,,
» Cacciata pertanto dall’equazione la ¥, fi avrd

553
5 F X B o X
g e 9 ] 7 9§ p g2
wifRy & DA—t =t —A—=t Ry drehrale
- 7 A . :
T t? fee TT
,» conveniente divifione,
. 5
D ¢ i
A —t = fRy dy nella quale fono feparate le
-_2. N _!
P T P e
: " fR y dy
po=sf T
&g
fte

5, incognite. 5 , : . i o :

5 gI..a feconda parte dell’ equazione ci mette Innanzi un differenziaie
) - A .

5 1og,a'r‘:tmico. Per ridur la prima ad una efpreffione pitt commoda, fi

I P_*_f‘
i 7
, faccia ;—: ¢ = ¢ onde fiavrd A s s e o6
2 . ey
T A —
P AP
-
) > . ¢ Py
cuzioni , € prefa I’ integraziont, f de. A 4=2 -
N :I‘_*-? =
AT —Z‘AL":.EF 1
I f
— Ml
» fLE [R 7 dy-
A X
T?

i & aggi i i i itmi f{onofi
Nell’ are fi & agginnto il logaritmo B,ci logaritmi
4 PIE,:i-l n:lla.“f;;?{ﬁca dcliagfbtta.ngente — A, il cui logaritmo fi fuppo-

L
a Mt va
,, ne =o. Quefta & I"efpreffione, quando f_R_'f?_I__iJ' fia pofitiva : ma
T
Aaaa » fe



¥54 o . ’ .

» fc folle negativa , per fuggire i logaritmi delle quantitd negative cost
AB-
» fi avrebbe a prendere 1'integrale f / "
f‘ R 7y ym-tdy.
Ts

45 Nella trovata equazione i hanno %, » date _I' una per laltra;

Convien per effe determinare la x. Il che non & difficile, perche fi &

trovata ¥ = 1 / tzy™—1dy 3 onde foftituiti i valori di 7, %, fi avr3
Jl‘

F I
» X =.1_./A9 R?J,"'-—'d
i 5 e o L
T 7. Arpzf 1 :
» Per dare un efempio, che moftri I'utilitd della premefla teoria, mi
» prendo a {ciogliere il feguente teorema. Dara I'indefinita EAB (Fig.s.)
» € fuori di effa il punto F, fi dimanda la natura, ¢ I’equazion della
» curva MN, a cui condotta qualunque tangente CD, ¢ congiunte CF,
» DF, I'angolo CFD fia dato. »
» Dal punto F sinchinino la FA, FB per modo che ciafcun degli
» angoli FAB, FBA fia eguale a CFD. A quefte fieno parallelele CE ,
» CG, ed alla EB fia parallela la FIH. Si chiami FA=FB=4, AB=),
» AE=yx=FH, CE=CG=y: dunque CH=CI=3—=a . Per la {i-
» militnding de’ triangoli FAB, CHI {ard FA: AB: : CH: HI, ovvero

»at b: i y—a:HI = b , r—;:dunqucFI=x—£.y—¢. La fot-
P 2
» fangente ED= ydx: dunque AD=x— _7dx.
dy dy

» Poichd I'angolo CFD =1FA, ch'é uguale all'altérno FAB, detrat-
» ta la perte comune TED, rimarrd CF1=DFA: ma [ angolo FIC =
» FAD, perché amendue col dato compion due retti: dunque il triangolo

» FAD ¢ fimile a FIC: dunque FA: AD: : FI: CI, ovyero a: x~7dx:s

dr
» X=0b .7-a:y-a:0vvero ey~aa.dy=xdy—dx.x~b . j-a , OVVEro
: =
a

» @==ay, dy = Xvr—b. j=—a. ydx—xdy. 5,
a

»» Prima d’inoltrarmi confidéro, che fe l‘angélo dato CFD foﬁ:retto,
5 la AB fiannullerebbe, e perd b=o: dunque a*dy — aydy =yxdx —x*ds

» ¢ dividendo pery?, fard ady — ady = yxdx — x*dy, ed integrando
2 s 2

p» A= a® Jea= x* ,laqule conviene a tutte le [ezioni coniche,
a % y w*
» tiferite alla direttrice FB, effendo il punto dato T il foco.

,»» L'equazione poi prefa generalmente intanto i {cpara, in quanto
» al prefente canone fi riduce . Concioffiaché¢ ritrovercmo R.=a*—uay,

» V=1,T=£.;—_y, Mme==—1,g=p, p=1; di fatto i trova aver
a

» la V la condizione richiefta, quando facciafi fe===a*. Ma fari me.
b2

% %ﬁg, che in luogo di ricavare 1a feparazione dalla formola generale,

» la deduciamo a pocoa poco feguendo le operazioni divilate.

» Sia adunque la formola a*—ay . dy=x == b a—y . — xdy = ydx.
a
5 Si adoperi la foftituzione =— xdy o= ydx = tzdy, la qual divifa per 2,

-

» ¢d integrata di x = ?ft'-ufr. efi arriverd a* — @y . dy =

¥y
» y‘ txdy 4= b.a—y. txdy, e tralpoflti i termini, a—y. a—bt 2=
77 a a

» 7t% [ txdy . De' due fattori del primo membro I'uno fara foltanto dato
7

» pery, L'altro per #, quando 3% {i confideri in appreflo come coltante ;

» Adunque —y.a=bxt = z.fz.rdy , € prendendo le differenze ,
P a »
t

Aaaaz n=
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5 — ady, a-b 2t — adi, a— == 2*¢dy . Tralportati i termini ayremo

b2 a Ay Iy
t
4y = adt. a—y = dy . 2° == aa—>bxt, ovvero el =
B b0 r
$*, 23t =faa— bzt
e OOl
L.
» dy
J"--.'l":)‘

s» 1l cafo dell'angolo retto domanda, che fiab=0; dunque ponendo

s a==1,avremo— gqdt == dr : e dividendo le formole fecondo il

£, trefea® Yo a=y

3,

metodo notos fiavid == 1 dtefe 1 #t t=1dy s 1 dr, e fata la
a a a y a '
t t*efmg® a—y v

» moltiplicazione per @, indi prefi gl' integrali paffando dai logaritmi ai

u

numeri /tt4-aa = By . B ¢introduce per I’ aggiunta della coftante
¢

a a=y

nell'integrazione . Quindi avremo ¢ = a* a-y

Sl N 5 ma

\/ BB—aa. yy-aa d=2dy
as

b |

- X=7 frdy; dunque :r=;/':z‘dy. a-y : ma quefta
2 \/BLQZ-.?"‘#‘-}-:'.G}_
2 ———,
7 an

w

fommatoria fi trova \/BB ~aa—an == 22 ; dunque r=
ae 7

”y\f.?_’.___“““f:""f_“ = \/BB—aa.)a—a‘-l-:a)'i cot x*=
an /) aa

3 B

: 557
. BB—aa . y*=—a* =2y la quale & la fteffa con quella ritrovata di fo-
aa
» Pra, quando fi ftabilifca 2A= BB—aa. ,

a
»» Prefa poi la formola generalmente in fuppofizione di z =1, fard

5, — adt = dy , laquale rifoluta in formole pid femplici fi
»

t. tt —btfaa . a—y

5 ritrova — 1dt = 1. tdt—0b dt -—_3_!: de =1 & 1 dy.
a a 2 41 a 2 a
r it—bt4eaa  tt—Dbt 4= aa a-y

» E moltplicando per 24. aa—bb, verrd 2 . aa—bb.

b 4 b 4
35 .E!r e tdt — Iidz --ﬂ '___EJ' = da ——P_b. dt. 1l primo membro con-
7 2 y a7 -
tt— bt =f= aa tr—bt == aa
tiene tutte quantita fogaritmiche il fecondo ¢ la differenza di un arco
» e ‘ ¥
,, circolare, il cui raggio = v/ aa—bb, la tangente = — b, Dal chefi

4 2
: i dipende dalla quadratura del
e la eurva delle coordinate £, 7 dipe lla
2 :;:izioihe dell’ Iperbola, e che la x non pud averfi fe non pernezzo
»

»» della quadratura di una curva meccanica.

PATR



PARTE TERZA

Della riduzione delle equazioni differenziali
del fecondo grado.

L Opo efferci trattenuti quanto bafta feparando le variabili nel=
le formole differenziali del primo grado, facciamo paflaggio
a quelle del fecondo, nelle quali s'incontra un’altro gencre
* i difficolta . Parerebbe, che i merodi gid infegnati doveflera
agevolarci la ftrada ;jma per dire il vero, quantunque non fieno affatro inu-
til1, non fono perd di grand’ ufo, dovendofi nellz materia , che abbiamo
per le mani, adoprare un’ altra forte d*induftria. In parecchj, anzi ininfi-
niti cafi le efpreffioni del fecondo ordine fono forfe pit facili a maneg-
giarfi di quelle del primo, ed abbiamo certi metodi pilt generalis mentre
T’ Analifta ha adempito al fuo obbligo, quando giugne a ridurle alle for-
mole del primo grado, nelle quali fe non fono bene fpeflo feparabili le
incognite,, la colpa non & della maniera, con cui fi [viluppano le fecon-
de differenze , ma_pinttofto di quella, con cui fi fono maneggiate le pri-
me. Noi fecondo il noftro lume anderemo efponendo var) metodi, facen-
doci fopra &’ ognuno qualche neceflaria offervazione.

Metodo I

La forma, che a prima vifta ci fi prefenta , confilte nel ridurrel’ e~
quazione propofta fotto un’ altro afpetto trafponendo i fuoi termini, o
moldplicandoli, o dividendoli per qualche quanticd, in fomma adope-
rando quegli ajuti dell’ analifi volgare , che fervono per dar regola all’
equazioni . =

Gli Analifti Franceff, per quanto ho veduto da loro fchediafmi ,
non han finora faputo valerfi dvaltro artificio, che di quefto, e perad
fara bene di prenderne da loro gli efempj .

Efem~
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Efempio I

Cercava il Signor Marchefe dell’ Ofpitale quale foffe quella curva de:
{eritta in un piano verticale, per cui difcendendo Liberamente un grave,
in ogni punto |'aggravafle; o la premefle con una forza coftant‘e ngualeal
fiio pefo. In quefto cafo bifogna confiderare non folo la gravitd del mo-
bile , ma la fua forza centrifuga . Chiamando 4 il pefo del corpo, x l'af-
fiffa, ed 7 Dordinata della curva in quiftione , dx, dy le differenze, e dn
12 fufiicne della carva, che fi fuppone coftante, la preffione normale cau-

fata dalla forza centrifuga s'efprime con la quantitd 2ayddx, e quella ca-
dudy

gionata dalla gravita con I'altra quantitd ady; ma quefte due preffioni
du 3

fono per I'ipotefi eguali al pefo coftante «; dunque 2ayddx 4= ad¥=a, 0
dudy du
fia =rddy == dxdy=dydn,

Ha offervato il Signor Marchefe {uddetto, che I'ultimo membro,
fanee la coftante di, ¢ integrabile, e che tale farebbe, quand’ anche
fi moltiplicaffe, o dividefle per qualfivoglia funzione dell’ ordinata 7, far
cendo la du coftante figura di unitd . Reftava dunque da integrarfi il
primo membro, che penfo fia Rato da lui fatto nella feguente forma.
Dividzfi il wtto per 2/7 ftante il coefficiente 2, ed allora I integrale
del primo membro fard dx/y, e quello del fecondo duy/y , € detratta
la coftante —duy/ a, cflendo fempre du maggior di dx, avremo de/?

=du‘/}_— d:e,/'; formola facile a ridurfi. %
CorRoOLLARTIO:

Nora il Signor Varignon, che non folamente fuccede la riduzione
nel cafo di fopra_cfpofto, ma quand’anche la preffione foffe data per qual-
fivoglia dignith dell’ ordinata 7 , ¢ meglio avrebbe derto per qualfivo-

glia funzione. Sia 2ayddx ==adxdy =by™, fi maneggierd la formola con
r!mfy :

la fieffa divifione per 2/ 7 . N& farebbe difficile il fare lo fteffo foftc
tuendo in cambio del coefficiente 2 qualfivoglia quantitd ¢.

Efen-
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Efempio L.

" 11 lodato Signor Varignon fartofi a fciogliere il Problema 3 .
delle ﬁ}rz:; centrali nel vuoto, fuppefta la forza data in qualg\::g][?:z:gc:
do per I_a dz!!ama da_l centro, fi & ingegnato di ridurre le formole da lui
per _13, via diretta fcoperte . La prima delle {ue formole, &la feguente

fe=rdudds, du & l'elemento della curva, e dz quello del telmpo, ¢ nells
drde® "y "=

predetta formola fi era prefa per coftante la quanticd ydx. Moltiplican-
do per dyde fard fdyde* = — duddn, e di nuovo moltiplicando per 2,

ofdyds* = —= 2duddu, e dividendo per yidx*, afdvdr = — =duddn, ed
_}‘dl" J,Zd'\-l

integrando 2 ﬁd?dt‘ =+t e n: ovvero 2y34dx*. f flvdr2 = ny*dx>
rulx* yidxz yAda® '

1

L i = my*dxt— dx?——dy*, oppure dy* = myddat — dx3 — 2ypdx®

f fdvde* , e finalmente dy =dx; e facendo giufta la

*dxt

NV wgperay [firde?
J,xd xz

comune ipotefi il tempo proporzionale all* area cioé , df = ydx:

dy. » = dx.

Mo I

Efempio IE
Feco la. feconda formola del Signore Varignon, pofta ancora ydx come

coftante, f= dx3—yddr, e confeguentemente < fdvdtr = 2dydx® = 2pdyddy

o et e —— ———— .
ydt? yrdy® a3

= aydy — 2dvidy, la di cui integrale a caufa di ydx coftante ¢

2% Jraa®

2 ff'f_yﬁf:- 1 — dy* e n. Nel rimanente fi profeguilca come {opra+

Jydx® 7y pde?
Bbbb Efeme
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Efempio 17
Pofta dx coftante , abbiamo la formola_f=—= du*—yddy, e perchépoltady
' 2dt* .

coltante, fi ha dyddy ==duddn, avremo altresi f =dydy® ~ yduddu, che G rj:
ydydr®

durrd alla feguente afdydte= 2ydydn*—2yydudds ; 12 di cui int:érale acaula
yydx* yHdx*

della coftante dx, {ard 2 ffd}dﬁ:— du? == n cc.
77dx” sydx?

Efempio V.
‘Senza fupponere alcuna differenziale coftante avremo la formola

f= dxdydu® = ydurddx — ydxdudds, cid, che di 2fdydt* = sxdxrdydis =
ydxdyde* . ydx® yrdxe

o 27du*daddy—2y2dx>duddn, 1 integrate del fecondo membro fard ~ - dut
redxs 5 ﬂd;%_

== n; come nell’efempio quarto.

g © WL T 0;

Chi potrd mai far ufo di quefto metodo ne'cafi piti difficiii, fe pri-
ma non avra qualche {entore della integrazione , che dee farfi? Per dir il
vero le operazioni f{ono cosi involute, e tanti tentativi bifogna fare,
che mi fembrerebbe molto povero quell’Analifta , che fi foggettafle 2
quefto modo di operare con incertezza della riufeita. In fatei il Signore
Varignon non & mai
non ha veduro il Proﬁlema {ciolto per altra ftrada da’ Signori Ermanno,

€ Bernoulli. Quefti gli anno infegnato, che potea farfi ¢id, che a luinon
farebbe mai caduto in penfiero di fare.

Meto-

iunto all’integrazione delle fue formole, fe prima

563
Metodo IT

11, 11' fecondo metodo fi debbe all’ induftria dell’ incomparabile Si-

gnore Giovanni Bernoulli. Pafla egli alle feconde fluffioni fenza prendere
vantind coftante y indi con la formola fotto I'occhio determina una quan.

titd coftante, per cui I'elpreffione viene ad abbracciarfi, ed a ridurfi fa

cilmente integrabile . To non faprei come meglio {piegare il metodo ,

quanto fervendomi dell' efempio addotto dall* Autore.

' Una delleformole , per cui fi efprime il valore della forza centrale ten-

dente ad un punto nel yuotoé lafeguente ; f=d¥ J=dx dy—xdydd xdexdxddy,
2x3dy3

L’ artificio, di cui fi vale il Signore Bernoulli per feparar le indetcl_'min:b
te, confifte in abbracciare guefta lunga formola , ci6 che pus farfi in con-
fiderando qual fia quella differenziale, che fatta coftante, il che ¢ arbi.
trario, lafcia nell’ omogeneodi comparazione due foli termini , dlﬂ:rll[{ge:.]:
do gli altri due. Ora con un poco di attenzione {i feopre, poterfi cid

“fare in due manicre , cioé prendendo per coftante xdy, ovvero dx .

x

Sia dunque xdy=c, e prefe le differenze , xddy == dxdy =o, e mol-
tiplicando per dx, xdxddy 4= dx*dy = o. Svanifcm:m pertanto in queﬂa
ipotefi nell’ omogeneo di comparazione della equazione principale 1l fe-
condo,edil quarto terminc,cofic-ché avremo f = dvi-xdrddx , ma xdr=r¢;

' 2xddy?

dunque ¥3dy3=¢3 ; e confeguentemente f=dyI-xdyddx; ma e:ﬂ'endo xddy
203

M dxdy =0, fard dy—=~xddy , e foltituendo, fr=—xdy*ddy — xdrddx |
i dx 2cddx !

ovvero f =+ xdy*ddy — xdydxdd x , ma xdy=c; dunque f:—a:{n_’.d;-f{_yd__di,

=
203dx acdx

¢ finalmente fdx = — dyddy — dxddx . Pertanto integrando trovereme
e

ﬁd&;:-d)“'—-dx‘ = 50 ﬁaffdx = = dy*—dx* = 1.
4:: 4:‘14’]! .
Bbbb 2 Si no-
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5 §a noth fier toglier di mezzo ogni equivecazione, che x & la diftanzg
del mobile dal centro, e la forza f & dara in qualfivoglia modo per lg
diftanza medefima, cfendo dy I'arco infinitefimo circolare, che fa figura
della differénza della affiffa.

Altrimenti

Si pud arrivare alla medefima integrazione moltiplicando per dx I &

quazione f==dy? ~xdyddx, onde s'abbia fdx = dxdy? - xdrdxddy . Quindi
2¢d 3¢

integrando per parti, difpofta prima I'equazione nel modo feguente fdy==

dvdy? — xdrdvddy, confidercremo effer ¥dy == ¢, dunque ¢3== x'dy3; ed in
2¢3 ¢4 ; 7

confeguenza dudy3 == dx ; e~ Xxdydxddx —=:—dxddx, e percid fﬁix=-. X
s 2a8 263 2%y P

=%/ 11

4xidy? =

Altrimenti

Sia ora coftante la quantitd dx. Quefta fuppofizione cangia Pequazic?
2
ne principale nella feguentef=ds} - xdxddy , moltiplicando il tutto per dx
: 2x3dy?

fix == dx 4= dx*ddy, la di cui integrale acanfadi dx, odx* coftante fi
4% %

a3

trova efsere come fopra fﬁ?x =t~ de* X g,
XX gqx*dy?

€ o L, I 05

TIT. Mentre il lodato Signore Bernoulli non abbia qualche artifici
e . che artificio
Eamcolarc per fiffar quale coftante debba affumerfi, non c{redo, che Ique-
0 qutodo poffa mai eftenderfi ad abbracciar molti cafi; con tutto ¢io in
serte furmole difficiliffim e, e poco meno, che difperate pud trovar il fue

luoy
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Tuoga( Per ficilitare I efecuzione prendo di nmuovo pér mano la formols

Bernoulliana f==dy? 4dady — xdyddx 4= xdxddy . e per tentare fe puorin
2x3dy3

{cirla faccenda , ovvero, {e ¢i fonodue termini, che moltiplicati, odivifi per
Eakhe quantitd comunead ambi fi poffanoridurre ad effereintegrabili. Cid,
_che fi & detto di due termini, fidica di tre,di quattra cc. Ora fatta I'in-
tegrazionedi quefti termini, la loro integrale fi prenda per coftante, e fi
profeguifca col metodo fopra adoperato I'operazione . Qualche volra ci
yinfeird I intento, e {pefle volte refteremo delufi.

Nel cafo noftro offervo, che prefii due termini dx2dy o= xdxddy , fe
jo 1i divido per dx, reflando xddy 4=dxdy , quefta quantita e integrabile,
ed il fuo integrale & xdy , ecco dunque per qual cagione il Signore Ber-
noulli ha prefa quefta quantitd come coftante.

Similmente ne’ due termini dx3dy —xdy ddx fatta la divifiore per dy,
cangiati i+ {egni ; e di nuovo dividendo per 22, fi {copre la loro fomma-

toria dx , ¢ fi ricava per qual motivo il detto Signore Bernoulli abbia
—
=

{celta quefta quantitd come coftante.

Efempio.

Propongo 1a formola yx. dxddy —dyddx =ydydv? —y2dzdy? —rdxd)®s
1a quale fembra da prima imbrogliatiffima, cd in cui la variabile z & da-
ta in qualfivoglia modo per y. Con tutto cid jo la difpongo nella feguen-
te forma yxdxddy 4= *dedy* = yxdyddx 4= ydydy* — xdxdy*. Ora fe io divi-
do 1" omogenco di comparazione per d7, refterd yrddx 4= ydx® — xdxdy , al-
1a qual quantitd per effcre integrabile nulla manca fuori, che il dividerla

peryy, ed in tal cafo avremo il fuo integrale xdv. Fatce quelte operazio™
J

ni, avremo xdxddy =j=dxdy — yridv = ?dvi—xdrdy =0, prefa per co-
ydy Jy

ftante xdx s onde la noftra cquazione fard ridotta xdv. — ddr = dz, edins

] - 7 dy2

tegrando xdx ==z, 0 fia xdx = xdy , ommefia 1" addizione delle coftanti,
rdy

che non turba il metodo.
§C 0
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In quefta maniera il metodo Bernoulliano fard ridotto a buon ufo,

e potra effere meflo in pratica con profitto, particolarmentein certe formo-.

le pit imbarazzate.
Metodo TIL

IV. Elegante fi & I'offervazione del dotto Analifta Inglefe Taylor 3

come fillata in una equazione per coltante la Auffione dr, ¢ per variabile-

la dx , pofla trasformarfi in altra, in cui , mutate le vicende, fia coftante
dx, ¢ variabile dr. . . S 4
Si fcioglie il quefito {oftituendo queftivalori, cio¢ in cambodi ddx =

— dvddy ; dddx = —dxdydddy =t 3dxddy?; dex === dxdy*dsy = 1 edxdyddydsy =

dy dr dy?

—— 1 5dxddy3, e cosi fuccefivamente all’infinito. Veggafi la dimoftrazione
dy? -

Freﬂ'o I' Autore. Bafterd, ch'io dimoftri il Teorema nelle feconde fluf-
ioni.

Sia I'equazione cattolicapdr=dr, p ¢ upa quantitd in qualfivoglia
modo data per x,ed 7. Prendo le differenze , pofta coftante dys dunque
~pddx==dpdx . Prendodi nuovo le differenze , pofta coftante dx, ddy=dpdx;

dunque paragonando infieme le due equazioni, ddx === ddy , ma dr=13

"IN I
dunque ddx = — dxddy; il che dovea dimoftrarfi.

dy

CoROLL ARTIO.

A quefto paflo avvertird, che prendendofi molte fiate per coftante la
flufsione di, ch’ & I'elemento della curva, in tal cafo, come fi & fatto di fo-
pra dal Signor Varignon , invece di dxddx potiamo porre la quantitd equi-
valente —dvddy. In fatti effendo dx® 4= dy* =du*,prefe le differenze ,

fiffata du come coftante , troveremo 2dxddx =t= 2dyddy = o ; dunque dxddx
==~ dyddy; il che ec.

§C O
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V. Non fi vede qual ufo fia Rato fatto dal Signore Taylor di quefta
{ua fpecolazione. Effa pud fervire in molti cali per integrare con fran-
chezza | equazioni diﬂ‘ere{azio—diﬂ'ercnziali, e pud f(ervire di preparazione
per gli altri metodi, che fi fono {piegati, e ﬁpanieranm) {piegando. Ma
%rima per tutto cid, che ci potefle accadere, e d'uopo renderlo pit univer-

ale.

Ripiglio la formiola cattolica pdx=dy, paflo alle {éconde differenze
col prender per coltante ad arbirrio la quantira infinitefimale mdy, fi {up-
pone in una funzione di x,0di y, od ambe infieme. Moltiplico dunque
I'uno, e I'altro membro per 7, onde s'abbia mpdy = mdy . Quindi giu-
fta lipotefi mpddx 4= mdpdx 4= pdmdx =o. Torno a prendere le differen-
ze, pofta coftante ndx, » parimenti ¢ data in qualfivoglia modo per le coor-

dinaté x,7. E perché in tal cafo ndx = ndy, differenziando fard o= pnddy,
?

‘s pdndy —ndydp , ma dy = pdx , dunque o == nddy == dndy f— ndpdx 5 €

combinando infieme le due equazioni, treveremo pddx 4 pdindx = — dpdx
m

= — ddy — dndy, ciotddx == dindx = = ddy — dndr? ma 1 =dx ,
n m P pn ? dy
dunque ddx =— dxddy — dmdx — dndx.
dy 3 n
Se ci verrd pertanto propofta un' equazione, in cui fia ftata prefa

Eer coftante la quantitd mdy; e vorremo trasformarla in un altra, in cul
o coftante ndx, in luogo di ddx collocheremo il valore poc'anzi trovato

o dxddy — dmdx — dndx |

dy m n
§ ¢ .6 L 20 Ik

V1. Ma pérche fpeffe fiate fi prende per coftante una quantitd com-
pleffa in vece di una femplice, come per cagione d'efempio xdx <=rdy,0
¥dy ~ydx ec. faremo con facilitt la trastormazione, fe lo giudicheremo a
propolito , col metodo di fopra {piegato.

Efene
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Efemplo &

Se foffe propofta I' equazione, in cui fi ¢ prefa dx per coftante, dxidy
'..d_,s::.;d_\-dd)'-}—xr{rddy, efls facilmente fi renderebbe integrabile collo.

cando in cambio di ddy il valore — dyddx; imperocche farebbe d¥3dy = dy?
Todx

= —adyddx — xdvidy ,ciod dyi—dy=— — addy — xddx; e Perche dr &
coltante , trafponendo il termine — xddx, avremo xdx ~ydy = adx equa-
zione all'iperbola. .

Efempio IL

Propongo la formola feguente , in cui i & prefa per coltante la quantis
£ ydy, ed incuifi € fatta la preparazione per ridurla al Canone del -pre=

meflo Scolio primo i@r_-}- d_x'+ 5_!1 — dx — x*dx; moltiplico il tutto pex
dr x x4l

dr, dunque dxddy == dx? = dxdr = dy* — x3/x2, Trendo per mano i
x I X -g-ad

formola dcllo Scolio fuddetto dxddy 4 dmdx o= dndy = — ddy . Parago:
dy m #

1o termine con termine : ne'due primifi di egualitd perfetta, come altresi
ne'due terzi, fe in luogo di » metterd 7 , ftante che ncl noftro cafo effen-
dofi prefa coltante ydx==ndx nella formola generale ; onde n=7.

Paragenando poi i due termini fecondi dx* = dmdx, (i vede, che non :

X i

poffono effcre eguali, fe non quando m=x . Per poter dunque f{urrogare

N

L1 quantitd — ddx in cambio di dxddy <= dx* -dxdy & neceflario pren-
& x 1

der per coftante la quantitd xdy, ed allora avremo la nuova equazione —ddx
=dat —xdy? ,ciot addx == x3ddx == dx3— a*dy*=o0; la quale divifa per

X wpmx

24 xv ci d) integrale xdx =xdy coftante, o fia dv =dy; il che dof

a==xx a==xx
vea trovarfi. § C O-
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L' ultima equazione perd —ddx ==dx*— x*dx?  oppureddx= xdx*-dx*®
x+x3 x =t xi
fi-pud’ anche maneggiare nella feguente maniera. Si divida il tutto perdx,

¢ i abbia d_df_= xdx-dx. Quindi §i offervi, che I integrale del primo
dx Xl

membro ¢ logaritmo dx, e quel del fecondo logaritmo a == x*, confeguen:
&

temente avremo paffando dai logaritmi alle quantitd comuni dx: @+ x¥=

H X
xdr == alla coftante xdy.

afrt
Metodo IV.

VIL L'ultimo Scolio ci apre la firada zlla {piegazione del feguente

. metodo , che dipende dai logaritmi. Come la loro Teoria & nota, cosi

fenza dirne”di vantaggio baftera il portar qualche efempio, col farci fopra
qualche offervazione .

%

Efempio I

Quando le indeterminate fono {eparate, non fi ricerca di vantaggio
per paffar all'integrazione, {c non che la diffcrenziale feconda ci compa-

yifea in figura tale, chela fua fomma dipenda dai logaritmi. Sia «ddx = dx*

oo x3dx* = xxdydx, la quantitd z ¢ data per 7. Dividendo il tutto per
x&lx, farh ddxefedy o x2dx=2dy . Facciafi x3dy=dp, 2&y= r_irq , AVremo
dx ) b q
p data per x, e gdata per 75 ed ordinata ' equazione , ddx =j= dx f= dp ~

' dx x P
dg =o. Quindi integrando, ldx <= 1x = Ip = lg, cio¢ pxdx = alla co-
q q

ftanté , che fi foffe affunta per efempio d7, dunque pxdy==qdy: ma effen-
do data per « la p, e lag per 7, fono feparate le variabili-

Cccc SCO-
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Ma perché nefluno ha facto piti ufo di quefto metododel Signore Cona
12 Giulio Carlo de' Tagnani nel primo Tomo de’ Supplementi al Giorna-
le d'Tralia pag. 180., ¢ feguenti, per non rifare il gid fatto, a lui fenz’
altro mi rimetto,

Metodo 7.
VIIT. Servendofi degli accennati metodi, ¢ particolarmente dell antece.

dente, come di ajuti fecondarj, potremo procedere col noftro {econdo ‘meto-
do adopcerato nella feparazione delle variabili del primo grado, mettendo

in ufo una dimezzata feparazione ivi infegnata, e procedendo preflo poco-

nella ftefla maniera.
Efempio 1.
Prendo per mano di bel nuovo la formola Ofpitaliana 27ddx =j= dxdy

= dydu, che il {uo Autore ha integrata, dividendo tutta I’ equazione per

2y/ 7. Ma quefla maniera & imperfetta; mentre non m’ infegna a tro:
vare quella precifa quantitd, per cui dee dividerfi, o moltiplicarfi I equa-
zione propofta. Vegghiamo dunque, feci pud effere un metodo pid fermo ¢

{¢ applicando a quefto cafo il metodo gid adoperato nel maneggiare lepri- -

me differenze, fi pofla ottenere I'intento . _
Giacche 2yddx <= dxdy = dydu; preparo I' equazione nella feguente

maniera, dx X ddx <= dy =£ du. Offervo le due quantitd {otto la linés
dx 27 % i %
integrabili per via di logaritmi. Faccio pertanto ddt < dy = dp, e foftiz
dx 2 P

wendo quefto valore, dxdp = dy . dw. Intanto integrando, fi ha Mx <
~ P 2)
I/ y= lp 4=ldu, la quale coftante /du & neceflario di aggiugnere , accioc
cheé farwo 11 paflaggio dalle quantitd logaritmiche alle comuni, I'omogenei-
11 del termini fi confervi. Sard pertanto J?.dx:pdn, ovvero dx=—pdus
v
e nell’ cquazione poc’anzi trovata dxdp =dr. du furrogato quefio nuos
P

Vo

vo valore di dx, troverémo dp=dy , 0 fiadp = dy , ed integ:;:lu,'

V/)'_‘ v 2/
Pa=\7,0p=\/1~a, ¢ moltiplicando per la coftante du, pdy—,/7-
dy—==adn ; ma Fﬂ'ﬁ; — ‘/j i dx,dunque V;_ dy — V(;‘ du - ady : il che ecs

Efemplo IL

H chiarifimo Signore Ermanno fittofi a coftruire la Tragettoria del-
le forze centrali nel vacuo, che tendono ad un centro filfo, e che ferba-
no la g'ng'ione inverfa de’quadrati delle diftanze, in vece di cercare la lo-
1o equazione al foco, con mirabile f{agacita I'ha cercata all'affe, ed ha ot
tenuta la coftruzione fenz' altre riduzioni. Veggafi il Giofnale d' Italia
Tomo fecondo, e le Memorie dell' Accademia Reale diFrancia per I'anno
L710.

. Ora I'equazione fcoperta nell' accennata ipotefi fu Is feguente, giu-
dicata difperata per I'integrazione dell' incomparabile Signore Gioyanni

—ddx/xxdyy __ yde—xdr
= T effere ftata affunta

per coftante la quantitd ydx— xdy proporzionale al tempo .

Se dunque divideremo la feconda fluffione ddx per la fuddetra co-
ftante ydx — xdy, la grandezza, che ne rifulta, fard integrabile: quindi
rigetrate tutte le altre quantitd nel membro corrifpondente, refta a ve-
derfi, fe ci fia modo di feparar le variabili, ¢ fc fatta la feparazione, fi
poffs pervenire all'integrazione. Avremo pertanto l'equazione cof prefla nel

Bérnoulli.

la feguente forma —ddx = x. ydv—uxdy . Nel fecondo mem

PRl ek Ve 2

bro la quantita ydx — xdy fi fa fommabile, come ¢ nota, mentre i divie
da per il quadrato 7, ed in confeguenza preparata {econdo il noftro me-

todo I'equazione —ddr — a0y K ydx —xdy . Pren-
dx— e I
7 wdy Xx=4=0d XX A=yy 7
do ydx —xdy =dp, ed integrando x = p. Farta in confonanza di cid
Eig ¥
I opportuna foltituzione , —ddvr  — xvrdp . Col mez-
ydx — xdy

XX 05 AN =Yy
20 poi dell’ equazione x =p facciafi {vanire I'una, o ['altra delle indes

7
Cicgeca termi-
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terminate x,7 , e {e nell’operazione amendue fi dileguzno, fegno manis
felto & , che le variabili {enz’ altro artificio fi fccr.xrmo‘
Nell' efempio propofto fparifca & collocando il (uo valore yp , e per.

¢i6 —ddx yidpd = pdp . Confe-
dxy —xdy J=Pa+JJ'¢JlP=+)‘a 1""?3'\/1""?‘

guita la feparazione delle indeterminate nell’omogeneo di comparazione ;

facilmente G fcopre effer fommabile la fluflione pdp , che
TRV V)
da —1 ; ed in confeguenza —dy = =1 epb,epox
» B g ydx — xdy \/W
flo in luogo di ydx== xdy il fuo valore ydp, fard —dv = —1
TR i
e bima y2=_2*; dunque —pidy = ==t b, o fia — dr =
PP x3dp Fieip . A
—dp == bdp ,la quale integrata dd 1 =y/1 4 pp —bry
P P FR
€ polto in luogo dipil fuovalore X, fiavra 1= VXY 4 —-EJ_' o2
r x x X

la quale fi {a cffere alle fezioni del cono.
S ¢ T T O

Ne' cafi pid inyoluti, com’ & il prefente efempio, giovano mirabil-
mznte le foftituzioni delle quantid femplici in luogo delle pid compofte.
Ma noi prenderemo per mano quefta iteffa formola negli efempj del fe-
_guente metodo.

Metodo PI

 IX. Se io diceffi, che quefto metodo, di cui foglio pitt che degli
altri valermi). arriva ad integrare unma buona parte di tutte le poffibili
equazioni differenziali del fecondo grado , non direi fe non una verid,
<he fpicchery dalla fua efpofizione. Quando dunque 1n una equazione di

fimil
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fimil forte manca ['una, o I'altra delle indeterminate finite con tutte le

fue funzioni, e non entrano nella formola (¢ non le fue differenze prime,

_ o feconde in qual fi voglia maniera complicate , ed alzate a qual fi fia di-

nita , I'integrazione , o la riduzione delle feconde differenze alle prime
uccede {empre felicemente. Cid fi ottiene col prendere la prima dii#::rcn-
za. che fluifce, e porla uguale ad una nuova incognita moltiplicata nella
coftante affunta , o che fi affume ad arbitrio, in cafo non foffe ftata fiffa-
ta coftante. Per efempio in una data equazione dx fi & fuppofta varia-
bile, e d7 coftante. Faccio dv==pdy, e prendendo le differenze nell* ipo-
tefi di dy coftinte, avrd ddx =dpdy. Fatta quelta furrogazione in cam io
di ddx, e maneggiata I’ equazione col foftituir i valori prefi dell’equazio-
ne dx = pdy , ridurrd fempre la formola alle prime differenze. Gliefem-

i meglio, che i precetti metteranno in chiaro la faccenda .
_pj meglio, Y

C A § O L

X Quando nel paffare alle feconde differenze & ftata affunta una
differenziale coftante, fi proceda nella feguente maniera.

Efempio 1.

Ripiglio la formola del Signore Marchefe dell' Ofpitale, ¢ {cielgo
pitt tofto gli aleri efempj, che 1 miei, per far vedere, che non adatto

“gli efempj al metodo, come {uole fare la maggior parte degli Scritrori.

Sia adunque 2yddx +=dxdy dydn. G in quefta cfpreffione fi ¢ fiffata
per coftante du; faccio dunque dy=pde, ¢ difierenziando , tenendo ferma la
coftante affunta, ddx= dpdx , {urrozato quelto valore, avremo ydpdu <o
dxdy=dydu: ma dx=:pdu; dunque {oftituendo, 2xdpdu <= pdvdn = dydtt ;
e dividendo per du, 2ydp = pdy=dy . Ed ecco ridotta la formola ad una

" femplice differenziale del primo grado . Quindi fi fcopre , che 1l March.

dell'Ofpitale non poteva ridurre la fua equazione, fe non dividendola per

27 » del che fenza propofito fa tanto miltero il Signore Varignon nelle
memoarie nell' Accademia di Francia 1710. In fatti il primo membrodell
equazione noftra .2ydp == pdv non puo integrarfi, fe non dividendolo per

2/7 . Fatta pertanto [ integrazione, non ommefla la coftante , p/7 =
¢=‘/; ; ma P=-_d}'; &urj_que dx ‘/-; ni-ddfé:dﬂ“;, il che ec,
du

§.C O L 1

XI. Si poteva anche mettere dx = pdu = udn, effendo {empré
ddt — dpdu. Fatta la furrogazione, fi avrebbe avuto 2ydp =k= pdy <= cdr

— ady, ciod la fteffa equazione come fopra. In tal cafo 1'addizione detla
coe
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coftante & fuperflua: ma non cosi (uccede in turti gl'incontri; laonde nen
bifogna mai ommetterla nella foluzione de’ Problemis perché non man-
ca mai il cancellarla, quando riefce inutile. Se la lafcieremo fuori ne-
gli efempj, cié non altererd punto I'andamento , e la forza del- Metodo

.

Efempia IIL

Prendo pér mano. la prima formola del Sig. Varignon delle forze
centralt, che tendono ad un centro nel vuoto, portata gid nell’ efempio
fecondo del primo metodo, cioé fdydt* = ~ duddu, e collocando in vece
della de? il {uo valore y2dx* , frrdydx* =~ duddu. Si fuppone f data pery,
¢ fi ¢ prefa per coftante la flufione rdx. Pongo du = p. ydx ( ancll:e in
quefto cafo ¢ fuperflua I"addizione della coftante cydx ) e differenziando

ddu = ydpdx , e f{oftituendo, frzdydx* = = ydpdxdu, o fia fradydx — =

ydpdy, ma dx = d_'f ; dunque fiﬁﬂ = - ydpdu, cioé fdy =~pdp, edin-
P \ ; A5

du® —_— dx? +d73‘

tegrando , :ﬁd; = an—pp; ma pp = e e dunque Fatta.x

la foftituzione, e fa neceflaria riduzione,
dy

e
v =129 fdy

i 11 che ec.

Efempio ITT.

Nell' efempio quarto del primo Metodo abbiamo un’ altra formola
del Sig. Varignon, in cui fi ¢ prefa coftante dx, fyidx* = du* — yddy =
dx* 4= dy* — yddy. Facciali dy = pdx, e ddy = dpdx; foftituendo,fard
fridx* = dx* == dy* — ydpdx. Svanifca la dx col porre il fuo valore

dy frdy? dy* ydydp .
— , dunque = = Hedyr—"T2%, cioé pidy = dyefe prdy —ypd
i 2 PP ve »’ ¥ b

e dividendo per 74, fdy = % == M Non procedo di vantaggio
7

perche queft’ ultima formola é integrabile per i Canoni noti , e fatta la

foftituzione del valore di p =% fiavra I’ equazione come {opra.

Efern-

§75°
Efempio 1y

Prendo per mano una formola, in cui le variabili fono gia fra loro
feparate nell' equazione del fecondo ordine degl’ infinitefimi,

d. i
:_;_‘-: = 2 < :_: nella qual efpreffione % s'intende data per X, ed # per

7,edx fi prende per coftante. Pongo dy=—pdx, e prefe le feconde diffes
renze nell'ipotefi di dx coltante, avremo ddy—dpdx, ¢ furrogati i valo-

dp = 2 =} ?f, ovvero ‘.f.f.’. —=adx S=ndy, ed integrando,:-!z
P

ri
2 prdx X § 74

f adx == f udy, dunque p=__—_ "1 e collocato quelto valore nell’
2dx == f udy

B = —dx
zdx e fg_d_y

'dyxfz.dn-i-d:xfmbr:-dx. Determinati in qualche circoftanza

equazione fuffidiaria dy =pdx, avrafii , o fia

valori f;dx,/;b, fupponendo il primo =ax™, il fecondo=1by", ci

prefenterd I equazione ax®dy <= by*dy=—dx, che in alcuni cafi fard inte.
grabile, ed in altrui potranno fepararfi le indeterminate fopra di che io
mi rimetto a cid, che da me nella prma parte ¢ ftato diligentemente
efpofto. ;
ey ol . . R o dy
Si noti, che fe nella noftra equazione in cambio di eflerci T

ci foffe ftato il termine d_i% , onde I'integrazione dipendefle dai logarit
o dady ;

mi, ela fdfniola'prendeﬂ'c la feguente forma %Z = 2dx oo udy , fi 2

- . - ; dt s
vrebbe generalmente la feparazione, in facendo zdv=—~ , € =

nella qual ipotefi # farebbe data per x, ed s ﬁer 7 concioffiaché integran”
do, ldy = lt =f= Is, ciod dy = tsdx; dunque.? = tdz, dalle quali ef-

Preﬁiohi fi pud paffare facilmente alla coftruzione . s
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iail i di jali fenza fupponer
{e fiamo paffaci ai fecondi differenziali

?(!I oﬁ&?‘itec fi pntrerlgbe operare come ne} cafo primo, prendendo
quan.it{.}tc te ad ?,arbitrio. Se io m1 faro _ad ‘integrare la I_'cguenge for.
bt cri{ Tnsi Varignon tolta dal luogo citato efempio quinto fyidydx3
mcl:‘.d;u‘ a- ydrrddx — ydxduddi, pre%a per coi('ltanlt-e dx ’d anifi fr3dydx®
= "¢ prefa per coftante du, onde fia — ydxdudds = o,
ﬁ df‘dk ;;iﬂf'j ::;H%:;I}du‘dd’?r , la ridurro, fyldydx} = dxdyd® == Jd:;;dda.,
aéaalff:ini relterd a fare, che battere la ftrada gid additata. Ma feoza
l:ilorcﬁ di quefto artificio fi proceda cosi.

Efempio I

Confidero i due termini, in cui ci fono le feconde differenze

gdnrddx — ydxduddn,

, i i o ydxdw?. ddx—dde
preparando I’ equazione {econdo il noftro metodo ¥ s _d;,

Pongo ddx = ddu = dp, ciot ldx~ldn=1Ip,0dx —p. Quindi foltitu-
5 dE P du

dx dn P

LR ded”a_@=}'dxdu’dp, e furrogato quefto valore nell;

dx de P ;

, frdydxi=dxdyduise ydxdurdp, e dividendo,
P

per dx, 73 C-de’ = dydn® =te ydurdp , ma dx* = p*dnz, dunque

do,
equazione principale

du

; P :

frip?
? k

s} 7dp. Il rimanente come facile fi tralafcia:

?
Efempio IL

iffimi ifici 0 1 3 lliana
Con non diffimile artificio fi pud integrare fa formola Bernou
ricorda{t): x:el fecondo Metodo, ¢iot 2fx3dyi = dy? == dx? dy— xdyddx

in quefta formola ¢ data per x. Facciafi dy = p ; dunque

oo xdxddy; f
dxe

de'quali cerco la proprietd nella feguente mantera 5

dydu = d,w oo ydrrdp, dividendo per du=,_fg!p=dy = dJ

dxddy = dyddx = dp; ed in confeguenza == xdyddx o xdxddy = x, d{t‘zlp .
dx? 4 -

 Fatea quefta f{oftituzione, e liberata P equazione dall'elemento i o

mo una efpreflione del primo grado, in cui fi petranno Sparecs io e
cognite.,

¢ OL IO T

Pi fotto in tali cafi daremo un merodo pid .Univerfale
fteflo tempo pidt difficile, ed imbarazzato, qﬂangn s abbia unzc::;?n}glr{:
differenziale del fecondo ordine, a cui fi fia pervenuto fenza affumere
coftanti .

$§ O Li o

XL 1 grande imbroglio nafcé, quando nell' equazione difieren:
zio-differenziale fi ritrovano ambo le indeterminate finite, ovvero le loro
funzioni . In tal cafo non occorre fperare un metodo gencrale, o al-
meno’ fin ora non ¢ ftato ftoperto . I metodi di fopra {piegati ponno
aver il loro ufo, e molto pit I'indultria, e ld pratica dell' Analifta .
Non. voglio pero ommettere alcune rifleffioni , cEc anders fpieganda
negli annefii Scolj.

‘Primieramente bifogna tentare di ridurre I'equazione in manicra
che fparifca I'una, o l'altra delle variabili con le fue indeterminate.
Cio bene fpeflo fuccede a prima vifta, quando i termini, che le com-
prendono, uniti cogli altri dell'equazione, e moltiplicati, o divifi per

'x{falche quantitd fono integrabili. Se io aveffi per efempio fotto | oc-

chio la formola x®ddx == yddy == dy* == y3dy3, chi non vede, che col-
locando in vece di ydy un altro valore dz, la ridurrd ad un altra
x*ddx = ddz = dz3 foggetta al noftro canone?

In fecondo luogo giovano rturti gli ajuti analitici, divifoni cio,
moltiplicazioni, eftrazioni di radici, ed altri, che fono noti, e bifogna
adoperare fecondo il cafo.

In terzo luogo € di profitro il variare le coltanti aflunte. Se io avefii

fotto'gli occhj'I'equazione — dxddy — dydy = dx*~=dy*, in cui fofle co-
dy T £

ftante ydx, col far coftante dy, e metter nel primo membro I' cquiva-
lente ddx, fi avrebbe xddx = dx* «=dy*, che dipende dal nefiro Ca-
none.

Finalmante fi otterrd 'intento col fiffare piuttofto una coftante, che
I'altra. Veggafi I'efempio del metodo fecondo, e fopra di cfio {i faccia-
no le neceffarie rifleffioni , dal che fi vedri, che non ogni coftante al-
funta ci dd quello fi cerca, ma una fola dererminata ad eftlufione di
tutte 'altre, e percio bifogna tentare tutte le ftrade prima di abbando-
nare I'imprefa -

Dddd 5C0-
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XIV. Molte fate non ¢i reca incomodo » che ci fieno i_e due indeters
minate colle loro funzioni; perché nel fare le operazioni I'una, o Paltrg
fvanilce. Prendiamo a confiderare la formola del Sig. Ermanno, renden-

3

dola anche univerfale —ddx /x*4=y*>== ydx —xdy . In primo luogo bi
x xx = yy 5
fogna renderla pit femplice, facendo y/xx o yy ==x;7dx~ady=dt, ftans

te che la quantitd ydx —xdy & proporzionale al tempo; dunque — u‘d;_

x
—dr*; ma perche nell'ipotefi particolare del Signore Ermanno fi ¢ affun-
2z

ta la forza centrale in ragione inverfa ﬂup[’icata delle diftanze, la rende.

remo generalefacendo 1 =f, dunque ~ 2ddv = fd.* . Pongodx = pdt o
2% x

¢ prefe le feconde differenze, ftando ferma la coftante dr, ddx = dpdt s

dunque —2dp = fdt : ma dt = ydx~xdy = % . xdx~xdz,quan-
% Var—-xx

do in vece della variabile 7 venga foftituito il fuo valore / zz~x7; dun-

que —dp=__ fx X zdx—xdz. Subilifcafi ¥ =g, edin confe.

VE %
guenza —dp = fzz4dq . Quindi {i fcopre, che fe f =1 in ordine all’i.
v 149 % '

potefi affunta dal Signore Ermanno, fi potrebbe paffar oltre integrando

p=y1~¢* Enninolreds = pdt = pz Hzdx=— xdz =

vz~ ax
xx pdg 5 e collocando in vece di p il fuo valore trovato v 1-g9, d¢
99v/1-44 e

== dg, ed integrando ’Ji = ¢=b =bz, equazione, che ci di le curvé

qq9 x q X
coniche riferite al loro foco.

XV,

XV. Ma fc foon foffe eguale ad 1, ma data in quzllivoglia ,;zz;-;o
2%
per la diftanza 2, fi proceda nel feguente modo.

Giscche ~xddx = fit* , e x*ef=y*=2", prendafi 2dx 4oydy — zdz
X
== pdt_, e paflando alle feconde fluffioni, pofta coftante dz, xddx -4 yddy
s} dx*dy* = dpdt , ma la coftante ydx~ xdy = dt da yddx — xddy, ed in
confeguenza y*ddx = yddy ,-¢d effendo inoltre dx* = d)* = di® 4= d2*, co-
x X

Me facilmente pud dimoftrarfi, avremo fatte le foftituzieni ncceffarie |

Ax ey X ddy = x2ddx = dpdt — dr*~ dx*, ma 2ddx = —fde* perla
i) x 22 x

noftra prima equazione, e dt* ==x2dx* per l'equazione fuffidiaria; dunque

 J
— frxidz? = xdzdp = dz* = d22, cioé a dire = fdz = pdp — dy, —
PP P pp 2% x5
PPd%, 0 pure dx ~— fdz = zpdp—p*dz =p X 'x.dp—-& ficché inte-
% i 23 % %%

grando b — 1 —[fix = pb, ovvero yEi w2 [l =p, &
' 2/ 2% 22%
che £ rende manifefto, la quantitd p effer data per %, e le coftanti.
Di vantaggio giacché zdx = dt =, ydx — xdy, pongafi + =g,
P o
dunque ydx ~xdy==ydg; ma 22y =1%, ¢ x* =) ¢, dunque 22=7"
oy g% ciod= zx , ed eflendo 2dz == y%dq, fari dx=_ dg . Se.
1-d=gq P zp 1449
parate in quefta guifa leindeterminate, non fard difficile paffare alla co-

ftruzione, effendo ncTto, che la integrazione dclla dificrenziale _ dg di-

1==4q
pende dalla rettificazione dell’ arco circolare. Che fe ancor I' altro mem-

Dddda bro
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bro f dr = /‘ dz fi riduca ad un arco circolaré , ch'ab-

zp %/ bxz =1 -z'-r.z] fdx

bia col predetto proporzion razionale, la curva indi nafcente fard alge-
braica. .

Si offervi attentamente la progreffione d¢l metodo adoperato, :hepia_

dar un gran lume nelle prefenti, o fimili aftrufe ricerche. .

$ C OLTIO 1IV.

!

XVI. Mentre ci fieno nell’equazioni del {econdo ordine ambo-le in-.

determinate finite , o le loro funzioni, fi pud procedere col metodo ulti-

mamente infegnato; imperocché quantunque {i abbiano tre incognite do- -

po I'operazione, di tutte e tre fi forma un’equazione integrabile.
Io ne pongo un’ cfempio femplice, che nafce dall’ efpreflione x2ydy

= xdp — pdx. piacendomi quefta volra di battere la ftrada diretta. Ora.

dividendo per xx, ydy = xdp— pdx, ed integrando)* 4= g= p. Supponia-
XX ¥ 2 x

mo p= dx; dunque Pt = dx, o fia 172y weagrdy = 2dx, e di-

dy 2 xdy
videndo per x, y2dy ok 2gdy = 2dx, e fatta § = o, yy = 2dx.
x = x
Supponiamo di nuovo p= dr, dunque »* = g= dy , oppure xdy=
dx 2 xdx i
_Efl_? ¢ facendo g = o, xdx — 2dy . Ripiglio ora la noftra formola
g b
X LY u
X%ydy = xdp~—pdx, e perche fi & fatto p= dx , 0 dx == pdy , prefe le dif-
; dy
ferenze , pofta dy coftanteé , ddr=dp. Softituiti queftivalori,avremo x3ydy =
dy
xdix — dx?;ciotx%dy* = xddx~dx*, laquale divifa perxx »ed integrata
dy dy

72y 4= gdy, = dx , come [opra
2 x

- " ' s8¢
Ma fe iofard = _i? » 0 dy == pdx, poflta coftante dx, avrd ddy =
' T dx o : T

dp ;e x*dudy = xddy — dxdy, la qual equazione intcgra:al conforme le re-
gole mi da come fopra xdx = ady . '
g .
Ttrasformo laformola ¥*dxydy = xddy — dxdy col metodo del Sig.

Taylor , ponendo ddy = — dyddx; dunque fddx-{- dyi— —yy3dx:. Lz
' dx

qual formola fi pué maneggiare nella feguente maniera. Si divida per

&dx y e fi troverd ddy == dx = — yxdx. Facciafi ddx == dx=do, ¢4
' ' dx x dx X P

integrando, ldx == [x = Ip == ldy : dunque xdx = pdy, fatte le foftitu-

zioni'_ s dp = — pydy, ovvero — dp —dy, e fommando ,
P ' pp

o fap== 1 ;map—xdx,dunque xdr= dr .

v b g

=_-11+S:
2

B

XVIL Ma tentiam la fteffa efpreffione col metodo delle tre incogni-
te, che gid {appiamo poterfi maneggiare alla maniera del Taylor, e per-
che dy & coftante, fia dx=pdy, e ddx = dpdy, e foltituendo, vdrdp 4= da*
— —yx2dx*. In luogo di dx* pongo pdydx , ed in vece di yx*dx* {urrogo
yxrprda. Quindi xdydp=p=pdydx = — yx*p*ds*, o fia xdp == pdx = —

7x%p*dy 5 0 pure — xdp— pdx =)dy, che cidd integrata > g =1 ’

xip* : 3 xp
ciot p = 2 , ¢ finalmente xdx = 2dy .
Pix o= 22x bl it 4

Noto, che ci vuole un poco d'induftria nel fare la foftituzione. In
fitti fe giuntoalla formola xdydp == dx*, == — yx*dr* avelfi foftitui-
to in vece di dx*, p*dy*, ed in luogo di yxidy?®, yx*pdxdy; mi farqbl)'c
comparfa I equazione xdp o= p*dy = — 7p¥7dx, da cui nulla avre &
cavato.

A N>
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7, Avendo confiderato I acutiffimo Sig. Leonardo Eulero, che laquans.

Az Ay

,» titd efponenziale g  ha per prima differenziale Ag dx,e per fecons

Am Am -
» da A% dx*4Ag ddx, intendendo per g quella quantia yil éuf logal

ponente , ha &ifcoFerm un metodo ingegnofo, elegante, e di fomma~
feconditd , per cui [e non tutte, almeno moltiffime equazion! differenzio-

metodo fefto. Si legga la fua differtazione nel Tomo terzo dell” Acca-
demia Petropolitana. Divide I’ Autore I’ equazioni, che lafciano maneg=
giarfi col fuo metodo, in tregeneri. I1 primo abbraccia quelle, che non
fon compofte, fenon di due termini; il fecondo quelle, in ciafcun ter+:
mine delle quali I'indeterminate formano un egual numero di dimenfio<
ni, annoverando pero tra le indcterminate le loro differenziali prime, ¢
feconde; il terzo genere contiene quelle, nelle quali I' una, o 1" altra
,, delle variabili prefe infieme colle fue differenziali ottien la medefima di-
» menfione, © _ Aomn Y28
» L'cquazioni del primo genere vengono efpiefle da quefta formola

-
=

-
=

P P
» generale ax™ dx y*dy  ddy, ove dx fi fuppone coftante . Per ridur le:

- 2 Al G Al 2
» quazione fi faccia x=g ,ed y=g t: dunque dx = Ag du,e d
u An " o
y =2F .dt =tdu, e ddx = Ag .q’ds-i- Adi?, eddy=g-.

3y ddt 4= 2dtdy = tddu 4= tdin* ; ma pérché dx fi fuppone coftante ; fark
5 ddu == Adn* =0 dunque ddy=—— Adi?, e percio verrd ad eflere ddy =

-

» & - dde = 2dtdu = 1= A. tde*. In cambio delle £, 7, ¢ delle loro

5 differenziali furrogati cotai valori fi avra

-

Altem F P e T‘:-r:-: n FrropEtera— }’:l

az Ade =g & dt -F:dx

» @t 4= 2dtdn 4= 1-A. a2
» Fa di meftieri determinarc il valor di A per guifa, che colla di:

vifiene le quantitd efponenziali fvanifcano. A qucflo fine deve efferé
: A.
»

%

2

=

ritmo =1 , nelle quali I'indeterminata x non entra fe non (e nell’ ef+

differenziali a tal i riducono, che ricevono la condizione del prefente

¥ I‘w | - ol e 3 . iy - 33;’
» A mefepimnagspe=1, dunque A =pdep~1, Fatts la divifione, rimarr}
i ! | meep

" P  — R R—
» _?J;\ du =t . dt = tdu s ddt 4= adtdn <= 1= A . tdu*, nella quale
5> non entrando 1a %, la formola alle prime differenze riducefi.
.y Adunque fi.ponga du==zd¢, fard ddu=— 2ddt 4= dxdt; ma dduw=
g == Adyt = -Az? de*: dunque dd¢ = - Azds*—dz dr. Softiwiti quelti
Z

L ppp @ P2
o Yalori mafce @A x df = ¢ .depards .

1

» —Azdt*~dzdt 4= 22ds* 4= 1~A.2%rds*, e dividendo per de

x

PP B ——p2
» 01 rifroverd A z dt=1t. 1-|-z.:p-.-a

gy == A!t.dr.-—i!:_‘-i- 2xdt <=1 - A.x*tdt, la quale ¢ ridotta alle pri-
z

» me differenze. A quefta fi farebhe poiuto pervenire con wna fola opes

”"‘-P"‘fxdx
s raziome fervenddfi delle due foftituzioni x =g i , ed
: dr- == 'n+p—l xd mep. (zdt
f iry=sg -/' t.

1)=& t, ovvero x =g

» Ci convien avvertire, che in quefto primo genere di equazioni
& wol:ﬁ far due eccezioni, cioé quando #dep—1=0, Mm=f=p=":
» perc:ocghé_ gli efponenti verrebbero ad effer nu!!i_,1 o infniti . Con
» tutto cid in quefti due cafi I equazioni, che fi hanno, cio¢

m 1=n n -1-n mo —m n —m—
» X dx =y & ddy, ax dx =y d ddy fono com-

» prefe dal terzo genere, perciocché nella prima la y colle fue differen-
» 3!3_1_’.-, e nella feconda la x ottiene il medefimo numero di dimenfioni,
» Cloc a d:r'g. nullo : onde fi potran mancggiare col metodo, che in
» appreflo s"infegnerd .

» Afe



8, e ah i
* 4;, Affine di daré un efempio , . prendo a manéggisre la-formola
5 adyr = yddy, la qual paragonata <o la generale, fard m==—1, p=2}
, n=1, d'onde fi avri A==2 . Quindi ella i ridurrd alla feguente

5, formola primo-diﬂ'erenziale gqaxidt ==1. —dx—2*tdt, ovvero_,-—b-_c_{i =
' L %3 *
,» tdt == 4adt coll'incognite {eparate.
’ -

,» Per dichiarare il metods , onde fi {volgono I equazioni del fel
,i condo genere , adoprerd un’equazion generale di tre termuni, perchs
,, febbene poffono eflere dotate di pii, pure in taite la medefima ma-
,, niera di operare conduce-al fine. L'equazion generale &la feguen~
5 te, in cui dx fi fuppone coftante,

m -m-1x p p - m w1 g i-g._ PR 5
o de dy obx 3y . dx dy =ddy; ciafcury

,, de'termini avvi uma fola dimenfione delle indeterminate. Cotal equa<
; it : SR

e A

,, zione io la riduco per mezzo delle foftituzioni x=g , y=g-t, dal:
- 2 : “ § - . “ . P~ ’G o 3 = -

» le quali deducefi dx =g du, ddx=g dds =g du*: 'ma ddx = o;

» dunque ddp =~ dw*. Di pid -~ - L. Fard

/4 /] -
oy =g . di=etdu, ddy =g . 2dtdy==tdi> = ddt =4 tddn, ma

x

3 ddr=~ du*, dunque ddy =g . 2dtdn==ddz. Fatte le foftituzioni, nad

o
-

# —m—1 P 2~ # -n-1 § — 2~
» fceriag ¢ du . de-f=tdz == bg . 2 dy . di == tdu

» &8 2dtdi==ddt, la qual divifa per g* i trasforma nella feguenté

-m—-1 P 2=p -n=1 q T ;
85 dF dy . dtdetdn = bt di . dt=tdy = rdtdut=ddt-

» Mancando in quefta la variabile #, pongo diz==zdt, e ddn—==2ddt
» =edzdt: ma din—= - du* —— x2dt*, dunque —=23ds* = zddt == dzdt,
» € per confeguenza ddt ==w—zdt? --:f"z.d;f. Quindi fi ottien 1’ equazione
z
5y AL

585
—m~1 p P —2=p -1 3
o at % At . dt == xtdt o b x.q d:q. At wha ztdr‘ ‘

—_—
j—

» 22dt*~2dr*~dzdt , ovvero I'altra pid femplice

2
=m=1 P 2~p =n-1 4q a~q
- » at 2 dt. 1zt o bt 2 dt. 1zt = xdr—dx |a
_ T

» qual equazione {i avrebbe con una fola operazion ricavata, adoperanda

fzdr fz.d:

s le foftituzioni x =g . F

Per illuftrare il fuo merodo fi ferve I'Eulero del feguente efempic

» xd;d)-;dx‘: Jyddy, il qual ridotto alla forma dell’ équazion genera-

» le prende l'afpetto xy™2dxdy-y—7dx2=ddy: dunque colla comparazione

a5 _ﬁTtrova_anl, b=-1, m=r,p=1,2 —o0.g=12, A quefto e-

» {empio. corrifponde pertanto la feguente equazione differenziale ¢ “zde.

,% LI + = T3t — adr -~ A%, la qual dopo le opportune opera-
z

. - - e
» zioni fi riduce alla feguente 4z = dt. tt—1 = dt ~ dt, ed integran:
; 2% 1 3 '

» do A-t=1t+s1, ovvero Afz~r=r*z-px: ma z =du, dunque
z ¥ “dr

» Atdy =t = t*dn o= dr, 0 fia du= tdr . Poicht g =ux, fard
Ar—tt—1

» w=lr, e t=7; dunque dy = dx, dt = xdy ~ »dx, dunque dx =
x * xx x

» ¥%dy —~7*dx la qual efpurgata di ydy=—Aydx ~ xdx.
Axiy=xy2-x3

Eece 5 1



86 ] ;

’ ,, 1l terzo genere di equazioni diftinguer vuolfi in due cafi: nel pri-
,, mo ¢ coftante la fluflione di quella indererminata chf; ha Ic_) fteffo nu.
,, mero di dimenfioni in ogni terminc; pel ﬁzcon_do fluifce uniformemen-
,» te l'altra indeterminata. Al primo cafo appartiene la feguente univer-
»» [ale equazione Pamd)y™** o Qxr—bdxbdym*=—6 = damddy; nella quale
» la % in tutti i termini ha lo fteflo numero di dimenfioni = m incladen-

,» dovi la fua fluffione dx, che fi fuppone coftante ; P.,-Q. fono quantita
,» date in qualunque maniera per y. D'una fola foftituzione fa d’uopo,

)

. fvanire le x, dx, e divifa I'equazion rifultante per g**, avremo

,, P34 Qdubdy™+—€ = dumddy. Non entrando nell’equazioni la #,
5> fi ponga di = 2dy, e ddu, ovvero—du*, ovyero — 2d)* = xddy =

., dzdy, onde ddy = — zdy*= @ Compite le foftituzioni, proverrd

Pdy™*2 4o Qubdym2 =~ gmFidym+: 27— dzdy™ ™+, e dividendo pfer
dym*1 | refterd Pdy 4= Qzbdy = — 2™y ~ 271 dz; alla quale ci

ﬁ.dx

, Gioverd il propor per efempio la feconda di quelle equazioni,
5, che fono ftate eccettuatenel primo genere, ciog ax™dx™ "=y™dy— ™ *ddy,
»» la qual fi riduca alla forma della noftra equazion generale nella guifa
» leguente ay —#xmdy"™*2 —dxmddy : dunque P—=2™", Q=0. Quindi fi
» ottien l'equazione primo-differenziale ay*dy =~ 2**ihy—2™x ,
» nella quale in pochi cafi {a\ppiamo feparar le variabili.

» Il fecondo cafo dell’equazioni del terzo genere & comprefo. nella
» feguente formola generale Pamdy™ ™+ 4= Qy=—4d by i —dym—r ddy;
» nclla quale dy fi fuppone coftante; P, Q. efprimono qualunque fiinzion
» dellay, ed in ciafcun termine x afcende alla dimenfion =2 . Pongafi co.
» me dianzi x=g", fird dx= g*du, e ddx ==g*. ddu4=du* Collocati
»» nellaformola cotai valori, e fatta la divifione perg™*, nafcerd

»

»n

,» avrebbe condotti I'unica foftituzione x =g

i)

mf=1 b m-bd=1 1 m—1
3 Pdy +=Qdu dy —du == dn ddu .

_» Per ridur compiutamente queft’ equazione, in cui manca la #, fac-
» Ciali dr = zdr, e ddu = dzdy a cagione della coftante dy. Laonde l'uls
> Uma equazione fi tramuterd in quella, che fegue .

» Py

ciod x==23". Per mezzo di quefta, come fi ¢ fatto di fopra, fi faccian .

587,

mder < b meer  meler  mder m-1 m
» Pdy o Qz dy =% dy =z dy dx edividendo

L b med=1 m—1
» perdy, Pdy o= Qz dr=x dy e 2, dz..
» La prima di quelle formole, che nel primo genere ¢ ftata eccet2
5 tuata , o fomminiftrerd I'efempio del prefente cafo. Effa cangiando la
5 % nella y, e la— n in m, e vice verfa per accomodarci alla noftra e-

—n M 1fem M——1

4 fpreflion generale, fi & ay X dy =dx ddx . Fatroil con:

—
5 fronto, fard P=ay > Q= o0: dunque la formola primo~differen-

—it M= 1 —1
5 2iale, a cui riducefi, {i cangia ay dy= % dy wfe x dz, la

5 quale & {ol diverfa ne’ fegni da quella che fi ¢ trovata nell'efempio del
5 cafo antecedente.

Eéee 2 APPEN:
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APPENDICE L

Dells maniera di evitare le f[econde, e le
ulteriori differenze .

I, O detto tuteo cid, che mi'é fovvenuro intorno le feconde differens

7e, e tuteo cid, che mi ha fuggerito la pratica, e I'efpericnza.
Relta da dirfi il pitt importante, ed &, che I Analifta dec fare il poffi-
bile per ifcanfare le feconde, ¢ le ulteriori Auffioni in quella guifa che
ncdl’ Analifi comune fi sfugge, quanto mai fi pud, di alcendere alle di-
menfioni pia alte. Ci fono alcune quantitd , che virtualmente nelle loro
prime dificrenze contengono le differenze {econde , ed altre, che conten-
gono nelle feconde le terze, ¢ cosi fucceflivamente , anzi ce ne fono,
che nelle loro prime fluflioni contengon le terze, e cosl di mano in mano.

Per elempio la futtangente ¢ = ydx contiene le prime differenze impli-
dy

citamente, e la fua differenza dt== ydyddx <= dy*dx—ydxddy contiene le
‘bx f

feconde,, € la fua feconda differenza ddt le terze &c. Cosi il raggio ofculas
tore r equivale alle feconde differenze, e la fua differenza dr alle terze.
Tutto I'artificio confifte d'introdurre opportunamente nell’ Analifi
quefte quantitd, e di regolarla in maniera, che I'equazione non oltrepaffi
le prime differenze . In ci6 {picca mirabilmente la perizia del Geometra,
ed in tal forma il Sig. Ermanno ha ftiolto il Problema del Sig. March.
dell'Ofpitale mentovato di fopra, ed il Sig. Giovanni Bernoulli, per
tacere altrl efempj, quello delle forze centrali nel vuoto, ¢ quello degl’
Tfoperimetri propofto dal Sig. Jacopo fuo Fratello, che montava alle
terze differenze. Tentiamo ful loro efempio di {ciogliere per 'una, e
per l'alrra ftrada il Problema inverfo de’raggi ofculatori, che & fonda-
mentale, ¢ quafi direi elementare nelle materie, fu cui verfiamo. -

PRO3BLEMA

II. Dato il raggio ofculatore in qualfifia modo per ' ordinata della

eurva, deflcrivere la curva medefima.

_Lafciando da parte I'Analifi direta che fi pud vedere ful March
dell’Ofpitale, € fu parecchj altri Autori, prendo ad impreftito una for-
ydu3

mola per le curve riferite al foco, ciod p=s —2—
b dxdu® — ydxddy

in cui efs

fen«
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fendofi prefa dx per coftante, r & data per ¥, e du & I'clemento della cur-

va. Difpolta I' equazione nella feguente guifa 2488 . dxdur~ydxddy per
r

valermi del mio metodo, che ¢ il pit facile, e pit- fpedito, applicandolo
perd ad alcune quantitd, che appartengono alla curva fiefla, per avere la
foluzione pi elegante, condotta all'ordinata BC (Fig. 6.) la perpendi-
colare BF, chiamo p la funnormale BF, e ¢ la normale CF, onde avre«

mo'x‘j—'iiz =dx, 94X _ 4y Giacche dunque pix dy , prefe di nuovo le
P b 7

= ddi,

differenze in ordine all"ipotefi di dx coftante, pdydx __ dpdx
¥y

b

4 H \
¢ foftituito quefto valore nella formola principale, JE:T = dxdn®

pdx* dpdx>: ma du = gdx dunque %di= q*dx v pydy = y2dp 3
7 ¥
ed effendo dx = 24 , fard 7' — q%dy == p*dy— ypdp . Frattanto fi tro-
P r
3— ga_yr_ & pdp = gdg—ydy, ¢ fatte le foltituzioni <
va cflere p*= g*—J*, ¢ pap = qaq—7d4/; L

2qdy=7dq , ciod moltiplicando tueti i termini per 7, e dividendoli per

q*, yly=19ydy—yydq , ed integrando f ydy % b—r
¥ - ¥ 47
Corotrranrnto I
Quando e curvé aveflero relazione al loro affe, allora dalla formole:

g3dy = 2qdy~ydg dovrebbe fottrarfi la quanticd gdy, e cosi fi avrebbe
B

dr= gdy-rdg, ed integrando f "dy ;m b=
¥ qq £ g

Co
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0.8 60T A ro IL

Stante che f_-’_‘fl & b= , tirata dal polo B alla CF la mow
r q

male BK, Saranno in proporzione continua le rette FC, CB, CK;
dunque 2= CK ==#; e percid fi@y_z t+ b.
g -
Clompolrr Axrg I

E perché ¢ ¢ data per 7, fatte le debite riduzioni, avremo
dy — tdy

Viyy=t'
CorRoLLaRIO IV.

Dal punto G fi cali alla CB prodotta la normale GH, ['inter-

cetta CH i chiami fottofculatrice, o co-raggio fecondo la frafe del Sig.”
Bernoulli, la quale G fupponga data in qualfifia modo per I'applicata

CB=y. Giacché ydy = d¢, e giacche i verifica I analogifmo CB, 73

¥

CK,t:: CG, r: CH=x, {ard zy =7, dunque dy = dt, il che&e. -

4

2 z

CAltramente

Til. T4 premefla foluzione ce ne fomminiftra un’alera, in cui non ¢
entrano le feconde differenze. Condotta dal puanto B alla DG la normale
BN infinitamente proffima alla BK, ftante i]PparaIlelifmo delle due rette
CM, BK ambe perpendicolari alla retta CG per la coftruzione, e dell’
altre due CD, BN normali alla retta DG, l'angolo MCD far uguale all’
angolo KBL, e di pii al CGD per la proprietd dei raggi o'[%ﬁl'atori 5
dunque faranno fimili i due fettori KBL, CGD; e cosi GC: CD:: BK:
KL; ma CD: DI :: CB: BK, dunque ex zquo perturbate GC, r : DI,
dy:: €B,y: KL, dt, cioé ydy = dt.

r
Ma fe il raggio ofculatore fofle dato in qualfivoglia modo per la

curva AC = g, laftio la foluziene del quifito al Lettore. ,
AP-
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APPENDICE IL
Della viduzione delle equazioni differenziiali
e del terzo grado.

"

|

L NOn voglio ommettere qualche rifleflione intorno ai terzi differens

L Y ziali, per non lafciar indietro un Metodo infegnatoci dal fu Sig.
Jacopo Bernoulli, di cui fi puo far ufo anche nelle formole differenziali
di gradoinferiore.

Nello fciogliere il gran Problema degl’ Ifoperimetri & pervenuto egli
alle feguenti equazioni hdxdlx = 3hddxddz, — dhdzddz, —o; hdxdx*dix =
2bdz*ddz? 4= hdx*ddx® 4= dbdxdx*ddx . Nell' una, e nell’altra batte la ftel-
fa ftrada onde bafterd confiderare la prima delle due formole.

Finge il Sig. Bernoulli la feguente equazione h™ dz* ddx" = ad una
coftante. Le tre indeterminate, o quantitd b, 4z, ddx f{ono clevate a po-
teffd incognite da determinarfi nel progreflo dell’operazione. Quindi pal-
fando alla differenziazione , ottiene

rb™ dx* ddxrt dSxpe nb™ dz*t ddxt ddx <k mb™t dhdx* ddxT = o0, la
qual divifa per- b dz*t ddxt i riduce rhdzdddx <= nbddyddz =
mdbdzddx = o. Paragonata quefta termine per termine coll’ equazione

principale, avremo r =1, n =~ 3, m=—-1, cd in vece dell' equazio-

ne finta ayremo la vera dix = coftante, k' ¢ I'integrale della formola
hdz?

propofta.

$i poteva perd ‘ottenere la ftefa integrazione per via de'!ogarirmi-.
Infatii dividendo per bdz, avremo hddx — 3ddxddz — dbddx = o, ¢ di-

dz h
videndo per ddx, dddx —3ddz - db = o; dunque &c.
ddx  dx b
Efempio

Ma meffe da parte quefte aftrufe ricerche da ripigliarfi dall'Anahﬁa'
provetto, confrontardo infeme le tre foluzioni del famofo Problema degl
I{operinietri date da due Fratelli Bernoulli, e dal Sig. Jacopo Ermanno,
mi fermo fu un' efempio pitt {emplice delle curve elaftiche , catenarie,
velarie ec,, intorno le quali tante cofe fono ftate dette. X

Sia la fibra ABC ( Fig.7.) attaccata immobilmente a due punti

A, C, che prefla, o follecitata in ogni punto B dalla forza BH nr:rlrltlale



allzgc‘urva, o fia alla porziﬂne Bb, fia obbligata a prendere la figura in-
fleffs ABC. Sia AF = x, fF= dx, FB=y, GB=4dy, arco AB =y,
LB— ds » ¢ finalmente la potenza BH=p la quale fi rifolva nell’oriz-
zontale BE, e nella verticale EH per la teoria dell forze compofte. Tira-
1a la verticale AIK, ¢ la tangente BbI, che la tagli nel punto 1, e con-
dotta | orizzontale MIL, ne* punti L, K s'intendane applicate dug. For?e
K, L di modo, che fi confervi Iequilibrio. La potenza, che fofticne in
A, la quale ¢ fempre coftante, deve foltenere tutta la potenza K, ed
una parte della potenza L imperocché que[’ta parte & foftenuta dal pun-
w0 A, e pirte dal punto B, per mezzo de’ due fili ‘AI, BI: ma perlé
cofe, che fi dimoftrano da’Meccanici come il feno dell Angolo A-I-B\, o del
fuo complemento a due retti BIK al feno dell’ angolo MIB, cio¢ come
IM: MB, cosi la potanza L alla potenza A.

In quefto mentre effendo BE = BK:: GB: Bb;
BE: p =t dy : ds;
DB: BH:: Gb: bB s
DB: p:: dx: ds, dunque BE. ds =pdy; DB.ds =pdx. Dacid fi
ricava, che la fomma di tutte le potenze orizzontali BE =1L — f pdy
e 12 fomma di tutte le verticali BD=K=fpdz: ma la potenza A co-
ftante ¢ eguale alla potenza K pil un'altra: potenza, che alla potenza L
M in ragione di IM: MB, o di Gh: BG:: dy: dx, la qual potenzalfi
efprime per dy. [pd;; dunque pofta A==a=1, 4 =f’p.dx }e
xd

i

dy [‘ pdy 5 dunque differenziando, fatto coftante I' elemento della curva
dx :

ds; 0= pdx 3= pdy* == dxddy — dyddx. f pdy. E perché in ogni curva
Tdx dx* '

dx? oo dy2=ds?; dsdds = dxddx == dyddy, effendo ds coftante, e dds :@;
ard — dxddx = dyddy, o fia — ddx == dyddy . Farta quefta foftituzione,
dx ;

avemo pdx oo pdy* = dx*ddy = dyddy . f pdy == o , ¢ moltiplicandd
pd dx3

per dx, ¢ dividendo per dx* ejo dy?, pete ddy [pdy =0, o fia
dx?

[ pdy

fw = =~ pdx*, e di bgl nuovo differenziando; "
ddy
pdy = - dpdx* ddy — 2pdxddxddy <= pdx* dddy + In cambio di dxddx foftis

ddy*

tuifcali — dyddy, con che fard pdyddy* — ~ dpdx2dd 3
pdx*dddy , e cancellati 1 termini, che fi elidono, 3 dividinj; ;f’::i.dj
3

dp = dyddy == dddy = dddy — ddx, farta 1z folita foltituzione nel fe-
P dx* ddy ddy dx
condo termine di — dxddy in vece di dyddy. Integrando dunque per vi
dei logariemi, Ip = lddy,— ldx — lds. Aggiungo il logaritn(zo dlclia ::::-i
ftante negativo, per prender le quantitd omogenee; dunque p— ddy ,
; dxds

con che fiamo pervénuti ad una. differenziale del f{econdo grado, che fa-
cilmente {i ridurrd al primo.

CororLiLaAarto 'L

Se p= a coftante, la curva fard un circolo, come nelle vefiche, ¢
ne'mufcoli gonfati da un aura elaftica, ¢ cio fi rende manifefto; perchd
pofta ds coftante , 1'efpreflione del raggio ofculatore nelle curve riferite

all’afle & la feguente r—=dxds = 1, dunque eflendo p coftante, (ard co-
ddy p

ftante altresi il raggio ofculatore, ch’ é una proprietd del circolo.
Cororiarto IL

Sia p=dr*, propried della velaria; dunque dy*> =ddy; e confes

ds ds dxds
guentemente dx — ddy , ed integrando, ¥ &a @ = -d5s, 0 xea.dy
dy* Ty

= s, & x* o= 24% == 4. dy* = ds* = dx* o} dy* , ¢ finalmentg
&= dx -
\/z.ax-}- xr

Negli altri cafi delle catenarie, delle claftiche bifogna limitare la
forza p conforme i cafi, e far qualche avvertenza ai fegni del pit, e del
me-



men?u‘: conforme che lo ordinate crefcono , © decrefcono in paragone
delle affifle . s ~

E da vederfi di pid con qual artificio il Sig. Ermanno nella fua Fo:
yonemia nella {oluzione di quelti Problemi ha f{aputo fcanfare le {fecon-
de, e lc terze differenze, avendo noi portata la premefla foluzione per
illuftrazione del Metodo.

ANNOT £L2I0NE XV

,, B’ ftato infegnato di fopra dal Conte Jacopo, in qual guifa l'equa:
zioni differenziali del fecondo grado, in cui una delle due variabili man-

» €1, fi tramutino in equazioni differenziali del primo grado. Nel Tomo -

, terzo dell' Accademia di Bologna aggiunge, che lo fleffo accade all'equa-
5, zioni dificrenziali del terzo grado, {e 'una, ¢ I'altra dt':].le due inde-
,, terminate non abbia luogo nell’ equazione - Egli {piega il fuo metodo
5 coll'efempio, che fegue. Sia dxddy == divddy ==dx* 4=dy+, in cuis'é¢
» affunto per coftante Ielemento dx. Facciafi dy == pdx, e ddy = dpdx,
» € dddy = ddpdx . Fatte le neceffarie foftituzioni, troveremo dx*ddp =4
., dxidpdx = dx+ 4= p*dx*, nclla quale non entra {e non I'incognita p.
» Adunque facendo ufo del metodo conofeiuto , fi metta dp=gdx, ¢
5, ddp = dgdx, e dopo le foftituzioni nafcerd dg o= gdxr= dx == pHdx:
» ma dx = dp, dunque dg == dp == dp <= p*dp, ch*¢ un’equazione del

q « 4 38

» primo grado.

~

_» Non & neceflario, che amendue le indetérminaté fieno dall’equas
» zione lontane; ma (e una vi entra, per efempio, la x, fa di meftieri,
» che non fi vegga la prima Auffione dell’altra, ciod dy . Sia a cagion
» drefempio xdxdly 4=dx*dd) == dx* == ddy *: nella quale non ha Iuogo
» 0t lay, ne lady, Siufial folito la foftimzione dy = pdx 5 ddy ==
dpdx, d¥ = ddpdx ; dunque proverra |’ equazione xddp & dxdp =
» 4x* 4= dp*, nella quale non entra, f{e non la x. dp = gdx 3
» @dp — dgdx; dunque xdq - gdx = dx =} g°dx, ovvero

2

- ow

b}

xdg =dx: q*—q4=1; dupquc' dgq == dx coll’ incognite fes
i+ 7

» Parate. 5

Avanzandofi pofcia I Autore, ci ammonifce , che per ridur al pril
» mo grado I'equazioni del quarto fa d'uopo, che manchino non fola-
5 mente nell'equazioni le due indeterminate, ma ezia ndio o l'una, o Ialra
» delle prime fluflioni; e noi aggiungeremo, che ritrovandofi nell’equazio-
» ne la x, & necellario che la feconda fluffion ddy fia lontana. Propone egl

' {e-

55 1l féguénté efemplo H“D’}Exﬂ} —dx*ddy=io, in cui la dx ¢ cogiggte:
» Si faccia dy = pdx, ddy = dpdx, dy = ddpdx, d*y — dipdx. Farte
2, pertanto le foftituzioni, fi avrd d3p == dxddp — dx*dp — o. Dj nuo-
» vo fi ponga dp = gdx, ddp = dqdx, dip = ddgdx , onde nafcerk
»» ddg 4 dxdg — gdx* = o. Finalmente fia dg = zdx , e ddg = dzdx:
» dunque d% ~j= 2dx — gdx ==0: ma dx = dg; dunque dx+dg~gdg=o,
% z

5 nella quale le indeterminate agevolmente fi feparano. ,,

5, Mi fi dia a rifolvere I’ equazione xd%y o= dxdly — dyt — o,
s Sia dy = pdx, d’onde {i ha xdip <= dxddp — dx? = o. Di nuovo la
2 foftituzione dp = qdx ¢i di xddg ™~ dxdg — dx* = o. Finalmente
sy g = 2dx, e fi ha xd% = 2dx — dx = o0, ed integrando, xz—x=A.
5> Per mezzo di quefta, chi ritornaffe indietro per le fatte foftituzioni,

5, ritroverebbe il valor della
——,

wy= [dx [drlx o ¥ 4= Bx* = CxD; It B, C, D
; 2.3 =

» fono coftanti aggiunte nell> intégrazione , e il logaritmo [x fi pud
»» prendere in qualunque logiftica, la cui {otrangente = A, ch’¢ una
» qualunque coftante ,,.

5> E agevole il conofcere la ragione, perché non abbia luogo il ca-
5» none fenza I'efpofte condizioni . Imperciocché quando il noftro meto-
» do tolte di mezzo le differenze {econde, terze ec. ci conduce ad un'e-
»» equazione del primo grado, fenza le premefle condizioni I'equazion
5» nafcente non {olamente conterrd le variabili x, », ma ancor le affun-
5 te p, g ec. Il che fuccedendo, non abbiam metodo ferma per orttener
5 la feparazione, o l'integrazione.

UNNOT ALZIONE XVL

» L' Ingegnofiffimo Sig. Eulero dopo aver dichiarato il metodo di
» ridurre al primo grado que’tre generi d'equazioni differenzio-differen-
»» ziali, di cui abbiam parlato nell’ Annotazione X1V., foggiunge, chel'e-
5» quazioni dél terzo grado dotate delle medefime comdizioni f{i riducono
» al fecondo , e generalmente tutte ad un grado inferiore, adoprando lo
,» fteffo metodo. La cofa & veriffima, ma quanto pid alto €& il grado
» dell’equazione differcnziale, tanto pia i rende inviluppato, ¢ proliflo
5 1l calcolo , e ftanca la pazienza, e Pinduftria dell' Analifta. Noi ci con-
» tenteremo di manifeftare il merodo nell’ equazioni differenziali del ter-
» 2o grado compofte di due foli rermini: giacche nell* altre {ebbene &
» pitt lungo, pure mon ¢ diverfo.

Ffff = Le-
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,» L'equazione differenzialé del térzo grado di due foli tcrmzm cosk.

‘ P93
5, generalmente {i efprime ol =) &y dn'a:y,fnmid.v'

% 5 e Ui A
,, & coftante. Le foftituzioni fieno r=g ¥ y=g" 1. Dunque

o dr=Ag"" du, eddr=Ag"". Adu*eeddn: ma dix = o; dun:

5 queddy =~ Adx*. Similmente dy=g""- Bedn =4 dt > ©

dily ::g” . B. B—A. tdy? 4= 2B dude = did¢, fu}rogatu in iu.c}go di
. ddr i fuo valore —Adw?, e

.

o d 3=gP B. B-A. B2A. tdu? 4e3B. B-Adw7dz - 3Bduddrpe 5t

o Fatte wrte quefte foftituzioni, la propofta cquaziéme {i cangerd nella

' 7Byt g By==p~g—3 Bu-4=By
s feguente a AP gmz\u-i—pm dnf =i = qu 3 t .

o

= P43
» Btduedt? . B. B-Ardi* 4= 2Bduds mdds >

» B. B=A. B—2Atdid 4= 3B. B-Adtds* 4= 3Bduddt 4 dit~1 Afincht

» le quantiti efponenziali per via di divifione {vanilcano, ¢ neceffario

»chefa mopep, A= He gt pog=3 43 + 1. B=2ﬂ+q+p—-u B;

» dunque At Bi: an oo gefup=1: 2m <= 2 p. Pertanto fe porre

» 2 g=p=1=A, fard 2m«f=2p = B. L’cquazione dopo le ridu~
» zioni verrd ad effere

alk

» aA? an? =J“’”. p Brdn-i—drq . B.B-A. tdy? 4= 2Bdudr 4=ddt i

% «B. B=A, B=2A tdus == 3B. B-Adtdn® == 3Bdudde=d? ¢.

» Poiché in quefta non entra né la #, né le ddr, dix, ufiam la
» foftituzione dr = zdz; dunque ddu — zddt = dzd: ; ma dds =
5 —Ady? =- Az*d1?, dunque — Ax*dr* = zddt <= dzdr: dunque
5 Adf =— Axds* = dzde. Affumiamo la formola — Adu® = 2ddt 4=dxdt,
z

2

e prendiamo le differenze ~ 2 Aduddy = 2d3t 4= adzddt efe diddz : ma
by — 2Aduddy = 1A2dw3 = 2A2z3de): dunque 2A2IdE3 = zdi ¢ 4=
5> 2dzddt = dtddz , e foftituendo il valore di ddr poc’ anzi trovato, fard
5y 2A323drT = 43t — 2A%d2dt> — 2dz?dt 4= drddz: dunque @1 =
%

.

» 2A223dE5 o 2Adxde® e 2dzidt — diddz.
¢ z? %

,» Fiffate qﬁeﬁe eguality, nell'ultima noftra equazione fi {oftituifcano
5 1 valori delle du, dde, dic, e-nafcerd 1" equazione

; -4
e
oA & df =1, Bradi—dr . B.B—Axitdir 4 2Bxdir —dzdr .
2 -Azde? z

l):

» B. B-A. Bo2Ax? tdtf 4= 3B. B-Az*dts — 3Bdzde* = 2d22de~dtddz ,
—3BAz*drF = 2 Adzdt? z* %
ot 2 A2z del

gp—1

» ¢ dividendo per dt~ =, rimarrd
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p=gepe! 7
wadl 2? G =", Bar-1.

B, B=— Az*tdt ==

S A
,,*zB-—Azdz“-_rf_t} A
2,

»+ B.B=A. B~aAzJtdt%3BB= GAB2AA. x3d*~3Be 2A » dadichs

-——

» = =d'x-""id_'l-_ 3
® %

» 12 quale ¢ un equazione differenziale del fecondo grado.

Fine del T ome Pyima.
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