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ALEXANDRO FARNESIO .

CARDIWNALI AMPLISSIMO,
ET OPTIMO.

2" VM multee resin mathematicis
difciplinis nequaquam fatis ad-
huc explicat {int, tum perdif-

ficilis, & perobfcura queftio

eft de centro grauitatis corpo-
rum {olidorum ; quz, & ad co-

P ~ gnofcendum pulcherrima eft,

& ad multa,que & mathematicis proponuntur , pre-
clarc intelligenda maximum affert adiumentum. de
quaneminem, ex mathematicis,neque noftra,neque
patrum noftrorum memoria fcriptum reliquiffe {ci-
mus.& quamuis in earum monumentis literarum no
nulla reperiantur,ex quibusin hanc fententiam addu
ci poflurmus, vt exiftimemus hanc remab ij(d€ vber-
rime tractatam efle ; tamen nefcio quo fato adhuc
in eiufmodi librorum ignoratione verfamur . Archi-
medes quidem mathematicorii princeps in libello,
cuius infcriptio eft,wvrpn pepay ¢mimidav,.de centro pla‘
o rum copiofifsime,atque acutifsime confcripfit:&
in¢o explicando fumma ingenii, & feienti glorii eft
colecutus.sed de cognitione cétri grauitatis corporiy
folidor nulla in eius libris litera inuenitur. non mul
tosabhincannos MaRcELLvs 11 PoNT.Max,
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cum adhuc Cardinalis eflet , mihi, qua fua erat hy,
manitas,libros eiufdem Archimed s de ijs, qua ve.
huntur in aqua,latine redditos dono dedit . hos cum
ego,ut aliorum ftudia incitarem, emendados, & cg-
mentariis liuftrandos fufccpiﬁ%m}animaducrti dubj
tari non pofle, quin Archimedes vel de hac mareria
{cripfiflet, vel aliorum mathematicorum {cripta per:
legiffet. nam in iis tum alia nonnulla, tum maxine
illam propofitionem , ut cuidentem, & alids proba-
tam aflumit; Centrfl grauitatis in portionibus conoi
disreGtanguliaxemita dinidere,vt pars,qua ad vertt
cem terminatur,alterius partis, qua ad bafim dupla,
fit. Verum hac ad cam partem mathematicarum,
difciplinarum precipue refertur, in qua de centro,
grauitatis corporum folidarunrtradtatur. non cftau,
tem confentancum Archimedem illum admirabilem,
virum hanc propofitionem. fibi argumentis con-
firmandam exiftimaturum non fuifle’, nift eam vel
aliis in locis probauiffet, vel ab aliis probatam effe
comperiffet . quamobrem nequid in iis Jibrisintel-.
ligendis defiderari pofler, ftatui hanc ctiam partem
vel aveteribus pratermiffam, vel tractatam quidem,.
fed in tenebris iacentem , non intaGam relinquere;
atque ex afsidua mathematicorum, prafertim Archi-
medisletione;qua mihi in mentem venerunt,ea ia:
medium afferre ; ut centrigrauitatis corporym foli-
dorum ; fi non perfe&am; at. certe aliquam noti



tiam haberemus. Q uem meum laborem nd mathe-
maticis folum, veiumiis ctiam, qui naturz obfcuri-
tate deleGantur, no iniucundam fore {peraui: multa
enim mpoAipara cognitione dignifsima, qua ad veri-
que {cientiam attinent, ﬁ?fé legentibus ob_tuhﬂ”cut g
neque id vili mirandum videri debet.ve enim in cor-
oribus noftris omnia membra,ex quibus certa que
dam officia nafcuntur,divino quodam ordine inter
feimplicata , & colligata funt : iniisq; admirabilisil-
la confpiratio,quam sumvoay graeci vocant,clucefcit,
ifa tres ille Philofophie (ut Ariftotelis verbo vtar)
que veritatem {olam propofitam habent, licet qui-
hufdam quafi finibus fuisregantur: tamen earfi vna-
quaque per feipfam quodammodo imperfe&a eft:
neque altera fine :alterius auxilio plene comprehen.
di poteft.complures praterea mathematicerum no-
diante hac explicatu difficillimi nullo negotio expe
diti effenc: atque (ur vno:verbo complectar ) nifi
mea valde amo , tractationem hanc meam ftudiofis
non mediocrem vtilitatem , & magnam volupta-
tem allaturam efle mihi perfuafi. cum autem ad hoc-
fcribendum aggreflus efsem , allatus et ad me liber:-
Francifci Maurolici MefTanenfs, in quo vir ille do--,
Gifsimus , & in iis difciplinis exercitatiffimus aft-
firmabat fe. de centro grauitatis corporum folido-
m conferipfiffe. 1im hoc intellexiffem, futtinui
me paulifper : tacitus'que expectaui , dum opus cla-



ris{imi uiri ; quem femper honoris caufla nomino,
inlucem proferretur : mihi enimi exploratisfimyg,
erat: Francifcum Maurolicum multo dodtius , g
exquifitius hoc difciplinaram genus fcriptis fuis tr
diturum . fed cumid tardius fieret, hoc eft, ut coq
mterpretor,diligentius, mihi diutius hac {criptione
non {uperfedendum efle duxi,prafertim cum jam;.
bri Archimedis de iis, qua uehuntur inaqua, opera
mea illuftrati typis excudédi effent. nec me alia cauf
faimpuliffer , ut de centro grauitatis corporum foli.
dorum feriberem), nifi ut hac etiam ratione lux cis:
quam maxime fieri pofleratterretur . atq; id ¢& mihj
faciendum exiftimaui,quod in fpem uenicbam fore,
ut cum ego exomnibus mathematicisprimus; hane
materiam explicandam {ufcepiflem; fi quid errati for
te a me commiffum eflet, boni uiri potius id mez de
ftudiofishominibus bene merédi cupiditati, quim
arrogantia afcriberent.reftabat ut confiderarem,cui
potislimum ex principibus uiris contemplationem
hanc, nunc primum memoriw,ac literis proditam de
dicarem . harum mearum cogitationum fumma fa-
¢a,exiftimaui nemini conuententius de centro graui
tatis corporum opus dicari oportere, quim Atz
XANDRO FARNESIO grauisfimo,ac prudentisfi-
mo Cardinali,quo in uiro lumma fortuna femper it
fumma virtute certauit. quid enim maximein te ad-
mirari debeant homines, obfcurum eft ; ufum'nere-. -



rum,qui pueritiz tempus extremum principium ha
buifti,& 1mperiori, & ad Reges, & Imperatores ho-
porificentifsimarum legationuin; an excellentiam
‘n omni genere literarum, qui vix adolefcétulus, quee
homines iam confirmataztate fummo ftudio, diu-
turnisgs laboribus didicerunt, {cientia, & cc_;gni_tionc
comprehendifti: an confilium, & fapientiam in re-
gendis, & gubernidis Ciuitatibus,cuius grauifima
fententiz in fandifsimo Reip. Chritiana confilio di-
@z, potiusdiuina oracula, quam fententiz habitz |
funt, & habentur. pratermitto liberalitatem, & mu-
nificentiam tuam,quam in ftudiofifsimo quoqueho
neltando quotidie magis oftendis, ne videar suribus
tuis potius,qumn veritati feruire.quamuis i te in rot
praeclaros viros tanta beneficia collata funt, & confe-
ritur, vt omnibus teftatum fit, nihil tibi efle charius,
‘nihiliucundius, quim eximia tua liberalitate homi-
nes ad amplexandam virtutem, licet currentes incita.
re. nihil dico de ceteris virtutibus tuis, qua tanta
funt, quante ne cogitatione quidem com prehendi
poflunt. Q uamobrem hac pracipue de cauffa te hu-
1us mez lucubrationis patronum efle volui, quam ca,
qua foles, humanitate accipies . te cnim femper ob
diuinas virtutes tuas colui, & obferuaui: nihilq; mi-
hi fuiz optatius; quam tibi perfpe@tum effe meuni
¢rga te animum; fingularemd; obferuantiam ., cce-
lum igivur digito attingam, fi poft grauifsimas oc.



“cupattones tuas legendo Federi-i tui libro aliquid
impertiri temporis non grauab 'is:'cumfl;iniis,qui
tibr femperaddiéti erunt, numerare.  Vale, '
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- DIFFINITIONES.

“Alexandrinus in o&tauo ma<
thematicarum colleGtionum
kbroea-diftinivic, .. .
Atyciey ¢ wyTpov o pevs Ena 0 ToY o
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Dicimus autem centrum grauitatis uniufcu~
iufque corporis punéum quoddam intra pofi-
tum, 4 quo {1 graue appenfum mente concipia-
tur,dum’ fertur qaiefeir; & feruat eam » quany in
principio habebat pofitionem :'nequé in ipfa la

T

. .

tione circumuertitur .
Poflumusetiamrhoc modo, diffinire . :
Centrum grauitatis uniufcuju{que folidz figu:
re cft punGum illud intra ;gqﬁtum_,.circa quod
undique partes zqualiuth momentorum  confi-
ftunt - fi enint per tale centrum ducatur planum
figuram quomodocunque fecans fEmpetin pany

ENTRVM grauim{tié,l’appgﬁ@. t
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tes zqueponderantesipfam dividet.

2 Prifmatis, cylindri , & portionis cylindri axem
appello retam lineam , quaz oppofitoram plano-
rum centra grauitatis conjungit.

3 PyramldLS,Lmn, & portionis coniaxem dico li
neam, qua a uertice ad centrum grauitatis baﬁs
perdu cituf .

Si pyramis,conus, portio com,ucl conoidis 'f'é«
cetur plano baf aequ:dxﬁfantc, pars,quz eftad ba-
{im, fruftum pyramidis, coni, portionis coni, uel
éonouhs dicetur ; quorum plana zquidiftantia,
qu'x opponuntur {imilia funt, & macquaha axes
uero funt axium figurarum partes , quz in lp IS
comprchcndunthr.

PETITIONES.

1 Solldarum ﬁgurarum {imilium ccntra grau:ta—
tis fimiliter funt pofita.

= Solidis figuris fimilibus , & a:quahbus inter {e
apratis, centra quoque grauxtatls i pﬁrum inter f¢
aptata erunt . o

THEOREMA I. PROPOSITIO T,

Omnis ﬁvurae rc&ﬂmcx in cxrmﬂo dcfcrlptx 5
qua:_ xqualxbus lateribus , & angulis contine-



DE CENTRO GRAVIT. SOLID. =
eur, centrum grawtatiseft idem, quod circuli cerr

grum. e
Sit primo triangulum zquilaterum ab ¢ in circulo de<
fcraptum:& dinifa a ¢ bifariam in d,ducatur b d.eritin li-
nea bd centrum gravitatis tridguli ab ¢, extertia decima
, primilibri Archimedis de centro grauitatis planorum. Et
quoniamlinea ab eft zqualis .
linez be;& ad ipfi d¢; eftq; b
bd utrique communis;trian-
gulum abd =quale erit trian
gulo cb d:& anguliangulis -
quales , qui zqualibus lateri-
bus fubtenduntur . ergo angu i \
liad d utriq;re&ifunt. quod .
cum linea bd fecet a ¢ bifa- @ d ¢
riam, & ad angulos re&os ;in_ \/ , eorol.prd,
ipfabd eft centrum circuli . - ma certid
quare ineadem bd lineaerit :
centrum grauitatis trianguli,& circuli centrum. Similiter
dinifa ab bifariamin e,& du&a ce,oftendeturinipfautria
quecentrum contineri. ergo ea eruntin puné&o, in quo li-
nez b d,c e conueniunt.trianguliigitur abc centrum gra
uitatis eft idem, quod circuli centrum.
- Sitquadratum abcd incir- g iy el
culo defcriptum : & ducantur
a¢,b d,quz cunueniantin e.er- b
go pun¢tum ¢ eft centrum gra
uitatis quadrati, ex decima einf
dem libri Archimedis.Sed cum
omnes anguliad a bcd reGi
ﬁnt; erit a b ¢ femicirculus :
itemg; bed : & propterea li-
nex a ¢, bd diametri circuli:

L]

g.priml,

13.primis

=
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quz quidemin centro conueniunt.idem igitur cft cetritrum
grauitatis quadrati, & circuli centrum. o
Sit pentagonum xquilaterum,& zquiangulumin cirig.
Jodelcriptum abede: &iun- ' " :
&a bd, bifariamd; in f diuifz, 1
ducatur cf, & producatur ad :
¢irculi circumferentiam in g;
quzlineam ac in h fecet: de- b
indeiungantur ac,ce.Eodem:
modo, quo fupra demonfira-
~» bimusangulumb ¢ f zqualem !
effe angulo dcf; & angulos \ / NV
ad f utrofque rectos : & idcir- a e
" colineam cfg per circuli cen J
trum tzanfire. Quoniam igi- .
turlatera cb,ba,& cd,de zqualia funt ; & zquales angulj
cba,cde: erit bafis ca bafice, & angulus bca angulo
dceaqualis. crgo & reliquus ach, reliquo ech /eft au-
tem ch utrique triangulo ach,ech communis. quare
bafis ah’zqualiseftbafi he:& anguli,quiad h re@i:funtg; °
a8.primj, Fecti,qui ad f. ergo linex ae, bd inter fe fe zquidiftant,
Itaque cum'trapezij ab de latera bd, ae zquidiftantiaili
nea th bifaridin dinidantur; centrum grauitatis ipfius erit
13.Archi- inlinea fh,ex ultima einfdenilibri Archimedis. Sed trian.
medis,  gulibed centrum grauitatis ef¥in linea cf. ergo in eadem
linea ch cft centrum gravitatis trdpezij abde, & tridns
guli b cd: hoc eft pentagoni ipfius centrum: & centrum
circuli. Rurfus i iun&a ad,bifariamg; fe@®ain k, duca-
tur ekl: demonftrabimus inipfa utrumque centrum in
efle. Sequitur ergo,ut pun&uim,in quo linez c g, el con-
ueniunt, idem fit centrum-circuli, & centrum grauitatis
i pentagoni . Dl . faoe ol
Sit hexagonum ab ¢ d e f zquilaterum, & zquiangulum
in circulo defignatum | iunganturd; b d,ac: & bifariam g.u
< A a

&.primi.
A

o ospngd
MR 61



DE CENTRO GRAVIT. SOLID. 3

&a bd in g pun&o,ducatur cg; & protrahatur ad circuli
ufque circumferentiam;quafecet a ¢ in h.Similiter conclu
demus cg per centrym circuli tranfire : & bifariam fecare
lineam ae;itemd; lineas bd,ae inter fe zquidiftantes effes
Gumigitur cg per centrum circuli tranfeat; & ad puné&i
f perueniatneccfle ¢'t: quod cdef fit dimidium circumfe
rentiz circuli.Quare in eadem’ - g ‘
diametro c f erunt centragra
uitatis triangulorum b ¢ d,

afe, & quadrilateri abde, ex

quibus conftathexagonumab * /"
cdef perfpicuum eftigiturin '
ipfa cteffecirculi centrum, &
centrum grauitatis hexagoni.
Rurfus dudta altera diametro
ad,eifdem rationibus oftende-

musin ipfa utrumquecéttum 11 2 7Y "‘f
inefe. Centrum ergo grauita-
tis hexagoni,& centrum circulifdemeerit, « e %

Sitheptagonum ab cdefg gquilaterum atque xzquian
gulumincirculodeferiptum: =~ ' S
& iungantur ce,bf,ag: di-
uifaaptem-& e bifafiam in pa. i
&to h; &iunéa dh produca-
tur in k. nen aliter demon- .|
ftrabimhusinlinead k eflecen, -~
trum circuli, & centrum gra- |
uitatis trianguli cd e, & tra-
peziorum beef, abfg, hoc
eft centrum totius heptago- -
ni: &ruefus eadem centra in’ | . . ¢
aliadiametro cl fimiliter du- (- JEL BT gaee s
&acontineri. Quare & centrum grauitatis heptagoni &
centrum circuliin idem pun@um conucniunt, Eodem mo.

13. Archi
medis,. »
. ¢id{da
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do inreliquis figuris zquilateris, & quiangulis,qua in cir-
¢ulo defcribuntur, probabimus cétrum graunitatis earum
& centrum circuli idem effe . quod quidem demonfirare
oportebat. : o8y _

Ex qmbus apparet cuiusltbet figu ra reéilinee
in circulo plane defcripta centi 2 grauitatis idé
efle;quod & circuli cengrum.

Figuram in circulo plane defcriptam appella-
mus,cuiufmodi eft ca,qua in duodecimo elemen
torum libro, propofitione fecundadefcribitur.
ex zqualibus enim lateribus , & angulis conftare
perfpicuumeft.

THEOREMA II, PROPOSITIO IL

Omnis figure re&ilinez in cllipfi plane defcri-
ptz centrum grauitatis eft idem , quod ellipfis
centrum. : d ‘ ; P

Quo modo fignrareilinea in ellipfi plane defcribatur 4
docuimusin commentarijs in quintam propofitionem li-
bri Archimedis de connidibus,& fphzroidibus.” - -~ ¢

Sitellipfis ab cd, cuius maioraxis a ¢, minor b d: iun-
ganturg; ab,bc,cd, da: &bifariam dinidantur in pun-
&is efgh.acentroautem, quodfit k duétz linez ke, k&
kg, kh ufquead fe@ionem1s punéta Imno protrahan-
tur: & iungantur I'm, mn -no, ol, ita ut a c fecet li
neasl o,mn,in z¢ punéis & bd fecet Im, 0'n in-g i
erunt 1k, kn lineauna, itemdque linea unaipfz mk, kos
& linez b a, cd zquidiftabunt linez mo: & be,ad ipft
In.rurfus lo, mp-axi b d gquidiltabunt : & -1 m-4

o it



DE CENTRO GRAVIT. SOLID. 4

ot ipfi 2 c.Quoniam enini triangulorum ab k,ad klatas:
bk eftzquale lateri kd; & ak utrique communesangulig;
ad k rectizbafis ab bafi ad; & reliqui anguli reliquis an-
gulis zquales erunt.cidem quoqueratione oftendetur be
zgnalis cd; & ab ipli. - :
b ¢ . quare omnes :11'-9,'. :
be,cd,da funt zqta-. - - .

les.. & quoniam angnli

ad a zquales funtangu

lis ad c;erunt ankuli by

ac,acd coalterniinter

fe zquales;itemd; dac, -
acb. crgo cdipfi ba;
& ad ipfi be zquidi- - §
ftat. Atuero cum linez - |
ab,cd inter fe pquidi=.
ftantes bifariam fecen- -
tur'in pundétis e gieritli
nea lek gn diameter fe
&lonis, & lineauna, ex

demonflratis in wigefi-

mao&aua fecundi coni : Ly
corum:.Et eadem ratfonelineauna.m fk h o.Suntauté ads
bc inter fe fe zquales, & zquidiftantes. quare & earnm di=
midiz ah,bf;itemd; h'd,{ ¢;& quaipfas coninnguntreéti
linex zquales, & zquidiftantes erunt.zquidiftitigitur ba,
cd diametro m 0:& pariter ad,b ¢ ipfi 1 n zquidiftare o-
ftendemus.Siigitur mangte diametro ac intelligatur abe
portio ellipfis ad portionem ad ¢ moueri,cum primum b
applicueritad d,cogruertota portio toti portioni, lineag;
ba linez.ad;& b c.ipfi cd congruet: pun&umuero e cas
detin h;fin g:&finea k c.inlineamikh:& k fin kg. qua
re& clin ho,et fm-in gn.Atipfalzin zojet mo ingn
cadet.congruetigityr triangulum 1k z triangulo okz:et

(Y

$. primi. |

33-primi

7
ekl
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eriangulum m k¢ triangulo nkg.c ergoangulilzk;ozikp
mak,ng k z‘qna!c‘s funt;ac re&i. quod cum etiam. rcéh
ﬁnr quiad k;zquidiffabune linez Lo, mnaxi bd. &'ita;:
dcmon{}:fabuntur lm,anr ipfi ac zqnidiftare . Rurfus fi.
mngant tur al,lb,bm, mc,cnynd,do,02: & bifariamdi.
uidantur:d centro autem k ad dituuc nes duétalinez pro-
trahantur ufquead f‘et’tloncm in pundta pgrstuxy:& po
firemo py,q X, U,SG,qL,p S,y tx U comu.nganmr Sl.mxix-
ter oftendemps lineas : Frigd .
py.gurumstaxibda- -
quidiftantes effe: & qr, P
ps,yt,xu zquidiftan- 1
tesipfi ac. Itaquedico -
harum figurarumin el-
lipfi deferiptarum cen- 9 5c
trum grauitatiseffepu- "
&um k idem gquod & ¢l 1
lip{is centrum . quadri- |
lateri énim abcd cen- |}
trum eft k,ex decimae-
iufdem libri Archimc;
dIS, quippeciiineQ om
nes dlametri’couenide. = o »
Sedinfigura atbmcm:
do, quoniam manguh*
alb centrum grauxtans ' :
eftinlinea le:trapezijg; abm o centrumin linea ck trape
zij omcd ink g:&trianguli cnd inipfa gn:ferivmagnitu
dinis ex his omnibus conflantis,nidelicet totius figura cen
tram graultans inlinea1n & ob eandem cabflam in linga
omicft enimtrianguli a0 d centrum in lihea ‘'oh: trapmﬁ
atndiin hk:frapeaij I ben in k& trianguli bmiciin: fob
cum ergofigurz albmcn d o centrum grauitatis fitinli
neal nydoin l;nca o mj;eritcentrum ipfiys punéum k, in
quo




D ECENTRO GRAVIT. SOLID. 3

quo fcilicet In, om couucniunt. Poltremoin figura
aplgbrmsctnudxoy centrum grauitatis trian
gwi pay, & trapezii-vloy citinlinea a z: trapezio: nm
ugro lqxo,qbdx cenwrurmeftinlinea zk: & trapeziorit
beud,:rmnuinks: & denique trapeziims t1; & triangu
li sct ingc. quare mignitudinis ex his compofita centrit

inlinéa a ¢ confiftit.Rurfiis trianguli qbr, & trapezii g |
" mr centrumeftinlinea b % trapeziorum lpsm, pacs,
aytc,yontinlinea y ¢:trapeziig; oxun, & ‘trlaﬂguh.
xdu centrumin J d.totius ergo magmtudm.ls centrum
eftinlinea b d. ex quo fequitur, centrum grauitatis figurz
aplgbrmsctnudxoy effe pun&a K, lineis fcilicet ac,
bd commune;quz omnia demonfirare oportebat.

THEOREMA IIL PROPOSITIO IiL

Cuiuslibet portio-
tiis circuli, & ellipfis,
quz dimidia non fit
maior,centrum graui
tatis in portionis dia-
metro confiftit.

- HOC eodem prorfis
modo demonfirabitur ,
quoinlibro decentro gra
uitatis planorum ab Ar-
chimede demonftrati eft,
in portionecbtentare@a
linea, & reGanguli coni fe
Ctione ‘grauitatis cétrum
effe in diametro portio=
s, Etitademonttraripo. «

aify L4t
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teftin portionc,%ux retalinea & obtufianguli coni fe-
&ione, feuhyperbolacontinetur .

THEOREMA IIII. PRAPOSITIO IIIL.
v ®

IN circulo & el'Iipﬁ chcm: ¢t figure & graui-

~ tatis centrum.

g.quinti.

go.quinti
apud Ca
lannm; -

SIT circulus,nel ellipfis,cuius centrum a. Dicoa gra-
mitatis quoque centrume effe. Sienim fieri poteft, fitb cen-
trum grauitatis : & iunétaa bexerafiguram in ¢ produca
tur : quam uero proportionem habetlinea ca ad ab, ha-
beat circulns a adalinm circulum,in quo d ;uel ellipfis ad
aliam ellipfim:& in circulo,uelellipfi figurareétilinea pla-
ne defcribatur adea, ut tandem religquantur portiones
quazdam minores circnto,uckellipfi d; que figurafite fg
hk 1 mn.IHud uvero incirculo gari pofle ex duodecimo
elementorumlibro,propafitione fecunda manifefte con~
ftat ;atinellipfi nos demonitra~
minius in commentariis in quin-—
tam pmpoﬁ tionent Archimedis
de conotdibus, & fpheroidibus.
erit igitur a centrum granitatis
ipfius figure,quod proxime afté: |
dimus.Itaque quoniam circulus {
2 ad circulum d; uelellipfis a ad
ellipfim d eandem proportioné
habet, quam linea ca ad a b:
portionesuerc funt minores cir
culo uel ellipfi d: habebit circu-
lus,ucl ellipfis ad portioncs ma-
iorem proportionems, quam ¢ a
ada b: & dinidendo figurareéti-
linca ef ghklmn ad portiones

habebit
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habebit maiorem proportiong,
quamcbad ba.flarobad ba,
ut,figura re&tilinea ad portio-
nes . cum igitur a circu'o , uel el-
lipfi, cuius grauitatis ¢enrrum
eft b,anferatur figurs retilined
efghklm n,cuius ventium a3
reliquz magnitudinis ex portio
nibus compofitz centrum graui
tatis erit inlinea a b produtta,
& in punéto o, extrafiguram po
fito. quod quidem fierinullo me
do poffe perfpicuum eft. fequi-
tur ergo, utcirculi & ellipfis cen
trum grauitatis {it punétum a,
idem quod figurz centrum.
ALITER.
Sitcirculus, uel ellipfisabed,

cuius diameter d b,& centrum e: ducaturg; per e reftali
nea a ¢, fecansipfam db adre&osangulos.erunta d ¢,
ab c drculi, nel ellipfis dimidiz portiones. Itague quo-

d

niam por
ticisadc

\

L

2 ¢

4

cétriigra-

uitatis eft

in diame-~ 5' :
trode: & 4. ¢
portionis 4 ¢ .
ab ccen- T g ,

trum eft 1

ipfacb:to

tius circu b

L

a

li,uclellipfis grauitatis centrum eritin diametro d b.
Sitautem portionis a d ¢ cétrum grauitatis: f: & fumatur
- B N

3
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inlinea ebpuncia g,itautfic g e zqualis ¢ f. erit g por:
tionis a b ¢ centrum. nam fi hz portiones, quz zquales
& fimiles funt,interfefe aptentur, ita ut be cadatin de;
& punitum b in d cadet, & g in f: figuris autem requali-
bus,& fimilibus inter feaptatis , _entra quoque grauitatis
Ipfaruminter e aptata erunt, ex quinta petitione Archi-
medis inlibro de centro granitatis p.anorum. Quare cum

* ! portionis a d ¢ centrum grauitatis fit f : & portionis

a b ¢ centrum g: magnitudinis;qua ex utrifque efficiciire
“hoceftcirculiuel ellipfis grauitatis centrum in medio L
nez f g,quodelt e, confifter,ex quarta propofitione einfs
dem libri Archimedis. ef'go circuli, uel ellipfis centrum
grauitatiseftidem, quod figurz centrum . atque illud efty
quod dginonftrare oporéebat. ' :'
Ex quibus{equitur portionis circuli, uel ellip-
fis,quae dimidia maior fit,centrum: grauitatis i

diametro quoque ipflus corififtere,

.. Sitenim maior portio ab ¢,cuins diameter b d,& com-
pleatur circulus,ucl ellipfis,ut portio reliqua fit a e-¢, dia
Te metrum



o
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smetrum habens e d. Quoniamigitur circuli uel ellipfis

a e ¢ b grauitatis cencruni eftin diametro be, & portio-

ot ae ccentruminlinea ed:reliqua portionis,uidelicet
abc ceitrum grauitats~ in ipfa bd confiftat necefle eftyex
‘oétaua propofitione ein i

THEOREMA V. PROPOSITIO V.

' S prifma fecetur plano oppofitis planis zqui
diftante , fectio et figura xqualis & firnilis ei)

qua eft oppofitorum planorum , centrum graui .

tatis in axe habens.
* Sitprifina, in quo plana oppofita fint triangulaabc,
.def;axis gh: & fecetur plano iam diétis planis zqridifta
te; quod faciat feGtionem x Im; & axiin pulto n occurrat.
‘Dicoklm trian"‘gulum zquale efle,& fimile triangulisabc
d e fyatque eius grauitatis centrum effe punétum n. Quo-
‘niamenim plana abe¢
K 1 m zquidiftantiafeca f
turaplanoae;reGzli- ~ d e
nezab,Kl, quzfuntip g
forum comunes fectio- ' —
nes inter {e fe 2quidi-
flant. Sedzquidiftant m
. ad,bescumaefitpara /'7\
lelogrammum, ex prit- 'k s
matis diffinitione.ergo ¥
© & al parallelogrammit
erit; & propterealinea
Kl ipfi ab zqualis. Si- | |7
militer demonftrabitur / g
Imequidiftans,& zqua o b
isbc;&mx ipfica.

16.ande-
cimi,

34.primj



10.unde
cimi

ro.unde-
cimi

4. lexti

per §.pe-
titionem
Archime
dis.

les funt,& zquidiftates: . ¢
itemq; h q, go; rectali- ' 7
nez,quaipfas conedtiit 4 d 5
cmf, gnh,opqzqua- o :
les & zquidiftates erut, '

FED. COMMANDINI

Ttaque quoniam duz linez K 1,1 m fe fe rangentes, duab us
tineis fe {e tangentibus ab, bc zquidiftant; nec funtine o-
dem plano : angulus x lm zqualis etangnloab c: & itaan
guluslm x,angulo bca,&mxliridcab equalis probabi
tur. triangulum ergo x L witiz jmale, & fimile trianghlo
abc.quare& triangulo def. Dncaturlineacgo,& perip
{fam,& per ¢ fducatur plannm fecans prifma; cuius & paral
lelogrammi ae communis {ectio fitopq. tranfibit linea
£q per h ;& mp pern. nam cum plana zquidiftantia fecen
tur a plano c q, communes corum {cétiones cgo, m p, fq
fibiipfis zquidiftabunt.Sed & zquidiftantab, x l,d e. an-
guliergo aoc, k pm, dqf inter fezquales funt: & funt
zquales quiad punéta akd conflituuntur.quare & reliqui
reliquis zquales;& triangulaaco, Kmp, d fqinter fe fimi
liaerunt. Vtigiturcaadao,itafdad d q: & permutando
utcaadfd,itazo addq. eftantem cazgualis fd.ergo&
ao ipfi dq.eadem quoqueratione & ao ipfi Kp zqualis
demonfirabitur . Itaque fi triangula,ab c,defzqualia &
fimiliainter feaptétur,
cadetlinea fqin lineam f
cgo. Sed & centriigra d ¢
uitatis hin g centriica- 1

det. trafibitigiturlinca
fqperh: & planum per

co & c fducthper axé 7{
g hducetur:idcircog; li w
neamm p etid pern trd k/r 1N

firenecefle erit. Quo-
niam ergo fh, cgzqua-

xqui-
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zquidiftantautent cg0, MN p. ergo parallelogrima funt
on,gm, &lineamn z_equalxs cg&np ipﬁ'go. aptatis g
tu,x I m,a b ctridgulis,que zqualia & finnha saglineam p
in co,& pun&umning cadet.Quod ci g fit centrum gra-
nitatis trianguli abc, &  twianguli x lme graueatis cen-
rrumerit id,quod demonitranaam relinquebatur . Similt
ratione idem contingere demonftrabimus in aliis prifma-
tibus, fiue quadrilatera, fiue plurilatera habeant plana,
quz opponuntur .

COROLLARIV M.

E xiam demonftratis perfpicuc apparet, cuius
Tibet prifmatis axem, parallelogrammiorum lateri

bus,quaab ogpoﬁtis planis ducticur xqu_idiﬂ;arc. ,

THEOREMA VI. PROPOSITIO VI.

Cuiuslibet prifmatis centrum grauitatis eftin
plano, quod oppofitis planis xquidiftans, reli-
quorum planorum latera bifarfam diuidic .
~ Sitprifma, in quo plana , qua oppohuntur fint trian-
gulaace,bdf: & parallelogrammorum latera ab, cd,
e fbifariam dividitur in pun&is gh : per dinifiones au-
tem planum ducatur ; cuinsfeétiofignra gh K. eritlinea
gh zquidiftanslineisac, bd &hk 1pfis ce,df. quareex
decimaquinta undecimi elementorunt, planum illud pla
nis ace, bdf equidiftabit , & faciet feCtionem figu-
- ram ipfis zqualem, & fimileth, ut proxime demonfira-
uimus. Dico centrum granitatis prifmatis effe in plano
-ghk . Sienim fieri pateft, fit ejus centrum [: & ducatur
-bm ufque ad planum g b x, quzipfi a b xquidiftet.

33. printé

s.huius



s huius
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t.decimi ¢pop linea a g continenter in duas partes zquales diui.
fa, relinquetur tidem pars aliquan g, quz minor eritlm,
Vtraque uero linearumag, g b diutdatur in partes zqua.
lesipfing: & per punéta diuifjons m plana oppofitis pla-
nis zquidiftantia ducantur . eru.c fe&lo_nes gure equa-.
les,ac fimiles ipfisace, bu't: & fotum pl:lﬁ’l‘la dinifum erit
in prifmata zqualia,& fimilia: quz cum inter {e congrudg;
& grauitatis centra {ibiipfis congruentia, refpondentiag; -

habebunt . Itag:
funt ‘'magnitudi-
nes quedd equa~
lesipfinh,& nu-

ANEro pares,qua~ -

rum centra gra-
‘nitarisin eadére
«&a linea confti-
tuuntur: duz ue-

ro.meédie zqtas

les funt:& qua ex
sutraque parte i-
plarum fimili--
“ter zquales: & z-
quales re&tz li-
-nex , qua inter
- grauitatis centra
-mterucluntur .

quare ex corolla-

rio quintz pro-
.politionis primi
libri Archimedis
de centro graui-

2

6

u B

~

.l{-'

<

_—

.//
|

1
[

tatis planorum ; magnitudinis ex his omnibus compofitz
~centrum grauitatis eftin medio linee , quz magnitudi-
- Bum mediarum centra coniungit ... atquinon ita res ha-

bct’
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" fpetsfi quideni 1 extra medias magnitudines pofitum éft.
Gonftatigitur.dentrum grauitatis prifmatis effein plano

3 B
e S A B

a

ghk, quod nos demonftrandum propofuimus. Atfiop-

pofitaplanain prifmate fint quadrilatera, uel plurilatera, -
cadem eritin omnibus demonftratio. ‘ '

“THEOREMA’ VII. ~PROPOSITIO'VII_.E

"Cutuslibet cylindri, & cuiuslibet cylindri por’
tionis centrum grauitatis eft in plano, quod bafi-
bus zquidiftans, parallelogrammi per axem late-
rabifariam fecat, ~ T

MI LR - - c



SPED COMNMAONDIEND I
~ $IT eylinditis,ucleplindriportiont! &epling pera-
xem duéto fecétur ; cuing feétio fir paralefogrammainc b
cd: &bifariam diuifis a d,b ¢ paraliclogrammilateribns,
per diuifionum punéa e f planur . bafi zquidiftans duca-
tur; quod facict fectionem . i~ ¢; lindro quidem circutum
zqualem iis; qui funtin bafibus, utdemonttranit Serenus
in libro cylindricorum,propofitione quinta: in cylindri
ucro portione ¢llipfim zqualem, & fimilem eis , quz fung

in oppofitis planis, quodnos
demonftrauimus in commen
tariis in librum 'Archimedis
de conoidibus , & {phzroidi-
bus. Dico centrim grauita-
tis cylindri, uel eylindripor-
tionid effein plano ¢ f. Sieni
fieri poteft, fitcentrumg: &
ducatur g h ipfi a d zquidi~
ftans, ufque ad e f planum.
Itaque linea a e continenter
diuifa bifariam, erit tandem
pars aliqua ipfius ke, minor

g h. Diuidantur ergolinez

a ¢, ed in partes zquales ipfi
e:& per dinifiones plana ba

ibus equidiftantia ducdtur.
etuntiam fe &iones, figure z-
quales, & fimiles eis,qu funt

¢

il

1

)
|

i

inbafibus : atque erit cylindrus in cylindros diuifus : &y
lindri portio in portiones @quales, & fimiles ipfi k f. reli-
qua fimiliter, ut {uperius in Jp_nifmatq concludentur .y

O |
.

THEO-
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WD (THHE

THEOREMA VIII. PROPOSITIO VIII.

- ‘Cuinsliber prifmatis, & cuiuslibet cylindri, ue}
eylindei portionis grauitatis centrum in medio;
iplius axis confiftit. . e
* Sit primum a fprifina zquidiftantibus planis contentiiy
quodiolidum parallelepipedum appellatur: & oppofito=
rum planorum cf,ah,d a,fglaterabifariam dinidantur in.
pundtis klmnopqrstux: & per divifiones ducantur
plana & n, o r; s x. communes autem eorum planorum fe-
¢tiones fintlinezy z,¢ ¢, : quzin pun&o » conueniit.
eritex decima eiufdem libri Archithedis parallelogrammi
€ feentrum gravitatis pun@um y; parallelogrammi a b
S 2



& huius

7-huius
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centrumz: parallclogrammi 4d,*: parallelogrammi fg, 0
parallelogrammi dh, x : & * g
parailclogrammi cg centrit’, g e <
o+ atque erit »punctum me s T
dium uniufcuinfqueaxis, vi €7 nmndl
delicet eius linez,quz oppo
fitorum planoriti centra con ; 2
iungit. Dico » centrum efle 7 u
grauitatis ipfius folidi . eft 4l [~ i
enim, ut demonftrawimus; [ -} Y [V | [*
folidi a fcentrum granitatis LD
inplano K n;quod oppofi- | PRE n h
tis planisadsgfzquidiltans - | _g=———% v
reliquorum“planorum late-
ra bitariam diuidit; & fimili -

o n.J
ratione idem ceritrum eftin plano o r;zeuidiftante planis
a e,b foppofitis. ergo in communtipforum fed@ione : ni-
delicetinlineay z. Sed eftetiam inplano.tar, quod quidé
y z fecatin @. Conftatigitur centrum grauitatis {olidi effe
punétum o, medium {cilicet axium , hoc eftlinearum, quz
phanorund oppofitorumicétra cohidghgunt, =~ i T T

Sitaliud primaa f; & in eo plana,quz opponuntut,tri-
dngulaab ¢,d ef: dinifisgs bifarlam parallelogrammopum
lateribus a d,be, cfin puntis ghk, per'diuifiones plang
ducatirr,quod 6ppofitis planis zquidiftahs faciet f’é&igﬁe.
triangulum gh x zquale,& fimile ipfis ab.c; d ¢f. Rurfig
dluidatur ab bifariamin I: &iunéta cl peripfam & per
¢ K f planum ducatur prifma fecans,cuins,& parallelogra
mi 4 e communis fe&io fit | mn. dinidet punctum m h=
neam g h bifariam; & ita n dinidetlineam d e: quoniam
triangula a ¢ L,g x m,d fn zqualia funt,& fimilia, ut fupra
demonftrauimus . Jam ex iis,que tradita funt, conftat cen
trum greuvitatis prifmatisin plano g h x contineri.Dica
iplumecfleinlineakm, Sienim fieri poteft,fit o centrum?

PR ' “ . & per
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& peroducatyr.opadkmipfi hg . Tquxdiﬁans. Taqugli

b Jaufﬁuf:qodllud&t}lr, upadreliqua fit pars
1 q_tr?lfﬂlgnﬂtu-n‘?' prd ?ﬂ f@? eh

s zquales fpli 2.9

dL aqtpr sunéta uero, n&lmbus ha' trian.
t;,fcpamnganturdu sj;ncxé rs,tu§
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'?Ul | e ‘_fw;'lii.:, - '1--,.l. " ,:"EE-. 1

:,th:« .zab J’M:L.i (nebis

‘I -

..‘&:h' 5‘

N i [

T R

0 S r

“..,..,‘,.,”'nl' ; Pl m S 2 i e
Fi. s
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;ty, quz bafi gh mqmdiﬂ-abunt Ql_mmam enimlines gz,
b« funtzquales: itemg; #qualkes gmsmh:ntimg ad gz,
ita erit m hyad he: & dinidendo,ut m z ad z g,itaim «.ad
«h.Sedutmzadizgiita kr.ad rg: &utmrgad « hitaks *
ad sh.quargutk radr g,lta xsadsh. xquxchﬁam:igxttur
interfefe r's,g hikadem quogque rationt demoenitrabicms
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quinti.

r CCREDCOMMARNDIND ¢
tuxyipfi g h zquidiftare, Et quoniaﬁl,trfangn?é"gh’f?

Firpes A oo 22 et os g kil 2 fn SR % (TR
P e
K Y duplaifi progortiBnem eivs,d fe Htliner & had iyl
L Rpoinith Sedilbplainfiy. ¥ V. érgo thangnhi
K ol ad trianguldmh %3y eadem prdportionern hibdbiig
quam fexdecim ad unii: & ad quatuor triangula k dy, yu,
us,s «h habebit eandem,quam fexdecim ad quatuor, hoe
eftquamh K ad K y; & fimilitereandem habere demontira
bityr tridn- T T

< e ¥
gulumkmg - R

ad quatuor; N Al
ridgula K & | S
XXLtpr, | o) | ‘

r z g Aquare,

angula gzg, e
thotrnc || *%37 ‘ Ey
K Kdy,yu, [
us,s ochh k,itg
erit,uthkadi =t~
ky,hoceftj] i %
uthmadm i , , ;
q.Sl igil‘.'llr.l ; TN SR [
triangulis a b ¢,d e fdefcribantur figurz fimiles ei,qua de-
feriptaeftin gh X triangulo : & perlineas fibi refponden-
tes plana ducantur : totumi prifma a f divifam eficin rria
{olidaparallelepipeda y v,;s z,quorim bafes funt zqua
les & fimiles ipfis parallelogrammis yy,uf, s2: & in oo

totund try; __i |
gulum K |
ad omnia tty Vs

#h prifmatagzr, rp t; 0y X AKy kD yyymibs,s o h : quorum
. 1tem bafes zquales,& fimiles funt dictis stiangulis ;altitls

doautem inomnibus,totius prifmatisaltitudini 2qualisi
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PFraquefolid paraliclepipedi ¥ 5 centrum gravicatiseft in

\inead dofolidipeentrom et flinen ¢ yi&ofolidi 52 inli

ea m;gmi&q&idﬂﬁ lingz axesfunt, cum plinorum 0ppo
fitornm centraconiymgdit, ergo ragnirudinis ex hisfoli
:disscompofite contrupigranigatis eftinlinea & m,quod fie

-8 md &a a0l producatur: apun&te 4ﬂﬁenj§a:§iuéagut-ligg

dpfi il keguidiftans;que caf 2 o in'p: conueniat.triangu

oy igitpraghik adomniatriangula g2, rp6ET X, xd'k,

ik doysy n,usss e hiedndem habegproportionemguam hm

adim § shoceft,quam pi# ads :namfi b i 8 iproduc in
Telligantut,quoufque coeant; erit oblinearum g y,m ke«
quidiftantiam,uthqadq m,itapaadad A9: & componen

do,ut hm ad mq, ita pd ad9A. lineauero 3o maior eft,

quam 8 A: habebit igitur p#'ad 8 A majorem proportio- g.quinti.
nem,quimad § o.quare triangulum ctiamrghix ad vmnia

iam dicta triangula maiorem proportionéhabebit, quam
pdaddo. fed ut triangmlii gh'k ad omnia tridngula,ita to-

tii prifma-afad omnia prilmatagzr,r p t,tyx,X P K,k Iy,
yu,us,szh;: quoniam enim folida parallelepipeda zque al
ta,eandem intéfe proportionemhabent, quam bafes ; ut

ex trigefimafecunda undecimi clementofum conttat. funt .8 unde
autem folida parallelepipeda prifmatum tridngulares ba- cimi

fes habentium dupla: fequitur , nt etiam huinfmodi prif- 's-quintd
matainter fe fint,{icut eorum bafes.ergo totum prifmaad

omnia prifinata maiorem proportionem habet, quam y 3

ad  0: & dinidenda folida parallelepipeday y,u f,s zad 0- is.quinti
mnia prifinata proportionem habent maiorem,quam po apud Ca
ad o fiatv oad o &utfolida parallelepipedayy,up,szad PA0UM -«
omnia prifiata . Itaquecnfivdprifinare 7 f; Suius cévrdng
grauitatisefto,quferatur magnitidoex (qlidisiparaliclypis

pedis ¥ 7,1t §,$2 conftans:: atquetpliss granitatls conerume:

fit3: reliquz magnitudinis; quz ex;omiibus prifinatibus.

conftat , granitatis centrumieritin linea ¢ o producta: &

i puncva:y yexo&aua prapofitione eiufdem libri Archi=;

sk

-
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medisiergopundtum y-extrad prifng 4f pofitiim;centiy
enit magnitudinis copafita &x omnibus prifivatibhsigay
rpttyx,xdkkdy,ynsuss« b, quod fieri nullomodagpo
teft. eft cnimeex.dithnitione cenirvin granitatis folidefigy
reintraipfam pofitum,nonext ra.quarerclinquitusueeé
trum grauitatis prifmatis it in linea K. Rurtifs b bifa-
riam inf dinidatur : & duta a4, peripfam; & per lineath
agd planum ducatus ;qued prifma fecet :ficiarg; i pardl
lelogrammo. b f feGtionem ¢ diuidetpunGam  lineam
quoque &f bifariam : & erit plani eius ;& trianguli g kK
communis fectio gu; quod paG&umuinmedio linez hK

by

2 Jak

el

Rt L B e e Het o | SR KSR FA G R LA TR
pofitum fit. Similiter demonfirabimus centrum grauita-
tis prifmatisdnipla g u.ineffe. fitautem planorumcfaly
ad 7 £ eommunis feétiodinien p5 3 que quidem prifmatis.
axis erit;cum tranfeat percentra grauitatis trianguloruim-
abc,ghx; defiex quartadecima eiufdem . ergo centrfn’
Brawitgtis prifmatis.a feftpuptum ¢ , centrum fcili¢e#
triangudi
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trianguli gh K, & ipfius ¢ 7 axis medium .

“Sit prifmaag, cuius oppofita planafint quadrilatera.
idcd, efgh: fecenturg; a6, bf, cg, d hbifarfam:& perdi--

difiones planum ducatar;quod fectionem faciat quadrila-
tefum K1mn. Deindcianctaacperlineasac,ae ducatur
planum fecis prifma,quod ipfam diuidet in duo prifmata
triangulares bafes habenzia abcefg, adcehg. Sintaute
triangulorum abc, e fggra- L

pitatis centraop: & triangu- = ;
lorumadc,ehg centraqr: m J

jnnganturg; o p, g r; qua pla- T
no klmn occurrant in pun-
&is s t. critexiis,que demon
fravimus,pun&um s grauita’
tis centrum trianguli x 1m; &
ipfius prifmatisab cefg:pun
&um nero t centrum grauita
tis trianguli K nm, & prifma-
tis adc, ehg. lunétis igitur
0q,pr,st,eritinlincao qcé
trum grauitatis quadrilateri
abcd, quodfit u: &inlinea
prcérrum quadrilateriefgh
fitautem x. denique fungatur
ux, qua fecetlincam {tiny.fe
cabit enim cum fintin codem
plano:atq; erit y grauitatis centrum quadril ateri Klmn.
Dico idem pun&um y centrum quoque grauitatis efle to-
tius prifmatis . Quoniam enim quadrilateriklmn graui-

tatis centrum eft y: lineasyad,y t eandem proportionem-
habebit,quam triangulum x nmad triangulumklm,ex 8

Archimedis de centro grauitatis planorum. Vtautem trid
golum x nmad ipfiim x Im,hoceftut triangulumadc ad

trianguluma b ¢, zqualia enim {unt, ita prifma a dc ehg.
o 5 .

s.huius,
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adprifinaabc ef g. quarelineasyadyt eandem propor-.
tionem habet,quam prifmaad cehgad prifma a bcefg.
Sed prifinatis ab ce fg centrum grauitatis eft s : & prifma-
tis ad c e h g centrum t. magnitudinis igitur ex his compo
fite,hoc eft totius prifinatis a g centrum granitatis eftpun
¢tum y ; medium {cilicet axis ux, quio ppofitorum plano-
rum centra coniungit. , :
Rurfus fit prifma bafim habens pentagonum a bede:
& quod ei opponitur fit fghKl: fec enturg; af,bg,ch,
d K, el bifariam:& per diuifiones ducto plano, fectio fit pé-
tagonamno pq.deindeiunGaeb perlincas le, e balind
planum ducatur, diuidés pril
maakin duo prifmata;in pri{ 1 L

mafciliceral, cuius planaop- X 2
pofitafinttriangulaabe fgl 2 L H
g

& inprima bk, cuius planaop
pofitafint quadrilaterabcd e
ghkl. Sintautem triangulo-.
rumabe, fgl centra grauita 1
tispun&ar{:&bcde,ghkl |+
quadrilaterorum centra tu: o, |5/ |y
lunganturq;rs, tuolcurren- < ;/
tes planomn o p q in punétis ¥
xy.&itidemiungdturrt, {u, |
xy.eritinlinear tcétrum gra
uitatis pentagoni abcde; -
quodfit z: &inlinea fucen-
trum pentagoni fgh x Lfitau
tem o : & ducatur z g, qua di-
€to plano in | occurrat, Itag;
punétumxeft centrum graui
tatis trianguli mnq, acprif-
matisal: &y grauitatis centrum-quadrilaterinopq,ac:
prifmatis b k. quare y centrum erit pentagonimn o p q.&-
fimiliter
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fimiliter demonftrabitur totius prifmatis a X grauitatis ef
{e centrury. - Simili ratione & in aliis prifiatibus illud
. ‘e facile demonfirabitur. Quoautem pato inomni
figurareftilinea centrur, grauitatis inueniatur,docuimus
in commentariis in fextam propofitionem Archimedis de
quadraturaparabole. _ L

sit cylindrus,uel cylindri portio c e cuius axisab : fece-
iturg; plano per axem du&to ; quod fe&ionem faciat paral-
lelogrammum cd e f: & dinifis ¢ f, d ebifariamin punctis
i g

‘l\‘-m'
o
ch

\
v
\ <

O
.n,%
I/
il

|y

\\
L

—~—

‘gh, perea ducatur planum bafi quidiftans, eritfe&io g'h
circulus,uel ellipfis,centrum habens in axe;quod fit K:at-
‘que erunt exiis, quz demonftrauimus, centra grauitatis
planorum oppofitorum punctaab: & planighipfumk.in
‘quo quidem plano eft centrum grauitatis cylindri, uel cy-
lindri portionis. Dico pun&um K cylindriquoque,uel cy
lindri portionis grauitatis centrum effe.. Si enim fieri po-
teftfitl centrum: ducaturq; k1, & extra figuram in m pro-
~ducatur. quam uecroproportionem habetlincam Kadkl
D 2

4.huius,
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\habeat circutus,uel ellipfis g had alind fpacium in qtio
‘& in circulo,uel ellipfi plane defcribatur rectilinea figura,
iita ut tadem relinquitur portiones minores fpaciouy g
fitopgqrsht: defcriptaq; fimilifigurain oppofitis plg-.
‘nis cd, fe,per lineas fibiipfis refpondentes plana ducatur,
Itaque cylihdrus, ucl cylindri portio diniditur in prifnta,
«cuius quidem bafis eft figura rectilinea fam dicta,centrum
-que grauitatis punétum K:& in multa folida, qua pro baf
bus habentrelictas portiones, quas nos fokidas portiones
appellabimus . cum igitur portiones fint minores fpacio
u, circulus,uel ellipfis gh ad portiones maiorem propor-
tionem habebit,quimlinea mk ad K1. fatnx ad K1, ut
circulus uel ellipfis g h ad ipfas portiones . Sed utcirculus
ucl ellipfis g h ad figuram reétilincam in ipfa defcri-
ptam, ita eft cylindrus uel cylindri portio ce ad prifma,
quodrectilincam figuram pro bafi habet, & altitudinem
aqualem; id,quod infrademonftrabitur. 7rgo per conuer
fionem rationis,ut circulus,uel ellipfis gh ad portionesre
liGas,ita cylindrus, uel cylindri portio ¢ e ad folidas por-
tiones, quare cylindrus uel cylindri portio ad folidas por-
tiones candem proportionem habet,quamlinean x adk,
& dinidendo prifma, cuius bafis eftreétilinea figura adfo-
lidas portiones candem proportionem habet,quam nlad
1k, & queniam a cylindro uel cylindri portionc,cutus gra-
uitatis centrum eft 1, aufertur prifina bafim habens rectili-
geam figurd,cuius centrii grauitatis eft K : refiduz magnitu
dinis ex (lidis portionibus copofite grauitatis cétr erit
inlinea k1 protracta,& in punéto n; quod eft abfurdi.relif
quitur ergo, ut cétrum grauitatis cylindri;uel cylindri por
tionis fit pun&i k. que omnia demonfirida propofuimus.
Atuero cylindrum,uel cylindri poruoné. ce
ad prifma , cuius bafis elt rectilineatigura in fpa-
cio g h defcripta, & altitudo equalis s candem ha-
' ' ' - - bere
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bere proportioneim , quam pacium ghaddi&id
{ouram, hoc modo demonftrabimus.

[

Tntelligatur circulus,uel ellipfis x a:nju_alis figurz rectili-
nez in g h fpacio defaript:& abx conlituatur conus, uel

“¢oni portio,altitudiné habehs eandé, qua cylindrus nel €y
lindri portio ce.Sit deind)’e rectilinea figura,inrqua y cadé,
“quzin fpacio ghideferiptaeft: & ab hacpyramis zquéalta
conftituatar. Dico conu ielcont portionex pyramidiy x-
quilé effe. nifi enimificzqualis, uel maior ,uel minor erit.

7 Sit primum maior; et exuperctiolido z. Itaque it Circh
lo,uel ellipfixdefcribatur figura re&ilinea; & in ez pyfa-

‘mis eandem,quam conus;uel eonii portio alticudinem ha-
‘bens,itaut portiones relicte mitiores fintfolido z, quem=
-admodum docetur' i duodecimolibro clementorivm pro
“pofitionéundecima. erit pyramis x adhuc pyramidey ma
jor. & quoniam piramides zque alex inter fefunt,icutiba _ 3,040
{es; pyramisx ad piramidem y eandem proportiodem ha- ¢,
bet,quam figurarectilineax ad figntamyi Sed figuraredi
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2%

il

lineax cum fit mirior circulo,uel ellipfi,eit etiam minor fi-
gurarecilineay: ergo pyramis x pyramidey minor erit.
Sed & maior;quod fierind poteit. At fi conus,uel coni por
tio x ponatur minor pyramide y : fitalter conus zqueal-
tus, ucl aitera cont portio p iphi pyramidiy zqualis- erit
«gtus bafis circulus , uel ellipfis maior circulo, uel ellipfix,
quorum exceflus fitfpacium e. Siigitur in circulo,uel elli-
plixfigurarectilinea defcribatyr ;itane ortionesrelicty
fint s {pacio minores,einfmodi figuraadhuc maior eritcir
«culo, nel ellipfi x, hoceft figuraredilineay : & pyramis in
‘ea conflitutaminor cono,ucl coni portioney, hoc eftmi-
nor pyramidey . eft ergout i figurare@ilineaad figuram
redtilineam y, itapyramis . ad pyramidem y. quare cum
fignrareGilineayy fitmaior figuray; erit & pyramis x py-
ramidey maior, fed erat minor; quod rurfus fieri non po-

- . teft.non eft igitur conus , uel coni portio x nmeque maior,

. heque minog pyramidey . ergo ipfi neceffario eft zqualis,
Xtaque quoniam ut conus ad conuam,ucl coni partio 4d ¢p
; ; sl
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1

ni portionem,ita eft cylindrus ad cylindrum, uel cylin-

dri portio ad ?h’ndri portionem: & ut pyramis ad pyra-
midem, ita prifma ad prifma , cum eadem fit bafis , &=zqua

lis altitudo ; erit cylindrus uel cylindri portio x prifma-~

tiy zqualis . eftq; utfpacium g h ad fpacium x, ita cylin-
drus,uel cylindri portio ¢ e ad cylindrum, uel cylindri por-

tionem x . Conftatigitur cylindrum uel cylindri portioné-

ce, ad prifmay, quippe cuius bafis eft figurareétilineain
fpacio gh defcripta,eandem proportionem habere, quam
fpacium gh habetad fpacium x,hoceftad diGam figuram.
quod demonftrandum fuerat. -

"THEOREMA IX. PROPOSITIO IX.

~ St pyramis fecetur plano baf equidiftante; fe-
¢tio crit figura fimilis ei, qua eft bafis , centrum’

grauitatis i axe habens,

7. quinti



6. unde
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SIT pyramis,cuius bafis triang:alum abc;axis deia
fecctur plano bafi zquidiftante; quod fectioné faciat fe S
occurratq; axiif puncto x. Dicofgh triangulum\effe,fpﬁ
abc fimile; cuius gravitatis centrum eft K. Quonii enim
duo planazaquidifiantia 2 bc, fghfecanturd plano aj¢
communcs corum feGiones ab,fg zquidiftantes crunt. &
cadem rationc zquidiftantesipfebc,gh: & ¢ a, h £ Quod
cum duz linex f g gh, duabus a b, b c zquidiftent, ncc
fintin eodem plano;angulus ad g zqualis eft angulo ad
b: & fimiliter angulus adhanguload c:angulusq; ad f ei,
quiad a eftzqualis. triangulum igitur f g h{imile eft tri-
angulo abc. Atuero punétum x centrum cile grauita-
tis trianguli £ g h hocmodo oftendemus. Ducantur pla-
na per axem,& per lineasda,d b,d ¢: erunt communes fe-
&iones f K,ae xquidiftantes: pariterq; x gieb; & x hyec:
quareangulus x f hangulo e¢a c; &anguiusx fg ipficab
eft equalis - Bademyadone = = 4 T iy
anguliad g angulisad b:& - ' -
anguli ad h iis, qui ad c -
quales erunt . ergo puncta
e K intriangulis a b ¢, fgh
fimiliter funt pofita, per fe-
xtam pofitionem Archime-
disinlibro de centro graui-
tatis planorum . Sed cum e
fit centrum grauitatis trian
guli a b, erit exundecima .
propofitionc eiufdem libri,
& Ktrignguli fghgravita - o0 -
tis centrum. id quod denionftrare oportebat. Non aliter

in cctetis pyramidibus , quod propofitum cft demonftra-
bitur . = A W S

b 5h
c e
="y
L0 . N

PRO~
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¢ "PROBLEMA I. PROPOSITIO X,

' ‘D ATA qualibet pyramldc,ﬁcn poteft, ut ﬁ-‘
gu,t‘a folidain ipfa in{cribatur, & altera circiifcri.
batur'ex prifmatibus zqualem - aftitudinem ha-
bgpi)us »ta pe citcumfcripta infcriptam excedat
mmaghitudine,qua minor fit quacutquc{mhda ma

gmfudmc propofita.” -

sitpyramis,cuiusbafis
f; u!uabc axlsde.
[x %l ;prifma ,quod eandé |
bafini habest, & axem eun. 1 ’
dem. Itaque hoc prifma- é

te continehter &6 bifat " | .77
nam lano bafi zquidiftd 13
teshe uqueturtadem prif -ttt L
magquoddam minns pros., |~ =4
pof‘ tamacrmtudme uog‘{ '
quxdemba{' fir-éandemba’’| -
beat,quam pyramis; & a= . |33
xem ¢ f.diuidatur d ¢ in
partes zquales ipfie fin
gl unictis ghx limn: ‘& per
iuifiones Iana ducitur:
UES baﬁbus fquxdlﬁ%nt, ]
ettt (c@tiotics; triangula’
g{' aby cf mrha,ut rom f
ndiifius . ab uno’
aqo eautéhprnmman y i 7 Sk
%ﬂdrum duo prifmatactd’ | | ="

A
\
i

tdfitur {unum’ quidem {
&h?tas e {laltéfum ad: -
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partes d. in.pyramide igitur infcripta erit quadam figura,
ex prifmatibus zqualem altitudinem habentibus 2:“61%::13 ’
ad partes e: & altera circumf{cripta ad partes d.Sed unum-
quodque eorum prifinatum,qua in figura infcripta conti-
nentur,equale eft prifmati,quod ab eodem fittrianguln in
fignra cirgyimferipta; nam prifinap q prifmati p o-eft 4
quale; prifmg s t zquale prifati s prifma x y prifmati
x u; prifiita w8 prifinati ¥ z; prifina ¢ v prifmati'y A5 prifd
ma p o-prifmatt pr; & prifmay i prifmatt ¢'7 equale, res
linquitur ergo, ut circum{cripta figura exuperet infcript
prifmate,quod bafim habet ab ¢ triangulum,& axem e £
1llud nero minus eft folida magnitudine propofita ; Eadé
ratione infcribetur,& circumfcribetur folidafigura if "pyg
ramide, quz quadrilateram, uel plurilaterdbafim habedt,
PROBLEMA IL PROPOSITIQ XI.
Daro cono, fieri poteft, ut figurafolidains
fcribatur, & altera circumiCribatur ex: cyhnclns
qualem habentibus altitudinem, ita ut circum-
{criptafuperet infcriptam, magnitadine; que {od
lida magnitudine propofita fitminior .+~ 7
SIT conus,cuiusaxis b d: & fecetur plano perdxem
du@o, utfe@o fittriangylum a b, c:intelligaturg; cylin:
drus,qui bafim eandem,& eundem axem habeat,Hocigi-
tur cylindro continenter bifariam feco,relinquetur.cylifi
drus minor folidamagnitudine f_)i'qP.gﬁt?a}. Sff,:’}(%ife:ﬁfijsr;q
lindrus,qui bafim habet circulum circa digmegrnma, ¢ &
axem de. Itaque diuidatur b d in partes zquales iplt 4.5
in punétis f g h K1m: & per ea ducantur plana conpmics
cantia; que bafi zquidiftent. erunt fectiones girculi, g€
train axi habentes,utin primo libre ;ggigq’r;xgi,pggﬁg,. :

£
o
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Joné gitarea Apollorius demontfirauit. Si igitur i fingu=
lis horum circulorum,duo cylindri fiant; unus quidem ad;
ba(is partes ; alter ad partes uerticis : infcripta eritin co-
no folida quedam figura, & altera circumfcripta ex cylin~

dris xqua.lemaluyufﬁncm habentibus conftans ; quorum
unufquifqu;: , quiin :
figurainfcripta con- b
tinetur zqualiseftel, fn
quiab eodemfitcir- | i q
culo in figuracircu- , I\
fcripta. Itaquecylin - e LN ¢
druso pazqualiselt | ol ¥ q
lindro o n ; cylin- S
z'us rscylidrorqs;
¢ylindrus u x cylin-
d::‘o u t cft zqualis ;
& alii aliis fimilrter. 3
quare coriltat circii- \
{criptam figuram fu- h
perare infcriptamcy 4 ¥y c
lindro,cuius bafisett & . BT LR AR T,
circulus circadiametrum a ¢,& axis de. atque hic eft mi-
nor folida maghitudine propofita. - "' -}

h = Ca SF"JL—‘ - o=

PROBLEMAITL ' PROPOSITIO XII. |
-'[DiAF A reoni portione, poteft folida quadari
figurainfcribi, &alteracircumfcribi ex cylindri
portionibus 2qualem altitudinem habentibus;
ita ut circum{cripta infcriptam exuperet, magni
tudine, quer minor fit, folida magnitudine pro:
[()9ﬁta. TR e, D vt pad

b ey -
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tguram ciufmodi, & infcribemus, & circulcribemus, ita.
ucin cono: dictum eft, ‘s g g

PROBLEMA IIII. PROPOSITIO XL,
~ Dara {phara-portione , que dimidia fpha-
1a maiornon {ir,potelt folida quadam portio in-
feribi & altera circumfcribi ex cylindris zqualem
 altitudinem habenribus ; itaus-circumferiptafin-
- fctiptam excédat:magnitndine , qua folidarma?

gmtudine pfopofitafitminor, -« cinng

' HOC etlam: codep prorfiis mado fiet: atqie nt ab,
- Archimede traditum ef in, Gé){{lqi;dl_l_m; & fphzroidum PoR

tiohibiis , propofitione tigefimaprima Hibri'de tondidi-
. bus,& fpharoidibus, N AL HE
' e I THEO
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THEOREMA X, PROPOSITIOXIIIL

Cuiuslibet pyramidis , & cuiuslibet coni , uel
coni portionis,centriim grauitatisin 4xe cofiftit,

SIT pyramis,cuius bafis triangulum a bc:& axisde.,
Dico inlinea d e ipfius grauitatis centrum inetle.Si enim’
fieri potefh,fit centrum f:&ab’f ducaturad bafim pyrami.
dislinea f g,axizquidiftans: iunétaq; ¢ g adlaterg trian-,
guli abc producatur in h. quam ucro proportionemha’,
betlinea h ¢ ad e g, habeat pyramisadaliud folidum, in_
quo K:infcribaturg; in pyramide folida figura, & altera cir
cum{cribatur ex prifinatibus @qualem habentibus altitu-
dinem,ita ut circum{Cripta infCriptam exuperet magnitu-
dine,que folido k fitminor. Et quoniam in pyramide pla
num bafi zquidiftans du¢tim fe&ionem facit figuram fi-
milem ef, que et bafis ; cengfiimq; grauitatis,jnaxg haben
tem: erit prifmatis s t'granifatis cenitrd inlingarq; prif~
matis ux centruminlineaqp; prifmatis yz.in linea po;
Prifmagisnt in linca ems@rinatis A dnlinea nm; pric
sy i 03 & desuque primags oo in § ¢ fuare to-

siad
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tius figurz infcriptz centrum graustatis eft in linea r e
quod fit 7:iil- 2 : e
daque 7f, &
produdta 4 & ' o o on
puncto h du- ,

catur linea a-
xi pyramidis
2quidiftans , L
quz cil linea -
7 f conueniat
in 9. habebit -
¢ Tad 7 fean-
dem propor-
tionem , qud ITIC D TLAT .
headeg.
Quoniam gk [\ 0
tur exceflus , rEas
quo circiiferd -
ptafigura in="

firipam ope i
rat, niihor eft e st
fOIIdO’_k x Py.:."-i i t1ieth

ramisad eun-
dé excefsiima
foré propor-
tioné habet , "' 1/ , AT
quém-:’id KEfo - LA o S L ST [ATNNETING)
Lidum: nideli ™"+ -/ Aot U5 O

cet maiorem; '
quamlihea’ b “f2E
ead egzhoc &= =
eft quam @ ¥ ot TR B T e Ll
ad 7 f: & propterea multo majorem habefad pareénn et
Ccﬁus;qﬁzintripjnarﬁidémicoﬂi?&-éhendimf;mqﬁé;ﬁg ‘
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beateam,quam 5 7ad  f-erit dividendo ut o f ad f 7,ita fi
gurafolidainfcripta ad partem exceffus,quz eftintra pyra
mjdem,Cum ergo a pyramide; cujus grauitatis cétrum eft
pandtia flolida figurainiCripta aiiferatur;.cuius centriy
zutgligua magratndinis conflantis éx parte exceflus,qua,
oft intra pyramidem, centrum grawitats erit;in iinea v £

basdiliu piundhoy , suodhicrizion potet. Sequitur,
igitur , ut centrum grauitatis pyramidis inlinea d e; hoc
eftin etus axe confiftat.

Sit conus,uel coni portio,cuius axis b d: & fecetur plano
per axem,ut {&ftio Tit’tﬁdﬁgulﬁm;g . Dico centrum gra
uitatis ipfius eff¢ in Iis‘:bea b d,8it cnimyfi fieri poteft,centra

o s

e

S N
L,..',r. .. LI "G n b 4 - e &
a.AiI . 57 :_-;‘.,.,-{ E"_i Tt T y = e s |
=20 Bt t TV WRap Lo s 2, ANy LB s A

bosg, 8T 2 b A TH };if;.;'!'f:".. IR RO AR

B b o v

=TTIEE QLY _apfarytan

€ petq; ¢ ducatur e faxi aquidiftans & quam propor-
nemhabet cd ad d fhabeat conus ;uel goni portioad
‘ffdmn_ g inferibatur ergoin canio;ucl coni portione foli
L ' ) ot
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da figura, & alterdcircumferibatur ex'cylindris; uelcpliad
dri pottionibus;fieuti diGum eflyita ut excefli us; quo figus
racireiimfcriptainkriptamfuperat, fic folido g miriog,.
Haqtie cefftrudn grauitatis cylindri, uel cylindri portionis;
i’{'j eftin lirea p &5 cylindri,uel eylindri portionis's t agn

A i l{dea G'n goeatsum wx dvlinea nmigyzin mbip
I in K g fdenique v centrmmin b deergofimug
JLLEE R T GEEGN) 2R

ol ot @ikl owpe dhasizte 2202 38 1Y

§ £ L
e T,

LI

o
- F I .

yima e S

oL A

”. ‘-‘{ . ) ,l : .
z._rqqa'pd “Sitautem p: & iun-
i

rz in{cripte centrum-eft-in-
&ape prot;Pdatur,ut cumlinea,quz d pia&o & duta fire-
ritaxi zquigiftas; conieRiat in o erit op ad pe,utcd
ad df: & conus,feu coni portio ad exceffum,quo circum-
fcripta figura infcriptam fuperat , habebit maiprem pro-
portiouentgiint’y pad s ¢ ergo ad partém exeeflus;qia’
e iplius ligedficier comprehenditus, inalts maiorét
piopattioneyi hab ebdwﬁa‘bemfn;qaﬁmﬂpsia f¥b§iﬁ
jutdendo
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diuici{cpdo figura fotidainfcriptaad ditam exceflus par-
teni;ut e ad e p. & quoniam i cono, feu coni portione,
cuius grauitatis centrum et e,aufertur figura inferipta,
cHiuscentrum p : refidue magnitudinis compofitz ek par
te cxceflus,qua intra coni, uel coni portionis fuperficien
cohtinetur,centrum graunitatis eritinlinea ¢ e protracta,
" atquein pun&o 7. quodeftabfurdum . coftatergo centri,
grauitatis coni,uel coni portionis,eflcinaxcb d: quod de,

sponfrandum propofuimus,
_ THEOREMA XL PROPOSITIO XV. (.
+" Cujuslibet portionis fpherz uel fpharoidis,-
quiz dimidia maior non fie:itemd; cuiusliber por.
tionisconeidis,uclabfcifle plano ad axem reGto,:
uel non reGo, centrum grauitatis in axe con-

fikic. - . o

/ le . Y age . . - ,- T
Demonftratio fimilis erit ef,quam f'u}!;ra in cono,uelco
i portione attulimus, ne toties eadem fruftra iterentur,

y "- ] b o o
o T .
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/THEOREMA XL PROPISITIO XYL |,
Tt fpharta, & {pharoide idenycft grauiratis .8,

figure centrem vain:

« Secetur {phafa ;'ué!-‘{iqhxrijidgs plano per axem dulto’y’
qurod fectionem factat Circulim, uet elliplim a be d; anfus?
difimetdr,& fpherdiucHpharoidisazis d b; & Cenrum’e 2 -
Dico e grauitatis ctiam centrii:éfe fecetut ¢t atéérg?t .
plano per ¢,ad planum fecans recto, cuius fectio fit circu-
lus cisggdigmennnCaccerinr atE,a'bie diniidiziportio-
nes {phere,uel fpheroidis.& quoniam portionisa d cgra
jeatis centrum bl inlineaid,ge centrum pertiohisiabix in
ipfab ¢; totius fphare , uel (pharoidis gravitatis cenerus
inaxe*! b confifteryhod fiportionis a d ¢ cetitt 'rﬁfgf':m[??
tagisponatur-eile £ &fatiplif eequalis egs panCtad pos
w107 9xh it E.ﬁ;:i;_’fﬁf‘? SR PO 5 7 SRR (.“;E.;'J'i. frof ESU

e
stk

tiotls a b ¢ centrum erit . folidis enim figuris fimilibus &
equalibus inter feaptatis,& centra grauitatis ipfarum in-
ter feaptentur necedle ot ex quo fit,ut magnitudinis,qua
ex utrifque coftat,hoc eftipfius fphera, ucl [pharoidis gra
uitauis centrum ficin medio linez f g uidelicet in e. Spha-
v igitur,ucl {phzroidis grauitagis centruim eftideriy, qued
contium, figure. ’
g

P

Ex
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rFxdemon ftratisperfpicue. apparet y portiont”
fphera ucl {pharroidis,que dimidiamaior e, cé
(g granitatis Inaxe confiftere,
Data enim
ualibet maio -
i portiot;quo
niftotins (pha /o
wel fpheral [ £~
is grauitatis
centrum eft in
axe; eft autem
& in axe cen--"
trum portio-
nis nHporis-: - ST e N |
relique portionis uidelicet mafori$ centrum in 3x¢ necef
fario confiftet, , Colle a3 i oy

THEOREMA XIIT, PROPOSITIO XVIL

Cuiuslibet pyramidiserig =~ ~ .., %
gularem bafim habétsgra. = +is. . ]
uitatis centrum eft inpun- "
&o,in quo ipfius axescon-
ucniunt. :

Sit pyramis,cuius bafis¢rian - -/

gulib d c grauitatis centrum £ ;

&iungaturaferit&afaxiseinf ¢ = T -

dem pyramidis ex tertiadiffini® .~ -~ - Rl

tionc huius. Itaque quoniam céntrum grauitatis eftin

axede; eftautem & inaxea f; qued proxime demonttraui
i F 2




2 r.undeci
.

ifexti,

FED. COMMANDINI

frius : erit utique gravitatis centrum pyramidis punétum
g: inquo {ilicetipfiaxes conueniunt, . :

"y

THEOREMA XIIIL ‘:"P--I{OP-QSITIO"XVIHJ

St folidum parallelepipedum fecetur pladig
bafibus xquidiftante s eric folidamad folidum,, |
ficut altitudo ad altitudinem’, uel ficutakisag
axem. Ty S
Sit folidum parallelepipe

! oy

dumabcdefgh, cuins axis ' - J "
x l: feceturqg; plano bafibus - ¢ F———f | =
zquidiftante ;, quod faciat il Ny i
{ecliocem mnop; &axiin.- . Pk 4q LA
pun&to q occurrat, Dico” M el . g
folidum gm adfolidum mc

camproportionent habere,, [} .} |- f. o2
quam altitudo folidigmha-  ° 1

betadfolidi m ¢ altitudiz. 4 ¥—— A o
hem ; u;:i quam axis x q ad- el A

axemql.Sienimaxis Klad
bafis planum fit perpendicu '
laris, & lined g c;qua ex quir
tahuiusipfi k1 ‘zquidiftat; -
perperidicularis eric ad idé
planum ; & folidi‘altitudi~ -
nem dimetietur . Ttaquefo~ -
lidum gm adfolidum mc¢
eam proportionem habet ,
quam parallelogrammii g
ad parallelogrammum nc,
hoceit quam linea go, quz

“
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eftfolidi gmaltitudo ad o ealtitudinem folidi m ¢, uel qui
axis k qad glaxem.Sruero axis k1 non fit perpendicularis
adiplanum bafis; ducatura pun&o x adidem planum per

endicularis k r, occurrés plano mno p ins.fimiliter de=
maftrabimus folidum g m ad folida m c ita effe,utaxis k q
adaxemql. Sedut K q ad ql, itaksaltitudo ad altitudi-
nem’srynamlinez K1, Kr i planis quidiftantibus in caf-
.dem proportiones{ecantuy. ergo folidum g m ad folidum
¢ eande proportionem habet, quamaltitudo ad altitu
diné;uel quam axis ad axeni.quod deméfirare oportebat.

“THEOREMA XV. PROPOSITIO XIX.

Solida parallelepipedain eadem bafi 5 ucl in
xqu'glibus-baﬁbus conftituta cam inter fe propor

tionem habent,quam alticudines: & fi axes ipfo-
rum cum bafibus aquales angulos contineant,

cam quoque,quam axes proportionem habebiit.
Sintfolida parallelepipeda in eadé bafi coftituta abcd,
abef: &fitfolidi abcd altitudo minor: producaturan-

tem planum cdadeo, utfolidum ab e f fecet ; cuius fectio .

fitgh. erncfoli
daabcd,abgh
in éadem bafi, .
& wquali altitu

dipeinter fe z- '7

14

d

1p 5

qualia. Quonia
igitur folidum
abef fecatur
plano bafibus
zquidiftate,erit
blidum ghef 4
adlgfumabgh E
o)

b

17.undee
cimi

29.unde=
cimi

j8.huius



7.quinti,
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nraltitudo ad altitudinem : & coniponende conuertends
quefolidumabgh, hoceftfolidum 2bed ipfi equale,ad

_folidumabef, ut ajtitudofolidiab cd adfolidi ab ¢'fidlz

~ titndinem., : ©oLglg

Sint{olida parailelcpipeda ab,cd in;ecjuﬁlibus bafibus
conftituta: fitg; b ealtitudofolidia b : & folidi c d altitude:

. df; que quidem maior fit, quim b e. Dico folidum abad:

3r.unde
cimi

18.huius

g.quinti.

- tudiné; fe

" daab,acineadem bafi; quorum’

folidum ¢ d eandem habere praportionemyqnany: bead,
d.f. abfcindatur enim 2 linea dfequalisipfi bey quefitg i
& per g ducatur planum fecans folidum<cd; quod bafibus
equidiftet,faciatg; fétion¢ h K. eruntfolidaab, c x xque
alcainter: - - - - - AR (R I R P |

faqedis 7 2
ci equa- .

les bafes
habeant . -, .+ '
Sedfolidit .
h'dad {oli
dum cK
ef}, utalei
tudo dg
adgfaltl- .~ %

catur enimfolidum cd plano bafi SO S
bus equidiftante: & rurfus copo-
nendo,conuertendoq; folidit ck
ad folidymcd,ut gf adfd.ergo
folidum ab, quodeft zquale ipfi

cx ad folidumcdecam proportio  f ([ it
nem habet,quam altitudo g f; hoc TEELE
eftbeaddfaltitudinem. . o g

Sint deinde folida parallelepipe {24 o, ol P

rh. y

axcs de,fe cumiplazqualesangu AR
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g contineant.Dico folidum ab adfolidumac eidemha
bere proportionem, quamaxisde ad axem ef. Sienim~
axes i1t eadem recta linea fuerint conftituti,hzc duo foli= -
da, in uhiim , atqtie idem {olidum cior;uenimt . quare ex
ifs ,quz-proxime tradita funt, habebitfolidumab adfo-
lidun ac candem proportionem , quamaxis de ad ef
akerii . Siuero axes nonfintin eadem recalinea,demittan _
tiir 4 pundis d, fperpendiculares ad bafis planum,d g, fh:
&imhgantureg, eh. Quoniam igituraxes cum bafibus
fquales ahgules coftinent, erit d e g angulus zqualis an-
gale feh& fune . - - -
anguliadg h re-
&1, quare & re-~ -
liquus e d g zqua
Iis erit reliquo .
fh;: &' trianbu- ;- -
lem:degeridggus. )
lp foh il Cer- .
gogdaddecll, 1Y
uthFadfe:&per - *
mutando:gd ad,
%}%;ut deadef,.
<

¢

folidum ‘ab. = "t
adlOlidam dc
candem propor-
tionefn. Hablet , . . " ¢
quam d g altitu-
dorad altituding -
Ereie

habebit, qua =
Ksdealdfixg
{Boftremio: fint
folida parallelepi -
Pedaab,¢dm #




Is.quinti

22.unde-
cimi.

7.duode-
cimi.
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zqualibus bafibus, quorum axes cum bafibus zquales an:
gulos faciant.Dico foliduma badfolidia cditaeffe, utaxis
ef adaxemgh:namfiaxes ad planum bafis re&ifing,il-
lud perfpicuc conftat:quoniam eadem linea, & axem & folj,
dialtitudinem determinabit. Siuero fintinclinati, a ppn-
&is e g ad fubieGum planum perpendiculares ducantur
ek,gl: & iungantur fk, h1. rurfus quoniam axes cum ba.,
fibus aquales faciuntangulos, eodem modo demonfirabj,
tur, triangulum e fK triangulo ghl fimile effe:& e x ad g},
utef adgh.Solidum autemab ad folidum c d eft, ug,
eK ad gl. ergo &utaxis efadaxem gh. quz omniade,
monftrarcoportebat. ' '

Ex iis qua demonftrata funt, facile conflare
poteft,prifmata omnia & pyramides, qua trian.
gulares bafes habent, fiue in cifdem, fiucinzqua,
libus bafibus conftituantur , eandem propottio:!
nem habere, quamaltitudines: & fiaxes cum ba’
{ibus 2quales angulos contineant, fimiliter ean-;
dem , quam axes , habere proportionem: funt
enim folida parallelepipeda prifmatum triangula,
xes bafes habentifi dupla; & pyramidum fextupla,

THEOREMA XVI. PROPOSITIO XX..:

Prifmata omnia & pyramides, que in cifdem 5
uel zqualibus bafibus conftituuntur, eaminter
{e proportionem habent, quam altitudines : &5
axescum bafibus faciant angulos @qualesyeam
ctiatn,quam axes habent proportionem . - - Sé -



e
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— Sint duo prifinataa ¢, a f; quorum eadem bafis quadri-
latera a bcd: fitg; prifmatis a e altitudo ¢ g; & prifmatis
4 Faltitudo f h.Dico prifina ae.ad prifima af eam habere
p "d'portionem,quam ¢ g ad f h.iupgatur enim a c:&in
ungquogque prifmate duo prifmataintelligantur, quorum
bai?:s fint triangu
1a abg¢,acd.habe
buntduo prifma-
te in eadem bafi
a b ¢ conftituta ,
proportionem ed
dem, quamipfo-
rum altitudinese -
g,fh,exiam de- .
monfiratis. & fi- | o Sy
militer, alia duo, -, -2 Y R T (T
que funt in bafi’a S e
cd. quare totum prifina a e ad prifmaa f eandem propor i,.quine
tionem habebit, quam altitudo e g ad«{ h altitudinem.
Quod cum prifimata fint pyramidum tripla,&ipfe pyrami
des,quarum eadem eftbalis quadrilatera, & aftitudo prif=
matum altitudini zqualis ; eam inter {¢ proportionem ha-
bebunt,quam altitudines.. " o

Siuero prifmata bafeszquales habeant, n§ ¢d(dem, fint
duo eiufmodi prifmataac, £1: & fitbafis prifindtisa e qua
drilaterumab c d; & prifmatis 1 quadrilaterum g h k.
Dico prifina a eadprifna {1 itaefle, uraltitudo illius ad
huius altitudinem .natn ialtitudo fit eadem,intelligitur
duz pyramidesab cde,fghkl.quz iter{e zquales eriit, ¢ duode
cumquales bafes, & altitudingth candem habeant. quare cimi
& prifmata as,f l,que {tint hanu pyramidumaripla, zqua- '/-quint
lia fint neceffe eft . ex quibus perfpicue conftat pro po‘%tﬁ .
Siveronltitudo prifmatis {1 fit maior,a prifmate f1ab-
Jetndatus prifma fip,guod =qbi alcum gy atey it ass

79 i
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erunteademra- N
tione prifmataa
€,f minter {e -
qualiz. quare fi-
iﬁﬂitergiu'emon-a.
ftrabitur prifina
fmadprifinafl
candem habere
proportionem, _ S
quam prifinatis P
fmaltitndo ad - | S
altitudinem ip- 4 o mak g
fius 1. ergo & prifma a e ad prifma f1 eandem propor-
tionem habebit, quam altitudo ad altitudinem . fequitur
igitur'ut & pyramides,quz in zqualibus bafibus conftitui
tur, eandem initer fe fe, quam altitudines, proportioren
babeant, , . .. D5 i

el

L P
S I SR

Shiedetndepifiabac (i cadem bt b4 g
‘axés qynt bafibhis quates angulos cotitineant s & fic prif-
' mats

3 :q'u'crﬁ
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riadis 2 e axis ghs &,prifinatis a faxis { h. Dico prifina
2 ead prifima a.f eam proportionent habere,quam gh ad
h1 ducantur & pundis.g'l perpendiculares ad bafis plg-
nuin g K, Im: & iungantur k h, . :
hm. Itaque quoniam angélig b
k, h m funt zquales,{imiliter ut
fupra demonfirabimus, triangu-

1a ghK,1hmfimiliaefle;&ut g
K adlm,ita gh ad hl. hal?etau
tem prifma a ead prifma af ean
dem proportionem,quam ajtitu
do gk adaltitudinem 1m, ficuti
demonftratum eft. ergo & ean-
dem habebit,quam gh,ad hlpy
ramisigiturabcd g ad pyrami-
demabcdleandem proportio- % EET, TS
pem habebit,quamaxis-gh ad'hl axeine . . 1.0

k LNV <\\§ 7

~ Denijque fint prifmata ae,x o in zqualibus bafibusa b
©d,k’lmn conflituta; quorumaxes cum bafibus zquales
faciantangnlos: fitg; prifinatis a éaxis f g;& altitudo Fl:
prifmatis autem k o axis p g, &altitudo pr.Dico prifina

2 cadprifma x o itaefle,ut fg adp q: iuncisenim ghy
G i 2
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qr, eodem,quo {upra,modooftendemns g’ adp q.,utf'h
Cadpr. fedpnfna a c:ad1pﬁun xo-eft,utfh adpr, erga

& utf gaxisadaxempq: ex qtubus ﬁt,nt Pyramls a.b g M‘
ad pyrami- _ ;
déxImnp
eandem ha
beat pro -
portioné N
quaaxis ad
axe . quod‘
demonfiri
du fuerat.

Sumll ra
tione.inla-" .
Jif§ prifima=-
tibus & py DAL < Case Tk
ramidibus eademdemolnfti‘abuntur,» W5 o I RGN T

THEOREMA XVII. PROPOSITIO XXI.

Pr;fmamomma, & pyramldcs inter fe propor
tionem habent compof ram ex proportione ba-

fium, & proportjone altitudinum:

Sintduo prlfmatda e,gm:{itqg; prlf'matls a e bafis qua
drilaterum ab cd,& altitudo e f: prifmatis iicro g m ba-
fis quadrilaterum gh K L& altitudomn. Dico prifma a e
ad prifma gm pmportlonemhaberecompof tamex pro
portionebafis abcd adbafim g h k1, & ex propomone
dltitudinis e f,adaltitudinery mn. .
¢ Sintenim primum e:fymn equales: &'utbaﬁs a bc d
adbafimgh xLita ﬁat:lmca,m qua:o adlineam;in qua pi
utautem e fad mn,italinea p ad lineam q. erunthncae
Pq mter fcaequales .Itaque prifina a.¢ ad prifina g m €&

z pro
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ropottionem habef,, quambafis abcd adbafimghx }:

4 enim intelligantur duz pyramides abcde,ghklm;ha-
Bebunche inter{e:proportionem candem,quam ipfarum
bales ex fexta duodecimi elementorum.Sed utbafisabed
ad g h K1bafim,italineao adlineam p; hoceftadlineamq
ei #qualem.ergo prifina a e ad prifma gm eft,ut linea o
adlineam q. proportioautem o ad q copofitaeft ex pro-
* portione o ad p,&ex proportione p ad q. quare prifma
aeadprifmag m,& idcirco pyramisabcde, ad pyrami-
dem g h K1m proportionem habet ex cifdem proportio-
nibus compofitam,uidelicet ex proportionebafis a b ¢ d
ad bafim g h K1,& ex proportione altitudinis e fad m nal
titudinem . Quod filinez ¢ ,mn inzquales ponantur, fit
¢ fiminor: & ute fadm n,ita fiatlinea p ad neam u: de

@

nde ab ipfam nabftindatur r nzqualis e f: & per r duca-
tur planum , quod oppofitis planis equidiftans faciat fe-
Gionem s t. erit prifma ae,ad prifina g t,utbafisab cd
adbafimghklshoceftut o ad p:utautemprifma gtad 1.0
‘prifina g mjitaaltirudo r n;hocefte Fad altitudin€mny *
uidelicetlinea p adlineam u. ergo ex @quali prifma aead
prifima gmefutlinea o ad ipfam u. Sed proportio oad
. copofitaeft ex proportione o ad p,qua eftbafisabcd

., adbafimgh x 1; & ex proportione p ad u,quz eft altitudi-
‘nis ¢ fadaltitudinemmn . prifina igiturac ad prifmagm
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-eompofitam proportionem habet ¢x proportione bafii,
. & proportionealtitudinum . Quare & pyramis, cuius ba-
{is et quadrilaterum a b ¢ d,& altitudo e f ad pyramidem;

.

cuius bafis quadrilaterum g h K 1,& altitudo m n,compofi
tam habet proportionem ex proportione bafium a bc d,
g h k 1,& ex proportionealtitudinum ¢f, m n. quod qui-
dem demonttraife oportebat. ] N '
E x iam demonftratis perfpicuum eft,priftna
ta omnia, & pyramides, in quibusaxes cum bafi-
_bus @quales angulos continent , proportionem
habere compofitam ex bafium proportione , &
proportione axium . demonfttatum eft enim , a-
xcs inter {e eandem proportionem habere,quam
ipfz altitudines. - o -y o
THEOREMA XVIIL PROPOSITIO XXIL

. . CvivsLiset pyramidis,& cuiuslibet conb
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el coni portionis &xis & centro grauitatis ita diuf:
ditur , ut pars, qua terminatur ad uerticem reli-
qus'e partis,qua ad bafim, fit tripla. _ :

* St pyramis,cuius bafis triangulum ab.¢; axis d ¢; & gra.

nitatis centrum K. Dico lineam d kipfius K e triplameffe.
triangulienim b d ¢ centrum grauitatis {it pun&tum f; erid
guliadccentriig; & trianguliadb fith: & iungantur af;
b g,ch.Quoniam igitur centri graunitatis pyramidis in axe. .
cofiftit:funtq; de,af,bg, ch eiufdé pyramidis axes:conue 17-huius
nient omnes inide punéti k, quod eft grauitatis centrum.
Itaque animo concipiamus hanc pyramidem diuifam in
quattor pyramides , quarum balcs fint ipfa pyramidig
triangula; & axis pun- 4 ppyn- '

&um k quz quidem py- & !
ramidesinter fezquales A '
funt ;ut deméfirabitur.
Dutatur.eni per lineas -
dicdleplanum fecids, ut
fitipfiusy& bafisabcco
munis fectio recta linea
c¢elieiufdéucro & trid-
guliadb fitlinea dhl.
eritlinea 2l zqualisipfi< -
Hs:fam centrum grati-
tatig erianguli confiftic
inlinea’, quéabangulo -
ad dimidiam bafim per-
ducitur, ex tertia deci-
ma Archimedis . quare
trangulum acl zquale : o
¢fttriangulo b c1: & propteréea pyramis;cuius bafis trian-
gulumacl,uertex d,eft zqualis pyramidi, cuinsbafis b cl

>~ R c . - s.duode-
Hiangulum, &idemuertex. pyramides enim,qua ab eodé .{m s




2. fextis
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funtuertice, eandem proportionen’ habent, quamipfarq,
bafes. cademratione pyramisaclk pyramidibelx: & Py
ramisadlkipfibdlx pyramidiqualis erit.Itaque {7 py-
ramidcacldauferantur pyramidesaclk,adlk: &a pyra;
mide b cld auferitur pyramides belx, d b1 K: quarelin-
quuntur eruntzqualia. qualisigitur cft pyramis acd k-
pyramidi bcd K. Rurfusfi perlineasad, de ducatur pla-
num quod pyramidem fecet: fitq; eius & bafis communis
fe&io aem: fimiliter oftendetur pyramis ab d K zqualis,
pyramidiacd x . duéo deniquealio plano. per lineascay,
af:uteius, & triangulicd b communis fe&iofitcfn, py—
ramisabck pyramidi acd x zqualis demonftrabitur . cg;
ergo tres pyramidesbcdk,abdk,a b ¢ k uni,& eidempy,
ramidiacdk fint zquales, omnes inter fe feequales eritt.,
Sedutpyramisabcdad pyramidemabcx,ita d eaxisad,
axem k ¢, ex uigefima propofitione huius: funt enim hay
pyramides in eadem bafi, & axes cum bafibiis zquales ear}
tinentangulos , quodin cadem re&alinea conftituangury
quare diuidendo,uttres pyramidesacdk; bedi; a bdik
ad pyramidemab c K, itad k ad Ke. conttat igitur lineant
d Kipfius K e triplam efle. fed & a x triplaeft K f: ifemque;
b Kipfius Kg: & cx ipfius x| tripla. quod codem modpo,
demonftrabimbs.. | . b oot dbgileg
Sit pyramis,cujus bafis quadrilaterusiab c il axisisifs

& diq%dét-ur ¢ fin g, itaut egipfius-g ffittripla;: DicoeenH
trum grauitatis W_r_amidis efle punétumog . ducatureniny
linea bd diuiden’s bafim in duo triangulaabd; b cd ¢ikxt
uibus intelligatur coftitui duz pyramidesabde,bedes
itque pyramidis ab d e axis eh; & pyramidisbcd eaxi
e X: & iungatur 'K, qua per ftranfibit:eft enim inipfa hee
centrum grauitatis magnitudinis compofite ex triangulis
abd, bcd;hoceftipfius quadrilateri. 1taque centrum g
vitatis pyramidisa bd e fit punétum I : & pyramidis bcde
fivm.ductaigitur Imipfihm linez zquidiftabit:namel T

% t
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thi eandeni habet proportionem,quam e mad m k; uideli-
cet triplam . quare linealm ipfam e f fecabitin pun&og:
etenime gid gfeftutetadlh. praterea quoniamhk,1m
27ﬁqﬁidi1[};,urc,_e'ru:ht1:::‘1:11-.1‘:_guiah eflegfimilia: itemq;inter
fefimiliafe x, gem & utefadeg,itahfadlg: &itafkad
gm. ergouthfadlg, itafx ad 1:5 m: & permutando uth £
ad £, ital gadgm - fed cum h fitcentrum trianguliab d;,
- & wtridgulibe dopan@i uero f totins quadrilateriab cd
centrum: erit ex 8. Archimedis de.centro granitatis plano
rumti fad fx, uttriangniom bed ad triangulumabd: ut.
autem bed triangulum ad triangplany 2b ds. ita pyramis
bcde ad pyramidem abde.erge ' '
linea 1g ad gm erit,utpyramis -
bedeadpyramidé abde.exquo
fequitur , ut totius pyramidis
abcde punétum g ficgranitatis
centrum. Rurfisfitpyramis ba~ .. .
fimhabens pentagonum abcde;
&axem fg: dinidaturq; axisinpu
¢toh,itaut fhad h gtriplamhabe
atproportioném.Dico h grauta- a
tis centrigefle pyramidisabcdef
iungatur enim eb : intelligaturg;
pyramis , cuius uertex f, & bafis
triangulum abe : & aliapyramis
intelligatur eundem werticem ha-
bens,& bafim b cd e quadrilaterit
fitautem pyramidisab e faxis fx,

& grauitatss centruswl: & pyrami
ch:s bcdetaxis fim,& centrum gra
ukatis 2 Minganiuragg x o, g # &t :
oz ﬁfm puticta gh tranfibunt... . ii-% % 5
Rurfus codemmodo , quo fup rd, -~ ¥ %o
demonfirabimans lincas K g o ;1 hn.ﬁbiip&ézq;ziidiﬂam&

i
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& denique punétum h pyramidis ak cd e f gravicatis effe
centrum, & itain aliis. ' :
- Sitconus,uclconi portioaxenthabetts bd: feceturque:
plano peraxem, quod fectionem faciat triangulumabe:
& bd axis dinidaturin e, itaut be ipfms ed fittripla,
Dico punétum ¢ coni 4 nel coni portionis , grauitatis:
efle centrum. Sienim fieri poteft, fitcentrum £: & pro-
ducature f extra figuramin g . quamuero proportioneny
habet gead e £, habeat bafis coni, uel coni portionis, hoc
eft circulus, uct ellipfis circa diametrum ac ad aliud fpa-
Gum, in quoch. 1tague in circulo, ucl ellipfi plane deferis
batur re¢tilinea figura ax Imcno p, itaut quz relinqui-
tur porticnies fint minores fpacio h : & intelligatur pyra-
mis bafim habens re&ilineam figuram aKlmcnop, &
axem. b d; cuins quidem grauitatss centrum erit punctum
¢, utiam demonfirauimus. Etquoniam portiones funt-
minores [pacio h, circulus, uckellipfis ad portiones ma--
1 q<
8 3

L L :

Torem proportioner habes,quam geadee £, fed ut circt=
Ius,, uel cllipfis ad fignram re&ilincam fibi infcriptam , it3
cotius,ucl coni portio ad pyramidem,qua figuram rectili+
- Beam pro bal habet; & altitudingmqualem; etenim ﬁl;
o i ; T T pea
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prademonfiratum eff ita efle cylindrum,uel cylin dripor- 8huius
tionem ad prifina, cudus bafis retilinea figura, & zqua-
lis gltitudo . ergo per coquerﬁo-nem ratien_xs > utci rculus,
pelellipfis ad portiones, 1ta conus,u.el coni portio &d. por-
tioges folidas . quare conus uel cont portio ad portioncs
folidas maiorem habet proportionem, quamge ade f: &
diuidendo , pyramis ad portiones folidas maiorem pro-
‘ portionem habee, quam g f ad f ¢. fiat igitur q fadfe
utpyramis ad dictas portiones. Iraquequonianmacono
uel coni portione, cuus grauitatis centrum eft f, a}lff:fr-
tur pyramis , cuius centrum ¢ 3 relique magnitudinis ,°
quz ex folidis portionibus conftat , centrum graultatis
erit in linca e f protradta , & in punéo q . quod fier
non poteft : eft enim centrum grauitatis intra. Canftat
igitur coni,ucl coni portionis grauitatis centrum effe pun-
¢tume. que omnia demonfirarco portebat. ‘

THEOREMA XIX. PROPOSITIO XXIII,

~ Quvoptiser fruftum i pyramide , qux
triangularem bafim habeat, abfciffum, dividitur
in tres pyramides proportionales,in ea proportio.
ne, qua cft lateris maioris bafis ad latus minoris |
ipfirefpondens . o
Hoc demonf_irauit Leonardus Pifanus inlibro, quide-’
praxi geometrie inferibitur. Sed quoniam is adhucim-
preffus non eft , nos'ipfius_demontirationem breuiter
perfiringemns , remipfam fecuti, non uerba.  Sit fru-
ﬂum‘p_yr:’mndxs. abcdef, cu‘i.us maior bafis triangulum_
¢,-minor-d e f: &iundtis ae, ec, cd, per,line~
asae, ec ducgrur planum fecans fruftum: itemque per:
ht_1e515 ey cds & per ¢ d,daalia pl;m_a'duc;m_t_ur , QU
divident frultumin tres pyramides abee, adee, detc,
o H 2

.
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Dico eas propertionales effein preportione, que eftla.
teris ab adlatus d ¢, itantearum maior it abce, me.
diz adce, & minor d e fc. Quoniam enim lines i & X
ab @quidiftant; & interipfas fant triangula abe, a de
erittriangulum a b e :

ad triangulum ad e,
utlinea ab adlineam
de. utautem triangu
lum abe ad triangu-
lumt ade, ita pyramis
abec ad pyramidem
adec : habent enim
aritudinem eandem , \
quzefta puncto cad L
planwn, in quo qua- L
drilaterumabed.er- . , ot
gout ab ad de,itapyramis abec ad pyfamidem a dec,
Rurfuy quoniam eqmdiftanres funrac , df;.eriteadem
ratione pyramis adce ad pgram'iclem cdfe, ut ac ad
df. Sedutacal df, itaad ad de, -quoniam triangula
abc, def fimiliafunt,ex mona hrils. quareut pyramis
abceadpyramidem adce,itapyramis adce ad ipfant
defc. fruftumigiturab c d e f dinidiourin tres pyramides
proportionales in.ea proportiene;qua cit lateris 4 b add
latus , & earum maioreft cabe, media adce, & nuner
defe.quod demontirare oportebat, - T

"PROBLEMA V.PROPOSITIO XXIITL

- Quovprreer fruftum pyramidis,uel coniy;
uel coni portionis, plarro baft equidiftanti ita fe-:
care, ut feétio fit proportionalis inter majorem '
& minorembafim. I P
' sit
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- SIT fruftum pyramidisa e,cuius maior bafis triangu-
‘fum abc,miner d e f: & oporteatipfum plano, quod baft
aguidiftet,ira fecare, ut{'e&_la fit proportionalis inter trid
_gp!a,‘a,b c,d:e . Inuenatur inter lineas qrb » d emedia pro-
pertionalis,que fitb g : & d punéto gerigatur ghequidi-
ﬁ?ﬂs be,fecansq; ad inh: deinde per h ducatur planum
bafthus zquidiftans,cuius fectio fit triangulum hk 1. Dico
sriangulum . h K1 proportionale effeintertriangula abe,
def, hocefberiangulum a b.c ad
ariangulum:h K1 eandent habere
proportionem , quan: triagulum
hKladipfum def. Quoniaenim
lirez 2 b;h K zquidiftantium. pla
norum feGiones inter fe-equidi-
ftant: atque zquidiftant bk, gh:
lineahk_tpfigbefzqualis:& pro
pterea proportionalis inter a b,
de.quareut a b ad h K,itaelthx
adde.fiatuth kad deeyitad e
ad aljam lineam,in quafict m. erit
exzqualintab ad de,ita hk ad
m. Etquoniamtriangulaa b,
h K1, de f {imilia{funt ytrianguld ~ 1 :
abcadtriangulum hk leftutli- @ g b
nea a b adlineam d e: trianguliy
autem h k ladipfumd e f éft,uthk ad meergo triangnlum
abc ad triangulum h k 1 eandem proportionem habet ;
quam triangulum h K1 adipfumdef.Eodemmodoin a-
Lis fruflis pyramidis idem demonfirabitur . ]
¢ Sittfiuflum coni,uel coniportionis-a d: & fecetur plano
er axem,cuius fe&tio fitab c d;itaut maior tpfius bafis fit
circulus, el ellipfis circa diametrum a b ; minorcirca cd.
Rurfus inter lineas a b,c d inuenjatur preportionalisb e:
&ab educta efzquidiftante b d,qua lineam ¢ ain’f fecet,

PR
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per f planum bafibus =quidiftans dicatur, ut fit fe&ig cip
culus,uel ellipfis circadiametrum f g.Dico fectionema'h
adfectionem f g eandem proportionem habere,quam
adipfam cd.Simili enim ratione, qua fupra, demonitrab
tur quadratum a b ad quadratum f gita efle,ut quadiacy
f gad cd quadratum. Sed circuliinter fecandem propora
tionem habent,quam diametrorum quadrata. cllipfes au.
tem circaab,f g,c d,qua {imiles funt,ut oftendimus in ¢
mentariis in principium libri Archimedis de conoidibus,
& {pheroidibus,eam habct proportionem,quam quadrar
ta diameerorum,que eiufdem rationis funt, ex corollaig-
{fcptima propofitionis eiufdem li- : 1

2 duode
¢limg

bri. cllipfes enim nuncappelloip- <=
fafpacia ellipfibus contenta. ergo
circufus,uel ellipfisa b ad circulu,
ucl cllipfim f geam proportionem
habet, quam circulus, uel ellipfis
fg ad circulum ucl ellipfim ¢ d.,
quod quidem faciendum propo- a
{uimfs . |

THEOREMA XX, PROPOSITIO XXV.'

3 QvopriseT fruftum pyramidis, uel coniy
uel coni portionis ad pyramidem,uel conum,uel
coni portionem, cuius bafis eadem eft, & xqualis
altitudo,eandem proportioné habet,quam utre
que bafes,maior, & minor {imul fumpre vnaci
€2, qua inter ipfas fit proportionalis,ad bafim m3
iorem , Q | g

Si‘ 2

e
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_S§IT fruftd pyramigis,ucl coni, uelconi portionis ad,
cnius maior bafisa b, minor cd. & fecetur altere plano
bafi zquidiftante , itaut fectio ¢ f fitproportionalis inter
bafésa b,cd.conftituatur aut¢ pyramis,ucl conus, uel co-
ni portio ag b,cuius bafis fit cadem, qua baflis maior fiu-
f1i, & altitudo =qualis . Di-
< Suftum a d ad pyrami-

: : A0
detn, uel conurit, uel conr ¢ ,,5.:,;.{\_5 d
portionem a g b candem / AN
‘ p.rOporrioné habere, qua & L =__\.,.::>{

enim fruftum a d zquale
pyramidi,ucl cono,uel co-
ni portioni, cuins bafisex [/~ ;
tribusbafibus ab,ef,cd @ f!
conftat ; & altitudo ipfius .
attitudini cft 2qualis : quod mox oftendemus . Sed pyrami
des, coni, uel coni portioes,
que funt zqualialtitudine ,
eidem inter fc, quam bafes,
proportionem-habent,ficu«
tidemonftratum eft, partim
ab Euclide in duodecimoli-
bro clementorum, partim 3
nobis in cOmentariis in un-
decimam propofitioné Ars
chimedis de conoidibus, &
fphzroidibus . quare pyra-
mis,uel conus,uel cont por-
tio,cuius bafis eft tribus illis
bafibus zqualisad agb eam ,
- habet proportionem, quam =
baksab,eficd ad ab bafim. Frnftumigitur adadagh

-
L

utrzque bafes, a bycdunad HG \
cume f ad balimab. eft t |

f

¢.1r.dud
decuni
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EYramidenl,uel connm, uel coni pargionem candem pro-
portionem habet,quambalfes ab, ¢ d una cum e fad ba-
fim 3 b. quod demonfirare nolebamus.

. Fruftumuero a d zquale effe pyramidi,uel co
no,uel coni portioni , cuius bafisconftat ex bafi-
busab, cd, ¢ £, & altirudo fruffialtitudini #” .
qualis,hoc modo oftendemus. y |

Sit fruftum pyramidisabede f,cuius maior bafis trian-
gulum ab ¢; minor def: & fecetur plano bafibus zquidi-
ftante,quod fe&ionem faciat triangulum g h « inter trian-
gulaabc,def proportionale.fam exiis,que demonfirata
{untin 23.huius, patet fruftum abcd ef dinidiin trespyra
midesproportionales ; & earum-maiorem efle pymmid&;.
ab cd minoréucrod e fb. ergo pyramisa triangulo ghlk-
conftituta, qua altitudinem habeag finflialtitudini zqna- -
lam, proportionalis eftinper pyramides a. bcd,defb: &:
idcirco fruftum a b cd e ftribusdiétis pyramidibus zquas:
le erit. Itaquefi ingelligatur alia pyra- - "8
mis zque alta,qua bafim habeatextri £
bus bafibus a be,def,ghk conftan-. a_—h
tem ; perfpicunm cftipfam cifdem py- ) -\
ramidibus , & propterea ipfi frufto z-.

Rurfusfit frnftum pyramidis-a g,cu
ius maiorbafis quadrilaterum abcd,,
minor e fg h : & fecetur plang bafi-.
bus zquidjftante, itaur flat fectio qua-

(¥

drilatgrum K Imn,quod fitproportio: o 5
naleiftter quadrilatera ab e d,e £gch. Dico pyramideny

cuius bafisditzqualistribus quadnilateris a.bcd; K Imug

¢ fgh, &altitudo zqualis altitudini.frufti, ipfi fruito a gl

afyualemclie. ) Ducatureniny plannmupeslineas £b, b
quo
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guoddinidar fruftumjnduo frufta triangulares bafes ha-

bentig,uidelicetin frutama bdef,&mfrulta bedfgh.
it friangulum x In propostionale intertiiangula abd,
‘efh: & triangulum Im n proportionalcinter bed, fgh.
fed pyr-amis zquealta, cujus bafis conftatex tribus trian-
.guits abd,kln,e fh,demonftrata
o frufto abdc £h zqualis. & fi-
milite, nyramis, cuius bzfis con~
flatex tri-ngulis bed, Imn, fgh
zqualis frufto bcd fgh: compo-
nuntar autem tria quadrilatera a
bcd,klmn,efgh ¢ fextriangu-
lisiam diis. pyramis igitur %a- .
{im habens zqualem tribus qua-
drilateris , & altitudinem eandem
ipfi fruftoa g eftzqualis. Eodem
modo illud demdftrabitur in aliis
eiufmodi fruftis. =
Sit fruftum coni,ucl coni portionis a d; cuius maior ba-
fis circulus , uel ellipfis circa diametrum 2 b;minor circa
cd: & fecetur plano, quod bafibus zquidiftet, faciatq; fe-
_&ionem circulum,uel cllipfim circa diagmetrum e £, jrayt
inter circulps,uel ellipfes ab,cd fit yroportionalis. Dico
_conum,uel coni portionem , cuius bafis et zqualis tribus
eircnlis,uel tribus ellipfibus ab,e fe d; & altitudo eadem,
quz fruft a d, ipfi frulto zqualem efle.. producatur enim
frufti fuperficies quoufque coeat in unum pun&um, quod
fitg: & coni,uel coni portionisag baxis fitgh,occurrens
 planisa bye fcdin punétis h K 1: circacirculum uero de-
{cribatur quadratum mno p, & circaeilipfim rectangglia
‘mnop,quadexipfius digmetris conftat: iunctisg; gm,
gn,g0,8p, excodem uertice intelligatur pyramis bafim
-habens dittum quadratum, uel rectangulum: & plana in
- quibus funt circuli,uel ellipfes ef, cd ulqueadciuslatera

[E
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producantur, Quoniam igitur pyramis fecatur planis baf
zquidiftantibus,fe&iones fimiles erunt: atque erunt qua-
drata,uel rectangula circa circulos , uel ellipfes defcripta,

-quemadmodum & inipfabafi. Sed cumcirculiinter feed

proportionem habeant, quam diametrorum quadrata :
itemg; ellipfes eam quam re@angula ex ipfarum diametris
conftantia: & fit circulus, uel ellipfis circa diametrur <,

-proportiotialisinter circulos , uel ellipfes ab,cd; erit re-
“Gangulum e f etiaminter rectangula a b, cd proportio-

nale: per re&angulum enim nunc breuitatis caufa etia ip-

‘fum quadratum intelligemus . quare ex iis, quz proxime
‘ di&a funt,pyramis bafim habens equalem dictis rectangu
lis, & altitudinem eandem, quam fruftuma d, ipfi frufto a

pyramide abfciffo zqualis probabitur. utautem reangu

um cd adre@angulii e fita circulus, uel ellipfis cd adef
“circulum;uel'ellipfim : componendoq; ut re¢tangula ¢ d,
‘e fad efre@angulum,itairculi,ucl cllipfes ed,e fad ef:
‘& utre@angulum e f ad reGtangulum a b,itacirculus, uel
- ellipfis ¢ fad a beirculum,ucl ellipfim . ergo ex zquali, &
* componendo,utreéiigulacd,efa b adipluma byieacir-

cully
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enli;ucl ellipfes ¢ J,e5ab ad circulum,uel ellipfima b, In~
telligatur pyramis q bafim habens equalem tribus retan
splis ab,efed; &altitudinem eidem;quam fruftum ad.
intelligatur etiam conus, ucl coni portio q,eadem altitadi
ne.cuius bafis fit tribus circulis , uel tribus ellipfibus 2 b,
ef,cd zqualis . poftremo intelligatur pyramis alb, cuius
ba’ " fitreGangulum mnop, & altitudo eadem, qua fru+
ftj:iten 7 intcilif;atur conus , uel copi portjo a b, cuius
bafis circ, lus,uel ellipfis circa diametrum a b,& eadem al
gitudo cutigitur re@tangulaab,eficdad reGtanguluma by’ fi‘ 1r.duo
ita pyramis q ad pyramidem a  b; & utcircult, uelellip- s
fesab,ef,cdad a bcirculum,ue] ellipfim,ita copus,ucl co
ni portio q ad conum, uel coni portionem a | b. conus
igitur , uel coni portio ¢ ad conum, uel ¢oni portionem:
3 1b eft, ut pyraniis q ad pyramidem al'b.fed pyramis
alb ad pyramidem agb eft; utaltjtudo ad alditudinem,ex
50. huis : & ita eft conus,jief coni portio al b ad conum,
nel coni portionemia gb ex; 1. duodecimiclementorum
& exiis,que nos demonftrauimus in commeéntariis in un-
decimam de conoidibus , & {phzroidibus, pro ofitione
quarta. pyramis autem agb ad pyramidem cgd propor-
tionem habet compofitim ex proportione bafium & pro
portione altittidinum, ex uigefima prima huins : & fimili-
ter conus,uel coni portio ag bad conum,uel coni portio-
nem'c g d prdportiotcr habet compofitd ex eifdem pro-
portionibus, per ed, quzin dictis commentariis demon-
{iranimus,propofitione quinta,& fexta: qltitudo enim in
utrifque eademeeft, & bafes inter fc fe eandem habent pro-
portionem. érgo’l;lt'}ﬁyfér’x.ﬁs‘ajg;ﬁ ad pyramidem’cgd,ita
eft coniusyuel coniportiolaghb ad agd conum, uel coni
portionem: & per conuexfioaé rationis,ut pyramis 2 gh
adfrufta a p ‘r;midqaf:g{ci!ﬂhr‘n ,itaconus uelconi portio
agh ad’izfﬁ{ﬁ;dl ad . éx £qualiigitur,ut pyramis q ad fru-
ftum 4 pyramide ab{ciflum, itz conus uelconiportio q ad

Krea
-

2 I 2
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fruftum a d. Sed pyramis q 2qualis 2t fiufto A pyramide

abicifio,ut demonflravimus. crgo & conus, uclconi pors

t1o g,cuius bafis ex tribus circults,uel ellipfibus a b,efe d
conitat,& altitudo eadeni, que frufli: ipfifrufto ad eft 2=
qualis. atqueillud eft,quod demonftrare oportebat, .
' 3
THEOREMA XXI. PROPOSITIO XX VI !
Cvivstiset fruftid pyramide, uricono,
uel coni portione ab{cisfi, centtum grauitatis et
Inaxe, ita ut'ee primumin duas portiones diui-
{o,portio {uperior,qua minorem bafim attingic
ad portionem reliquam eam habeat proportio-
nem;iuam duplum lateris, uel dismerti maioris
bafis, vnd cum latere, uel didmetre minoris,ipft
refpondente,habet ad duplum lateris,uel diame-
tri minoris bafis vna ¢t latere , uel diametro mas
ioris: deinde & pun&o diuifionis quarta parte fi
periorisportionisin ipfa {umpta 8¢ rurfusabine
ferioris portiotiis termino,qui eftad bafim thaio
rem, {umpta quarta parte totius axis: céhtrum fig
in linea, que his finibus continetur, atqueineoli
ficz puncto,quo fic dididitur, ut totalinea ad pat
tem propinquiorem minori bafi,eidem propor;
tionem habeat, quam fruftumad pyramidé,, uef
tonum , ucl coni portionem;, cuius bafis fit &4
dem,qua bafis maior, & altitudo frufti altitidini
equalis, b X .. A5 A
o cit
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.- Sitfrutumae a pyl‘amide,qux triangalarcm baﬁaq ha-
beat abfciffium : cuius maior bafis trianguluma b ¢, minor
def; & axis g h . ducto autem plano peraxen & per lined
d a, quod fectionem faciat da x | quadrilaterum; pundta
Kllneas bc, ef bifariam fecabunt. nam cum gh fitaxis,
fnfti: erit h centrum grauitatis trianguli abc: & g
cenv. - trianguli def: cen- :
erumuet » cuiuslibet triangu
i eft in re&. linea, que ab ah=
gulo ipfius ad dimidia bafim
ducitur ex decimatertia primi
libri Archimedis de cétro gra
uitatis planorum. quare cen-
trii grauitatis, trapezii bcfe
eftinlineca k1, quod fitm: & a
un&om adaxegmducta mn
ipfi ak, uel d1 zquidiftantes
erit axis g h dinifus in portio=
nes gn,n h, quas diximus:ean
" dem enim proportionem ha-
betgnadnh, qui Imad mA.
Atlmadm K habeteam, qud
duplum lateris maioris bafis
b ¢ unacum latere minoris ef
ad duplum lateris e f una cum
latere be, exultimaeiufdem
libri Archimedis.Itaquedli-
nea ng abfcindatur,quarta.. - oy )
pars , que fit n p: & ab axe h.g ablcindatur itidem:
quarta pars h o: & quam proportionem habet fruftum ad
pyramidem,cuius maior bafis cfttriangulum abc, & alti-

)

tudo ipfi equalis; habeat o p ad p q. Dico centrum graui~

tatis frufti effe inlineap o, &inpuncto q. namque ipfum
effe inlinca g h manifelte conflat.protractis cnim frufti pla

o,

M

3.diffi. hu

. ius .

Vvitima e~
iufde hibri
Archime.

dis.
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nis,quoufquein upum pundumr conucniant; erit pyra-
nidisaber, & pyramidis defr grauitatis centrum in li+
nearh. ergo & reliquz magnitudinis, nidelicet frufti con.
trum in eadein linca necetfario comperietur. Iungantur
db,dc,dh,dm:& perlineas db, dc du&to altero phno
intelligatur fruftum in duas pyramides diuifum:in pyra
midem quidem,cuius bafis eft triangulumab ¢, ue~_.xd:

© & in eam,cuius idem uertex,& bafis trapezium I cfe.erit

igitur pyramidisabcd axis d h, & pyramidis Lcfed axig
dm:atqueerunttresaxes gh, dh, dm incodemplano
daK1.ducatur praterea per o linea{tipfia K zquidiftas,
quelineam d hinu fecet : per p uero ducatur xy zquidi-
ftans eidem, fecansquedmin =~~~ . £, o '
z: & jungatur z u, que fecet = .. ¥ ..
ghin ¢. tranfibiteaperq: & ;
erunt ¢q unum,atqueidem
Eun&um ; urinferius appare-
it. Quoniamigiturlincau o
zquidiftatipfi dg, eritduad
uh,utgo adoh.Sed go tri-
placttoh. quare & duipfius
uh efttripla: &ideo pyrami- :
disabcd centrum grauitatis
erif pun&um u. Rurfus quo-
niamzyipfidl zquidiftat, dz
adzmeft, utly ady m: eftque
lyadym,utgp ad pn. ergo
dzadzmeft,utgpadpn.
Qudd icum gp fit'eriplaipny -
eritctiam ¢ z ipfiuszm tri-
pla-. atque ob eandem:caunf- .«
fam pun&umz cft centrii gra-
uitatis pyramidis bcfed.iun..
&Gaigitur z u,inea eritcétrum
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ranitatis magnitudigis , quz ex utrifque pyramidibus cr
i#at; hocefltipfius frufti. Sed ﬁ'uf_h' centrum eft etiam in a-
xe gh.ergoin puné&o ¢,in quo linex z u,gh conueniunt. .
Ttaque upadpz eam proportionem habet,quam pyramis f 3 primi
bcfed ad pyramidem a bed. & componendouz ad 29 A
eani habet,quam fruftum ad pyramidema becd. Vtuere ¢: cino
u. adzgita o p ad p ¢ ob imilitudinem triangulorum, grauita-
‘wos,zy p.quare op ad po eftut fruftumad pyramidem E_‘:n}:‘a“‘-’
abcdfea‘ta eratop ad p q. zquales 1gxtur{un§ pepq:& 7. quintis
q ¢ unum atque idem pundtum.cx quibusfequitur lincam
zufecareo pinq: & propterca pictum qipfius frufti gra~
uitatis centrum efle. .
Sit fruftuma g 4 pyramide,quz quadrangularem bafim
habeat abfciffum,cuius maior bafis ab cd,minor e f g h,
& axis x l.dinidatur autem primii k l,itaut quam propor-
tionem habet duplum lateris a b und cumlatere efad du
plumlateris e fund cum a b;habeat km adml deindea
piom ad k fumatur quarta pars ipfius m x,qua fitmn.
&rurfus ab | fumatur quarta pars totiusaxis 1 k, quez fit
1 0. poftremo fiat 0 n ad n p,utfruftum ag ad pyramidé,
cuius bafis fit eadem,quz frufti, & altitudo equalis. Dico
punétum p frufti a g grauitatis centrum effe . ducantur
enim a c,eg: & intelligantur duo frufla triangulares ba-
fes habentia,quorum alterum 1f exbafibus abc,e f gco-
ftet;alterum 1h ex bafibus a cd,egh. Sitq; frufti 1faxis
qr;inquo grauitatis centrum s: frufti uero lhaxis t u,&
x grauitatis centrum : deinde iungantur ur,tq,xs.tranfi-
, bit ur per 1: quoniam | eft centrum grauitatis quadran-
guli abcd: & pun&a r u grauitatis centra triangulorum
abc,acd;in que quadrangulum ipfum dividitur. eadem
quoqueratione t q per punctsm k tranfibit. Atuero pro
portiones, ex quibus fruftorum grauitatis centra inquiri-
mus,exdem funtin toto fruftoa g,& in fraftis 1£1h. Sung
enim per o&auam huius quadrilateraab ¢ d,e fgh fimilia:



T
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ftema; fimiliatriangulaa b e fg: & a c d,egh.idcir

coq; laterahibiipfis refpondentia eandem inter fefe pro-.
pertionem feruant. Vt igitur duplum lateris a b una
cum latere ¢ fad duplum lateris ¢ fund.cum a b, 1l
duplum a dlate- : ; , 3
ris unacum late-
rechad duplum
ehunicum ad:
& ita in aliis .

Rurfus fruftum
agad pyramide,
cuius eadem eft
bafis, & xzqualis
alticudo eandem
proportioné ha
bet,quam frufta
1f ad pyramidée,
que eft eadéba-~
{1, & zquali alti-
tudine: & fimili-
ter quam 1h fru-
flumad pyrami-
dem, qux exea-
dé bafi, & zquali
altitudine con-
flat.namfiinter
ipfas bafes me-
diz proportio-
nales conftituan

tur, tres bafes fimul fumptz ad maiorem bafim in.on»

nibus codem modo fehabebunt: Vnde fit; ut axesdKh
qr,tuad pun&is p s x in eandem proporﬁonemfﬁcen;'

v fexti. tur.ergolineax s pet p tranfibic: & linez ru,sx, qt ins
ter fezquidiftantes crunt.Itaque cum frufti aglatera pro-

“dulta
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du&a fuerint,iraut insinum pun&umy cocant, erunttrid
galauylLxyp,tyR& inter {efimilia: & fimilia etiam triangu
alyr,pys, k yq.quareut in 19 huius, demonﬁrapltu‘r_
xp,adps:itemq; tx ad F qcandem habere proportioné,

quam ulad Ir.Sedut ul ad }i,ira eﬁtn‘angulum abcad
tridngulum a ¢ d: &ut tk ad K g,itatriangulume f g ad

v. neulum egh. Vtautem triangulum a b cad triangu-

luma ¢ ! itapyramis a bty ad pyramidem a ¢ dy.&ut
triangulu. * ef'g ad trigngulum egh, itapyramis ¢ f g 7

ad pyramiaemeghy;ergoutpyramisabcyad pyramidé _
acdy,itapyramisef gy ad pyramidem eghy. reliquum is.quinti
igitur frnftu 1 £ ad reliquum fruftjy 1 h eft ut pyramis abc y
-ad pyramidem a cdy,hoceftut ulad 1 r,&utxpad p s.

Quod cum fruftil f centrum graujtatis fits : & frufti Lh fie )
centrum x: conftat punétum p totjus frufli a g grauttatis 8 Archi-
efle centrum. Eodem modo fiectdemonftratio etigmin ™°4is:
aliis pyramidibus. :
Sitfruftum ad 4 cono,uel coni portione abfciffum, cu-

ius maior bafis circulus, uel ellipfis circa diametrum a b;

minor circa diametrum cd: & axis e f. diuidaturanté e £
ingitaut egad gf eandem proportionem habeat, quam,
duplum diametria bund cum diametro cdad duplum ¢ d
unacnm a b.Sitq; gh quarta pars linez ge: & fit fK item

quarta pars totius f e axis. Rurfus quam proportionem

habet fruftum a d ad conum,uel coni portionem,in cadé

bafi,& zqualialtitudine,habeat linea X h ad h1. Dico pun-

¢tum | fruftia d grauitatis centrnm cffe. Si enim fieri po-

teft,fit m centrum: producaturq; Im cxtra fruftum inn:

&ut n 1 ad Im, ita fiat circulus, uel ellipfis circa diametrii

a b ad aliud fpacium, in quo fit 0. Itaquein circulo, uel

ellipfi circa dtametrum a b reéilinea figura plane defcri-
batur,ita ut que relinquuntur portiones fint o {pacio mi-~

nores: & intelligatur pyramis ap b,bafim habens redtilia

heam figuram in circulo, uglellipfi ab defcriptam: a. qua:
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* fufium pyramidis fit abfciffam . erdt exiis que proxime

22.huius

9.quinti

“ad folidas ipfius portio=

tradidirmus, frufti pyramidis a d centrum grauvitatisLQuo
fiam igitur portiotres {pacio o minores{unt; habebit.cir
eulus, uel ellipfis a b ad
portiones diétas maioré
propertionem, quim n |
ad Im. fed ut circulus,uel
ellipfis a b ad portiones,
itaa p b conus, uel coni
portio ad folidas portio~
fies, id quod fupra demon
firatum eft: & ut circulus
uel ellipfis ¢ d ad portio-
nes,que ip{i infunt, ita co
nus,tiel coni portio ¢ p d

nes. Quod cum figurz in
circulis, nel ellipfibus a br
cd deferipte fimiles fint,
erit proportio circuli, uel
ellipfis a b ad fuas portio
nes , eadé , que circuliuel
ellipfis c d ad fuas. ergo
conus,nel coni portio ap
b ad portiones folidas ea-
dem habet proportioné,
quam conus, uel conipor
tio cp d ad folidas ipfius
portiones. reliquum igi-
tur coni, nel coni portionis frufti, fcilicet ad ad reliquas
'Eortiones {olidas in ipfo contentas eandem proportiont

abet,quam conus,uel coniportio ap badfolidas portio
nes : hoc eft eandem,quam circulus,uel ellipfis a b ad pot

tiones planas . quare fruftum coni,uel coni portionis 2 d
a
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ad portiones {olidas maiorem habet proportioné , quam
nladlm:& dividendo fruftum pyramidis ad ditas por-
riones maiorem proportionem habet, quim nm ad m L.
fiatjgitur ut fruftum pyramidis atd portiones, ita q.m.ad
m . Itaque quoniam 3 frufto coni , uel coniportionis a d,
cuitis grauitatis centrum et m, aufertur fruftum pyrami-
dis habens centrum]l; erit reliqua magnisudinis, quz ex
ortionibus folidis confaty grauiratis cécruminlinea 1m
produ&a,atquein=pun&o 9, cxpra.ﬁgura-m pofito .quod
fieri nullo modo poteft . relinquitur €rgo,ut punétum 1fit
frufti a d ‘grauitatis centrum. qu omnia demonftranda
Jproponebantur. ' ‘

THEOREMA XXII. PROPOSITIO XXVIL

_ Owmn1vM folidorum in fphzra defcripto-

» rum, qux equalibus & {imilibus balibus conti-
nenturscentrum grauitatiseft idem, quod fphe-
re centrum. '

' Solidaeiufimodi corpora regulariaappellare folent, de
quibusagitur,in tribus ultimis libris elementorum funt
autemnumero quinque,tetrahedrum,uel pyramis, hexa-
hedrum,uel cubus,o&ahedrum,dodecahedrum, &icola~
hedrum . - 5 7 ‘
Sitprimo abcd pyramis T{pharadefcripta,cuins fphe

vz centrum fit €. Dico ¢ pyramidis ab cd grauitatis efle
centrum . Si enim iun&a d'e producaturad baim abcin
-f;-ex-iis,quaedemon&rauit Campanus.in guartodecimoli
bro clementorum,propofitionc decima quinta,& decima
feptima,erit fcentrum circuli circa triangulum.a b cde-
feripti : atqueerit e f fexta pats ipfius {phzrz axis . quare
ex prima huius conftat trianguli a bc grauitatis centrum

effe pun&um f: & idcirco lincam d f efie pyramidis axem.
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VAt cum e f fit {exta pars axis
{phare,critd etripli e £ ergo

pundtuin e eft grauitatis cen-

‘trum ipfius pyramidis: quod
*in uigefimafecunda huius de-
“monftratum fuit. Sed e eftcen
-trum fpherz . Sequitur igitur,
‘nt centrum grauitatis pyrami- «
dis in fphzra defcripte idem
fit, quod-ipfius fphxre cen-
‘trum . o G g ke
Sit cubus in fphera defcriptus a b,& oppofitorum pla-
norum lateribus bifariam diuifis, per pun&adiuifionum
-plana ducantur , ut communis iplorum feéio fit reali-
nea cd.itaque fi ducatur a b,folidifeilicet diameter, linez
a b,cd ex trigefimaniona undecimi fefe bifariam fecabunt,
fecentautem inn punéto e. erit. . ' ;
e centrir grauitatis [olidi a b,
id quod demonftratum eftin
o&taua huius.Sed quoniamab
_ eft {phzrz diametrozqualis,
ut in decimd quinta propofi
tione tertii decimilibri elemé - -
torum oftenditur : punétum e
fpherz quogque centrum erit.
gini igrtur in {phara defcri-
pti graunitatis centrum idem
cft,quod centrumipfius fphere.

Sitoltahedrum abcde f, infphara defcriptum , cnius
fpharz centrum fitg. Dico punétum g ipfius octahedri
grauitatis centrum efle . Canftat enim ex iis, quz demon-
ftratafunt 4 Campano in quinto decimo libro elemento-
rum, propofitione fextadecima eiufmodi folidum diuidr
in duas pyramides zquales, & fimiles; nidelicet in pyaaml-‘

" cm,,
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dem,ciiius bafis et quadratum a bed, & altitudo e g: &
.inspyfamidém,Cui-us cadé ba.ﬁs,altitudo_qi fgsutfinteg,
ghiemidiametri fphara,& lincauna . Chigitur g fit {phe-
rz centrum,erit etiam centrum circuli, quicirca quadrati
abcd defcribitur : & propterca eiufdem quadrati grauita
tis centrum : quodin prima propofitione huius demon-
firatum eft . quare pyramidisabcde axiseriteg: & pyra
* midis abcd faxis f g. Ttaque fit h centrum grauicatis py-
famidis ab cde,& pyramidis abcd f centrumfitK: per,
fpicunth eft ex nigefima fecunda propofitione huius, lincd
¢ h triplameffe hg:co e . %
ponendoq; egipfius g
h quadruplam . & eade
ratione f g quadrupla -
ipfius g x . quodcum e
g;gflintequales,& h
gig Kneceflariozqua-
lesernntiergo.exquar
ta propofitione primi
Yibri Archimedis de cé-
tro grauitatis planori -
totius 6 &ahedri, quod
ex dictis pyramidibus ~
conftat,centrnmgrami ;. .- .
tatis erit pun&um g idem,quodipfius {pherz centrum,
Siticofahedrum a d defcriptum in fphera,cuins centr
fitg. Dico g ipfiusicofahedri grauitatisefle centrum . Si
enim abangnlo a per g ducatur rectalineaufquead fphz
re fuperficiem jconftat ex fexta decima propofitione libri
tertit decimi elementorum, cadere eaminangulum ipfi‘a
oppofitum.cadatin d: fitq; unsaliquabafis icofahedri tris
angulum a b ¢: & iun&=z b g,c g producantur,& cadang in
angulos e f, ipfis b ¢ oppofitos. Itaque per triangula
abc, def ducantur plana fpharam fecantia,, crunt ha fe-

¥
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grauitatis effe punctum m. patetigitur totius dodecahe.
dri,cencrum grauitatis idé effe,quod & [phzre ipfum com
prehendentis centrum . quz quidem omnia demonfirafie
oportebat. . ¥

 PROBLEMA VL PROPOSITIO XX VIII,

DaTa qualibetportione conoidis rectangu:
li, abfciffa plano ad axet re&o,uel non recto; fie-
ri poteft,ut portio folidainfcribatur, uel circum:
{cribatur ex cylindris, uel cylindri portionibus,
aqualem habentibus altitudinem , ita ut re&tali-
nea, qu inter centrum grauitatis portionis, &
figurz inferipta , nel circumicripta interiicitur,
it minor qualibet rectaliniea propofita. - i

Sit portio conoidis reGanguliabe, cuniusaxisbd, gra-
uitatisq; centrum e: & fit grectalinea propofita. quamue
ro propottionem habetlineab e ad lineam g, eandem ha-
beat portio conoidis ad folidum h: & circumfcribatur por

 tioni figura,ficuti diGum eft, ita ut portiones relique fint
. folido h minores: cuius quidem figura centrum grauitatis
fit pun&um x. Dico lined k e minorem effelinea g propo-
fita. nifi enim {it minor,uel equalis,uel maior erit. & quo-
niam figura circumfcriptaad reliquas portiones majorem
pmpoxfti,onem habet,quam portio conoidis ad folidum b;
hocelt maiorem,quimbeadg: & be ad g nonminorem
habetpro por-tionem,qu:im adk e,propterca quod kenon
ponitur minor ipfag: habebst figura circumfcriptaad por
_tioncs reliquas maiorem proportionem qu ambe ad ek:
25.quint’ & dividen do portio conoidis ad reliquas portiones habe-
e Ca. bitmaloreni,quam b x ad K¢ . quare fi flatut portio €~
1 ani. noidis

g.quinti.
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noidis ad portiones .rf:lij(gias »itaalia lineaj que'fiv by ad*
X c;léfiﬁiiﬁaaipr,qua{q: k: dcideo punctuml extra pors
tpnemeadet; QUOMA. . it oL iraL s

igimiy A-figura circum-1 . .d; G !
{Cripta,; CUIUS Graultatis. |~ S
centtumeftk, anfertur . o i
Portfocénoidis,cuius u, 3t

venerum e« haberes LK, Dldemmlif/c 00 )N
Ke eamproportio- - = Sl T T AT < Y
H%m,qﬁfﬂm&Oi'fflUw;— RSV RS IS V,.‘ féj'ki )lf\l,,_—{,rj;i
neddis ad religuas pow ¢ -:L*rp/: Hoa :ifﬁu, f ;v}: Sp 15
g

tipnes s pritipundmd ol A

L + e it
extraportionem cadés, . 4 d , ,
centtum ‘maghitudinis # K L :
exreliquis portioibus esmpofite. illud auteth fiefintilla’

modo poelt .gfclggarg conftat lneam ke ipla:glinca propofi;
tamingremefle, . o 0 0T
“ Rurfus infcribatur ﬁ%ﬁt‘teﬁnfﬁgum;uideﬁcet cylindr s’
maoyutfitipfiashfitide (07 -t o T 0
zqualis dimidio axis bd: . |
& quam proportionem = & :
habetbeadg,habeatmnp - . = ..
¢flindrus ad folidum o, * @=q
inferibafur deinde eideny - {124 /]
alia figura, ita ut portig- T e
fies relique fint folido o e fj "
minores : & centrumgra j / i
uitatis figura fit p. Dico /
lineam p e ipfa g minoré (R
efle .fi enim non fit mi- .
HOI_',eo'dem,guo fupra modo demonftrabimus figuram in
fcriptam ad reliquas portiones maiorem proportionem
habere,quimbead ¢p. & fifiaalialinea Ieadep , uteft
bguiainfcripta ad reliquas portiones, pii¢tum lextra por
: : ) L

-
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tionem cadet: Iraque cum & portioneconoidis,cuits gra.
pitatis centrum ¢ auferatupnifcriptafigura, centrum has £
bens p: & ficlead e p, ut figura iniCriptaad portiones reli :
quas : erit magnitudinis,qu ex reliquis portionibus con; i
flat, centrum grauitatis punétum 1, exera portionemica-!
dens. quod fierinequit. ergo linea ‘pie'minor eftiplag i-o
neapropefitds | kg y, tqy o EEEE ek 6
Ex quibus perfpic uamedft c—:et_lt'r'umfgrﬁﬁttatig*

g WPy O IO RS T DI
figura Yicriptee, & eircumicripta o magisacce,
dere adjportionis cenittum , quo- pluribusieylife:
dris, uél cylindri portionibus o ftevsiftate; g
rainfcfipta mafor, & circumfcripta. minor .&.
quanquam continenter.ad-pordanis;cenrri pro-
piusadmoucaturspunqua i tamn eivak ipfitfitper
uepict . fequeretur.cnim figyram wferiptam, no

¢

{olum portioni, fed etiam circumdcripte figure:
xqualem efle. quod eft abfurdam. 2
THEOREMA XXIIT. PROPOSITIO XXIX.
CVIVSLIBET ‘port’ionias.c,fonoi_d‘is-*r‘e‘&arig};lif
1i axis & cétro grauitatisita diuiditur, ut parsquz,
terminatur ad uerticem,relique parcis,qua a ba
{im fit dupla. - N BV S
SIT portioconoidis reanguli uel abfifla pland ad
axem recto,ucl non re&o:& feGaipfaaltero plano, per axc
fitfuperficiei fe&io a b crectanguli coni fectio,uel parabo
le; plani abfcindentis portionem fetio fit recta lineaac:
axis portionis , & fetionis diameter b d . Sumatur autem
‘inlineab d punétume, itaut be firipfius ed dupla. D10
(4 POI-
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e portiguis ab
c grauitatis effe

centrum . Dini- -

daturenim b d
bifgriam in:m :
&rurfus'dm, ;m
b bifariam diui-
“dantur 211 pun-
&is n, 0: infcri-

baturq; portio- -

nifigura folida,
& altera circum
fcribatur ex cy-
lindris zqualem
altitudinem ha-
“bentibus, utfi-

perius diGeft,” -

Sit autem pri-.
mum figura in-
fcripta cylidrus
fg: &circifcri-
pta ex cylindris
ah, K1 conftet,
pun&um n erit
centrum gl‘aﬁl-
tatis figure in-.
fcripte , mediit -
. fcilicer ipfius d
m axis : atq; idé
erit centrum cy
lindri ah: & cy-
lindri x | centrix
0,axis bmme-
dium . quarefili

»

b

% ¥

<

42

&

Arms ¢ 3 A

| 3
R e

T 7.huius
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8, primi
libri Ar-
chimedis

71. duo-
decimi,

15.quinti

s.duode-
cimi.
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neam on ita di
uiferimus in p,
utqud propor—

tioné habetcy- -

lindrus a h ad
cylindrum g 1,
habeatlineaop
ad p m: centrum
grauitatis toti-
us figura circii-
feripte eric pun
&um p . Sed.cy~
lindri, qui funt
zquali altitudi-
ne, eatdem’ in-
ter fe fe, quam
bafes propor--
tionem habent:
eftq;utlincad b
ad bm,itaqua-
dratfi line= a d
ad quadratiiip-
fius K mn,ex uige
fima primi libri
conicori: & ita
quadratum ac
ad quadrati K
g hoceftcircu-
Ius circa diame
trum ac adcir-
culum circadia
metrum kg.du

plaeftantem i~

nea d b lincze

i
1)

S

»
Tos

B g @ ;‘_-&‘:_.1 3d

%

qu
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 m. ergo circulus e ccirculi k g: & idcirco cylindrus
a h cylindri k 1 duplus erit.quare & linca o p dupla
ipfus p n. Deindeinfcriptads circumfcripta portioni
alia figura, ita ut infcripta conflituatur ex tribus cylis-
dris qr,sg, tu: circumicripta uero’ex quUatuor ax,yz,
Ky, 8 »idiuidanturbo, om,mn,nd bifaridm in punétis
pv 7 p.Itaque cylindrid A centrum grauitatis eft punctum
" pr&cylindri x y centrum’v. ergodilinea py dividatur ne,
itautyoadeyproportioné edhabeat, quam cylindrus K
ad cylindrum A, nidelicet quam quadratusm k m ad qua-
dratum¢ o,hoceft, quam linea mb adbo:erito centrum 2o primi
magnitudinis compofitz ex cylindris k v, A. & cum linea R
mb fitduplab o, erit & p o ipfius ¢ y dupla. preterez quo-
niam cylindriy z centrum grauitatis cft 7 jlinea s 7 itadiui
fain ,ut ¢ 7ad 77 éam habeat proportionem,quanicylin
drusyzad duos cylindros K, # A: erit 7 centrum magnita
dinis,quz cx dictis tribus cylindris conftat. cylindrus au-
té yz adcylindrum? Aeft, utlinea n badbo, hoceituts
adr:&adcgylindrumky, utnbadb m,uidelicetut 3 ad 2.
. quare yz cylidrusduobus cylindris kv,3 A xqualis erit. &
propterea linea¢ T xqualisipfi 7 7.denique cylindri a x
centrum grauitatiseft punétum p. & cum T p divifa fuer
inei proportionem,quam habet cylindrus axad eres cy-
lindros yz,k v, A: eritin eo punéto centrum grauitatis
totius figurz circiifcriptz . Sed cylindrus ax ad zpfum y z
eftutlincadbad bn:hoc eft ut 4ad 3: & duocylindrik »
6 A cylindro y z funtzquales. cylindrns igitur a x ad tres
iam di&os cylindros eftut 2 ad3.Sed quonid p ¢ eftdua-
rum partium,& ¢ v unius,qualium s = eftfex; eric o7 par-
tium quatuor : proptereaq; 7« duarum,& v, hoceft 7p
trium , quare fequitur ut punéum -« totius figure circum
{eripte fit centrum.itaque fiat vy vad v mut w cad sv. & vy
bifariam dinidaturin . Similiter utin circumfcripta fign
raoftendetur centrum magnitudiais compofita ex cyline
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relinquetur p e ipfi n y ®qualis. cumautem be fit dupla
ed,& op dupla’p n,_hoccﬁ1p_hu§ ¢ k,&-r—:liquun}, uideli-

tbounacum pe 13)ﬁus_.rchiqm X d duplam erit. eftque
bo Hupla ¢d. ergo pe;hoceftny ipfius i p dupla.feddn
duplacft n¢. reliquagitur d x duplareliqua y n.funtau-
tem'd y, p n inter e zquales : itemq; 2quales x n,p ¢. qua-
reconftat n p ipfius p e duplamefle. &idcircope ipfi en
zqualem. Rurfus cum fit g.v duplao & po dupla ov; eric
etiamreliquavg reliqua ¢ o dupla.Eadem quoqueratione
cocludetur 7v dupla v m.ergout ve ad ¢ 0,ita rvadvm:
componendog; ; & permutando,ut v o ad 7 m,ita o ¢ ad
myv: & funtzquales y 0,7 m. quare & o¢,mvzquales. pre
terea ¢ 7 dupla eft 7 7,& v wipfius 7 m. reliquaigitur s v re
liquz m T dupla.atqueerat vo dupla 7 0.ergo m,70 -
quales funt: & ita equales mv,n¢.ato o, eft zqualis
m v. Sequiturigitur,utomhes o g, m T,mv, 1 ¢ in-
ter fe fint zquales.Sed ut pm ad r7,hoceft utzadz,ita nd
ad d y: permutidog; utpradnd,ita radd x.& furequa
les p-r ,nd.ergodq,hoceftn p,&7 v 2zquales.Sed etiam =-
quales nr, mm. reliquaigitur 7 p relique m r,hocelt ipfi
n ¢ zqualis erit.quare demptap 7 exp e,& o ndemptaex
ne,relinquitur p e ®qualis e ¢, Itaque 7,9 centra figurarit
fecundo loco defcriptarum a primis centris. pn 2qualiin-
teruallo recedunt, quod fi rurfus aliz figure defcribantur,
eodem modo demonftrabimus ecarum centra equaliter ab
his recedere,& ad portionis conoidis centrum propius ad
moueri. Ex quibus conftatlineam « ¢ a centro grauitatis
portionis diuidiin partes @quales.Sienim fieri poteft,non
fit centrum in punéto e,quod eft linez 7 ¢ medium: fed in
J:&ipfim J zqualis fiat ¢ . Cumigiturin portione folida
quedam figurainfcribi posfit 4ita utlinea, qua inter cen-
trum grauitatis portionis, & infcripta figura interiicitur,
qualibetlinea propofita fit minor,quod proxime demon~
ftrauimus : peruenict tandem ¢ centrum in(Cripte figure

12 quinti
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undum . Sed quoniam -r‘c_ir_cu;n(criptair,_idezp alia
-ﬁghi{a Zqualiinterualio ad pertionis centrum accedit,ubi
ATy b . ) 5 3 .
s o applicuerit fe ad », & 7 ad puné Jhoceftad
Hertionis centrum fe applicabit . quod fieri nullo modo
tofle perfpicuum eft. non aliter idem abfurdum fequetur;
EQ onamus centrim portionis recedere dmedio ad par-
6 ; eflect enim aliquando centrum figurz inferipte idem
quod portionis centr . ergo puntum e centrum crit gra
nifatis portionisab ¢.quod demonftrare oportebat.
" Quodaatem fupra demdftratum eltin portione conoi-
dis re@ta per figuras, que ex cylindris zqualem altitudi-
dinem habentibus conftant, idem {imiliter demonfrabi-
mus per figuras ex cylindri portionibus conftantes in ea
portione; quz plano nonad axem re&o ablcinditur .ut
- enim tradidimus in commentariis in undecimam propofi
tionem libri Archimedis de conoidibus & {phzroicibus.
ortiones cylindri,quz zquali funt altitudine eam inter fe
fe proportionerh habent, quam ipfarum bafes : bafes auté
que funtellipfes fimiles eandem proportionem habere, corol. 15
quam quadrata diametrorum eiu{dem rationis, ex corol- decanoi-
lario feptime propofitionis libri de conoidibus , & {pha- ?'}l::ioff

roidibus;manifefteapparet, - - s,

THEOREMA XXINL " PROPOSITIO XXX.

.. 'S1 4 portione conoidis retanguli alia portio
abfcindatur. , plano,bafi xquidi ante; habebit
portiototaad cam, quz:abiciffa clt, duplam pro
‘portionem eius, qua ¢eft bafis maioris pottionis
ad bafim minoris , ucl qua axis majogis adaxtim
IROKS 475 11 1 £ o Lt s
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ABSCINDATVR dportioneconoidis re@anguff
abcaliaportio ebf, planobaliequidiftante: & eadeni
portiofecctur alio plano per axem; utfiuperficieifectio fit
' parabole abxc ; planorixportiones abfcindentium e
f linez ac, e f:axisautem portionis, & fe&ionis diamieter
b d; quam linea e fin puncto g fecet. Dico portioneny co-
noidisabcad portionemeb f duplam proportionent hg-
bere cius,quz eft bafis ac adbalim ef; uelaxisdbad b g
axem . Intelligantur enim duo. coni, feu coni portionds
abc,eb fieddem bafim,quam portiones conoidis,& ®qua
lem habentes altitudinem . & quoniamab ¢ portio conoi
dis fefquialteraeft coni, feu portionis coniab ¢ ; & portio
b f conifen portionis conte b feft fefquialtera, quod de-

%,

i anonftranit Archimedes in propofitionibus 23, & 24 libri
de conoidibus, & fpheroidibus: erit conoidis portio ad
conoidis portionem,ut conus ad conum,uel ut conipor-
tioad coni portionem. Sed conus,uel coni portio ab.c ad
conum, uel coni portionem eb féompofitam proportio-

‘e habét ex proportione bafis a crad bafim e, & éx pre
sportiopealritudinis coni ; uel coniportionis abcad alt-
gudinemiphusebf, utnos démidnﬁr" om-

1D _ auimus in comime

! “tariis in‘undecimam propofitionem éiufdery 1ibri ‘Archi-
medis:altitudo autem ad altitudinem eft, ur axis.ad axent-
quod qnidem in conis redtis perfpicuum eft, in{calents ug

r
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roitademonfirabitur, Ducatur d punéto b ad planum ba-

HRsac Pc'rpéndicuiari.'s linea bh, quz ipfam efin K fecet.

erit bhialtitudo coni,uel coniportionis abc:&bKaltitt ¢ unde.
do'¢fg. Quod cum linex acef inter fezquidiftent, funt cui.
enim planornm zquidiftantium fe&tiones : habebitd b ad 4 fextis
b g’proportonem eandem,quam hbad bk . quarepor-
tio conoidisabcad portionem e fg proportionem habet

* compofitam ex proPc)rti@ue_ baﬁs.a:c ad baﬁ_m- cf; &ex tuod
proportione d b axis ad axem b g. Sedcirculus, uel *“uoce
ellipfis circa diametrum'a-c ad circulum , nel ellipfim o 4. co-
circac f, eftut quadratum acad quadratum ¢ f; hoceftut noidibus
quadratiad ad quadratiie g.&quadrarumad ad quadra & _é p f;:e—
tumegeft, utlinead badlineam b g. circulus 1g1tu:r,uel el ; c;;q:u ; E :i’
lipfis circa diametrum ac ad circulii,uclellipfimcircaef, 5

20. primi
hoc eft bafis ad bafim eandem proportionem habet.qua e i
d b axis ad axem bg. ex quibus fequitur portionem a be
ad portionem eb f habere proportonem duplam eius ,
que eft bafisa cad bafim e f: uel axis dbadb gaxem.quod

d¢monftrandum proponebatur.

" THEOREMA XXV. PROPOSITIO XXXI.

Cuiuslibet fruftia portionc rectanguli conoi
dis abfcisfi, centrum grauitatis elt in axc, itaut
demptis primum & quadrato, quod fitex diame-
tro maioris bafis, tertia ipfius parte, & duabus
tertiis quadrati,quod fitex diametro bafis mipo-
is: deinde & rertia parte quadrati maioris bafis
‘rutfus dempta portione, ad quam reliquum qua
drati bafis maioris un cum diéa portione dupld
‘proportionem habeat ¢its,qua eft quadrati ma-

L s b e e T Mg
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joris bafisad quadratumy migoris s centrum {ic g
. ¢oaxis pun&o, quo ita diniditur ut pars, qua o
norem bafim attingit ad alterany partem candem
proportioncm’ habeat , quam dempto q,uac{ratq

“minoris bafis & duabus tertiis quadrati maioris,
habet id,quod reliquum eftuna cum portioné ¥
tertia quadrati maioris parte dempta, ad reliqui
ciufdem tertic portionem. ;

SIT fruftuma portioneredtan guli conoidis abfciffum
ab c d, cuius maior bafis circulus, uel ellipfis circadiame-
trum b ¢, minor circadiametrum-ad; & axise f. defcriba-
surautem portio conoidis,a quo illud abfciffum eft,& pla-

=

110 pet axern ducto fecetut;ut fu perficiei fe&io fit parabo-
Jdebgc,cuius diameter; axis portionis g f: deinde g fdini
datur in pun&o h,itautghfitduplah f: & rurfus g e mean
“dem propertionc diurdatur : fitq, gRipfius ke dupla. 12
‘ex iis,quz proxime demonilranimus,conftat centrum gra
uitatis portionis b g cefie h punétum: & portionis ag¢
punéumk. famptoigiturinfrah pun&ol, itaut x had hl

eam
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sgm proportionent habeat, quam abcd fruftum ad por-
tionem a g d; erit pundtum [etus frufti grauitatis cetrim *
habebitq; componendo K1 ad1h proportionem candzm,
quam portio conoidis b gc adagd portionem. Itaq; quo
nign quadratum bfad quaa_iratum ae, hoceftquadratum
b cad quadratuma deft,utlinea fg ad ge: erunt duzter-
. tiz quadrati b cad duas tertias quadratiad, uthg ad gk:
& fi 3 duabus tertiis quadrati b ¢ dempta fuerint duz ter-
tiz quadrati ad:erit diuidédoid,quod relinquiturad duas
tertias quadratiad,uth kad k g.Rurfus duz tertix quadra
tiad ad duas tertias quadratib c funt, utk gad gh:& duz
tertiz quadrati bcad tertid parté ipfius,, utghad hfergo
ex zqualiid, quod relinquitur ex duabus tertiis quadrati
b ¢, demptis ab ipfis quadratia d duabus tertiis , ad tertia
partem quadrati bc, ut khadh f: & ad portionem cinfde
tertiz partis,ad quam und cum ipfa portione,duplam pro
portionem habéat eius, que eft quadrati bcad quadratit
ad,ut Kladlh.habetenim K!ad lh eandem proportio-
riem,quam conoidis portio b g cad portionema g d: por-
tioautem b g cad portionema g d duplam proportionem
habet cius,qua eft bafis b cad bafintad: hoc eft quadrati
b cad quadratum a d;ut proxime demonftratum eft.quare
dempto ad quadrato d duabus tertiis quadrati b c,eritid,
quod relinquitur und cum dicta portione tertie partisad
reliquam einfdem portionem,utelad!f. Camigitur cen-
trum grauitatis fruftiab cd fitl,a quoaxis e f in eam, qua
diximus,proportionem dinidatur; conftatuernefleillud,
quod demonftrandum propofuimus.
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