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Erzo omnes fimul cylindri figure circa hemifpharium def-
cripta,hoc eft cadem figura, xqualis erit omibus ﬁmul‘tubls'
cylindricis circa folidum trianguli EHA delcriptis, cum (inguli
{i ‘gulis 2quales fint, Sed figura circa henufphanam defcrpta
minor erat folido trianguli EHA. Necefle 13itur eit,quod toirdd
trianguli EHA maius fit, quam figura fibi Crcumicripta pars fuo
toto. Quoui efle non potett. o

Hemulpharium igitur neque maius, neque minus erit folido
trianguii EHA, fed 1pli zquale, folidum vero trwngulgEHA
duplum eft coni EAD, ergo hemifpharium duplum erit colt
EXD.Sphaera vero ciufdem quadrupia ent, Quod erat propofi-
tum., .

Corollarinum.

Hinc patet [pharam [ubfe[qnialteram effe eylindrix uins bafis
aqu iles fit maximo Jphare circulo, altitudo vero diametrs | phare
zqualis, ‘

Nam [ph.oftendstur ¢ffe ad conum EAD vVt 4, ad vnum , (O84S
vero EAD ad cylindrum EBCD e¢ft,ve vnum ad 6. ergoex 4940
[pheraad cylindram EBCD erityvi 4. 4d 6. Nempe [ibfefquial-
fera.
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DE SOLIDIS
SPARALIBVS
LIBER PRIMVS.
R
PROPOSITIO PRIMA.

s ON'VS quilibet circa fpheram defcriptus, ®qualis eft

-~ cono cuidam, quibafim habeat zqualem vniver{e

. ' fuperficiei circumfcripti coni accepta etiam bafi, al-
=4 titudinem verod zqualem radio {fphara.
Efto circa fpharam,cuius centrum A,

defcriptus cenus BCDy qui videlicet

{pheram tangat & lateribus, & bafi! Po- \

naturque alivs conus EFG, qui bafim. y T
habeat EG ¢qualem tum curue fuperfi-
ciei, tum etiam bafi coni BCD, alutudi- &= G
nem verd HF habeat g¢qualem radio 31 :Dg H
{pharae AL,
Dico conos BCD,EFG ®quales efle. S
O~
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26ppar-  Solidum enim conicum excauatum, quod fit ex reuolutione
¥+ trianguli CBA circa axem IC,xquale cft cono cuidam,quiba-
fim habeat zqualem curug fuperficiei conicg BCD, altitudinem
verd aqualem perpendiculart AL, nemperadio {pherg: Talis
ergd conus vna cum cono BAD ( cum habeant eandem altitu-
dinem ) equales erunt cono EFG; Quando quidem conus EFG
bafim habet vtriq; fimul bafi aqualem,alutudinem vero alterus
tre 2qualem, Proptered & conus BCD, qui duobus predictis

conis xquatur, zqualis erit cono EFG. Quod &c.
Aliter,

per3fex-  Ducatur IM aquidifians ipfi AL & quoniaman- €
ti, gulus CBI druiditur bifariam alinea BAerit vt CB
ad Bl,itaC Aad Al
Superficies ergo coni BCD fine bafi, ad circulum
8. prim. W2 bafiseff vt CB ad BI, nempe vt C A ad Al & eo- L
parsis.  ponendo, & per conuerfioneris rationis, erit vninerfath
Superficiesconi BCD cum bafi, adfuperficiem enfdé p—F D
coni fine bafisut IC ad C Ahoc eff vt IM ad AL.
Propterea i reciproce adhibeantur bafes, & altitudines, erit co-
nusicuins altitndo AL, bafis vero equalis wniner(e fuperficies coni
BCD cum bafi,equalis conocnius alt 1tudo fit IM,bafis vero curuas
zantum fuperficies conica BCD, hoc eff cono BCD ( equales enim
Sunt conus,cuins altitudo 1:,bafis vero conica fuperficies BCD; a
conus BCD.per 22./huins.)

PROPOSITIO 1L

C Onus quilibet circa fpheram defcriptus, eft ad fphzram,vt
coni ipfius vniuerfa fuperficies accepta etiam bafi, ad fu~
perficiem fphigre. - , l

Efto circa fphzram ABC delcriptus conus DEF; Diqo[hu-
o iuf-
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xufmodx-conum effe ad fpheram, vt coni
fuperficies vna cumbafi, ad {uperficiem
fphere. E
Ponatur conus HIL vt in precedenti,
cuius bafis ¢qualis fitintegro perimetro
coni PEFdVD? Chum bafi,altitudo verd PIA
equalisradio {pherz OC, eritque conus B T er pra
HIL zqualis cgno DEF. e > i
Agatur per centrum O planum MND € FH P L
ad axé ereGum, & in hemifpherio MCN
concipiatur conus MGN.
lam conus DEFad conum HIL (ob aqualitatem Yeft,vt to-
tus perimeter coni DEFD ad bafim HL,, conusautem HIL ad
conum MCN,( cum eandem habeant altitudincm , eft vt bafis
HL ad bafim MN, conus denique MCN ad fphgra eft, vt bafis 206 34
MN ad foperficiem fphere’( nempe in ratione fubquadrupla ) F6***
quare ex .quo erit conus DEF ad fpharam,vt vniuerlus perime-
ter coni DEF ad fuperficiem fpherg, Quod &c,

PROPOSITIO IIL

C Onus quilibet circa fpheram defcriptus, eft ad fpheram, vt
re&angulum contentnm fub latere, & femibafi coni tam-
quam vna linca, & fub femibafi, ad quadratom diametri {phe-

re.

Efto circa fpher3, cuius diameter DE, B
defcr:ptus conus quiliber ABC.Dico co- [\
numad fpheram etfe, vt retangulom fub .
BAD ramquam vna L:nea, & tub AD, ¢6- _

Przhenfum, ad quadratum DE.

Curua e un fuperficics coni ABC
ad circulum fue bafis eft,vt BA ad AA. D
D, & componendo erit totus coni peri-
meter ade undem circulum bafis,ve BA, AD fimul ad AD;  hoc
et vt reGtangulum fub linea BAD, & {ub AD ad quadratum A

D,cir-

C 8. ppars.
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D; circulus verd bafis coni, ad circulum circa DE eft, vt qua-
dragum AD ad quadratum DF, circulus denique circa DE ad
iphzrg fupetficiem eft, vt quadratum DF ad quadratum DE,
ergd ex equo vniverfus cont ABCA perimeter ad fuperficiem
fpnere  hoc eft conus iple ad tpharam per precedentem) erity
vt rectangulum fub reéta linea BAD, & fub AD ad quadratum

DE. Quod &c.

Corollayium.

Pro Corollayio poteft offendi, conum aquilaternm ad infcriptam
[pharam effe,vt 9.ad & Pofito enim latere AC. 6.crit rectangulum
[ub latere cam [emibafi, & femibafi 27. quadyatum wvero BD 27
& quadratum DE 13 780 conts ad [pheram,ersrvt 27 ad 12 fiue

vt 9.4d 4.
Scholinm, )

Poffent hinc T hesremata non panca proponi circa folidornm cir+
t#mﬁript:omm,é' infcreptionem:qualia funt,

Si circa [pheram prifmaconcipratur, quod fingulis [uis pzzral-
lelogrammis [pheram contingat: Jitque etnfdem altitudinis; Erit
prifma ad [pheram s vt perimeter bafis prifmatis ad duas tertias
peripharie maximi circnlt [phere.

St vero non einfdem fit altsindinis; ratio prifmatis ad [pheram
componetur ex prgdlc?a,é' ex ratione altitudinum; altitudo antem
Sphere diameter efF :

St cylindro circumferibatur prifima, qued fingulis [uis paralle-
logrammis [uperficiem cylindri contingat; fintque einfdem altits:
dinis. Erit prifma ad cylindrum, vt bafis ad bafim:nempe,vt pe-
rimeter bafis prifmatis, ad periphertam bafis cylindrs . Idem ve-
rum eft d ec 020,65 pyramidibus ctrcu mfcriptis.

Stvero prifma, & cylindrus mon einfdem altitndinis fucrint,
ratio compenmetur ex vatsone perimetrs ad perspheriam & altitwdie
715 ad altitudinem

83 tntra cylindrun, inferibatur prifma cinfdem altitudinis,
babens '54/_1'”2 poligonam, regqularem, & parilateram, Eritcyline
drus ad PrYma, vt perspharia bafis cylindri ad perimetrum poli-

L gons

Liber Secundus., 201
goni regularis in eodem defcriptr, quod habeat latera multitndine
Subdupla poliqoni bafis prifimatss . LQusevera funt ctzam de cono,
© pyramidibus,infcriptis.

- Ruando vero bafis prifmatis imparilatera fuerit, fine regula-
visfiue irreqularis s Eri: cylindrus ad infcriptum prifma, vt peri-
Pheriabafis cylindri nd omnes finus arcuum 4 lateribns balis prif-
matis [ubtenforum.Dummodo nullus arcus [emnicivculo maior fit.
Ruando vero arcus aliquis femictrenlo maior fit; & quands figura
rum altitudonon (it eadem, ¢ alia huin/modi , omnia demonftra-
2 poftunt facili quidem negotio ; JSed infestutum nostrum cff non
omnem [ol1dorum infcripttoncm, O crrcumfcriptio nem profequi;

[ed sllam,tantum, que circa [pheram eftyvel antraip fam, Propterea
ad tnceptum reuertamny .

PROPOSITID 1V.

I circa circulum defcribatur poligenum habens lazeri nu-
mero paria, fiue & quaternario, fiue a binario menfurara, &
reuoluatur figura circa diagonalem,erit fadtum fpharale folidd
®quale cono curdam, qui bafini habeat qualem fuperficiei fo-
lidn,altitudinem vero femidiametro {fphare equalem.

Hoc antem qtmna’b wumerus la-

A

tcrum menfuratur a qu.atermz;'io 3/; f R
demmﬂratrzmﬁutab Archime? & Cf‘/\\\\ S
] b p.de fph. T~
Prop.29 fiue manis 2§ 110 p.ac fph. - T~ v ¢
& cylin Quandovero laterum an- (1 Qo)
merus etiam d binarto tantsm men-=—\_ | AN ’
Suratur, oftendemus fic, eritque de- I‘\— G o N
monftratio | exceptis quede vittmo By
folido cylindrico dicentur ) cadem A //
cum ea quam affert Archimedes.
Efto poligonum ABCDEFG habens latera a binario taa-
tum menfurata, vtin prima figura, Ergo femipoligonum A5
CDEF habebit latera namero nnparia, latufque voum tanget
- Bb cir-

Pl O
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circulum in punéto T,atrq;ideo cylindricam fuperficiem in con.
uerfione defcribet. Intelligacur conus MNO, cuius bafis fic cir-
culus MO ®qualis vniuer{z fuperficiei folid fpheralis, altitudo
verd PN,azqualis fit radio fphara.Dico fphgrale folidum ¢qua-
lc efle cono MNO , v

Rombus enim folidus fa&us in conuerfione figurz a triangu-
lo ABQ, zqualis eft cono,cuidam cuius bafis @qualis it coni®
ca {uperficiei defcripta 4 linea AB,altitudo verd fit radius QR
Solidum autem excauatum faGum in conuerfione 4 triangulo
BCQ, #quatur cono cuidam,cuius bafis zqualis (it conice {u-
Perficiei defcriptz 4 linea BC.altitudo verd aqualis radio {phe-
rz QS. & fic femper procedatur, Vliimum denique folidum
cylindricum excauatum deferiptum d triangulo CTQ, xqua«
le eft cono cuidam, cuius bafis aqualis fit fvpetficier cylindri-
cx a linea CT fa&a,alitudo verod aqualis fit femidianetro cye
lindri, QT;_Etfic de folidis circa al erum hemifphzrium TEV
delcriptis. Ergo vniuerfum {pharale folidum, quale erit om-
nibus pradictis conis fimul fumpris: ijffdem autem omnibus
pradictis conis aqualis elt conus MNO cum bafim habeat om-
nibus fimul illorum bafibus 2qualem, nempe fuperficici folidi
{pheralis,altitudinem vero vnicuique illorum @qualem, nempe
radio fphara. ] Propterea predictum folidum fpharale zquale
erit cono MNO, Quod &c.

PROPOSITIO. V.

S I circa circulum defcribatur poligonum habens latera nu-
mero paria, & conuertatur figura circa diagonalem : ha-
bebit faGum'fpherale {olidum ad {pheram fuam eam rationem,

quam vniuerfa folidi fpharalis fuperficies habet ad fuperficiem
iphara. )

Manente pracedentis Propotitionis conftructione; Efto
fpharale folidum, cuius diagonalis, atque axis fit AB, centrum

autem fpharz fic C. Dico fpharale folidum ad mkrif}f;.m"
ibi

Liber Secundus .
fibi fphzram ef-
fe, vt fuperficies
folidi ad fuperfi-
ciem {phzra,

_ Infcribatur .,
in  hemifphxrio
conus DEF, & po-
natur conus GlH,
cuius bafis GH
®qualis fit wvni-
uerfe fuperficiei
folidi {pharalis.
vtein precedenti, F L C
altitudo verd LI

aqualis radio fpherz, & erit per pracedentem fpharale folidi
zquale coni GIH,

Propter zqualitatem ergd, erit fpherale folidum ad conum
GIH, vt fuperticies vniuverfa fpheralis folidiad bafim coni GI
H,conus autem GIH ad conum DEF ( ob ®qualem altitudiné)
eft vt bafis circa GH ad bafim circa DF; conus denique DEF
ad fpheram,cft ve bafis circa DF ad fuperficiem fpharz(nempe
in ratione fubquadrupla.) Propterea crit ex #quo fpherale fo-
lidum ad infcriptam fibt fpharam, vt vniuerfa fpheralis folidi fu-
perficies ad fuperficiem fphzre. Quod &c.

PROPOSITIO VL

203

Tcircéa circulum delcribatur poligonum habens latera nu-
mero paria,& conuertarur figura circa diagonalem, erit fa-
&um fpharale {olidum ad infcriptam fibi fphaeram, vt axis foli-

diad axem {phare. )
Manente preecedentium conftru&ione:efto fpherale [ohdu_m;,
cuivs diagonaiis, atque axis fit AB,centrum verd fphara fit G
& djametcr HI, .
z Bb 2 Dico
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Dico fphe-

rale folidum D A_ G

ad  inferip- > ].L

tam fibi fphe- H TX (7~ H

ramn efle, vt \

ABad HI. |
Circumfcri- A C

batur n: circa “ /(

fpheram cy- Pz
odms NIM N =2t ==
O agiturque
per cxtremi- .
rates axis A,B, plana ad axem ere&ta DG, EF per extremitates
verd diametrt HI plana LM,NO.

Erit,per precedentem,/pherale {olidum ad fpheram vt fuper-
ficies fpheralis folidiad fuperficiem {phare; hoc eft, (funptis
¢qualibus) vr fuperficies cylindri DEFG, ad fuperficiem Cy=
lindri LNOM,hoc eft vt AB ad HI. Quare fpherale {olidum ad
fpheram eft, vt axis {olidi ad diametrum {phare. Quod &¢.

PROPOSITIO VIL

I intra circulum defcribatur poligonum habens latera nu

mero paria, & conuertatur figura circa diagonalem, erit
{phera ad infcriptum (ibi fpherale folidum, vt quadratum dids
metri {phere,ad quadratum cateti poligoni.

Sint n.circ.cuius cent A& diamet. BC poligonum rcéularcf:
cuius.diagonalis fit linea BC,& conuertatur figura circa C,Dr-
co fpheram circumfcriptam ad inclufum fpherale folidum, cfles
vt quadratum AC,ad quadratum cateti poligoni AD. Ducarut
enim DEex D perpendicularis ad BC, & EF perpendicularss
ad AD,eruntq;in continua proportione quatuor re&t¢ AC,ADs
AE, AF. Concipiatur etiam radio AD aliam {pharam defcrir

" bi

' Liber Secundus.
bi, qua fingulas conicas fuperficies foli-
di fphyahs‘cbntingct ; nec non cyhndri-
cam, {i quam huinfmodi id
cam, b:'rfl i fp%lgeralg folida B
Erititaque fphzera maior ad {pheram
minorem, vt CA ad AF; minor verd
fphara ad fpherale \olidum, quod fib
circumf{cribitur ( per pracedentem ) eft
vtDAad AGC, hoc eft vt AFad AE; F
Proptered ex zquo erit circumicriptas E
fphzra maior, ad infcriptum folidum
fpherale, vt C A ad AE; nempe vtqua-
drarum CA ad quadratum AD. Quod
erat &c.,

205§

PROPOSITIO VIIL

SI circa fpherale folidum, natum ex reuslutione poligoni
. circa diagonalem reuoluti,{phara circum{cribatur , & alte-
rainfcribatur, Habebit circumfcrip:a fphera ad fohdum, du-
plicatam rauonemillius, quam habet folidum ad infcriptam.
fphaz: am,

Repetita figura Propofitionis pracedentis; cum fit circum-
{cripta phara ad folidum vt quadratii CA ad quadratum AD;
{ohdum verd ad infcriptam {ibi minorem fpharam, vt CAad A
D; patet rationem circumfcrip'® fpheread folidum fphzrales
dupscatam edeillius quam folidum habet ad infcriptam {phe-

ram. Qued &c.
PROPOSITIO IX.

S Icirca fpherale folidum, natum ex reuolutione poligon*
circa diagonalem reuoluti,{phaera circumfcribatur,& alter2
infcr batur : Erit fuperficies folidi {pharalis media proportiond-
lis inter fuperficies duarum fpherarum, M

-

vitin
Fuedec
ma.

6. hui,



Ofendi - infcripta fphare, eft vtre@ta CA ad re-
" &am AD:Ergo tres fupetficies pradicte C

Y in
buins,
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Manente figura, & conftruétione pre-
cedentjum propofitionum Dico tres fu- B
perficies, nempe maioris {phara, folidi
{phzralis,minerifq:infcriptz {phara, ef-
fe,inter fe in continua proportione.
Superficies enim circumfcriptz {phae- A
re eft ad fuperficiem infcripte, vt qua-
dratum CA ad quadratum AD; fuperfi-
cies, autem folidi ad fuperficiem einfdé E

funt in continua proportione; & quidé
perimeter {pharalis folidi medius proportionalis eft inter {uper
ficies duarum {phararum. Quod &c.

PROPOSITIO X.

Slcirca circulum defcribatur poligonum h{beps!:{tera nu.
mero paria,fiue a quaternario, fiue tantuma bmano men-
furata; & conuertatur figura circa catetum; Ept taG&um fpha-
rale folidum zquale cono cuidam, cuius quidem bafis 2qua-
lis fic vniuer-
{e fuperficiei
folidi {phz-
ralis, altitu-
do verd =- B

qualis radio § ;
e
fpheera. CKJ
Efto circa

ATH A I H

circulum  fi- DLE

gura poligoe

na aquilate- _

ra ABCDE ;£ P O

H. habens la-
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tera numero paria,& conuertatur figura circa catetum IL, orie-
turgifolidum contentum fub conicis,circularibus, & vna cylin-
lindrica fuperficie,quando numerus laterum 4 quaternario mé.
furatur;quando verd a binario tantum,tunc erit folidum fpha.-
ralz fub conicis, & circularibus tantum fuperficiebus compre-
henfum.Dico vtrumq;fpharale folidum xquale efle cono cui-
dam MNO, qui bafim habeat zqualem vniuerfe folidi fphera-
Iis fuperficiei,altitudinem verd PN zqualemradio fphare.

Hoc oftendetur fimiliter,v t propofitione 4. factum eft. Nam
conus, qui fita triangulo 1AQ in conuerfione circa axemIL ,
&q atur cono, qui ba(im habeat zqualem circulo qui fit ex ra-
dio IA,altitudinem vero zqualem radio fpharxe Q!, quiaidem
prorfuseft. Solidum autem excauatum, quod fica triangulo,
ABQ, zquale probatur cono cuidam, cuius bafis wqualis
fit conic fuperficiei facte a linea AB, altitudo vero fit QR ra-
dius fphzre. Vitimum denique cylindricum folidum excaua-
tum,fadtum a triangulo BQS (quando poligoni latera a qua-
ternario menfurantur, alias cylindricum folidum nullum eft)
@quatur cono,cuius bafis aqualis fit cylindrice fupcrficiei fa-
¢txa Linea BS altitudo vero (it QS;& fic de altero hemifphario.
Propterea vniuerfum {pharale folidum aquale erit omnibus
prad &tis conis fimul fumptis; & ideo xquale erit etiam cono
MNO, qui ommbus illis imul fumptis zquivalet; (quandoqui-
dem bafim habet omnibus fimuliilorum bafibus 2qualem, ex
fuppofitionc;alutudinem vero vnicuique tllorum xqualem,né-
pe rudium fphare. , Quod &c.

PROPOSITIO X1

Icirca circulum deferibatur poligonum habens latera nu.
S mero paria, & conuertatur figura circa catetum, habebit
factum fpharale folidum ad inferiptam fibi {pharam eam ratio-
nem,quam vniuer{a {olidi {pharalis fuperficies habet ad fuper-
ficiem fphere,

Manente pracedentis propofitionis coftru&tione efto fij’bz‘
raic

24.p.par-
tis,

25.p.par-

215,
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rale fclidum _
cuits  cate-
tus , & axis
{it AB; cen-
trum autem
fphara fit C.
D:co {phera-
le {ol:dum ad
infcriptam fi-
b. {phzram.
effe vt voiuer-
fa ipfius foli-
di {fuperficie:
ad f{uperficié
fphaere.
Concipiatur enim in hemifphario conus DAE, & intelliga-
tur alius conns FGH,cuius bafis FH aqualis fic vniuerfe fuper=
ficiei folidi {pheralis,altitudo verd 1G xqualis radio fphara; &
erit per prececentem fpharale folidum @quale cono FCH.
Propter @qualitatem ergo, erit {fpherale folidum ad conum
FGH, vt fuperficies voiverfa fpheralis folidi, ad bafim coni
FGH,conus autem | GH,ad conum DAE (ob aqualem altitu-
dinem ) eft vc bafiscirca FH,ad bafim circa DE; denique co-
n s DAE, ad fpheram, eftvebafis circa DE ad fuperficiem
{phzrz (nempe inratione {ubquadrupla:) Propterea erit ex #=
q10 {pharale folidum ad infcriptam fibi {fpharam,vt vniverfas
fpharalis folidi fuperficies ad fuperficiem fphare. Quod &¢.

PROPOSITIO XII.

S Icirca circulum defcribatur poligonum habens latera.
) numero paria,& conuertatur figura circa catetum; Habe-
bit fattum fpherale folidum-ad ifcripram fibi fpheram, eam
rationem,quam habet compofita recta linea ex diameiro fphe
rz,& ex tertia proportionali ¢ i fiat vt {emidiameter fph[aerz_ ad
Cimile

- Liber Secundus. ' 250

emilatus poligoni, i il ' sad di ‘

< poligoniita femilatus ad aliam, ; ad diamnetrum {phe-
Manente pra-

cedentium propo. ——
gtionum conﬁpru. Fﬁ- ’ IF/A. I X
tone, efto {phz-

rale fohdﬁ,cgius < < ¢l \.
catetus, & axis o - 4
fic AB;{centf‘um L 13 B

autem {phers fit D M
C. Fiat angulus & = 1iG E/ D 37

CDE reétus, eritque BE t;rtia proportionalis ad femidiame.

trum C‘B, & Icmnlatus poligoni BD. Dico fpharale fOlidL:m

ad infcnptamﬁbx fphzramefle vt EA ad AB; nempe vt co:An-

pofita ex diametro {phxrz AB,& tertia proportionali BE, ad dia

;}IC(;rumeElE;xkAB. Concipratur circa fpharam defcriptus cy-

indrus »% per pun&ta A,B,E prod R

GH,ad axem crecta, producanur plana I, LM,
Eritergo, per przcedentem, {pherale folidum ad jnfcri o
. 7 . ) R ’ ad f 3 Artss

{ibi fphzr:}m,vt'lupcrﬁcxes folidi ad fuperficiem fphzr;:: f}l(;it:(? i

fumpr1§,aqua);ous,vtfuperﬁcn’es cylindri FGHI ad fllp"rﬁciern’ partis

cylindit FLML;hocelt vilinea AE ad AB. Quod &c. ) ‘

o3 4
(7
o

‘ / PROPOSITIO XIII.

/é Icirca circulum defcribatur poligonum habens latera nu.
mero paria,& conuertatur figura circa catetum; erit fa&um
fplh‘zralc folidum ad fuam fpharam,vt duo quadrata, nempe vt
quadratumdiagonalis, & quadratum cateti fimul, ad duplum
quadrati eiufdem cateti.
Efto circa circulum, cvius centrum A, defcriptum poligo-
num habens latera numero paria,& conuertatur figura circa ca
~ . )
tetum BC:faGoq; angulo recto ADE, crit ( per pracedentem/
: Cc foli-



per pre-
c2d,
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folidum fphzrale
ad fuam {phzram B B
vt EBad BC. Di-
co infuper folidum
!’phzralic ad fuam A A
fpharam efle, vt
quadratum ex A
D, fimul cum qua-
drato ex AC, ad
duplum  quadrati
ex AC. ) : ]
Nam EA ad AC eft vt quadratum DA ad quadratum AC;
& componendo, erunt EA, & AC {imul, hoc eft rota EB, 3_d
AC,vt duo quadrata DA,ad AC fimul ad quadratum AC; sit-
ptifque confequentium duplis, erit EB ad BC : hoc eft folidum
fpharalead fpharamlvt duo quadrata DA,AC fimul, ad dupli
quadratiex AC, Quod &c.

0O

Cl 7 - )
LD £ P

PROPOSITIO XIV.

SI intra circulum defcribatur poligonum habenslatera nu-
\.) mero paria,& conuertatur figura circa catetum; erit fpha-
raad infcriptum fibi folidum, vt integra diameter {pharz, ad le.
cundam fimul, & quartam proportionalium,in ratione {emudia-
metri{phere ad femicatetum poligoni.

Sit in circulo, cuius diameter AB, po-
ligonum habens latera numero paria ,
& conuertatur figura circa caterum CD:
Ducanturque perpendiculares DF ad re-
:f-tam HE,& FIl ad HD ; & erunt quatuor
iinez EH,HD,HF,H]I, incontinua ratione
femidiamerriHE ad femicateti HD. Di-
co fphrramad infcriptum folidum effe,vt
dupla HE ad vtramgq; fimul DH, HI. Vel

. Liber Secundus,
vt integra diameter {phare ad CI .
Intelligatur alia fphara intra folidum inferipta. Erit eroo ex-

terior {phera ad interiorem, vt EH,ad HI, five vedupla }DEH ad Lrins
duplam HI;interior verd {phara adfolidum fpheralectt, vt duo Handess -
quadrata ex HD,ad duo quadrata HD,HE,hoc eft vt duo qua- ™
drata ex Hl,ad duo quadrata ex HI,HF, hoc eft ( vtinfraoften. #7 £74*
dlmu§ ) vt dupla HI ad HLHD;Proprerea erit ex zquo fphzrra,
€xterior ad infcriptum fibi {pherale folidum, vt dupla HE, hoc
cftintegra diameter fpherz,ad HIL& HD fimul;quz quidem sii¢
fccunda »& quarta inratione femidiam,fphxra ad femicatetum
poligoni. Quod &c. .

Lwod antem aff umptum ef offendemns.Dico vt duo quadrata
gx HI ad duo quadrara fimul HL,HF ita effe duplam HI ad HI,

D.

Nam ob angulum reGum HFD,erit vt quadratii TH ad qua-
dratum Hl,itare&a DH, ad HI, & componendo, fumptifqu-
confequétium dupl.s, erunt vt quadrata FH,HI,ad duo quadra.
ta cx Hhita duzrectz DH.H!, ad duplamHI.Conuertendo e:-
go.erent duo quadrarta ex Hr,ad duo quadrata HLHF vtdupla
HLad HI, HD fimul. Quod erat &c. )
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PROPOSITIO XV.

Icirca circulum defcribatur poligonum habens latera nu.
mero imparia, & conuertarur figura circa catetum poligo.
nierit faGtom ipharale folidii e quale cono cuidam, cuius bafis
aqualis {it vouerfz fuperficici folid, altnudo vero radio fphare
fit zqualis.

Efto circuli centrum A, polig. verd perimeter BCDEFGH.
Et fint latera ejus numero imparia, conuertaturque figura circa
catetum B, vt oriatur folidum Ipharale contentum fub conicis
{uperﬁcnebus,vnicoque circulo circa diametrum EF defcripto,
Ponaturiam conus [ MN, qui bafim habeat zqualem vniuer-
{z {uperficiei fpharalis folidi, altitudinem vero OM zquaiem

Cc 2 radio



23.¢ par

cis,

A
TaeF.

1is,

2 7.ppar-

ric.

ta CD, J?

conucrfionetriang. BCA,2qualis co-

nec,qui bafim habeat equalem coni-

cz {nperficici fuctz i linea BC; altitu-

dinem autem ¢qualem radio {pherz

AR Solidum verd conicum'excaua-

tum,quod fit ex gyro trianguli CPA, L
., @quale erit cono, qui bafim habeat
wqualem {uperficiei,qua fit d linea CP,altitudinem verd 2qua-
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radio {phzrz Al Dico folidum {ph=-
ralc zquale effe cono LMN.

R
Agatur per centrum {para planum C
PQ ad axem ere&tum,quod tranfuer- \
s¢fecabit aliquod latus poligoni pus S/—X\

o

Erit iamrombus folidus, fatusa

)

A
E I F
0O

e

lemradio fphera AS. Solidum quoque excauatum, fadumex
reuolutione trianguli PDA,zquartur cono, qui bafim habeat 2-
qualem fuperficiei conice,qu - fit 2 motu linez PD, alticudinem
autem zqualem radio fpharz AS. Eadem prorfum eodem modo
dicuntur de folido conico excauato,fadto a triangulo DAE; &
de vltimo cono fato a reuolutione trianguli EIA. Proptereas
totum fphazrale {olidum zquale erit omnibus przdiis conis fi-
mul fumptis,vel cono LMN,qui omnibus illis pradiétis zquiva-
let : habet enim bafim omnibus fimul illorum bafibus zqualem;
altitndinem verd aqualem vnicuiq;illorum.) Quod &c.

Scholium.
Attulimus in bac Propofitione T heor. 23, 24. & 27. p. partis;

7, . )
t.{z.-'/) exX gyro trm:‘lgtdz BC 4 oritur rombtﬂﬂlm’fﬂ vt in 2 3P P_»tr.
W Exzyrotrianguli CPA oyityy folidune woBdam €xcatualum,

vitale r:/,:,,«qmtur,fi CX Cono auferatur romous [olidus: vt in 24y’

P oarsis, Denigue ex conuerfionetrianguli DP A oriiur [olidum
qieddam excauatum habens bafim circalarem P2: qualereline.

qiartur, fi ex (ruffo conico comus auferatur habens ﬁa/l'melﬂ4‘”‘ ’

CHm

- nus DEF;& inrelligatur conus GHI

v
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ciim maiore baff frults conici, aitstndinem quoque eandem vt in
Prop 27.p.par s,

PROPOSITIO X VI.

SIcirca circulum defcribatur poligonum habens latera nu-
mero imparia;& conuertatur figura circa catetum; habe-
bit ta¢um fpherale folidam ad infcriptam fibi fpheram,eam ra-
tioniem, guam vniuerfa {pharalis folidi fuperficies haber, ad fu-
perficiem fphare.

.. Manente przcedentis propofitio-
nis conftructione, fit {pharale foli-
dum, cuius catetus, five axisfic AB,
centrum verd fphare fit C. Dico
fphzrale fol:dum ad infcriptam fibi
fpharam efle, vtipfius folidi integra
{ipurticies ad fuperficiem fphere.

Concipiatur in hemifphario co-

cuius bafis Gl aqualis fit vniverfe S
fup:rficiei folidi fpharalis, altitndo verd LH qualis fitradio
{fphara,& erit per precedentem,{pharale folidum ®quale cono.
GHI

: Pf‘nprcr zqualitatem ergo, erit {pharale folidum ad conum
GHI, vt fuperficies vniuerfa fpharalisfolidi, ad bafim coni G
HL conus autem GHI ad conum DEF ( ob 2qualem altitudi-
nem ) eft vt bafis circa GI, ad bafim circa DF:conus deniques
DEF ad fphzrameft, vt bafis circa DF ad fuperficiem {phara
( nempe inratione fubquadrupla -] Proprerea erit ex 2quo,
fphzrale folidum ad infcriptam fibi fpheram, vt vniuetfa {phz-
ralis fo'idi fuperficies ad fuperficiem Iphrz. Quod &¢.

Pro-
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PROPOSITIO XVIL

I circa circulum defcribatur poligonum habens latera nu-

mero imparia,& conuertastr figura circa catetum poligos

ni, habebir factum ipheerale folidum ad infcriptam fibs {pharam

cam rationem,quam habet 1 nea co pofita ex cateto poligont

& tertia proportionalium ( fi fist vt diameter fphere ad femi-
latus poligons,uta femulatus ad aliain,jad diametrum fphare.

Manente pracedentium conftrugtione, A L

fit fpherale folidum, cuius catetus, atque, P

axis {it AB,centrum'verd {phara C,& dia-""

meter DB. Fiat angulus re¢tus DEF, eritq; ¢ Z

0

I

BF tertia proportionalium, pofita diame- C

tro DB pro prima, & femilatere poligeni :

BE pro fecunda, Dico fphxrale foIidumN\ B

ad infcriptam {ibi fpheram cffe vt tota AF

ad DB. H

Concipiatur circa fphzram cylin-

drus MNOP, & per puncta A, D,B,F, plana agantur ad axem

crelta, o
Eritergo, per pracedentem,{pherale folidum ad infcriptam

fibi fpheram,vt fuperficies {pharalis {olidiad fuperficiem fpha-

ser 17.6 T8shoc eft, fumptis aqualibus, vt fuperficies cylindri GHIL ad
18.p.par- {uperficiem cylindr MNOP;hoceft vt reéta AF ad BD per pri-

mam p.partis. Quod &c.
~ PROPOSITIO XVIIL

S Icirca circulum defcribatur poligonum habens latera nu-
mero imparia,& conuertatur figura circa catetum poligo-
ni; habebit faGum f{pherale folidum ad fpharam eam ratd-
nem,quam habent quatuor fimul termini nempe, maximus, me
nimuig;cum duobus medijsiad quatuor Minianos; ( quando Fa:
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tio re&tx GB ad GD continuata fuerit in tribus terminis.

Efto circulus, cuius diameter AB, cen- o}
trum vero G, ipfiq; circumfcribatur poli-
gonum habens latera numero imparia,cu-
1us catetus fit CB, & conuertatur figura,
circa CB; Fa&cque angulo GDFreéo,
eritratio re¢te GB ad GD continuata in.
tribus terminis GB,GD, GF; vti propofitil
eft.Dico folidum ad fphzram effe, vt GF,
GB,fimul cum GD bis fumpta, ad ipfam.
GB quater fumptam.

Fiat alivs angulus ADE reGtusseritq:fo-
lidum ad {pharam per precedentem, vt CE ad diametr{i {pha-
re AB, hoceft vt EG, GD fimul, ad diametrum {phzrz ( {funt
enm: xquales GC, GD, hoc eft vt dupla EG, & dupla GD ad
duas diametros,hoc eft vt FG,GB cum dupla GD, ad quatuor
femidiametros GB, Quod erat demon. &c.

_ 2uod autem affumptum fuit, oftendemus fic. Dico iplam EG
bis fumpram,zqualem efle duabus FG, GB.

Quoniam ob angnlum rectum,retangula ABE, GBF,zqua-
lia funt eidem quadrato BD,zqualia crunt & inter fe; ideoque
Litera eorum reciproca,nempe vt AB ad BG fubduplam,ita erit
EB ad BE fubduplam;zqualesergo funt FE, EB & tres ret
GF.GE,GB funt in proportione Aritmetica; ideo EG bis fum-
pta xqualis erit duabus FG,GB., Quod &c.

PROPOSITIO XIX
'qumra circulum defcribatur poligonum habens latera nu-
v ) mero imparia,& conuertatur figura circa catetum poligo-
ni,erit fpheera ad infcriptit fibs fphaerale { idum,vt funt quaruor
fimul vax mitermini, ad maiorem rcliquorem femel, & me-

dium bis, & minorem femel furr ptum ( quando p roporto s P
i bis a

offendi -
turinfra
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CE continuata erit in quatuor terminis.) Ia.rera numero paria, & conuertatur circa
diagonalem BC, Dico fpheram ad excel- @ B

Sit cireulus, cuius diameter Al, cen- A L"mf 440 1pla folidum fuperar, effe vt qua- |
trum vero C, & infcribatur poligonum ratum BCad quadratum CD, _
habens latcra numero tmparia; tum con adl?ucacu‘r A§ ex ceniio perpendicularis 7. buin
uertatur figura civca catetum AD.Fiant- ‘atus CD, & producatur,
que anguli CEB, & CBF redti , erirque C ad?\g_(()jmamper demonttrara, eft ve fphera D
ratio CD ad CE continuata in quatuor ua?i“ um {Pflxmlc, ita quadratum FA ad & T
terminis CD,CE,CB, CF  Dico fphz- D E ﬁis (o om AE,erit pr conuerfionen ratio-
ram ad infcriptum fibi folidum {phera- /A dratP aemlz:ad cxc§irum, vt quadr?tum FA ad differentiam qua-
le, effe,vt CT quater fumpta,ad CB fe- B T dratzfrl: IECA’C?)S??UC ef r;dlrﬂ,tangulum FEG, fiue ad qua-
mel, CE bis,& CD femel,fimulque fum- I NI tat ergo Ipharam ad exceffun, quoipfa fu-
pta; ’ pera(; inferiptum fpharaie folidum cffe ve quadratum FA ad

. . . . inta uadra ) .
Intelligatur alia {phara, cuius femidiameter CDI; :Slfggf:; axod g{‘::“‘l EC, fiue vt quadratum BC ad quadratum CD.

__infolido. Eritergo maior fphera ad minofem vt cu
Jaimacibum CD,vel re@a FC,ad CD,vel vt 1 C quater; 24 CD qu# .
mi, ter;fphara vero nunor infcripta, eft ad folidum iphaeralc,(pgi OPOSITIO X XI.

precedentem ) vt CD quater fumpta, ad CB femel, CE, bis, :
CD femel : Propterea erit ex 2quo, maior, fiue circumfcripts- S
{fphara,ad fuum {pharale folidum, vt CF quater fumpta, ad

Im eadem fphara duo folida parilatera, & circa dizoona-
¢m reuoluta, concipiantur, erit difterentia vnius 4 fphera,

femel, CE bis, & CD femel fumptas. Quod &c. ?1;{ ﬂ ?Zi:lcgmm alterius a {phera, homologe in duplicata ratio-
m,
Scholinm, ~ Sint in circul . :
Hallenus [ex precipus T heoremata de [olidis [pheralibus de fem 1‘;: i?‘g’(:;l;c[g g;scuxgc;mg:rer AB, duo Al
! , : i °B, 3; & conuertatur
»ﬂ;:n/?mg [unt. Sequuntur nunc guedam fcitn non inincunds figura circa diagonalem AB. Dico diffe-
addoitrinam [pectantia, rentiam inter fpharam, & fpharale folidum
. ACB ,ad differentid inter fpharam, & {pha.
PROPOSITIO XX. rale folidum ADB, effe vt quadratum CB C /
: ) . - ad 'D.
Tintra {fpharam defcriptum fit {phaerale {olidum parilateri d quadratum PD D

e (1 Demonftratum enim eft, diferenti B
1 s i - ‘_ ; ¢ fum,quo » anrerentiam
ipf: faf'cdaq’ (}lagonal_cm rcuqlutu:cm 1pr§r?nt?riﬁl(clx r¢ afla' CACB e ad fpharam, vt quadratem BC, ad quadratum AB”’
itp 4 ol.'ou"? uperat,in duplicata ration¢ 1a pPhe -~ fedfphzra ad differentiam ADDB,cft vt quadratom AB ad qua- 7, 7
o PougonL. : dratum BD, eigo ex zquocrit differentia ACB ad differen.
m habés tiam ADB vt quadratum EC ad quadratum BD. Quod &c. ., ...

<! Siviaci ius cey Y. iptum poligon
irculo,cuius ceptrum A defcriptum polig llmm D d e
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PROPOSITIO XXII.

I cidem fphare duo folida parilatera, & fimilia, circaques

diagonalem reuoluta,alterum circum{cribatur, alterum ve-

ro infcribatur; {uperficies {phere media proportionalis erit in.
ter {uperficies duorum folidorun.

Sit circulus, cuius diameter AB,
atque ipfi duo poligona, alterum
circumicribatur, alterum vero in-
{cribatur, habeatq; vtrumgq; latera
numero paria, & {it numerus laterd
vnius zqualis numero laterum alte-
rius, vt fpheralia folida fimilia eua.
dant. Tum conuertatur fizura cir-
ca diagonalem CD,

Dico fuperficiem fa&e fpharz
mediam proportionalem effe inter
fuperficies fa&orum folidorum.Du-
catur ex centro G reta GL ad con-
tactus M,& L, & radio GM fiat fphara IMH, o

Iam fuperficies folidi AF ad fuperficiem fpherz IMintra ip-
fum infcripta eft vt folidum AF ad fphzram IM, per 5.bhuius,
nempe vt axis AG ad GM, per 6. huius,hoc eft vt re¢tangulum
AGM ad quadratum GM; Superficies vero fphzra IM ad fu-
perficiem fpharae ALF eft vt quadratum GM ad quadratum G
A. Ergoex xquo fuperficies folidi AF ad fuperficiem fphere
AL erit vt reGtangulum AGM ad quadratum GA, nempe vt re-
&aMGad GA,vel vtre@a LG ad GC. Sed fuperficies fphare
ALF adfuperficiem folidi CE eft yt LG ad GC (quod proba-

tur eodem modo, vt factum fuit fupra)ergo in continua propor:
tione funt fuperficies vniuer(a folidi AMF, fupetficies fphzr
ALF.& fuperficies {olidi CE, Quod erat &c.

Corol-

" BC; alterius verd, nempe; DGE, efto axis
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» Corollarium,
Htne patet etiam, quod [i esdem folido fpherali parilatero cir-
ca diagonalem renoluto due [phare, altera circumferibatur, altera
wero 1nfirsbatur, tres [uperficies in continua proportione erunt in-

ter fe,
PROPOSITIO. X XIIL

Pheralia folida parilatera circa diagonalem reuoluta, & ej.
dem fphara, velzqualibus fpharis circumlcripta, inter fe
funt vt axes.

Sint circa circulum,cuius centrum A, duo
poligona diffimilia, quorumlatera nume: o
paria [int, & conuertantur circa diagonalé:
Sitq; alterius fatorum folidorum BFC,axis

H o T

DE, Dico folidum BFC, ad folidum CGE
effevt BCad DE,

Hoc autem patet. Quoniam folidum B
FC ad fphzram¢ft vt BC ad diametrum HI{phzra vero ad al- 6. 4uix:
terum folidum DGE eft vtdiamcter HI ad axem DE, eritex “*#%
xquo, folidum BFC ad folidum DGE, vtBC ad DE. Quod
erar &c.

Hinc facile oftends poteft exceffum, quo [olidum BEC fuperar
fp/uram, ad exceffum,quo folsdum DGE fuperat eandem [phaeram
¢ffe vt BH, 4d HD,

Cum enim [ol1dum BFC ad [pharam fit vt BA ad AH; erit di- .
widendo exceffus BFC ad (pharam, vt BH ad HA, E adem ratso- & P4
ne [phara ad exceffum DFE erityvt HA ad HD; ergo ex aqio, €x-
c¢ffus BFC ad exceffum DCE fupra [pharam, erit vt BH «d HD
Luod e,

Dd4d 2 Pro-
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PROPOSITIO X XIV.

S Olida fpheralia parilatera eidem vel xqualibus fpheris in-
fcripta,& circa diagonalem reuoluta, funt inter fein dupli-

cata ratione catetorum.

Tnicribantur in circulo, cuius diameter A

AC, duo femipoligona ABC,ADC,& con

vertatur figura circa diagonalem AC, vt

deferibanrur duo folida {pharalia, vt impe- B

racumeft, £
Dico {olidum {fpharale fa&um ex poli-

cono ABC,ad folidum fpharale fattum ex C

polizono ADC, effe vt quadratum cateti
IE, ad quadratum cateti Ii].

Solidum enim ex ABC ad fpheram, eft vt quadratum TEad
quadratum IC; fphgra autem ad folidum ADC, eft vt qua-
dratum IC ad quadratum 1H; ergo ex a2quo folidum ABC ad
folidum ADC erit, vt quadratum IE ad quadratum ]H. Quod

erat &Xc.
PR OPOSITIO XXV.

S I intra aquales, vel candem fpha’ram,cuius diam
defcripta fuerint duo folida fpharalia parilarera,

eter AB,
quorl.'m

duo latera fint BC,BD;demittanturque ex punctis C,D,perp-+
diculares CE,DF ad diametrumserit jolidum,cuius latus BC,a

{olidum,cuius latus BD,vt AE 4d AF.

Ducantur enim ex centro [ ad Jatera BC, BD perpendicula-

res [G,IH.
Recta EA ad reGtam AB, eft vt quadratum ACad

tum AB (ob angulum in femicirculo re¢tum ACB)recta avtem

BA ad AF, eft vt quadratum AB, ad quadratum AD;

quadrm

ergo ¢X
aquo
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xquo recta EA ad reétam AF, cft vt gna-
dratum AC ad quadratumm AD, hoc cft A
vt quadratum 1G ad quadratom |H, hoc -
eft ve folidum, cuius latuseft BC ad foli-

gs{um, cuius latus ¢ft BD. Quod erat
c

PROPOSITIO XXVI.

Lintra fy haram, cuius diameter AB defcriprum fit folidum
fpharale panilacrum, & cicadiagoralem rcuolutume ;
demucaturque ab extremitate lareris FC, quod drmenum
contingit, reéta CD perpendicularis ad diametrum circulr AD,

erit conus, cutus bufis circulus AFCBE; A
altiudo verd fit AD, fubduplus folidi =7
fpharalis; conus verd, cuius cadem fit / \
bafis, & altitudo DB, erit fubduplusdif- F 2

ferentiz,qua inter {pharam, & folidum. \
fpherale eft. CST

Sphara enim ad infcriptum folidum B 1. buin
eft vt quadrarum diametr: zd quadrarum careti AC ( eft enim
AC ob anguli m re&tum ACE,xqualis catcto poligoni,jhoccft
vt BA rec¢ta ad reétam AD.

Jam quia conus, cuius bafis AFCBE_,- altitudo vero fit AB, . vo. 1
aquals cft Femifphero in eadem bafi conftitutos erit diCtus parsas,
conus, hoc eft hemifpherium, ad conum, cuius bafis cadem
Al CBE, altitudo vero AD,vt AB ad AD. Sed hemilphgrium
etiam ad femichicem cft vt AB ad Al vt oftendimus fupra,
Propteres conus , cuius bafiscircuius AT CBF, altitudo aurem
AD, erit xqualis femifolido fpharaly, fiue fubduplus folidi {phe-
rals. Quod&e, '

Stmtliter infevetur, conum.cuins éaﬁ; eadewmn AFCBE, altitudo
vero DB, fubduplum ¢ffe exceffus ilins, ’/“”/f’f'”“/"l’d”;’;]/;‘f’"
rat, /-
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Scholium. ‘

Demonflr amus etiam fingula illa folida rotundt annularia,qee
defcribuntur in venolutione figura a bilineis mixt 5, auale vnum
eff FC\& folidum [pharale circundant aqualia¢ffe lingulis [phe-
roidibus, quarum vninfcuinfque maximus crrculus [it circa dia-
metrum FC. Axisvero equalis fit portion recte ex AB, qua intere
c1pitur inter duas perpendiculares ad ipfam AB duitas ex punctis
F & C:¢& fic de reliquis, Sed hoc alibi,

PROPOSITIO XXVII.

I eidem circulo duo poligona parilatera alterum c.x.rcum'
{cribatur,alterum verd infcribatur; & conuertatur cnégum:
{criptum quidem circa catetum, infcriptum Vero circa |a§9
nalem; erit difierentia inter circumfcriptum, & fpharam, ad l’
ferentiam inter fpheram,& infcriptum, vt quadratum lateris cit
cumfcripti ad duplum quadrati lateris infcripti.

Efto circuli diameter AB, latus C_AD
verd poligoni circumfcripti CD» & )
infcripti AE . Dico excetfum, quo
maius folidum fpharam fuperat, ad
exceffum,quo {phera {uperat minus,
effe vt quadratum CD ad duo qua-
drataex AE.

Solidum enim circumfcriptum
eft ad fphaxram vt duo quadrata, ] s
CI, TA ad duplum quadrati ex 1 Asergo diuidendo, erit €Xc€ u
folidi fupra fpharam, ad ipfam {pharam, vt quadratum CAa
duplum quadrati ex 14, fiue vt quadr. CD, ad duplit quadr. ex
AB. Sphera autem ad exceffum,quo ipfa fuperat minus {olidi,
eft vt quadratum AB ad quadratum AE, vel vt duo quadrata
ex Ab ad duo quadrata ex AE, Propterca ¢X ¢quo exceflus f9¢
lidimaioris {upra {pherd,ad excefsii fpherg fupra minus folida,

erit
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erit vt quadratum ex CD ad duo quadrata ex AE.Quod &c.

PROPOSITIO XXVIIL

Vadlibet fpharale folidum circa diagonalem reuolutum
( cuius latera numero quidem paria fint, fed nullo modo
a quaternario menfurentur, vt funt 6.10.14.18,22.
&c. ) inferipti {ibi rombi folidi duplum eft.

Sit folidum, quale diGum eft AB ]
CDEFG circa axem, fiue diagonalem C
DI reuolutum. Manifeftum eft, quod
duo latera oppofita BL, FM contin-

gent fpheram in extremitatibus A, H Q@
G, diametri AG, qua quidem per- T %}&

pendicularis fit ad DI; quandoquidé
Jaterum numerus a binario tantum.
menfuratur, non autem a quaterna- L
rio,

Infcribantur iam duo coni; nempe ADG in femifolido, ha-
bens altitudinem HD; conusVero AlG in hemilpherio. Erit
igitur femifolidum ABCDEFG ad hemifpharium vt axis ad & kwins,
axem, nempe vt DHad HL, hoc eft vt conus ADG ad conum
AIG  cum fint in eadem bafi; ) & permutando femifolidum ad
fuum conum ADG;erit vt hemifphzrium ad fuum conum AIG;
quare duplumerit. Propterea omne folidum , quale di¢tum eft
duplum erit infcripti fibi rombi folidi. Quod &,

Lemma,
Si hemifpharium ABC, & conus quicumque recfus DBE eane
dem altitudinemn habuerint FB; erst hemifphariuss ad pradictum
connm vt duplum bafis hemi[phary ad bafim eiujdem cons,

Sit vt ponitur: Et infcribatuy in hemifphario conus ABC,

Erit ergo conus ABC ad conum DBE wt bafis AC ad éaf}m DE;
h7d=
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Sumptifqiantecedentinm duplis.erit hemif-
pl;.cw.’um ARC ad conum DBE vt duplum

B
bafis 4C 1pfius hemifphery, ad DE bafim / N\ j
coni, 2uod erat Oe.

DA T CE

PROPOSITIO XXIX.

cuius latera a quaternario menfurentur, ad infcripram
fibi rombum folidum, eft vt fuperficies infcripta fibi
fphare, ad femifuperficiem circumf{cripte.
Sit folidum,quale dictum eft ABCDE,
cui infcribatur femirombus, hoc eft co- C
nus ACE; ad altitudinem verd hemifph¢ B D
rij {it conus AfFE,'i(nlbz‘!ﬁ AEZI _—
Erit erco femifolidum ad hemifphe-
rium vt axis ad axem, hoc eft vt C(g ad A G"’—}E
GT, fine vt conns ACF, ad conum Al'k
(tunt cnim in eadem baft) & permutando
erit femifolidum ad fuvm conum ACE, T
vt hemifpherium ad alierum conum.
AFE, hoc cft per lemma premiduin, vt duo circuli ex HI, ad
circulum ex AE,vel fumptis duplis,vt quacuor circuli ex Hl,ad
duos circulosex AE; hoc eft vt fuperficies infcripte ‘intra foli-
dum fphare, ad femifuperficiem circumfcripte . Proptercas
etiam dupla eandem rationem habebunt,hoc eft torum 1pl_wera-
le folidum ad infcriptum (ibirombum folidum erit, vt dictuid
eft. Quod &ec.

QVo dlibet fpherale folidum circa diagonalem reuolutum,

Poterat etiam concludiy folidum [pherale predictum effe /t{l’ in
Jeriptum [ibi rombum,v1 infcriprus in poltgono crrculus ad [emi=
creulum circumferiptum; vel ot qu‘:‘a’ra;um catets GH ad [ems
quadratnm diagonalis G A ery [dem poligoni.
Lemma.

8 2u triangulo aquilatero snferiptus fuerit circwlus. Erit
Circh-
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eiveulus alter cuins diameter fit latus trionguliy triplus infcripti
crenls,

Infiribatur circulus ABC in triang. &qui- E
lzftero DEF, .S‘itqtu G punitum, centrum o
crenls, ¢ trianguli; propterea DG dupla ip.
Sius GC, hoc eff 1pfius G A. Ergo quadr. DG
quadruplum eff guadratiex GA & guadratum
DA triplum erst enfdem GA; Duare etiam
civenlus, cuins femidiameter [it D Atriplns erit

circalsy cuns Jemsdiameter fir CA. Luod erat
C,

PROPOSITIO XXX.

SI circa circulum delcriptum fuerit triangulum cquilaterum,
& reuoluatur figura,erit facus conus xquilaterus ad infcri-
ptam fibi fphzramvt 9. ad 4.

Efto circa circulum ABC triangulum.
zquilaterum DEF, & conuertatur figura. .
Dico fa&um conum zquilaterum eflc ad
infcriptam fpharam in proportione dupla.
fefquiquarta,nempe vt 9.ad 4.

Concipiatur in hemifphario GAI conus
GALL Erit iam perlemma pracedens circu-y A T
lus, cuius diameter DF triplus circuli, cuius
diameter GI; fed conus DEF ad conum GAI rationemn habet
compofitam ex ratione altitudinum EA ad AL; qua tripla eft:
Et ex ratione bafium,nempe circalt DF ad circulum GI que {i-
militer tripla eft: quare conus DEF ad conum GAI erit Vtg.
ad vnum,{umptifq;confequentium quadruplis, erit conus DEF
ad fphram fibi infcriptam, vt 9.ad 4. Quod erat &c.

Pro-
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PROPOSITIO XX XI.

I circa eandem fpheeram defcripti fint conus, & cylindrus,
S ambo xquilateri; erunt tria folida, nempe conus,cylindrus,
& fphera in continua proportione fefquialtera,

Hoc autem patet,Pofita enim fphera vt 4. erit ( per Corolla-
rivm Prop.30. p.partis Jcylindrus vt 6; conus autem oftenfus
elt in pracedenti effe vt 9. Quare tria folida erunt inter fe in
continua proportione fefquialicra, Quod &ec.

PROPOSITIO XXXIL

S Phara 4 infcriptum fib i conum xquilaterum eft inratione
numeri 32.ad 9, ’

Sit in circulo, cuius centrum A infcri- C
ptum triangulum aquilaterum CBD, &

conuertatur figura circa CH. Dico {phz-
ram effe ad fatum conum xquilaterum % EF
fibiinfcriptumvr 32.ad 9.

Ducatur diameter EF ad angulos re- Bz D
&os ipfi CH, & concipiatur in hemifphz-

rio conus ECF:Pun&um A erit centrum,
tum circulj,eum etiam trianguli 2quilateris BCD,proptercaCH
felquialteraerit ipfius CA.

Sed cum etiam [CL fit triangulum zquilaterum, erit CA po-
tentid tripla iplius Al, ergd & circulusex CA, five ex AE tre
plus erit circuli ex Al ideoq; conus ECF, triplus coni ICL vi
delicet vt 24.2d 8. Conus autem ICL ad conum BCD ob fi
militudinem, et vt cubys AC ad cubum CH, nimirum vt 8.
ad27. Quare ex 2quo erit conus ECF ad conum BCD vt 24 -
adzy, Rcduc’taque ratione ad minimos terminos, erit conus
ECF ad conum BCD vt 8, 2d 9. Sumptisigitur antecedentium

120 ac T quas

Liber Secundus. 22~

quadruplis fphra’ad inferiptum fibi conum 2quilaterum cric
vt 32.ad 9, Quod erat &c.

PROPOSITIO XXXIIL

R Ombus folidus 2quilaterus circa fpharam defcstptus eft.
ad ipfam {pheram vt diameter quadratiad latus cinfdé.

" Efto quadratum ABCD circa circu-
lum,cuius centrum E; & voluatur figu-
racirca diagonalem BD; Dico rombum
folidum aquilaterum factum ex reuo- Az ; o
hutione, eilead fphara vt diameter qua-
drati ad latus ciufi’dcm. 1 ‘\{iy
. Intelligatur in hemifpherio conus 4
GH,cuius bafis FH, alticudo EG, & du-
catur [M.

Eritiam conus ABC, cuius bafis AC, fimilis cono FGH, vter.
que enim re&ys & re&angulus eft.Ergo conus ABC ad conum
FGH erit vt cubus BE ad cubum EG, nempe vt re&ta BEad E
L. (funtenim EB,EG,EL,EL in continua ratione ) fumptis auté

- confequentium duplis, erit conus ABG ad hemifpharium, vt

BE ad EG, & propterea totus rombus folidusad totam fphz-
ram fibi infcriptam erit vt BE, ad EG,hoc eft vt diameter alicu-
ius quadrati aa latus erufdem. Quod &e.

PROPOSITIO XXXIV,

S Phzra ad infcriptum fibi cylindrum quilaterum eft,vt dia-
meter quadrati ad 3. quart.lateris ciufdem,

Defcribatur intra circulum, cuius centrum A quadratum BC
DE,& voluatur fieura circa catetum AG. Dico fpharam ad cy-
kindrum BCDE, effe vt diameter alicuius quadratiad 3. quart.
lateris ¢iufdem, '

o Ee 2 Intcl-
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Tucelligatur circa {pheram alter cy- %&
lindrus zquilaterus FILM , & produta €

AM iungantur AD,GO. Erunt ob {imili- <\’ i
B

tudinem triangulorum, in continua ratio- I
ne FA,AD,AG,AP; Et quia cylindri funt
fimilcs, nempe @quilateri, erit cylindrus
IFML ad cylindrum BCDE vt cubus FM
ad cubii CD, hoc eft vt cubus FD ad cu-
bum DG, fiue vt cubus FA ad AD, hoceftvt recta l_’A a.d;
quartam AP. Sumptifque antecedentium fubfefquialteris, erit
fphara ad cylindrum BCDE vt duz tert. ipfius FA ad AP;hoc
cft vt tota FA ad fefquialteram ipfius AP; five ( quod idem cft)
vt FA ad 3. quar.te@z AD. Conftat ergo ‘phram adinfcric
ptum fibi cylindrum 2quilaterumeffe vt FA ad 3. quar. ipfius
AD:; hoceft vt diameter alicuius quadratiad 3. quar. lateris
eiufdem, Quod &c,

o

PROPOSITIO XXXV.

Olidum exagonale; hoc eft fphzrale folidum genitum ab
exagono circa-catetum reuoluto , feptuplumeft coni ean- -

dem fibi bafim,& altitudinem habentis .

DI E.

Efto exagonum zquilaterum, & equis \
angulum ACDEFB & conuertatur cir- A o
ca catetum HI; infcribaturque conus Al o '
B.Dico exagonale folidum faGum ex re- /
wolatione, feptuplum effe coni A[B.

Pr.odu.cantur CA, FB donec concur- & L
;am inaliquo pun&o L.eruntque ob exa- ".‘ 4 '

onum, quatuor triangula zquilatera O 5
CA.OAB, OBF, ABL.a:rqual?a inter fes. VL gt
Concnpxgrur ergo conus CLF perfeGusseritque conus AIB du-
plus coni ALB,quandoquidem candem habet bafim AB.fed ak
oo titu-
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titudinem habet HI duplamipfius HL,

Iam conus CLF ad conum ALB, erit ob fimilitudinem, vt
cubus Cl. ad cubum LA,nempe vt 8.ad r; & dinidendo femi-
folidum CABF erit ad conum ALB, vt feptem ad voum, Pros
prerea etiam dupla eandem rationem habebunt, hoc eft folidi
¢€xagonale integrum {cptuplumerit coni AIB. Quod erat &c.

PROPOSITIO XXXVL

Icirca circulum defcribatur exagonum, & reuoluatur figu-
ra circa catetum;erit [phaera fextupla coni, qui eandemn ba-
fim,& eandem altitudinem cum folido habeat.

Efto circa circulum, cuius centrum CHD
I exagonum ABCCEF, & conuerta-
tur circa catetum GH; infcribaturque
in faco folido exagonali conus AHF, E
qui bafim habeat circulum circa AF,
altitudinem vero GH eandem cum fo-
lido. Dico fphzram fextuplam efle co- A G F
ni AHF, o

Concipiantur duo alij coni; nempe LHM in hemifphzrio , &
AIF fuper bafi AF conftitutus ad centrum I,

Erit ergd propter exagonum, triangulum AIF zquilaterum,
& ideo ipla IG tripla erit potentia ipfius GA, Conftat igitur
quod circulus,cuius drameter LM (dupla fcilicet ipfius 1G Jtri-
plus erit circuli,cuius diameter AF, & propterea conus LHM
triplus erit coni AIF. Sphzra autem duo decupla erit coni AlF,

~ &ideo fextuplaconi AHF, Quoderat &¢,

PROPOSITIO XXXVIL

T circa circulum defcribatur exagonum, & voluatur figura
circa catetum; erit faGum folidum ad taGam fpharam fef-
aifex: .
quifcx:.m, Efto



230" DeSphara,ty jolidss [pheralib, Liber Secundus. 231

Efto circa circulum, cuius centrum [ ‘ tertiam effe .Circulus enim,cuius diame- D

exazonum ABCDEF & conuertatur fi- CHD ter HI, felquitertius elt circuli,cuius dia- Zh

gur: circa cacetun GH. Dico folidum ; g‘;le(‘) [:-ul:i IS lgfr lfet;nm_a pr_aeccdeéxs)cr-_ C / t NE
h , efle ad fph t 7. efquitertius eft coniy /) .

:[ﬁl ;e.rale fatam, ellead fyhamam vt 7 B E LDM, fqmpfifque.qgadruplis, erit {phe L
Concipiatur enim in folid» conus A /. ra fefquitertia folidi exagonalis, Quod R\ e

HE,vt in duabus pracedentibus propofi- crat &c.

tionibus. =~ '

loglri? :rgo( per 35.huius) folidum exa- A G F A umptum fuit folidum txdgaﬂale‘quda’rﬂplltm ¢ffeconi LD

gonale ad conum AHF vt7. ad vnum , - M. hoc enim patetex propofitione 28. huins,

conus aurem AHF ad {phzrameft vt 1. ad 6.; quare ex 2quo

gor pres erit folidum ad fpheram vt 7.ad 6, Quod &c.

PROPOSITIO XXXIX.

1 idem exagonum dupliciter reuoluatur,nempe circa cate-

Lir;m diagonalis exa ,,,,,'Le:;’ e gl o /- tum,& circa diagonalem;Erit folidum circa catetum reuos
dem., 2 exagons potensia [ofquitertia off caseti iy lutum,ad folidum circa diagonalem,in fubduplicata ratione nu-
‘ ' merorum 49.ad 48, Nempe v: radix q. num. 49. ad radicemq.
Sit exagonum ABC cuins centrum D.Dico num.48.
diagonalem AC potentii effe fefquitertia
mt;’g;iEF. d /e [ ” B. ‘C Efto exagonum ®quiangulum, &2. = = D
Hoc antem patet, Nam duta DB erit ABD I F qunldtergrp ABCDEF,quod vtroq; mo- c AN
triangulum aguilaserum, ad exagonum; o ' do concipiatur reuolutum, nempe circa E
AD latys eriy potentia ﬁfqaitmiam perp m.A catetum HI & cnrlgs dn{a%ouallgm DA ’f vt H I
dicularis DEerg) fumposs lineis duplis s ot fpccle & imra variqy ineelligans B F
AC tertia eri. o ’ iucifa fpecie: triq; intellig
&ofc@””cm“ €rit potentia ipfius EF, fphara infcripta. Manifeftum iam eft - -
' ( per lemma Propofitionis pracedentis ) A
: ' «diagonaletn AD potentia felquitertiam
PROPOSITIO XXXVIII. efle catett HL, Si ergo ponatur HI ratio-
Phaera inferipti Gibi (olid: .. , nalis 6. erit AD radix quadrata numeri 48. ]
ra inferipti fibi folid; exagonalis circa diagonalem re- Manentibns his. Solidum circa catetum reuolutum, ad in-

uoluti, fefquitertia eft, 37.bmins

fcriptam fpher. eft vt 7.ad 6; Sphara autem ad folidum reuo”

lutum circa diagonalem eft ve HI, ad AD,nempe vt 6.ad rad.q-

Sit in Cfrcu]o,cuiUS C 6. buins,

: A defcriptum exagonum BCDEF g it. {olidum circa catetum, ad folt-
G; undtifq; DH,DL g’"“m P gonu 1 num. 48. Quare ex 2quo erit, folidum circac , ad
*2hUL,DM, DI, conuertatur figura circa diagos -dum circa diaz ' dratam numeri 48.
n . ‘ Circa diagonalem vt 7.ad radicem quadratam
a;empc, Dico fpheram infcripti folidi c;;gor;ah's fcf(;t{h . gonalem vt 7.adriCicem Qs Nem-

{33
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Newmpe infubduplicata ratione numeroruin 49.48. Quod erat le folisdcum ad infcriptum fibi conum FAE,vt AB ad BC. Qued
&c. crat &c.
Lemma, o ’ PROPOSITIO XLI.
Si hemifpherium altitud:nem habuerit fubduplam alicuins |
conizerst hemifpherium ad conum predicium, vt bafis ad bafim. C Onus infcriptus in folido circa catetum reuoluto , zqualis
Habeat hemifpherium ABC altitndinem E N\ eftexceflut,quo folidum infcripram-fibi {pheram fuperar,
HB [ubduplam altitndinis HE coni DEF. Di~ : ‘ _ R
cohemipherium adconum DEFefse vt circu= Manente figura,& conftru&ione pracedentis . Dico fi fpha-
lus AC ad circnlum DF r ?) ;iufcratu,r a folido FGHILE, %txwg refiduum, quod fupereft,
Concipt duo aly coni ABC i ablata fphara, 2quale erit cono .
bemtof;;f;zf;’:{;jg'rbe?;n/u;i Z,z,;i ;)0 :l ;nt cr’q'; ‘Eft efﬁn'm fphaecrlale folidum ad fpheram, vt BAad AC; & per rz./uins
conus ABC ad conwm DBE. vt 54/:‘:.,46 2d ba- TC conuerfionem rationis,folidum ad illud refiduum erit, vt AB ad
Jfim DF, ﬁmptifq duplis erit hemif; bxrmmA‘ DH BC. Sed (per pracedentem) folidum ad.infcriptum fibi conum
'ed conum DEF vt 54ﬁ,’ AC ad 54?,” OF eft, vt ABad BC. Aqualiseft ergo conus FAE, in {olido fphe-
L2uod erat e, ’ rali infcriptus ,omnibas fimul {olidulis annularibus, qué circa
fphaeram {unt; fiue difterentig,que eft inter folidum,infcriptam-
PROPOSITIO XL que in folido fphzram. Quod erat &c.
S Olidum parilaterum circa catetum reuolutum ad infcriptum PROPOSITIO XLIL
fibi conum,rationem habet, qu . iticet ‘ : - .
angulo DEB reéto. quam ABad BC; fato falice Emifpherium ad exceffum, quo fua fphera fuperatur a fo-
v lido fpharali circa catetum reuoluto , duplicatam ratio.

nem habet diametri {phara ad latus poligoni , ex cuius reuolu-

Efto poligonum FGHILE habens [a- tione folidum genitum fuerat,

teranumero paria, defcriptum circacie ¥f A T
culum, cuius centrum D, & conuertatur
figura circacatetum CA, fiatq; angulus
DEB re&us.Dico folidum ad infcriptum ¢
{ibiconum FAE,efle vt AR ad BC,

12 huins  Erit enim folidum ad { '
ad AC, fumptifq o Aty

Manente pracedentium figura , & conftructione . Dico hie-
mifphrium; ad differentiam inter folidum , & inclufam {phe-
ram, efle vt quadratum AC, ad quadratum FE. '
Eft enim fphera ad folidum circamicriprum vt CA ad AB; 13.buixs
; conf : Ot & dividendo, fphera ad differentiam inter {pheram,& folidum,
| Corcquentium dimi-  F €| E erit vi AC ad CB ; fumptifque antecedentium dimidijs,erit he-

dijs, erit foli : .
Aji’del[.l)t(gm;g: r(n ad l;em”P hzriam vt B B mi{pherium ad predi¢tam differentiam, vt DC ad CB, hoc eft
hemif haer’iu [{:er cmma praeccdcn_s ) . vt quadratum DC ad quadratum CE;vel vt quadratum ACad
um prrtum elt ad conum FAE, vt circulus ex DC ad circt- quadratum FE, Quod erat &c. |

¢x CEifue vt re&a DC ad CB; ergo ex 2quo erit {pharas “ Ff Al

le fo-
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Aliter .

Sphara ad folidum eff vt duo quadrataex CD ad duo fimul qua-
drata CD, DE. Ergo diutdendo erit [phera ad differentiam in-
ter ipfam, & folidum vt duo quadruta ex CD ad quadratam CE,

Sumptifq; antecedentium dimidys serit hemifpherium ad diffes
yeutiam inter /})bxmm, o folldum, vt qmzdramm DC ad qtudr.
CE, fiue v quadratum AC ad quadratum FE . R2uod &,

x3.baias

Corollarium,
Conflat etiam hemifvharitm ad conum F AE infiriptum ins
Spharals folidoeffe 1n duplicata ratione AC ad FE, nempe ax1s (0«
#i ad diametrum bafis esufdem . Quandoquidem conns F AE de-
monflratus eft equalis diferentis inter folsdum [pherale , inferie
pramque fibi [pharam

PROPOSITIO XLIII.

I exagono regulari fimile exagonum infcribatur, ita vt io-
fcripti anguli pun&ta media circumicriptorum laterum cd-
tingant, & conuertatur figura circa catetum maioris exagoni
erit folidum exagonale circumf{criptum ad inferiptii, vt 14.ad 9.

Sit vt ponitur : Conuertaturque figu-
racirca AB; circaq; AB diametrum con- B
cipiatur fphera, que quidem maiori poli- |
gono infcripta erit, minori vero circum-

fcripea ,

W7 S-f:al;zz\;ﬂoéidum maius ad {phazram
38.hwins 13 ad minas foll)id::nl ;‘;c:, tt 2; {phara ve-
80 ex @quo folidum maiyg ;3 ad 9. Er- A

Vtig.adg. Quoderar & minus erit

c

PRO-
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PROPOSITIO XLIV.

Olidum fpharale faGum ex reuolutione alicuius paligoni

) circa diagonalem, ad folidum ex reuolutione eiufdem po-

ligoni circa catetum; eft vt re@angulum fub diagonali, & catc-

to, bss fumptum;ad duo fimul quadrata,quorum alterum ex dia-
gonali fit, alterum autem ex cateto.

Efto paligonum regulare quodcume-
que, habens latera numero paria, cuius
diagonalis fit AB, catetus vero CD. Et
concipiatur poligopum conuerti duplici B
axe; nempe primim circa diagonalem
AB; &iterum circa catetum CD. Dico

A ¢

s ——

folidum ex diagonali adfolidum ex ca. 1%

teto efle, vt re¢tangulum BED bis fum- H B
ptum,ad quadrata ex BE, & ex ED:fiue

vt eorum quadrupla,

Fiat anculus EBH re@us, feceturq; bifariam DH in Leritque .,
EI media Aritmetica inter ED,EH: Iam folidum ex diagoma-
liad infcriptam fibi fpharam eft, vt AB,ad CD; fphara veroad
folidum ex catetoseft vt CD,ad CH; ergo ex zquo folidumex 4y,
diagon. ad folidum ex cateto,erit vi ABad CH, fiue vt EB, ad
El, ( funt enim femifles reCtarum AB, CH.; Cum autem BE me-
dia Geometrica fit inter HE, ED; ipfa vero EI media Aritme-
tica fit inter eafd, erit folidum ex diagonaliad folidum ex ca-
teto vt media Geomet.ad mediam Aritmet.inter rectas HE,ED
Sed ratio re@x HE 2d ED,ead.eft ac quadr. BE ad quadr . ED:
propterea erit folidum ex diagonali ad folidum ex cateto, vt
fpatium medium proportionale Geometricumad {patium me-
dium Aritmeticum inter quadrata BE,ED. Spatium autem me-
dium Geometricii inter quadrata BE, ED eft reanguld BED;
medium vero Aritmeticum eft quadrati ED, cum {emiffe qua-

drau DB.Ergo folidum ex diagonali ad folidum X cateto erit
F f 2 vire-
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vt rectangulum BED;ad quadratum ED cum femiffe quadrati
DB; Vel / fumptis duplis) vt rectangulum BED bis fumpiwm,
ad quadratum ED bis, cumintegro quadrato DB. Swe vt re-
égcangulum BED bis fumptum,ad quadrata BE,ED. Quoderat
c.
A umpfimus recfangulum BED, medium proportionale offe

inter quadrata BE,ED.Hoc enim patet 15 propofitis guthufcungue.

reltis duabus lineis :

A umpfimus etiam quadratum ED cum [emiff ¢ quadrati DB,
¢fie m dium Arvitmeticums inter ‘quadrata BE, ED. Rwodpaset
q-adratum enim BE [uperat guadratum ED quadrate BD .

‘ Corollarium. r.

Hac proCorollario demonfirari poreft, folidum ex diagonali fo-
CLum [emper minus ffe folido, guod fit ex cateto, quando idem po-
ligonum connertatur circa diagomlem, & circacatetum, Demons
Fratur boc modo

Ruoniam rectangulum BED bis fumptum, minys eff duobus
quadratis BE,ED ( [unt enim in continua ratione quadratum EB
rectangulum DEB, ¢ guadratum E Dysdeoque dupla media,minor
est duabus extremis magnitudinibus,)Et eft vt reFangulum BED
bis [umptum ad quady. BE,E D fimulysta folidum ex diagonali 4d
[olidum ex cateto; Erir [folidum ex diagonals minus, quim foli=
dumex cateto, Ruod erat ¢re.

ﬁdJ'l %15 autem quarat,quo excelfu filidum ex cateto fuperas fo-
;m e dtdgmg/j. Hoc modo illum proportione notnm habebit.
ex d;jtj:'::e;: duo g}udrgu BE,ED fim#l, ad gradratum , quod fi#
heben o rectarum BE, ED, ita mains [olidum ad alind ; Et
1, g0 mains folidyy finper at minus,

Propoa
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PROPOSITIO XLV.

S Tintra poligonum regulare parilaterum infcribatur fimile,
poligonum, ita vt anguliinfcripti bife@iones laterum cir-
cumfcripti contingant;conuertaturqsfigura circa catetum maio
ris poligoni : Erit maius folidum fphzerale ad minus, vt funt duo
fimul quadrata duarum diagonalium, ad duo quadrata mino-
ris cateti ,

Efto poligonum parilaterum ABC &, A

intra qued infcribatur fimile poligonum.
AlC (}.’zc. vti dictum eft. Conuertaturg; [ \

figura circa AC catetum maioris poli ;0-

ni. Dico folidum fpharale ABC, ad fo- « be
NS

lidum AIC effe vt duo quadrata {imul dua- L/
rum diagonalium, nempe BD, DC. ad duo =/
quadrata minoris cateti DI. Circum{criba- C B

tur folido AIC fua fphara, que alteri foli-
do infcripta erit, ‘

~Iam folidum ABC ad infcriptam fph2ram, eft vt duo qua-
dratafimul BD,DC ad duplum quadrati DC ( per 13. huius. )
Sphara vero ad infcriptum folidum eft, vt duplum quadrati DC
ad duplum quadrati DI( per 7.huius) Ergo ex 2quo maius
folidum fphzrale ad minus erit, vt duo {imul quadrata BD, DC

ad duplum quadrati DI. Quod erat &c.
PROPOSITIO XLVI.

Ifdem pofitis: fi conuertatur figura circa diagonalem maioe
ris poligoni GC.Erit maius folidum ad minus, vtnteger ae
xis AC maioris folidi, ad vtramque fimul, nempe femicatetum
DG minoris,& quartam proportionalium GF; fifiat vt f?mldxa-
gonalis minoris ad femicatetum; ita femicatetus ad rertiam, &

tertia ad quartam,

Elto luiidum, quale pofitum eft ABCH cui in[criptumhgtu ;;::



2383 De Sphera, ¢/ [olidis (pheralib.
lidum IBD. vti ditumeft. Duca-
tur, DE perpend.cularis ad GB, &
EF ad GC:eruntq:in continaa pro-
portione CG,GB, GD, GE GE. ob
angulosreétos.

Tam folidum maijus ad fpharam
eft vr ACad HB - per 6.huius){phe-
r+ autem ad folidum minus, eft vt
HB ad viramque {imul DG, GF
( per 14.huius) Quare ex quo foli-
dum majus ad munus erit vt AC ad
vtramque fimul DG,GF, népe quod
propofitum fuerat,

Corollarium,

Ruands folida predicta ab exagono genita fuevint : demonfira-
tur, quod pofita recta AC 32,.DG. ¢ GF nota funt, nempe DG.
12. & GF. 9. Ergo in hoccafu folidum mains ad minus efiet vt
324d21,

Supereft nunc vt folida (pharalia abfolute confiderata inter f[¢
tonﬁrqmm, & hoc guot modis freri poterit: quemadmodum ino
proemiooperis nos ¢ffe facturos promiferamus,

PROPOSITIO XLVIL

S Olida fphralia parilatera circa diagonalem reuoluta, inter

fe funt vt parallelepipeda bafi quadr. cateti, alticudine vero
diagonali eorumdem .

Sint duo folida fphaeralia parilateracir- A D

ca diagonales AC, DF reuolura, Sintq; £~ @E
3

HT,LV perpendiculares ad la,

\ eraCB, FE

Dico folidum fpherale ABCS a; {olidum, (

?EF elle vt parallelepipedum bafi qua- ¥
rato H, altudine vero HC, ad paralle- ¢ ‘

Liler Secundus.
lep. bafi quadrato LV, altitudine LF.

_ Tutelligatur vtrique circumfcripta fphera fua,Tunc enim fo-
lidum ABC ad fpharam fuam erit vt quadratum IH ad quadra-
tum HC, fiue (fumpta communi altitudine CH ) vt parailclepi-
pedum bafi quadrato IH,altitudine HC, ad cubum HC. Sphz-
raautem ABC ad fphzram DEF, eft vt cubus HC ad cubum
LF_. Atfphera DEF,( vt nuper in altera oftendcbamus ) ad
folidum fuum DEF eft vt cubus LF, ad parallelepipedum bafi
quadrato LV, altitudine LF: ergo ex zquo erit folidum ABC,
ad folidum {pharale DEF, vt parallelepipedum bafi quadrato
HI,altitudine HC; ad parallelepipedum bafi quadrato LV,altie
titcudine LF. Quod erat &c.

Scholium.

Hdem concludetur esiam [i concipiantur [phare inxta 6. huius
iniradata folidainftripta; fiue altera tantum infcriptaialterave-
r0 circumfcriptasuxta 6.6 7. butus ficut experients patebit,

PROPOSITIO XLVIIL

239

SOlida fpharalia parilatera circa catetum reuoluta inter fe
funt, vt parallelepipeda bafi quadrato diagonalis, altitudi-
ne verd, qua fit aqualis catero, & quartz proportionalium, {i
fiat vt diagonalis ad catetum,ita catetus ad tertiam, & ita tertia
ad quartam.

Sint duo folida fpharalia circa catetos
B, & D reuoluta. Continueturque ratio
A ad B in quatuor terminis A,B, E, F. ltem
ratio diagonalis C ad catetum D conti-
nuetur in quatuor terminis C,D,H,!. Di-
co, primum folidum ad fecundum effe vt ]: ]: II :[ III
parallelepipedum bafi quadrato A, altitu- ¥ BEF € DH
dine verd B,& F; ad parallelepipedum ba-
fi quadrato C.altitudine vero D,& I,

Nam primum folidum ad fpharam fuam eft vt B, &F ggml

7. baius,

14.huins
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ad A bis fumptam:acceptaqicommuni bafi quacrato A; erit fos
Iidum primum ad fpheram fuam, vt parallelepipedom bafi
drato A, altitudine vero B, & F fimul,ad duos cubos, A. Spha-
ra autem prima ad fecundam fpharam eft vt duo cubi A ad da-
os cubos C, Sphara tandem fecunda ad folidum fuvm, eft vt
duo cubiC, ad parallelepipedum bafi quadrato C altitudines
vero D,& I (imul ( quod oftenditur vt nuper factum eftin pric
ma fphara Jergo ex 2quo primum folidum fphzrale ad fecun-
dum,erit vt parallelepipedum bafi quadrato A, altitudine B, &
F fimul, ad parallelepipedum bafi quadrato C; altitudine verd
D,& Ifimul. Quod erat &c.

Scholium.
1dem concludi poseft fi [phere concipiantur intra ip(a [olidain-
[erspta inxta Propofitionem 13. huius; fiue altera infcripta,alers
vero circumfiripta inxta 13,65 4. huins. Luando vero terinin
proportion:s aly enadant a propofits, vt in hac, ¢ in fequmﬂétb‘:
Jeras \proportionem [emper eandem offe, in quibuiunguc tandem
terminis eueniat

PROPOSITIO XLIX.

Olida fpharalia imparilatera funt inter fe vt parallelepipe-
da, bafi quadrato perpendicularis, qua ex centro poligo-
ni ducitur in latus eiufdem,altitudine verd aquali pradicte per
pendiculari,vna cum dupla eius,qua ex centro ad angulum po-

ggoni ducitur, & cum tertia proportionalium ad duas pradi-
as,

Sint folida fpheralia imparilatera, circa catetos B, & D re-
ug)lutg. Conrinuerur ratio perpendicularis Bad radium poligo-
ni A intribus terminis B,A, E, Item ratio D ad Cin tribus ter-
gnms D, G, I, continuata fit. Dico folidum primum ad fecun-

um’e{fe Ve parallelepipedum baf; quadrato B, alticudine vero
®quali B femcl, Abis,& E femel, (umulq; fumptis, ad paralle-

lepipe-

Liber Secundus. 241

lepipedum bafi quadr. D; altitudine
vero zquali D femel, C bis, & I fe-
mel fimulq;fumptis,

Concipiatur in vtroq;folido {pha-
rali fua fphzra infcripta, eritq; foli-
dom primum ad {pharam fuam vt
B, BEIE fimul cum dupla ipfius A ad I I
quadruplam B; {umptaque commu-
ni baﬁpquadraro II;, élrit folidum B4 E
primum ad {pharram fuam vt paral-
lelepipedum bafi quadrato B; altitudine verd B, & E cumdu.
pla A.ad quatuor cubos B.Sphzra autem prima ad fecidam eft
vt quatuor cubi B ad quatvor cubos D; Sphara tandem fecun-
da ad folidum fuum eft,vt quatnor cubi D. ad parallelepipedi
bafi quadrato D; altitudine D, & 1 cumdupla ipfius C (quod
oftenditur vt nuper factumeft ) ergo cx xquo patet, quod pro-
pofitum fuerat, &c. |

ul

DCI

PROPOSITIO L.

S Olidum fpharale parilaterum circa diagonalem reuolutum,

ad folidum {phzrale parilaterum circa catetum reuolutum
eft vt parallelepipedum bafi quadrato cateti, altitudine diago-
nali, bis fumptum, ad parallelepipedum bafi quadrato cateti, i
mul diagonalifque, alutudine vero cateti.

Sint duo folida {phe- e
ralia, quorum alterum 7
circa diagonalem A ( \

fit reuolutum, alterum
verd circa catetum C. \ \ )
Dico folidum primum
circa diagonalem, ad
folidum fecundum cir-
ca catetum, cfic vt parallelepipedum bafi quadr. Balitudine A

(1 8 " bis
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bis fumptum, ad parallelepipedum bafi xquali quadratis C, D,
alutudmevero G,

Intclligatur in vtroque folido infcripta fua fphara. Fe erit fo-
lilum primum ad fpharam fuam,vtre¢ta A ad B; fumptaq; ea-
dem bafi quadrato E; erit folidum primum ad fpheram {uam,
vt paralleiepipedum b afi quadrato B, altitudine verd A, ad cu-
bum B, fiue vt duplum dicti parallelepiped: ad duos cubos B.
Sphara verd prima ad fecundameeft, vt duo cubi B,ad duos cu-
bos C. Sphzra tandem fecunda ad folidum fuii eft,ve duo qua-
drata cx C,ad duo quadrata C,& D, fumptaque communi alti-
tudine C, eft, vt duo cub:t C, ad parallclepipedum bafi zqunali
quadratis C,& D; altitudine vero C, Propterea ex 2quo patet,
quod propofitum erat,

PROPOSITIO LIL

% Olidum [pharale parilaterum circa diagonalem reuolutum,
) ad folidum {pharale imparilaterum eft, vt parallelepipcdil
bafiquadrato cateti, altitudine diagonali quater fumptum; ad

parallclepipedum bafi quadraro rectx illius,qua ex centro po-
ligoni imparilateri perpendiculariter ducitur inlatus einfdems

altitudine vero equali pradi¢te perpendiculari,vna cum dupla
illius, qua ex centro ad angulum ducitur, & cum tertia propor-

tionahum ad duas prediétas.

g @
bafi quadrato I3, altitudine A quater cRE
fumprum, ad parallelepipedum  bafi

quadrato C,almudlpc vero equalirectis C, & Ecum df?Pl“lD'
1t

Sint duo folida fpharalia, nempe,,
primum parilaterum circa diagonalem
A conuerfum, alterum verd imparila-
terum circa catetum C reuolutum.Co-
tucturratio Cad D in trib, terinis
f(ctu?d, E, Dﬂ#co primum {olidum ad

ndum cfle, vt p‘drallclcpxpcdum

A
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fimul fumptis,

Nam folidum primum ad {pheram fuam eft,vt reGa A ad B;
fiue fumpta communi bafi quadrato B;vt parallele pipedum ba-
fi quadrato B, altitudine A, ad cubum B; Velut parallelepipe-
dum pradi&um quater fumptum,ad cubum B quater fumptum
fphara verd prima ad fecundam eft, vt quatuor cubiBad qua-
tuor cubos €, Sphara denique fecunda ad folidum fuum [ vt
oftenfum eft in 49. huius Jeft vt quatuor cubi C, ad parallele-
pipedum bafi quadrato C, altitudine verd zquali re&isC,& E
cumdupla D, fimul fumptis. Propterea ex xquo patet, quod
propofitum erat.

PROPOSITIO LII.

S Olidum fpherale parilaterum circa catetum renolutum, ad
folidum fph, imparilaterum, cft vt parallelepipedum bafi
2quali quadratis diagonalis, & cateti;altitudine cateti bis fum-
ptum,ad parallelepipedum bafi quadratoline, qua ex centro
ducitur perpendiculariter in latus poligoni imparilateri, altitu.
dine vero ®quali predi@te linez, vni cum itla,qu ex centro ad
Voum angulum perducitur, & cumtertia proportionalium ad

duas preditas .
e

111

CDE

Sint duo folida fpharalia ; alterum
parilaterum circa catetum A reuvolu-
tum ; alterum imparilaterum circa C
conuerfum. Etratio Cad D conii-
nuetur in tribus terminis C, D, E, Di.
co primum folidum ad fecundum ef-
fe, vt parallelepipedum bafi zquali
quadratis, B & A, altitudine vero A,
bis fumptum , ad parallelepipedum

bafi quadrato C,altitudine verd zquali C,& E, cum dupla ip-
fius D.

~ Nam folidum primum ad {phaeram fuam eft, vt duo quadra- 13 fwiss

10 Gg :z ab
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ta B,& A,ad duplum quadrati A fiue fumpta communi altitudic
ne A, v parallelepipedum bafizquali quadratis B, & A, altitwr
dine A ad duos cubos A ; vel vt di¢tum parallelepipedum bis
fumptum,ad quatuor cubos A. Sphara autem prima ad fecua:
dam, eft vt quaruor cubi A ad quatuor cubos C. Shera deni
que fecunda ad folidum fuum eft vt quatuor cubi Cad paralle-
lepipedum bafi quadrato C; altitudine 2quali C.& E, cumdi-
pla D. (vt oftenfum fuit in Propof. 49. buius ] Ergo ¢x #qud
pater, quod propofitum fuerar, ’ }
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